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ಪ್ರಸ್ತಾವನೆ 


ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತದ ಈ ಎರಡನೆಯ ಭಾಗವನ್ನು ಇಂದು ವಿದ್ಯಾರ್ಥಿಗಳ 
ಕೈಯಲ್ಲಿ ಕೊಡಲು ನಮಗೆ ಬಹಳ ಅನಂದವಾಗುತ್ತಿದೆ. ಒಂಬತ್ತನೆಯ ಇಯಕ್ತೆಯ 
ಅಭ್ಯಾಸಕ್ರಮಕ್ಕನುಸರಿಸಿ ಇದನ್ನು ಬರೆಯಲಾಗಿದ್ದು ವಿದ್ಯಾರ್ಥಿಗಳಿಗೆ ಅದರಲ್ಲಿಯ 
ನಿಷಯಗಳನ್ನು ಗ್ರಹಿಸಲು ಅತಿ ಸುಲಭವಾಗುವಂತೆ ಎಲ್ಲ ಸಂಗತಿಗಳನ್ನು ವ್ಯವಸ್ಥಿ ತ- 
ವಾಗಿ ಮಂಡಿಸಲಾಗಿದೆ. ಅಭ್ಯಾಸಕ್ರಮದಲ್ಲಿ ಅಂತರ್ಭೂತನಾದ ಎಲ್ಲ ಸಂಗತಿಗಳನ್ನು 
ಶಕ್ಯವಿದ್ದಷ್ಟು ಸುಲಭವಾದ ರೀತಿಯಲ್ಲಿ ನಿಸ್ತಾರವಾಗಿ ನಿವೇಚಿಸಲಾಗಿದ್ದು ಪ್ರತಿ 
ಯೊಂದು ನಿಷಯದ ಮೇಲಿನ ವಿವಿಧ ಪ್ರಕಾರದ ಹಲವು ಉದಾಹರಣೆಗಳನ್ನು ಬಿಡಿಸಿ 
ತೋರಿಸಲಾಗಿದೆ. ನಿದ್ಯಾರ್ಥಿಗಳ ಅಭ್ಯಾಸಕ್ಕಾಗಿಯೂ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಪ್ರಕರಣದಲ್ಲಿ 
ಆತಿ ಸುಲಭವಾದ ಉದಾಹರಣೆಗಳಿಂದ ಬುದ್ಧಿಯನ್ನು ಓರೆಗೆ ಹಚ್ಚಿ ನೋಡುವ ಉದಾ- 
ಹರಣೆಗಳ ವರೆಗಿನ ಎಲ್ಲ ಪ್ರಕಾರದ ಉದಾಹರಣೆಗಳನ್ನು ಕೊಡಲಾಗಿದೆ. ಬಹಳಸ್ಟು 
ಸಂಗ್ರಹಗಳಲ್ಲಿಯ ಪ್ರಾರಂಭದಲ್ಲಿ ಹಲವು ಉದಾಹರಣೆಗಳು ನಿಶೇಷ ಆಯಾಸವಿಲ್ಲದೆ 
ಬಾಯಿಯಿಂದ ಬಿಡಿಸಲು ಬರುನಂಥನು ಇನೆ. ಅವುಗಳನ್ನು ಅನಶ್ಯನಾಗಿ ಹಾಗೆಯೇ 
ಮಾಡಬೇಕೆಂದು ಆಗ್ರಹದ ಸೂಚನೆಯು ಇದೆ. 

ಗುಣಪೃಥಕ್ಯರಣ ಈ ನಿಸಯವು ಸರ್ವಸಾಮಾನ್ಯ ನಿದ್ಯಾರ್ಥಿಗೆ ತೋರಿಕೆಗೆ ಸ್ವಲ್ಪ. 
ಗಡುಚೆನಿಸುವದು, ಪ್ರಸ್ತುತ ಭಾಗದ ಎರಡು ಪ್ರಕರಣಗಳಲ್ಲಿ ಈ ನಿಷಯವನ್ನು ಅತಿ ' 
ಸುರಿಭರೀತಿಯಿಂದ ಮತ್ತು 'ನಿಸ್ತಾರೆವಾಗಿ ನಿನೇಚಿಸಲಾಗಿದ್ದು ಅತಿ ಸಾಮಾನ್ಯ 
ಬುದ್ಧಿಯ ನಿದ್ಯಾರ್ಥಿಗೂ ಕೂಡ ಆ ನಿಸಯವು ಸಹಜನಾಗಿ ತಿಳಿಯಬಹುದಾದ ರೀಕಿ- 
ಯಲ್ಲಿ ಅದರಲ್ಲಿಯ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಸಂಗತಿಯ ಸ್ಪಷ್ಟೀಕರಣವನ್ನು ಮಾಡಲಾಗಿದೆ. 
ದ್ವಿಫಾತ ತ್ರಿಪದಿಗಳ ಗುಣಪೃಥಕ್ಕರಣನನ್ನು ಮಾಡುವಾಗ ಎಷ್ಟೋ ನಿದ್ಯಾರ್ಥಿಗಳು 
ಸುಮ್ಮಸುಮ್ಮನೆ ಗೊಂದಲ ಮಾಡಿಕೊಳ್ಳುತ್ತಾರೆಂದು ಅನುಭವನಿದೆಯಾದ್ದರಿಂದ 
ಒಂದು ಇಡೀ ಪ್ರಕರಣವನ್ನು ಆದೇ ವಿಷಯಕ್ಕೆ ವಹಿಸಿ ಅನಯವಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯುನ 
ಬೇಕೆ ಬೇರೆ ರೀತಿಗಳ ಸವಿಸ್ತಾರ ನಿನೇಚನೆಯನ್ನು ಮಾಡಿ ಅಂಥ ರಾಶಿಗಳ ಗುಣಕ- 
ಗಳನ್ನು ಹೇಳುವದು ಎಷ್ಟು ಸುಲಭವಾದ ಸಂಗತಿಯಾಗಿದೆಯೆಂಬುದನ್ನು ತೋರಿಸಿ- 
ಕೊಡಲಾಗಿದೆ. 

ನಿಷಯದ ಅಂಗ ಉಸಾಂಗಗಳನ್ನು ನಿದ್ಯಾರ್ಥಿಗಳು ಸುಲಭವಾಗಿ ತಿಳಿದುಕೊಳ್ಳು- 
ನಂಥ ರೀತಿಯಲ್ಲಿ ಪುಸ್ತಕದ ಎಲ್ಲ ರಚನೆಯನ್ನು ಮಾಡಿದ್ದು ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಬೌದ್ದಿಕ 
ತರಗತಿಯ ವಿದ್ಯಾರ್ಥಿಗಳಿಗೆ ಉಪಯೋಗನಾಗುನಂಥ ಪದ್ದತಿಯಿಂದ ಬರೆಯಲಾಗಿದೆ- 
ಯೆಂದು ಮೇಲ್ಮೇಲೆ ನೋಡಿದರೂ ತಿಳಿದುಬರುನದು. ವರ್ಷದಲ್ಲಿ ಬೀಜಗಣಿತದ 
ನಿಷಯದಲ್ಲಿ ತಮ್ಮ ಪ್ರಗತಿಯು ಎಷ್ಟು ಅಗಿದೆ ಎಂಬುದು ನಿದ್ಯಾರ್ಥಿಗಳಿಗೆ ಅಜಮಾಸು 
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ಮಾಡಲು ಬರಬೇಕು, ತಿಳಿಯದೇ ಇದ್ದ ಭಾಗಗಳು ಯಾನವು ಎಂದು ಹುಡುಕಿ 
ತೆಗೆಯಲು ಬರಬೇಕು ಮತ್ತು ವಿಷಯದ ಪುನರಾನಲೋಕನೆಯೂ ಆಗಬೇಕು, 
ಎಂಬ ಉದ್ದೇಶದಿಂದ ನೊದಲನೆಯ ಭಾಗದಂತೆಯೇ ಈ ಭಾಗದಲ್ಲಿಯೂ ಕೊನೆ- 
ಯಲ್ಲಿ ಹನ್ನೆರಡು ಪರೀಕ್ಸಾತ್ಮಕ ಪತ್ರಿಕೆಗಳನ್ನು ಕೊಡಲಾಗಿದೆ. ಅವುಗಳನ್ನು 
ಶಾಲೆಯಲ್ಲಿಯ ವರ್ಷದ ಕೊನೆಯ ತಿಂಗಳಿನಲ್ಲಿ ಅವಶ್ಯವಾಗಿ ಬಿಡಿಸಬೇಕು ಎಂದು 
ಅಗ್ರಹದ ಸೂಚನೆಯು ಇದೆ. 

ಆಧುನಿಕ ಸಾಲದಲ್ಲಿ ಗಣಿತಶಾಸ್ತ್ರದಲ್ಲಿಯ ತತ್ವಗಳ ಮತ್ತು ಪದ್ಧತಿಗಳ ಹೆಚ್ಚು 
ಉಪಯೋಗವು ಮಾನವರ ವ್ಯಾವಹಾರಿಕ ಜೀವನದಲ್ಲಿ ಅನೇಕ ತರಹದ ಕ್ಷೇತ್ರಗಳಲ್ಲಿ 
ವಿಪುಲವಾಗಿ ಮಾಡಲಾಗುತ್ತದೆ ಎಂಬುದು ಎಲ್ಲರಿಗೆ ಗೊತ್ತೇ ಇದೆ. ಅನೇಕ ಪ್ರಯೋ- 
ಗಗಳ ಅಂತ್ಯದಲ್ಲಿ ಮುತ್ತು ದೀರ್ಥನಾದ ಪರಿಶ್ರಮದಿಂದ ಹುಡುಕಿ ತೆಗೆದ ಮತ್ತು 
ಅನುಭವದ ಒರೆಗಲ್ಲಿಗೆ ಹಚ್ಚಿ ನೋಡಿದ ಬೇರೆ ಬೇರೆ ಶಾಸ್ತ್ರಗಳಲ್ಲಿಯ ನಿಯನುಗ- 
ಳನ್ನು ಮತ್ತು ಸಿದ್ಧಾಂತಗಳನ್ನು ಅತಿ ಸ್ವಲ್ಪದರಲ್ಲಿ ಬರೆಯುವ ಪರಿಭಾಷೆಯೆಂದರೆಯೇ 
ಜೈಜಿಕ ಸೂಕ್ರಗಳ್ಳು ಸದಾರ್ಥವಿಜ್ಞಾನಶಾಸ್ತ್ರ, ಯಂತ್ರಶಾಸ್ತ್ರ, ನಿದ್ಯುಚ್ಛಾಸ್ತ್ರ, 
ಸ್ಥಾ ಪತ್ಯಶಾಸ್ತ್ರ, ನೌಕಾನಯನಶಾಸ್ತ್ರ, ನೈಮಾನಿಕಶಾಸ್ತ್ರ, ಮೊದಲಾದ ಅಧುನಿಕ 
ಕಾಲದಲ್ಲಿ ವಿಶೇಷ ಪ್ರಗತಿಹೊಂದಿದ ಶಾಸ್ತ್ರಗಳ ಮತ್ತು ಅವುಗಳಿಗೆ ಸಂಬಂಧಪಟ್ಟಿ 
ವಿವಿಧ ಕಲೆಗಳ ಕ್ಷೇತ್ರಗಳಲ್ಲಿ ಕೆಲಸ ಮಾಡುವ ಸಾಮಾನ್ಯ ಶಿಲ್ಪಿಗೂ ಕೂಡ ಸೌಕರ್ಯ- 
ದಿಂದ ಸಹಜವಾಗಿ ಮತ್ತು ತಪ್ಪದಂತೆ ಬೈಜಿಕ ಸೂತ್ರಗಳನ್ನು ಉಸಯೋಗಿಸಲು 
ಬರುವದು ಅನಶ್ಯವಾಗಿದೆ. ಅದ್ದರಿಂದ ಅಷ್ಟು ಮಾಡಲು ಬರುವಷ್ಟಾದರು ಬೀಜ- 
ಗಣಿತದ ಅಭ್ಯಾಸವು ಮಾಧ್ಯಮಿಕ ಶಾಲೆಗಳಲ್ಲಿ ಕಲಿಯುತ್ತಿರುವಾಗ ಪೃಢನಾಗಬೇಕು. 
ಗಣಿತಶಾಸ್ತ್ರದಲ್ಲಿಯ ಯಾನದೇ ನಿಯಮವನ್ನು ಇಲ್ಲನೆ ಸಿದ್ಧಾಂತವನ್ನು ಹಿರಿಯರು 
ಹೇಳಿದ್ದೇ ಪ್ರಮಾಣವು ಎಂದಾಗಲೀ ಇಲ್ಲನೆ ಶ್ರೇಷ್ಠರು ಹಾಗೆ ಹೇಳುತ್ತಾರೆ, ಇಲ್ಲನೆ 
ಗ್ರಂಥಗಳಲ್ಲಿ ಹಾಗೆ ಹೇಳಲಾಗಿದೆಯೆಂದಾಗಲೀ ನಿದ್ಯಾರ್ಥಿಗಳು ಅವುಗಳನ್ನು 
ಪ್ರಮಾಣನೆಂದು ಮಸ್ಸಿಸದೆ ಇಲ್ಲವೆ ಆದೊಂದು ಕೊಳತಾಳೆಯ ಸಿದ್ಧಾಂತನೆಂದು 
ಅನರು ತಿಳುವಳಿಕೆಯನ್ನು ಮಾಡಿಕೊಳ್ಳದೆ ಅವುಗಳ ಸಂಪೂರ್ಣ ಸತ್ಯತೆಯು ಅವರಿಗೆ 
ಮನನರಿಕೆಯಾಗುವದು ಅತ್ಯವಶ್ಶನಿದೆ, ಆದ್ದರಿಂದ ಬೀಜಗಣಿತದ ನಿಸಯದಲ್ಲಿ 
ನಿದ್ಯಾರ್ಥಿಗಳಿಗೆ ಆದರನೆನಿಸಬೇಕು, ಮತ್ತು ಆ ವಿಷಯದ ಬಗ್ಗೆ ಅವರ ಮನಸ್ಸಿನಲ್ಲಿ 
ಪ್ರೀತಿಯು ಉತ್ಪನ್ನನಾಗೆಬೇಕು. ಈ ಮುಖ್ಯ ಹೇತುವನ್ನು ಮನಸ್ಸಿನಲ್ಲಿಟ್ಟು ಕೊಂಡು 
ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಹೊಸ ಪ್ರಮೇಯ ಉಸಪ್ರಮೇಯಗಳ ಸತ್ಯತೆಯನ್ನು ಸ್ಪಷ್ಟ ಮಾಡುವ 
ಅನೇಕ ಪ್ರಕಾರಗಳ ಉಸಯೋಗನನ್ನು ಮಾಡಿ ಅನರಿಗೆ ಮನಗಾಣಿಸಿ ಕೊಡಲು 
ಪ್ರಯತ್ನಿಸಲಾಗಿದೆ. ಹೀಗೆ ಮಾಡುವಾಗ ಪುಸ್ತಕದ ನಿಸ್ತಾರವು ಸ್ವಲ್ಪ ಬೆಳೆದಿದ್ದರೂ 
ಅತ್ತ ಲಕ್ಷ್ಯಕೊಡದೆ ಕೇನಲ ವಿಷಯ ವಿನೇಚನೆಯನ್ನು ಸುಬೋಧನಾಗಿ ಮಾಡು- 
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ನದರ ಕಡೆಗೇ ಎಲ್ಲ ಲಕ್ಷ್ಯನನ್ನು ಪೂರೈಸಲಾಗಿದೆ. ಇದರೆ ಉದ್ದೇಶವೆಂದರೆ ಅಂಕ- 
ಗಣಿತದಲ್ಲಿ ತಮ್ಮ ಬುದ್ಧಿಯು ವಿಶೇಷವಾಗಿ ನಡೆಯುನದಿಲ್ಲನೆಂದು ತನು ತಿಳುವಳಿಕೆ- 
ಯನ್ನು ಮಾಡಿಕೊಂಡ ವಿದ್ಯಾರ್ಥಿಗಳಿಗೂ ಕೂಡ ಬೀಜಗಣಿತ ಈ ನಿಸಯವು ಅತಿ 
ಸುಲಭ ಮುತ್ತು ನುನೋರಂಜಕನಾಗಿದೆಯೆಂದು ಅವರಿಗೆ ಎನಿಸಬೇಕು. ಹಾಗೆ ಅನರ 
ದೃಢವಾದ ಮತವು ಆಗಬೇಕು, ಮತ್ತು ಆನರು ಸಂತೋಷದಿಂದ ಆ ವಿಷಯದ 
ಅಭ್ಯಾಸವನ್ನು ಮಾಡಲು ಪ್ರನೃತ್ನರಾಗಿ ಅನರಿಗೆ ಆ ಶಾಸ್ತ್ರದಲ್ಲಿ ಸುಲಭವಾಗಿ ತನ್ಮು 
ಪ್ರಗತಿಯನ್ನು ಮಾಡಿಕೊಳ್ಳಲು ಬರಬೇಕು, ಅವರ ಆತ್ಮವಿಶ್ವಾಸವು ಜಾಗೃತನಾಗ- 
ಬೇಕು, ಸರ್ವಸಾಧಾರಣ ಜನರಲ್ಲಿ ಗಣೆತಶಾಸ್ತ್ರವ್ರ ಒಂದು ವಿಶೇಷ ಕಠಿಣವಾದ 
ಶಾಸ್ತ್ರನಿದ್ದು ಸಾಮಾನ್ಯ ಬುದ್ಧಿಯ ಮನುಷ್ಯನಿಗೆ ಅದರ ಅಭ್ಯಾಸ ಮಾಡುವದು 
ಕಠಿಣವಾಗುತ್ತೆದೆಂಬ ತಿಳುವಳಿಕೆಯು ಅಸ್ಟೊಂದು ನಿಜವಲ್ಲ, ಅದರಲ್ಲಿಯ ಪ್ರಾಥಮಿಕ 
ಭಾಗವು ಸಾಮಾನ್ಯ ಬುದ್ಧಿಗೂ ಗಮ್ಯವಾಗಿದೆ ಎಂದು ಅನರ ಮನನರಿಕೆಯಾಗ- 
ಬೇಕು, ಮತ್ತು ಅಂಕಗಣಿತದಲ್ಲಿಯ ರೂಢ ಪದ್ಧತಿಗಳಿಂದ ಬಿಡಿಸಲು ಬಾರದಂತಹ 
ಲೆಕ್ಕಗಳನ್ನು ಬೈಜಿಕ ಪದ್ಧತಿಗಳಿಂದ ಅಯಾಸನಿಲ್ಲದೇ ಬಿಡಿಸಲು ಬರುವದು ಎಂಬುದು 
ಅನರಿಗೆ ಸಹಜವಾಗಿ ಕಂಡುಬರಬೇಕು, ಮತ್ತು ಅ ನದ್ದತಿಗಳನ್ನು ಅರಗಿಸಿಕೊಳ್ಳಲು 
ಅನರು ಸಿದ್ಧರಾಗಬೇಕೆಂಬ ರೀತಿಯಲ್ಲಿ ಈ ಪುಸ್ತಕದ ಎಲ್ಲ ರಚನೆಯನ್ನು ಮಾಡ- 
ಲಾಗಿದೆ. 

ಪುಸ್ತ ಕನನ್ನು ದೋಸನಿಲ್ಲದಂತೆ ಮಾಡಲು ಶಕ್ಯ ವಿದ್ದಷ್ಟು ಪ್ರಯತ್ನ ಮಾಡಲಾಗಿದ: 
ಆದರೆ ಹಾಗೆ ಎಚ್ಚರಿಕೆ ತೆಗೆದುಕೊಂಡರೂ ಅಲ್ಲಲ್ಲಿ ತಪ್ಪುಗಳು ಉಳಿದು ಬಿಟ್ಟರುವನು. 
ಶಿಕ್ಷಕರಿಗೂ ನಿದ್ಯಾರ್ಥಿಬಂಧುಭಗಿನಿಯರಿಗೂ ತಪ್ಪುಗಳೂ ಕೊರತೆಗಳೂ ಇನ್ನೂ 
ಕಂಡುಬಂದರೆ ಅವರು ತಿಳಿಸಬೇಕು ಎಂದು ವಿನಂತಿ ಇದೆ, ಹಾಗೆಯೇ ಪುಸ್ತಕದ 
ಉಪಯುಕ್ತ ತೆಯನ್ನು ಹೆಚ್ಚಿಸಬೇಕು ಮತ್ತು ಅದರಿಂದ ನಿದ್ಯಾರ್ಥಿಗಳಿಗೆ ಇನ್ನೂ 
ಹೆಚ್ಚಿನ ಮಾರ್ಗದರ್ಶನವಾಗಬೇಕು ಎಂಬ ಉದ್ದೇಶದಿಂದ ಫೆಲವು ಸೂಚನೆಗಳನ್ನು 
ಮಾಡಿದರೆ ಅವುಗಳನ್ನು ಆಭಾರಶೂರ್ನಶವಾಗಿ ಮತ್ತು ಕೃತಜ್ಞತೆಯಿಂದ ಸ್ವೀಕರಿಸ- 
ಲಾಗುವದ್ಕು ಮತ್ತು ಪ್ರಕಾಶನದ ದೃಷ್ಟಿಯಿಂದ ನೃನಹಾರ್ಯನಿದ್ದವುಗಳನ್ನು 
ಮುಂದಿನ ಸಂಸ್ಕರಣದ ಕಾಲಕ್ಕೆ ಒಳಸಡಿಸಲಾಗುವದು. ಈ ವಿಷಯದಲ್ಲಿ ಪತ್ರ” 
ನ್ಯನಹಾರನನ್ನು ನಾ. ಸಾಂ ಖಾನೋಲಕರ ಇನರ ಹೆಸರಿನಲ್ಲಿ ಪ್ರಕಾಶಕರ 


ನಿಳಾಸಕ್ಕೆ ಕಳಿಸಬೇಕು. 


ಅನುಕ್ರಮಣಿಕೆ 


ಪ್ರಕರಣ 
೧, ಸಾದಾ ಸಮೀಕರಣಗಳು ಮತ್ತು ಅವುಗಳ ನೇಲಿನ ಪ್ರಶ್ನೆಗಳು 
೨. ಸಮಮಾನಿಕ (ಇಲ್ಲನೆ ಸಮಯಾಮಿಕ) ಸಮೀಕರಣಗಳು 
ಮತ್ತು ಅವುಗಳ ಮೇಲಿನ ಪ್ರಶ್ನಿಗಳು 
೩. ಸೂತ್ರಗಳನ್ನು ರಚಿಸುವದು ಮತ್ತು ಸೂತ್ರದ ಕರ್ತನನ್ನು 
ಬದಲಿಸುವದು 
೪, ಕೆಲವು ಹೆಚ್ಚಿನ ನಿಸ್ತಾರಗಳು (ಮುಂದೆ ಸಾಗಿದ್ದು) 
೫. ಹಿಂದಿನ ಕೆಲವು ಸೂತ್ರಗಳ ಉಪಯೋಜನೆ 
೬. ಗುಣಪೃಥಕ್ಕರಣ 
೩. ಗುಣಪೃಥಕ್ಕರಣ (ಮುಂದೆ ಸಾಗಿದುದು) 
ಕ, ಮಹತ್ವಮ ಸಾಧಾರಣ ನಿಭಾಜಕ 
೯. ಲಫುತ್ತಮ ಸಾಧಾರಣ ನಿಭಾಜ್ಯವು 
೧೦. ಅಸೂರ್ಣಾಂಕ 
ಸಮೀಕರಣಗಳು (ಮುಂದೆ ಸಾಗಿದುದು) 


೧೧. 


(ಪರೀಕ್ಬಾತ್ಮಕ) ಪ್ರಶ್ನ ಪತ್ರಿಕೆಗಳು (೧-೧೨) 
ಮಹತ್ವದ ಜೈಜಿಕ ಸೂತ್ರಗಳು 
ಉತ್ತರಗಳು 


ಪ್ರಟ 


ಗಿ 


೨೧ 


೫೫ 
೬೪ 
೭೭ 
೯೦ 

೧೩ 

೧೬೫ 

೧೭೪, 


೧೮೨ 


೨೨ನ೩ 
೨೩೫ 


೨೩೬ 


ಕೆಲವು ಸಾರಿಭಾಸಿಕ ಶಬ್ದಗಳು. 


ಅನವಯವನ, ಗುಣ, ಗುಣಕ ್ವFactor 
ಉತ್ಥಾ ನನ ರೀತಿ - Method of 
Substitution. 
ಏಕನರ್ಣ ದ್ವಿಘಾತ ಸಮೀಕರಣಗಳು 
= Quadratic Equations 
ಕತ್ತರಿ ಗುಣಾಕಾರ, ವಜ್ರಾಭ್ಯಾಸ- 


Cross Multiplication 


ಗುಜಪೃಥಕ್ಕರಣ - Factorisation 


ತುಲನೆ ರೀತಿ = Method of Com- 
parison 


ದ್ವಿಫಾತ ಶ್ರಿಪಔ = Trinomial 
Expression of second degree. 
ನಿಶ್ಚಿತ ಸಮೀಕರಣಗಳು, ನಿತ್ಯ- 
ಸಮಗಳು ೬ Identities 
ಮಹತ್ತಮ | 


ಸಾಧಾರಣ | 4 Highest 
ವಿಭಾಜಕ, common 
ಮ.ಸಾ.ವಿ y | Factor, 
ದೃಢಭಾಜಕ' | H.C. F. 


ಯೋಗನಿಯೋಗ ರೀತಿ » Method 
of addition and 
subtraction. 
ಲಘುತ್ತಮ ಸಮಚ್ಛೇದ = Lowest 
Common Denominator. 
ಲಭಘುತಮ | 
ai | = Lowest 
Common Multi- 


ನಿಭಾಜ 
ಅ. ಸಾನ. ple, L.C,M. 


ಲೋಪ ಮಾಡುವದು - ಔlimi- 


nation. 

ನಿಸ್ತಾರಗಳು - Expansions (of 

the formula) 
ವ್ರೃತ್ಯ್ರಮ = Reciprocal 
ಸಮನಾನಿಕ(ಸಮ-) _ 
ಯಾಮಿಕ) ಸನೀ- | Simul. 
ಕರಣಗಳ್ಳುದ್ವಿ ವರ್ಣ taneous 
ನಿಕಘಾತ ಸನೀಕ- | ua 
ರಣಗಳು ) tions, 
ಸಾದಾ ಸಮೀಕರಣಗಳು ಇ Simple 

Equations. 


ಸೂತ್ರಗಳು = Formulas, 


ನೊದಲನೆಯ ಸ್ರಕೆರಣ 
ಸಾದಾ ಸಮೀಕರಣಗಳು ಮತ್ತು ಅವುಗಳ ಮೇಲಿನ ಪ್ರಶ್ನೆಗಳು 


೧:೧. ಹೊಸ ವರ್ಷದ ಆರಂಭದಲ್ಲಿ ತಿರುಗಿ ಒನ್ಮೆ ನಾವು ಸನೀಕರಣ- 
ಗಳು ಮತ್ತು ಅವುಗಳ ಮೇಲಿನ ಪ್ರಶ್ನೆಗಳು, ಇವುಗಳ ಕಡೆಗೆ ಹೊರ- 
ಳೋಣ. ಮುಂದೆ ಕೆಲವು ಉದಾಹರಣೆಗಳನ್ನು ಬಿಡಿಸಿ ತೋರಿಸಿದೆ. ಅವು- 
ಗಳ ಅಭ್ಯಾಸವನ್ನು ಲಕ್ಷ್ಯ ಪೂರ್ವಕವಾಗಿ ಮಾಡಿರಿ. 

ಉ. ೧. ಎರಡು ಅಂಕೆಗಳ ಒಂದು ಸಂಖ್ಯೆಯೊಳಗಿನ ದಹಂ ಸ್ಥಾನದ 
ಅಂಕೆಯು ಎಕ್ಕೆಂ ಸ್ಥಾ ನದ ಅಂಕೆಗಿಂತ ೫ ರಿಂದ ದೊಡ್ಡದಿದೆ. ಮತ್ತು ಟ್ರ 
ಸಂಖ್ಯೆಯು ಅಂಕೆಗಳ 'ಜೇರೀಜಿನ ಎಂಟು ಪಟ್ಟು ಇಡೆ. ಆದಕಿ ಆ ಸಂಖ್ಯೆಯು 
ಯಾನುದು? 

ಎಕ್ಕೆಂಸ್ಥಾ ಸ್ಟಾನದಲ್ಲಿಯ ಅಂಕೆಯು ಯ ಎಂದು ತಿಳಿದರೆ ದಹೆಂ ಸಾ ನದ: 
ಲ್ಲಿಯ ಅಂಕೆಯು ಯ. ಇರುವದು, ಮತ್ತು ತರುವಾಯ ಆ ಸಂಖ್ಯ ಯು 
೧೦(ಯ್ಯ೫) ಯ ಇರುವದು ಮತ್ತು ಅಂಕೆಗಳ ಬೇರೀಜು ASS 


ಇರುವದು. ಆದುದರಿಂದ, 
೧೦(ಯ-1೫).-ಯ ಎ ೮(ಯ4೫+ಯ) 
೧೦ಯ4೫೦4ಯ ಎ ೮(೨ಯ4೫) 
೧೧ಯ-4೫೦ ಇ ೧೬ಯೆ೬೪೦ 


ಪಕ್ಟಾಂತರದಿಂದ, ೫೦-೪೦ ಎ ೧೬ಯ-೧೧ಯ 
೧೦ ಎ ೫ಯ 
ಯ ಜಾ 


" ದಹಂ ಸ್ಥಾನದ ಅಂಕೆಯು ೩, ಮತ್ತು ಎಕ್ಕೆಂ ಸ್ಥಾನದ ಅಂಕೆಯು ೨, 
6 ಇಸ್ಟ ಸಂಖ್ಯೆಯು ೭೨. 
[ ತಾಳೆ: ಅಂಕೆಗಳ ಬೇರೀಜರಿ ಎ೭4 ೨-೯; ೯೫೮=೭೨.] 
ಯಾನದೇ ಸಂಖ್ಯೆಯಲ್ಲಿ ಅಂಕೆಯ ಬೆಲೆಯು ಆ ಅಂಕೆಯು ಯಾನ ಸ್ಥಾನದಲ್ಲಿ 
ಜರುನಡೋ ಆ ಸ್ಥಾನದ ಮೇಲೆ ಅವಲಂಬಿಸಿರುತ್ತದೆಂದು ನಮಗೆ ಗೊತ್ತಿದೆ. ಉದಾ- 
ಸರಣೆಗಾಗಿ ೩, ೫, ಮತ್ತು ೮ ಈ ಅಂಕೆಗಳಿಂದ ಆದ ೩೫೮, ೮೩೫, ೫೮೩ ಈ ಸಂಖ್ಯೆ- 
ಗಳನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ. ೩ ಈ ಅಂಕೆಯು ಒಂದನೆಯದರಲ್ಲಿ ಶತಂ ಸ್ಥಾನದಲ್ಲಿ, 
ನಿರಡನೆಯದರಲ್ಲಿ ದಹಂ ಸ್ಥಾನದಲ್ಲಿ ಮತ್ತು ಮೂರನೆಯದರಲ್ಲಿ ವಿಕ್ಕಂ ಸ್ಥಾನದಲ್ಲಿ 
ಇರುತ್ತದೆ. ಅದುದರಿಂದ ಅದರ ಬೆಲೆಯು ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ೩೦೦, ೩೦, ಮತ್ತು ೩ 
ಹೀಗೆ ಇರುತ್ತದೆ. ಯಾನ ಸಂಗತಿಯು ೩ರಡೋ ಅದೇ ೫ರದು ಮತ್ತು ಆರದು. 


೨ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


ಯಾನ ಸ ಸಂಖ್ಯೆಯಲ್ಲಿ ಶತಂ ಸ್ಥಾನದಲ್ಲಿ, ದಹಂ ಸ್ಥಾನದಲ್ಲಿ ಮುತ್ತು ಎಕ್ಕಂ ಸ್ಥಾನದಲ್ಲಿ 
[ಅನುಕ್ರ ಮನಾಗಿ ಯ, ರ ಮುತ್ತು ಲ ಈ ಅಂಕೆಗಳು ಇರುತ್ತವೆ ಅ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು 
ನಾವು ೧೦೦ಯ4೧೦ರ4೮ ಎಂದು ಬರೆಯುತ್ತೇನೆ. ಅಂಕಗಣಿತದಲ್ಲಿಯಂತೆ 
(ಯರಲ ಎಂದು ಬರೆಯುವದಿಲ್ಲ. ಯರಲ ಅಂದರೆ ಯ ರಲ, ಅಂಕಗಣಿತ ಮುತ್ತು 
| ಬೀಜಗಣಿತ ಇವುಗಳೊಳಗಿನ. ಸಂಖ್ಯಾಲೇಖನದಲ್ಲಿಯ ಈ ನಶಾ ಸವನ್ನು ಹಿಂದೆ 


ಶಿ 
| ಭಾಗ ೧, ಪ್ರು. ೭, ೮ರಲ್ಲಿ ಸ್ಪಷ್ಟ ಮಾಡಿದೆ. ಅ ಸಂಗತಿಯನ್ನು ಪುನಃ ಕ್‌ು 


ಉ. ೨. ಒಂದು ಮೂರು ಅಂಕೆಗಳ ಕ ದಹಂ ಸ್ಥಾನದ 
ಅಂಕೆಯು ಶತಂ ಸ್ಥಾನದ ಅಂಕೆಗಿಂತ ೨ರಿಂದ ದೊಡ್ಡ ದಿದೆ. ಸ್ಥಾನದ 
ಅಂಕೆಯು ಉಳಿದ ಎರಡು ಅಂಕೆಗಳ ಜಿ ಬೇರೀಜಿನಷ್ಟು “ಇರುತ್ತದೆ ದೆ. ಸಂಖ್ಯೆಯ 
ಎರಡೂನಕೆ ಪಟ್ಟಿನೊಳಗಿಂದ ೪೨ ಕಳೆದರೆ ಯಾವುದು ಶೇಷ ಉಳಿಯು- 
ನದೋ ಅದರಲ್ಲಿ ಮೂಲ ಸಂಖ್ಯೆಯೊಳಗಿನ ಅಂಕೆಗಳು ಕಿರುವುಮುರುನು 
ಆದದ್ದು ಕಂಡುಬರುತ್ತದೆ, ಅಂದರೆ ಶತಂ ಮತ್ತು ಎಕ್ಳಂ ಸ್ಥಾನಗಳೊಳಗಿನ 
ಅಂಕೆಗಳು ತಮ್ಮ ತಮ್ಮ ಸ್ಥಾನಗಳನ್ನು ಬದಲಿಸಿದ್ದು ಕಂಡುಬರುತ್ತದೆ. 
ಹಾಗಾದರೆ ಆ ಸಂಖ್ಯೆಯು ಯಾವುದು? 
ಶತಂ ಸ್ಥಾನದ ತ ಯ ಎಂದು ಕಲ್ಪಿಸಿದಕ್ಕೆ ದಹಂ ಸ್ಥಾನದ 
ಅಂಕೆಯು ಯ ಇರುವದು, ಮತ್ತುಎಕ್ಕಂ ಸ್ಥಾನದ ಅಂಕೆಯು ಯಯ, 
ಅಂದರೆ ೨ಯ4೨ ಇರುವದು. una ಮೂಲ ಸಂಖ್ಯೆಯು, 
೧೦೦ಯ 4 ೧೦ (ಯ 4 ೨) 4.೨ಯ 4.೨ ಇದ್ದು ಕಿರುವುಮುರುವು ಇರುನ 
ಸಂಖ್ಯೆಯು ೧೦೦ (೨ಯ- ೨)-೧೦ (ಯ-.೨) ಯ ಇರುವದು. 
59 { ೧೦೦ಯ-:೧೦(ಯ-%-೨)೨ಯ--೨ } -೪೨=೧೦೦(೨ಯ೨) 
 4೦(ಯ-೨)ಯೆ 

೨3(೧೦೦ಯ4೧೦ಯ-+.೨೦ 4 .೨ಯ 4.೨) -೪೨ವ ೨೦೦ಯ-.೨೦೦ 
+೧೦ ಯ-೨೦ಯ 

"೨3 (೧೧೨ಯ-.೨೨)- ೪೨ಎ ೨೧೧ಯೆ+ ೨೨೦ 

ಇ ಪಿಲ೦ಂಯ4+೫೫- ೪೨ಎ 5೧೧ಯ + ೨.೨೦ 


. ೨೮೦ಯ--೧೩ ಜ.೨೧೧ಯ ..೨೨೦ 
ಸಕ್ಷಾಂತರದಿಂದ್ದ  ೨೮೦ಯ-.೨೫೧೧ಯ ೬ ೨೨೦-೧೩ 
೬೯ಯ ೭.೨೦೬ 


Ae ಯ ಒಷಿ, 


ಸಾದಾ ಸಮೀಕರಣಗಳು ಮತ್ತು ಅನ್ಪೆಗೆಳೆ ಮೇಲಿನ ಪ್ರ ಶ್ನೆಗಳು ಕ 


ಶತಂ ಸ್ಥಾ ನದ ಅಂಕೆಯು ೩, ದಹಂ ಸ್ಥಾನದ ದ್ದು ೫, ಮತ್ತು ಎಕ್ಕಂ 
ಸ್ಥಾ ನದ್ದು. ೮, ಆದುದರಿಂದ ೩೫೮ ಇದು ಇಷ್ಟ ಸಂಖ್ಯೆಯು. 


[ತಾಕೆ: ೩೫ರ ೨9 -೪೨ ವ ರ್ಲ೫-೪೨ಎ ೮೫೩] 


ಉ. ೩. ಒಬ್ಬ ಗವಳಿಗನು ೧೨ ಆನೆಗೆ ೧ ಸೇರಿಕಂತೆ ೪೦ ಸೇರು 


ಹಾಲನ್ನು ಕೊಂಡು ಅದರಲ್ಲಿ ೧೦ ಆಣೆಗೆ ೧ ಸೇರು ದರದ ಕೆಲವು ಹಾಲನ್ನು 
ಮಿ 


ಕೂಡಿಸಿ ಅದನ್ನು ೧೪ ಅಣೆಗೆ ೧ ಸೇರಿನಂತೆ ಮಾರುತ್ತಾನೆ. ಆ ವ್ಯಾಪಾರ- 
ದಲ್ಲಿ ಅವನಿಗೆ ನೂರಕ್ಕೆ ೨೪ ರಂತೆ ಲಾಭವಾದರೆ ಅವನು ಕಡಿಮೆ ತರಗತಿಯ 
ಎಷ್ಟು ಹಾಲನ್ನು ಕೂಡಿಸ ಸುತ್ತಾ ನೆಂಬುದನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 
ಕಡಿಮೆ ದರದ ಪ ಸೇರು ಹಾಲನ್ನು ಕೂಡಿಸುತ್ತಾನೆಂದು ಕಲ್ಪಿಸಿದರ್ರಿ 
ಮಿಶ್ರಣವು ೪೦4೫ ಸೇರುಗಳಿರುವದು. ಮತ್ತು ಅದನ್ನು ೧೪ ಆಣೆಗೆ೧ 
ಸೇರು ಈ ದರದಂತೆ ೧೪(೪೦%- ಪ) ಆಣೆಗಳಿಗೆ ಮಾರಲಾಗುವದು. ಮೊದ- 
ಲಿನ ೪೦ ಸೇರು ಹಾಲನ್ನು ೧೨ ಆಣೆಗೆ ಸೇರು ಈ ದರದಂತೆ ೪೮೦ ಅಣೆಗಳಿಗೆ 
ಕೊಂಡಿದೆ. ಮತ್ತು ಸ ಸೇರು ಹಾಲನ್ನು ೧೦ ಆಣೆಗೆ ಸೇರು ಈ ದರದಂತೆ 
೧೦೫ ಆಣೆಗಳಿಗೆ ಕೊಂಡಿದೆ ಅಂದರೆ ಮಿಶ್ರಣದ ಮೂಲ ಬೆಲೆಯು 
(೪೮೦-೧೦೫) ಆಣೆಗಳು ಆಯಿತು. ಮತ್ತು ೧೦೦ಕ್ಕೆ ೨೪ ಲಾಭವಾಗಿದ್ದ” 
ರಿಂದ ಅದನ್ನು ಓ್ಲಕ್ಕೆಕ್ಕಿ (೪೮೦ + ೧೦೫) ಅಣೆಗಳಿಗೆ ಮಾರಿರಬೇಕು. 
ಆದುದರಿಂದ, ೧೪(೪೦4ಪ) ಎ ನರರ (೪೮೦-೧೦೪) 
೧೪(೪೦+ಸ) ಎ ಕ್ಯ (೪೮೬) 
ಎರಡೂ ಬದಿಗಳನ್ನು ೨ರಿಂದ ಭಾಗಿಸಿ, ೭(೪೦4ಪ) ಎ  (೪೮4+ಪ) 
ಎರಡೂ ಬದಿಗಳನ್ನು ೫ರಿಂದ ಗುಣಿಸಿ, ೫೫(೪೦--ನ)ಎ ೩೧ (೪೮ನೆ) 
೧೪೦೦ 4೩೫ನ ಎ ೧೪೮೮೩೧೮೫ 
ಪಕ್ಸಾಂತರದಿಂದ,  ೩೫ಪ- ೩೧ನ ಎ ೧೪೮೮- ೧೪೦೦ 
ಲಪ ಎಲಲ 
ಸಂ ೨೨. 
೨೨ ಸೇರುಗಳು ಇದು ಉತ್ತರ. 


[ತಾಳೆ: ಮಿಶ್ರ ಣದ ಮೂಲ ಬೆಲೆಯು ಇ (೪೦೬೧೨ + ಇರು. ಆ. ಭ್ರ ಚ: 
೦೬೧೨೪ ' 





ಇ೭೦೦ ಆ. ಮಿಶ್ರಣದ ಮಾರಾಟದ ಜಿಳೆಯುಎ(೬೨೧೪)ಆ. =U ಷು =೪೬೮.] 


೧೦೦ 


ಲ್ಪ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


ಉ. ೪. ಒಬ್ಬ ಬೆಣ್ಣೆ ಮಾರುವವನು ೨:೩ ಈ ಪ್ರಮಾಣದಲ್ಲಿ ಎರಡು 
ತರದ ಬೆಣ್ಣೆಯನ್ನು ಕೂಡಿಸಿ ಅದನ್ನು ೩॥ ರೂ. ರತ್ತಲು ಈ ದರದಿಂದ 
ಮಾರುತ್ತಾನೆ ಮತ್ತು ೧೦೦ ಕೈ ೨೫ ಲಾಭವನ್ನು ಪಡೆಯುತ್ತಾನೆ. ಮೊದ- 
ಲನೆಯ ತರದ ಬೆಣ್ಣೆಗಿಂತ ಎರಡನೆಯ ತರದ ಬೆಣ್ಣೆಯ ದರವು ರತ್ತಲಿಗೆ 
೮ ಅಣೆ ಹೆಚ್ಚು ಇದ್ದರೆ, ಪ್ರತಿಯೊಂದು ತರದ ಬೆಣ್ಣೆಯ ದರವು ಎಷ್ಟು ಎಂಬು- 
ದನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 

ಮೊದಲನೆಯ ತರದ ಬೆಣ್ಣೆಯ ದರವು ರತ್ತಲಿಗೆ ನ ರೂ. ಎಂದು ಕಳ್ಪಿಸಿ- 
ದಶೆ ಎರಡನೆಯ ತರದ ಬೆಣ್ಣೆಯ ದರವು(ನ49) ರೂ. ಇರುವದು. 

ಮಿಶ್ರಣದ ಸಲುವಾಗಿ ಮೊದಲನೆಯ ತರದ ೨ ರತ್ತಲು ಬೆಣ್ಣೆಯನ್ನು 
ತೆಗೆದುಕೊಂಡರೆ ಎರಡನೆಯ ತರದ ೩ ರತ್ತಲುಗಳನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳುತ್ತಾಕೆ. 
ಈಗ ಮೊದಲನೆಯ ತರದ ೨ ರತ್ತಲುಗಳ ಮೂಲ ಬೆಳೆಯು ೨ನ ರೂ. 
ಇದ್ದು ಎರಡನೆಯ ತರದ ೩ ರತ್ತಲುಗಳ ಬೆಲೆಯು ೩(ನ್ಲಿ) ರೂ. ಇರುತ್ತದೆ. 
ಅಂದರೆ ಒಟ್ಟು ೫ ರತ್ತಲು ಮಿಶ್ರಣದ ಮೂಲ ಬೆಲೆಯು ( ೨ನ4೩(ನ-9) ] 
ರೂ. ಆಗುತ್ತದೆ. ಲಾಭವು ೧೦೦ಕ್ಕೆ ೨೫ ಇದ್ದುದರಿಂದ ಮಾರುವ ಬೆಲೆಯು 
ಭಿ ೨ವ4೩(ವ49) | ರೂ. ಇರುವದು. ಆದರೆ ಮಿಶ್ರಣದ ಮಾರುವ 
ಬೆಲೆಯು ರತ್ತಲಿಗೆ ೩॥ ರೂ. ಇದೆ ಎಂದು ಹೇಳಿದೆ, ಅಂದರೆ ೫ ರತ್ತಲುಗಳ 
ಮಾರಾಟದ ಬೆಲೆಯು ೧೭॥ ರೂ. ಆಗುತ್ತದೆ. ಆದುದರಿಂದ, 

ಕ 3542(ವ49) }= 09 
೨೦4 ೩(ವ34 0) ಎ ಕ್ಸಿ 
೨ನ. ೩ನ ೧ಯ್ಭ ಎ೧೪ 
ಜವ ಎ೧4 
ವಜ ಡಿ 
೨9 ರೂ; ೩ ರೂ. ಉತ್ತರ. 
ತಾಳೆ: ಮೊದಲನೆಯ ೨ ರತ್ತಲುಗಳ ಮೂಲ ಬೆಲೆಯು, ೫ ರೂ.; ಎರಡನೆಯ ೩ ರತ್ತಲು- 


ಗಳ ಜಿಳೆಯು ೯ ರೂ. , ೫ ರತ್ತಲುಗಳ ಮೂಲ ಬೆಲೆಯು ೧೪ ರೂ. ೫ ರತ್ತಲುಗಳ 
ಮಾರಿದ ಬೆಲೆಯು, ೧೭ ರೂ. ೧೪%ಧಕ್ಲಿಶ್ತಿ -೧೭.] 


ಉ. ೫. ಮನೆಗಳನ್ನು ಕೊಳ್ಳುವ ಮತ್ತು ಮಾರುವ ವ್ಯವಹಾರವನ್ನು 
ಮಾಡುವ ಒಬ್ಬ ಗೃಹಸ್ಥಸಿಗೆ ಡರವು ಇಳಿದಾಗ್ಗೆ ಹಣದ ಅಡಚಣಿಯ 


ಸಾದಾ ಸಮೀಕರಣಗಳು ಮತ್ತು ಅವುಗಳ ಮೇಲಿನ ಪ್ರಶ್ನೆಗಳು ೫ 


ಮೂಲಕ ಒಂದು ಮನೆಯನ್ನು ಹಾಸಿಸಟ್ಟು ೧೮೦೦೦ ರೂ. ಗಳಿಗೆ ಮಾರ- 
ಬೇಕಾಯಿತು. ಕೆಲವು ದಿನಗಳ ಹಿಂದೆ ಸಸಿಗಳಿಗೆ ಬೇಡಿಕೆ ಹೆಚ್ಚು ಇರು- 
ವಾಗ ಅದು ೨೯೦೦೦ ರೂ.ಗೆ ಮಾರಲ್ಪಡುತ್ತಿತ್ತು, ಮತ್ತು ಅವನಿಗೆ ಈಗ 
ಆದ ಹಾನಿಯ ನಾಲ್ಯೂವರೆ ಸಟ್ಟು ಲಾಭವು ಆಗ ಆಗುತ್ತಿತ್ತು. ಆದರೆ 
ಅವನು ಅ ಮನೆಯನ್ನು ಎಷ್ಟಕ್ಕೆ ಕೊಂಡಿದ್ದನು? 

ಮೂಲ ಬೆಲೆಯು ಯ ರೂ. ಇದ್ದಕ್ಕೆ, ಆದ ಹಾನಿಯು -(ಯ-೧೮೦೦೦) 
ರೂ. ಮೊದಲು ಮಾರಿದ್ದರೆ ಅವನಿಗೆ ಆಗುವ ಲಾಭವು- (೨೯೦೦೦-ಯ) ರೂ. 

೪೦ (ಯ- ೧೮೦೦೦) ಎ ೨೯೦೦೦-ಯ 

೪ಡಿ ಯ -೮೧೦೦೦ ಇ ೨೯೦೦೦-ಯ 
ಪಕ್ಸಾಂತರದಿಂದ್ದ ೪ದ್ರಿಯ4 ಯ ೨೯೦೦೦ 4೮೧೦೦೦ 

ಜಿಯ ವ ೧೧೦೦೦೦ 
ಯೆ ೨೦೦೦೦ 
೨೦೦೦೦ ರೂ. ಉತ್ತರ. 
[ತಾಳೆ; ಹಾನಿಯು (೨೦೦೦೦ -೧೮೦೦೦) ರೂ. ೨ ೨೦೦೦ ರೂ.; ಲಾಭವು ಎ (೨೯೦೦೦ 
- ೨೦೦೦೦) ರೂ. ೨೯೦೦೦ ರೂ. ೨೦೦೦ ೫೪5 ೭೯೦೦೦.] 

ಉ. ೬. ಆನಂದರಾಯರ ಮತ್ತು ನಸಂತರಾಯರ ಕಿಂಗಳ ಆದಾಯಗಳು 
ಸರಿ ಇರುತ್ತವೆ. ಆದರೆ ಆನಂದರಾಯರು ತಮ್ಮ ಆದಾಯದ ಆರನೆಯ 
ಪಾಲನ್ನು ನಿಯಮದಿಂದ ಉಳಿಸುತ್ತಾರೆ, ಮತ್ತು ವಸಂತರಾಯರ ಖರ್ಚು 
ಆನಂದರಾಯರ ಖರ್ಚಿಗಿಂತ ತಿಂಗಳಿಗೆ ೧೦೦ ರೂ. ಹೆಚ್ಚು ಇರುತ್ತದೆ. 
ಆದುದರಿಂದ ವಸಂತರಾಯರಿಗೆ ವರ್ಷದ ಕೊನೆಗೆ ೬೦೦ ರೂ. ಸ ಸಾಲವಾಗು- 
ತ್ತದೆ. ಆದರೆ ಅವರಿಬ್ಬರ ತಿಂಗಳ ಆದಾಯನೆಷ್ಟು? 

ಮಾಸಿಕ ಉತ್ಸನ್ನನು ನ ರೂ. ಇದ್ದರೆ, ole ತಿಂಗಳ ಖರ್ಚು 
ಜಿನ ರೂ. ಇರುವ ಮ ಮತ್ತು ವಸಂತರಾಯರದು (ಜೆನ4೧೦೦) ರೂ. 
ಇರುವದು. ಉತ್ಪನ್ನವು ವ ಗ ಇದ್ದುದರಿಂದ ನಸಾತರಾಯರಿಗೆ ಪ್ರಕಿ 
ತಿಂಗಳಿಗೆ (ಶಿವ 4೧೦೦ - ನ) ರೂ. ಸಾಲನಾಗುತ್ತಿ ರಬೇಕು. ಆದುದರಿಂದ, 

೧೨(ಔನ 4 ೧೦೦- ನ) - ೬೦೦ 
೧೨(೧೦೦ - ಔವ) ಐ ೬೦೦ 
೧೦೦-೪ಿವ ಎ೫೦ 
ಧವನ - ೫೦ 
ನ-೩ಂ೦ 


ಸುಜೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


೩೦೦ ರೂ. ಉತ್ತರ. 
[ತಾಳೆ ; ಆನಂದರಾಯರು ಪ್ರತಿ ತಿಂಗಳಿಗೆ ೫೦ ರೂ. ಉಳಿಸುತ್ತಾರೆ, ಅಂದಕೆ ಅವರ 
ಖರ್ಚು ೨೫೦ ರೂ. ಇರುತ್ತದೆ. ವಸಂತರಾಯರದು ೩೫೦ ರೂ. ಇರುತ್ತದೆ. ಸಹಜವಾಗಿಯೇ 
ಅವರಿಗೆ ಪ್ರತಿ ತಿಂಗಳಿಗೆ ೫೦ ರೂ. ಸಾಲವಾಗುತ್ತದೆ, ಮತ್ತು ವರ್ಷದ ಕೊನೆಗೆ ಸಾಲದ 
ಶಕನಖ ೬೦೦ ರೂ. ಆಗುತ್ತದೆ.] 


ಉ. ೭. ಒಬ್ಬ ರೈತನು ಒಬ್ಬ ಜಮೀನದಾರನ ತೆಂಗಿನ ತೋಟವನ್ನು 
ವರ್ಷಕ್ಕೆ ೪೦೦ ರೂ. ಮತ್ತು ಕೆಲವು ತೆಂಗಿನಕಾಯಿಗಳನ್ನು ಕೊಡುವ ಕರಾರಿ- 
ನಿಂದ ಹಿಡಿದನು. ತೆಂಗಿನಕಾಯಿಯ ದರವು ನೂರಕ್ಕೆ ೫ ರೂ. ಇದ್ದಾಗ 
ಜಮೀನದಾರನಿಗೆ ಸರಾಸರಿ ಪ್ರತಿ ಗಿಡದಿಂದ ೪ ರೂ. ಉಪ್ಸನ್ನವು ಜೊರೆಯು- 
ತ್ತಿತ್ತು. ಮತ್ತು ಈಗ ದರವು ೧೦೦ಕ್ಕೆ ೨೫ ರೂ. ಆಗಿದ್ದರಿಂದ ೧೨ ರೂ. 
ಸಿಗುತ್ತದೆ. ಆದರೆ ಎಷ್ಟು ತೆಂಗಿನಕಾಯಿಗಳನ್ನು ಕೊಡುವ ಕರಾರವಾಗಿದೆ? 


ಕರಾರಿನೊಳಗಿನ ತೆಂಗಿನಕಾಯಿಯ ಸಂಖ್ಯೆಯು ನ ಎಂದು ತಿಳಿದರೆ 
೧೦೦ಕ್ಕೆ ೫ ರೂ. ದರ ಇದ್ದಾಗ ತೆಂಗಿನಕಾಯಿಗಳ ॥ ಬೆಲೆಯು, ಸ ಎ ರೊ. ಆಗು- 


ನದು. ಮತ್ತು ಒಟ್ಟು ಉತ್ಪನ್ನವು (೪೦೦% 5) ರೂ. ಆ ಆ 
ಸಮಯದಲ್ಲಿ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಗಿಡವ ಸರಾಸರಿ ಉತ್ಸನ್ನವು ೪ ರೂ. ಇತ್ತು. 
ನ 
ಭದ್ರಂ 
ಆದುದರಿಂದ ಗಾ ಗಿಡಗಳು ಇದ್ದಿರಬೇಕು. 


೧೦೦ಕ್ಕೆ ೨೫ ರೂ. ದರದಿಂದ ತೆಂಗಿನಕಾಯಿಗಳ ಬೆಲೆಯು ೩ ರೂ. 


ಆಗುವದು ಮತ್ತು ಒಟ್ಟು ಉತ್ಪನ್ನವು (೪00+) ರೂ. ಇರುವದು. ಪ್ರತಿ- 
ರ ಗಿಡದಿಂದ ಸರಾಸರಿ ಉತ್ಸನ್ನವು ೧೨ ಸ ದೊರೆಯುವದರಿಂದ 


li ಗ: ಲ ಗಿಡಗಳಿದ್ದಿರಬೇಕೆಂಬುದು ಸ್ಪಷ್ಟವಿದೆ. ಆದ್ದರಿಂದ, 
‘ಎ೨ ನ ನ 
೪00 4 pS ೪೦೦ NE 
೧೨ ೪ 
೧೬೦೦48 _ ೮೦೦೦% ನ 


ಹಂ NE A 


೪೮ i ಆಂ 


ಸಾದಾ ಸಮೀಕರಣಗಳು ಮತ್ತು ಅವುಗಳ ಮೇಲಿನ ಪ್ರಶ್ನೆಗಳು ೭ 


ಎರಡೂ ಬದಿಗಳನ್ನು ೨೪೦ ರಿಂದ ಗುಣಿಸಿ ೫(೧೬೦೦%- ನ) ಎ ೩(೮೦೦೦೬ನ) 
೮೦೦೦ 4 ೫ನ ಎ 3೪೦೦೦ ೬೩ನ 


ಸಕ್ಸಾಂತರದಿಂದ, ೫ನ -೩ನ ಎ ೨೪೦೦೦-೮೦೦೦ 
೨ನ - ೧೬೦೦೦ 
ನ: ೮೦೦೦ 


೮೦೦೦ ತೆಂಗಿನಕಾಯಿಗಳು. 
(ತಾಳ; ೧೦೦ಕ್ಕೆ ೫ ರೂ. ಈ ದರದಿಂದ ೪೦೦೦ ತೆಂಗಿನಕಾಯಿಗಳ ಬೆಲೆಯು ೪೦೦ ಕ್ಕೂ 


, ಒಟ್ಟು ಉತ್ಪನ್ನವು ೪೦೦ ರೂ. , ಗಿಡಗಳ ಸಂಖ್ಯೆಯ ೮೦೦೪೪ ಇ ೨೦೦, 
೮೦೦೦ ತೆಂಗಿನಕಾಯಿಗಳ ೧೦೦ಕ್ಕೆ ೨೫ ರೂ, ದರದಿಂದ ಬೆಳೆಯು ೨೦೦೦ ರೂ. ," ಒಟ್ಟು 
ಉತ್ಪನ್ನವು ಎ ೨೪೦೦ ರೂ, ", ಗಿಡಗಳ ಸಂಖ್ಯೆಯು ೩ ೨೪೦೦ ೬೨೦೦.) 


ಉ. ೮. ಒಬ್ಬ ವರ್ತಕನು ರತ್ತಲಿಗೆ ೨ರೂ. ಮತ್ತು ೨ ರೂ. ಈ 
ಎರಡು ದರಗಳಿಂದ ಕೆಲವಷ್ಟು ಚಹೆವನ್ನು ಕೊಳ್ಳುತ್ತಾನೆ ಮತ್ತು ಒಂದು 
ನಿಶಿಷ್ಟ ಪ್ರಮಾಣದಲ್ಲಿ ಅವುಗಳನ್ನು ಕೂಡಿಸಿ ಆ ಮಿಶ್ರಣವನ್ನು ೨೫ ರೂ.ಗೆ 
ರತ್ತಲಿನಂತೆ ಮಾರುತ್ತಾನೆ. ಈ ವ್ಯವಹಾರದಲ್ಲಿ ಅವನಿಗೆ ೧೦೦ಕ್ಕೆ ೧೬ 
ಲಾಭವಾದರೆ ಆ ಎರಡು ತರದ ಚಹನನ್ನು ಅವನು ಯಾನ ಪ್ರಮಾಣದಲ್ಲಿ 
ಕೊಡಿಸುತ್ತಾನೆ? 

ಮೊದಲನೆಯ ತರದ ೧ ರತ್ತಲು ಚಹದಲ್ಲಿ ಅನನು ಎರಡನೆಯ ತರದ 
ಪ ರತ್ತಲು ಚಹನನ್ನು ಕೂಡಿಸುತ್ತಾನೆಂದು ತಿಳಿದುಕೊಳ್ಳುವಾ. ಈಗ 

ನೊದಲನೆಯ ತರದ ಚಹದ ೧ ರತ್ತಲಿನ ಮೂಲ ಬೆಲೆಯು ಎ ೨ ರೂ. 
ಮತ್ತು ಎರಡನೆಯ ತರದ ಪ ರತ್ತಲು ಚಹದ ಮೂಲ ಬೆಲೆಯು ಎ೨0 ಸ ರೂ. 


ಲಲ್‌: 


(೧೨.೫) ರತ್ತಲು ಮಿಶ್ರಣದ ಮೂಲ ಜೆಲೆಯು ಎ (೨4೨4 ಪ) ರೂ. 
ಮತ್ತು ಮಿಶ್ರಣವನ್ನು ಮಾರಿದರೆ ೧೦೦ಕ್ಕೆ ೧೬4 ಲಾಭವಾಗುತ್ತದೆ, ಆದುದ- 
ರಿಂದ (೧ + ಪ) ರತ್ತಲು ಮಿಶ್ರಣದ ಮಾರುವ ಬೆಲೆಯು 

ವಿ 
(೨4 9ಸ) ರೂ. 
೬ (೨4+ ೨್ಯ್ಯಪ) ರೂ. 

ಆದರೆ ಮಿಶ್ರಣವನ್ನು ೨೦ ರೂ.ಗೆ ರತ್ತಲಿನಂತೆ ಮಾರುತ್ತಾನೆಂದು ಹೇಳಿದೆ. 
ಈ ದರದಿಂದ (೧4 ಪ) ರತ್ತಲು ಮಿಶ್ರಣದ ಬೆಲೆಯು ೨5 (೧ ಸ) ರೂ. 
ಅಗುತ್ತದೆ. ಆದುದರಿಂದ, ಓ (೨. ೨ಧ್ಯಪ) 2ಎ ೨5 (೧.೫) 








i 


[| 


ಛೆ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


ಎರಡೂ ಬದಿಗಳನ್ನು ೬ರಿಂದ ಗುಣಿಸಿ, ೭(೨4.೨%ಿಸ) ಎ ೧೫(೧4+ ನ) 
೧೪ 4 ೧೫ಕ್ಯಿನ ಎ ೧೫. ೧೫ಸ 
ನಕ್ಟಾಂತರದಿಂದ್ದ ೧೫ಕ್ಕನ-೧೫ನ- ೧೫-೧೪ 


ಆಗ್ರ 
೭೫೬ 


ಹವ ಗಿ 
ಅಂದರೆ ಮೊದಲನೆಯ ತರದ ೧ ರತ್ತಲು ಚಹೆದಲ್ಲಿ ಎರಡನೆಯ ತರದ 
೪ ರತ್ತಲು ಇಲ್ಲವೆ ಮೊದಲನೆಯ ತರದ ೩ ರತ್ತಲು ಚಹದಲ್ಲಿ ಎರಡನೆಯ 
ತರದ ೪ ರತ್ತಲು ಚಹನನ್ನು ಕೂಡಿಸುತ್ತಾನೆ. ೩:೪ ಉತ್ತರ. 
[ತಾಳೆ: ಮೊದಲನೆಯ ತರದ ೩ ಕತ್ತಲು ಚಹದ ಮೂಲ ಬಚೆಳೆಯು-೬ ರೂ.; ಎರಡನೆಯ 
ತರದ ೪ ರತ್ತಲು ಚಹದ ಮೂಲ ಬೆಳೆಯು ಎ೯ ರೂ,; ಒಬ್ಬು ೩೬ ರತ್ತಲು ಮಿಶ್ರಣದ ಮೂಲ 


ಬೆಳೆಯು ಎ (೬೪೯) ರೂ, ಎ ೧೫ ರೂ. 2! ರೂ. ದರದಂತೆ ೭ ರತ್ತಲು ಮಿಶ್ರಣದ 
ಮಾರಿದ ಬೆಳೆಯು ಐ ೧೩ ರೂ. ಲಾಭವು ಇ (೧೬-೧೫) ರೂ. ಐ ೨1 ರೂ. ೧೦೦ ಕೆ 


೧ 
ಆಗುನ ಲಾಭವು i eds ದ 29 ಚ್‌ ೧೬ತ್ಸ.] 
೧ ಕ್ಲಿ 


L 


ಪ್ರಶ್ನಸಂಗ್ರಹ ೧. 

೧. ಒಬ್ಬ ನುನುಷ್ಯನು ಒಂದು ಕುದುರೆಯನ್ನು ಮತ್ತು ಒಂದು ಬಂಡಿ- 
ಯನ್ನು ೨೦೦೦ ರೂ. ಗೆ ಕೊಂಡನು. ಕುದುರೆಯನ್ನು ೧೦೦ಕ್ಕೆ ೧೫ 
ಲಾಭವನ್ನೂ ಮತ್ತು ಬಂಡಿಯನ್ನು ೧೦೦ಕ್ಕೆ ೧೦ ಲಾಭವನ್ನೂ ನಡೆದು 
ಮಾರಿದರು. ಈ ವ್ಯವಹಾರದಲ್ಲಿ ಅವನಿಗೆ ೨೬೦ ರೂ. ಲಾಭವಾದರೆ ಪ್ರತಿ- 
ಯೊಂದರ ಮೂಲ ಬೆಲೆಯು ಎಷ್ಟು ಎಂಬುದನ್ನು ಹೇಳಿರಿ, 

೨. ಎರಡು ಆಯತಾಕೃತಿ ಹೊಲಗಳೊಳಗಿನ ಒಂದರ ಉದ್ದಳತೆಯು 
ಅಗಲಳತೆಯ ಒಂದೂವರೆ ಸಟ್ಟು ಇದ್ದು ಎರಡನೆಯದರ ಉದ್ದಳತೆಯು 
ನೊದಲನೆಯದರ ಉದ್ದ ಳತೆಗಿಂತ ೪೦ ವಾರು ಹೆಚ್ಚು ಮತ್ತು ಅದರ ಅಗಲ- 
ಳತೆಯು ಮೊದಲನೆಯದರ ಅಗಲಳತೆಗಿಂತ ೧೦ ವಾರು ಹೆಚ್ಚು ಇರುತ್ತದೆ. 
ಎರಡನೆಯ ಹೊಲನು ನೊದಲನೆಯದರಗಿಂತ ೨೬೦೦ ಚೌ. ವಾ. ದೊಡ್ಡ- 
ದಿದ್ದರೆ ಅವುಗಳ ಅಳತೆಗಳನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 

೩. `ತಾಸಿಗೆ ಸರಾಸರಿ ೪೦ ಮೈಲು ವೇಗದಿಂದ ಹೋಗುವ ಉಗಿಬಂಡಿಯು 
೨೦. ಮಿನಿಟು ಮೊದಲೇ ಹೊರಟ ಮತ್ತೊಂದು ಉಗಿಬಂಡಿಯನ್ನು ಒಂದು 


ಸಾದಾ ಸಮೀಕರಣಗಳು ಮತ್ತು ಅವುಗಳ ಮೇಲಿನ ಪ್ರಶ್ನೆಗಳು ೯ 


ತಾಸಿನಲ್ಲಿ ಹಿಂದೆ ಹಾಕುತ್ತದೆ. ಆದರೆ ಎರಡನೆಯ ಉಗಿಬಂಡಿಯ ತಾಸಿನ 
ನೇಗವೆಷ್ಟು ? 

೪. ಒಬ್ಬ ಗೃಹಸ್ಥ ನು ೧೦೦ಕ್ಕೆ ನರ್ಷಕ್ಕೆ ೩॥ ದರದಿಂದ ಕೆಲವು ಮತ್ತು 
೩ ಚ ಆ ಹೀಗೆ ಒಟ್ಟು ೧೬೦೦೦ ರೂ. ಗಳನ್ನು ಬಡ್ಡಿಗೆ ಹಚ್ಚ- 
ದನು. ಅವನಿಗೆ ಪ್ರತಿ ವರ್ಷ ೫೯೦ ಚತ ಬಡ್ಡಿಯು ದೊರೆಯುತ್ತ ಚ ಯಾನ 
ಬಡ್ಡಿಯ ಜಡೀ ಎಷ್ಟು ಹಣವನ್ನು ಇಪ್ಬಿದ್ದಸೆಂಬುದೆನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 

೫. ಎರಡೂವರೆ ಜ್ಯ ಗೆ ರತ್ತಲು ಇರುನಂಥ ೨೬ ರತ್ತಲು ಚಹೆದಲ್ಲಿ 
ಮೂರುವರೆ ರೂ.ಗೆ ರತ್ತಲು ಇರುವಂಥ ಎಷ್ಟು ಚಹನನ್ನು ಕೂಡಿಸಿದರೆ 
ಮಿಶ್ರಣವನ್ನು ರತ್ತಲಿಗೆ ೩ ರೂ. ೭ ಆಣೆ ದರದಂತೆ ಮಾರಿದರೆ ೧೦೦ಕ್ಕೆ 
೨೦ ಲಾಭನವಾಗುವದು? 

೬. ಮೂರು ಅಂಕೆಗಳ ಒಂದು ಸಂಖ್ಯೆ ಯೊಳಗಿನ ಅಂಕೆಗಳು ಶತಂ 
ಸ್ಥಾ ) ನದಿಂದ ನಿಕ್ಸಂ ಸ್ಥಾ ನದ ವರೆಗೆ ಕ್ರಮದಿಂದ ೧ರಿಂದ ಹೆಚ್ಚು ಆಗುತ್ತವೆ. 
ಸಂಖ್ಯೆಯೊಳಗಿಂದ ೯ ಕಳೆದು 02 ಶೀಷಕ್ಕೆ ೩೧ ರಿಂದ” ಭಾಗಿಸಿದರೆ 
ಭಾಗಾಕಾರವು ಅಂಕೆಗಳ ಬೇರೀಜಿನಷ್ಟು ಆಗುತ್ತ ಬೆ ಆದರೆ ಆ ಸಂಖ್ಯೆಯು 
ಯಾವುದು? 

೭. ಶರದ್‌ ಮತ್ತು ನಿಜಯ ಇವರಿಬ್ಬರ ಹತ್ತರ ಒಟ್ಟು ೬೪ ಗಜಗಗಳು' 
ಇರುತ್ತವೆ. ಶರದನು ತನ್ನಲ್ಲಿಯ ಗಜಗಗಳಲ್ಲಿ ೧೨ ಗಜಗಗಳನ್ನು 
ವಿಜಯನಿಗೆ ಕೊಟ್ಟರೆ ನಿಜಯನ ಹತ್ತರ ಶರದನ ಬಳಿಯಲ್ಲಿರುವ ಗಜಗಗಳ 
ಮೂರು ಪಟ್ಟು ಗಜಗಗಳು ಆಗುತ್ತವೆ. ಆದರೆ ಪ್ರತಿಯೊಬ್ಬನಲ್ಲಿ ಎಷ್ಟು 
ಗಜಗಗಳಿದ್ದವು ಎಂಬುದನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 

೮. ವಸಂತರಾಯರು ಮತ್ತು ಅನಂತರಾಯರು ಅವರಿಬ್ಬರ ಬಳಿಯಲ್ಲಿ 
ಸಂತೆಗೆ ಹೋಗುವ ಸಮಯದಲ್ಲಿ ಒಟ್ಟು ೧೧೨ ರೂ. ಇದ್ದವು. ಕೊಂಡು- 
ಕೊಳ್ಳುವದರಲ್ಲಿ ವಸಂತರಾಯರು ನಲ್ಲಿ ಹಣನನ್ನೂ ಮತ್ತು 
1 | ತಮ್ಮಲ್ಲಿದ್ದ ಹಣದ ಶ್ಲಿ ಕ ಭಾಗವನ್ನೂ, ಖರ್ಚು ಮಾಡಿದರು. 
ಕೊನೆಗೆ ಇಬ ರಲ್ಲಿಯೂ ಅಷ್ಟೇ i ಉಳಿಯಿತು. ಹಾಗಾದರೆ ಸಂತೆಗೆ 
ಹೋಗುನ ಸಮಯದಲ್ಲಿ ಪ್ರತಿಯೊಬ್ಬರ ಹತ್ತರ ಎಷ್ಟು ಹಣನಿತ್ತು? 

೯. ಒಂದು ಕಾಟಕೋನ ಚೌಕೋನದ ಉದ್ದ ಳತೆಯು ಅಗಲಳತೆಗಿಂತ 
೬ ಇಂ. ಹೆಚ್ಚು ಇರುತ್ತದೆ. ಉದ್ದಳತೆಯನ್ನು ೨ ಇಂ. ಕಡಿಮೆ ಮಾಡಿದರೆ 
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ಮತ್ತು ಅಗಲಳತೆಯನ್ನು ೧5 ಇಂ. ಹೆಚ್ಚಿಸಿದರೆ ಆಯತದ ಕ್ಸೇಶ್ರಫಲವು 
ಅಷ್ಟೇ ಉಳಿಯುನದು. ಆದರೆ ಅದರ ಅಳತೆಗಳನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 

೧೦. ಎರಡು ನಿಲ್ಲಾಣಗಳಿಂದ ಒಂದೇ ಸಮಯದಲ್ಲಿ ಒಂದೇ ದಿಕ್ಕಿನಲ್ಲಿ 
ಹೊರಟ ಎರಡು ಬಂಡಿಗಳಲ್ಲಿ ಹಿಂದಿನ ನಿಲ್ದಾಣದಿಂದ ಹೊರಟಿ ಬಂಡಿಯು 
ಮುಂದಿನ ಬಂಡಿಯನ್ನು ೨೪ ಮಿನಿಟುಗಳಲ್ಲಿ ಹಂದಿ ಹಾಕುತ್ತದೆ. ಆ 
ಎರಡೂ ಬಂಡಿಗಳು ವಿರುದ್ಧ ದಿಕ್ಕಿನಲ್ಲಿ ಹೊರಟಿದ್ದಕಿ ಹೊರಟಿ ತರುವಾಯ 
೪ ಮಿನಿಟುಗಳಲ್ಲಿ ಭೆಟ್ಟಿಯಾಗುತ್ತಿದ್ದವು. ಎರಡೂ ಬಂಡಿಗಳ ತಾಸಿನ ನೇಗ- 
ಗಳಲ್ಲಿ ೧೦ ಮೈಲಿನ ಅಂತರನಿದ್ದರೆ ಅವುಗಳಲ್ಲಿಯ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ತಾಸಿಗೆ 
ಎಷ್ಟು ಮೈಲು ಹೋಗುತ್ತದೆಂಬುದನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 

೧೧. ಮೂರು ಅಂಕೆಗಳ ಒಂದು ಸಂಖ್ಯೆಯಲ್ಲಿ ನಿಕ್ಕಂ ಸ್ಥಾನದ ಅಂಕೆಯು 
ದಹಂ ಸ್ಥಾನದ ಅಂಕೆಗಿಂತ ೨ರಿಂದ ಹೆಚ್ಚು ಇದೆ ಮತ್ತು ಶತಂ ಸ್ಥಾನದ 
ಅಂಕೆಯು ದಹಂ ಸ್ಥಾನದ ಅಂಕೆಗಿಂತ ೨ರಿಂದ ಕಡಿಮೆ ಇದೆ. ಅಂಕೆಗಳ 
ಬೇರೀಜಿನಿಂದ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ಭಾಗಿಸಿದರೆ ಭಾಗಾಕಾರವು ೨೦ ಬರುತ್ತದೆ 
ಮತ್ತು ೬ ಶೇಷವು ಉಳಿಯುವದು. ಹಾಗಾದರೆ ಆ ಸಂಖ್ಯೆಯು ಯಾನುದು! 

೧೨. ಒಬ್ಬ ಗೃಹಸ್ಥ ನು ಕೆಲವು ಹಣವನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಂಡು ಚಹದ 
ಕೆಲವು ರತ್ತಲಿನ ಡಬ್ಬಿಗಳನ್ನು ಕೊಳ್ಳುವದಕ್ಕಾಗಿ ನೇಟಿಗೆ ಹೋದನು. 
ಅಲ್ಲಿ ೨ ರೂ. ೬ ಆ. ಒಂದು ರತ್ತಲು ಮತ್ತು ೨ ರೂ. ೯ ಆ. ಒಂದು ರತ್ತಲ್ಳು 
ಹೀಗೆ ಎರಡು ತರದ ಚಹೆಗಳು ಇದ್ದದ್ದು ಅವನಿಗೆ ಕಂಡು ಬಂದಿತು. 
ಮೊದಲನೆಯ ತರದ ಚಹನನ್ನು ಕೊಂಡರೆ ತನ್ನಲ್ಲಿ ಇದ್ದ ಹಣದಲ್ಲಿ ೬! ರೂ. 
ಉಳಿಯುತ್ತವೆಂದು ಮತ್ತು ಎರಡನೆಯ ಶರದ ಅಸ್ಟೇ ಚಹವನ್ನು ಕೊಂಡರೆ 
೩ ರೂ. ೨ ಆ. ಕಡಿಮೆ ಬೀಳುತ್ತವೆಂದು ಅವನಿಗೆ ಕಂಡು ಬಂದಿತು. ಆದರೆ 
ಅನನಿಗೆ ಎಷ್ಟು ಡಬ್ಬಿಗಳನ್ನು ಕೊಳ್ಳುವದಿತ್ತು ಎಂಬುದನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 

೧೩. ತನ್ನ್ನ ಊರಿಂದ ಮತ್ತೊಂದು ಊರಿಗೆ ಹೋಗುವ ಒಬ್ಬ ಗೃಹಸ್ಥನು 
ತನ್ನ ಮುಕ್ಕಾಮಿನ ಊರಿಗೆ ೨ ತಾಸುಗಳಲ್ಲಿ ಮುಟ್ಟುತ್ತಾರೆ. ಅನನು 
ತನ್ನ ನಡೆಯುವ ನೇಗವನ್ನು ತಾಸಿಗೆ ಅರ್ಧ ಮೈಲಿನಿಂದ ಹೆಚ್ಚಿಸಿದರೆ 
ಅನನು ಕಾಲು ತಾಸು ಮೊದಲು ಮುಟ್ಟುತ್ತಿದ್ದನು. ಆದರೆ ಆ ಎರಡು 
ಊರುಗಳಲ್ಲಿಯ ಅಂತರನೆಷ್ಟು ? 


ಸಾದಾ ಸಮೀಕರಣಗಳು ಮತ್ತು ಅವುಗಳ ಮೇಲಿನ ಪ್ರಶ್ನೆಗಳು ೧೧ 


೧೪. ಒಂದು ರತ್ತಲು ಚಹವು ಮತ್ತು ಒಂದು ರತ್ತಲು ಸ ಸಕ್ಸರೆ ಇವುಗಳಿಗೆ 
೩! ರೂ. ಬೆಲೆ ಬೇಕಾಗುತ್ತಿತ್ತು. ಚಹದ ದರವು ೧೦೦ಕ್ಕೆ ೫ರಿಂದ ಮತ್ತು 
ಸಕ್ಟರೆಯ ದರವು ೧೦೦ ಕ್ರೈ ೮2ರಿಂದ ಹೆಚ್ಚಾದ ಮೂಲಕ ೩ ರತ್ತಲು ಚಹ 
ಮತ್ತು ೫ ರತ್ತಲು ಸಕ್ಕರೆ ಇವುಗಳಿಗೆ ಒಟ್ಟು ೧೧ ರೂ. ೧೫ ಆ. ಬೇಕಾಗು- 
ತ್ತವೆ. ಆದರೆ FN ಇದ್ದ ನ ಪ್ರತಿಯೊಂದರ ದರವನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ, 

೧೫. ಒಬ್ಬ ಹಣ್ಣು RE ಶೋಕ ದರದಿಂದ ಕೆಲವು ನೋಸಂಬಿ- 
ಹಣ್ಣುಗಳನ್ನು ಕೊಂಡನು, ಮತ್ತು ಅವುಗಳನ್ನು ೨ ರೂ. ಡರುನ್ನಿನಂತೆ 
ಮಾರಿ ೯ ರೂ. ೬ ಆ. ಲಾಭವನ್ನು ಪಡೆದನು. ಎರಡನೆಯ ಬಾರಿ ಅದೇ 
ದರದಿಂದ ಮೊದಲಿನ ಮೂರು ನಟ್ಟು ನೋಸಂಬಿಗಳನ್ನು ಕೊಂಡನು. 
ಆದರೆ ವ್ಯಾಪಾರದಲ್ಲಿ ಸ್ಪರ್ಧೆ ಇದ್ದುದರಿಂದ ಅವನಿಗೆ ಅವುಗಳನ್ನು ಡರುನ್ಸಿಗೆ 
೧ ರೂ. ಈ ದರದಂತೆ ಮಾರಬೇಕಾಯಿತು. ಆದ್ದರಿಂದ ಅವನಿಗೆ ೯ ರೂ. 
೬ ಆ. ಹಾನಿಯಾಯಿತು. ಹಾಗಾದರೆ ಅನನು ಪ್ರತಿ ಬಾರಿಗೆ ಎಷ್ಟು 
ನೋಸಂಬಿಗಳನ್ನು ಕೊಂಡಿದ್ದ ನು? 

೧೬. ಒಬ್ಬ ಗೃ ಗ್ಗ ಹಸ್ಥ ನು ಊರಲ್ಲಿಯ ಎರಡು ಬ್ಯಾಂಕುಗಳಲ್ಲಿ ಖಾತೆಗಳನ್ನು 
ಇಡುತ್ತಾನೆ. ಚ ಬಜ ಬ್ಯಾಂಕಿನಿಂದ ೪೦೦ ರೂ. ತೆಗೆದು ಎರಡನೆಯ 
ಬ್ಯಾಂಕಿನಲ್ಲಿಟ್ಟಕೆ ಎರಡನೆಯದಕೊಳಗಿನ ಖಾತೆಯಲ್ಲಿ ಮೊದಲನೆಯದರೊ- 
ಳಗಿನ ಖಾತೆಯಲ್ಲಿಯ ನಾಲ್ಫು ನಟ್ಟು ರಕಮು ಜನೆ ಆಗುತ್ತದೆ. ಅದರ 
ವಿರುದ್ಧ, ಎರಡನೆಯ ಬ್ಯಾಂಕಿಥಿಂದ ೨೦೦ ರೂ. ತೆಗೆದು ಮೊದಲನೆಯ 
ಬ್ಯಾಂಕಿನಲ್ಲಿಟ್ಟರೆ ಎರಡೂ ಬ್ಯಾಂಕುಗಳಲ್ಲಿಟ್ಟಿ ರಕಮುಗಳು ಸರಿ ಆಗುವವು. 
ಆದರೆ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಬ್ಯಾಂಕಿನಲ್ಲಿ ಎಷ್ಟು ಹಣವು ಜಮೆಯಿದೆ ಎಂಬುದನ್ನು 
ಹೇಳಿರಿ. 

೧೭. ಒಬ್ಬ ಮನುಷ್ಯನು ತಾಸಿಗೆ ೪ ನೈಲು ವೇಗದಂತೆ ಕೆಲವು ಅಂತರ- 
ನನ್ನೂ, ಮತ್ತು ೩3 ಮೈಲು ವೇಗದಂತೆ ಉಳಿದ ಅಂತರವನ್ನೂ ಹೀಗೆ 
ಒಟ್ಟು ೧೪. ಮೈಲು ಅಂತರವನ್ನು ನಡೆದನು. ಅನನು ನಾಲ್ಕು ಮೈಲು 
PE ಹೋದ ಅಂತರವನ್ನು ೩ ಮೈಲು ನೇಗದಿಂದ, ಮತ್ತು ಉಳಿದ 
ಅಂತರವನ್ನು೪ ಮೈಲು ವೇಗದಿಂದ ಹೋಗಿದ್ದ ಅವನಿಗೆ ೧೫ ಮಿನಿಟುಗಳು 
ಹೆಚ್ಚು ಬೇಕಾಗುತ್ತಿದ್ದವು. ಆದರೆ ಅವನು ೪ ಮೈಲು ವೇಗದಿಂದ ಎಷ್ಟು 
ಅಂತರವನ್ನು ನಡೆದನು? 


೧೨ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


೧೮. ಮೂರು ಅಂಕೆಗಳ ಒಂದು ಸಂಖ್ಯೆಯೊಳಗಿನ ಮೂರೂ ಅಂಕೆಗಳ 
ಬೇರೀಜು ೧೨ ಇದ್ದು ನಡುನಿನ ಅಂಕೆಯ ಮೂರು ನಟ ನಷ್ಟು ಉಳಿದ 
ಎರಡು ಅಂಕೆಗಳ ರೀಟ ಇರುತ್ತದೆ. ಆ ಸಂಖ್ಯೆ ಜರ! ೯೯ ಕಳೆದು 
ಉಳಿದ ಠೇಷದಲ್ಲಿ ಸ ಸಂಖ್ಯೆಯೊಳಗಿನ ಅಂಕೆಗಳು ರುದ ಕ್ರಮದಲ್ಲಿ ಬರುತ್ತವೆ. 
ಆದರೆ ಮೂಲ ಸಂಖ್ಯೆಯು ಯಾವುದು? 

ರ್ಗ. ಇಬ್ಬರು ಗೃಹಸ್ಥರ ವಾರ್ಷಿಕ ಉತ್ಪನ್ನಗಳು ಸರಿ ಇರುತ್ತವೆ. ಅದರೆ 
ಬಬ ವಿಮೆ ತನ್ನ ಉತ್ಪನ್ನದ ನಾಲ್ಯ ನೆಯ ಭಾಗವನ್ನು ಸಿಲುಕು ಇಡುತ್ತಾನೆ. 
ಮತ್ತು ಎರಡರೆಯವನ ಸ ಮೊದಲನೆಯವನ. ಬರ್ಚಿಗಿಂತ ನರ್ಷಕ್ಕೆ 
೧೫೦೦ ರೂ. ಹೆಚ್ಚು ಇದ್ದದ್ದರಿಂದ ಅವನಿಗೆ ೪ ವರ್ಷಗಳಲ್ಲಿ ೨೦೦೦ ರೂ. 
ಸಾಲವಾಗುತ್ತದೆ. ಆದರೆ ಅವರ ವಾರ್ಷಿಕ ಉತ್ಸನ್ನಗಳನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 

೨೦. ಒಬ್ಬ ಗೃಹಸ್ಥ ನು ತನ್ನ ಹತ್ತರ ಇದ್ದ ೫೦೦೦೦ ರೂ. ರಕನಿನಲ್ಲಿ 
೧೦೦ಕ್ಕೆ ವರ್ಷಕ್ಕೆ ಲ್ಯ "ದರದ ಕೀವಿನಲಿ ಕೆಲನನ್ನೂ ಮತ್ತು ೩ ದರದ 
ಕೇವನಲ್ಲಿ ಕೆಲನನ್ನೂ ಇಡುತ್ತಾನೆ. ಈ ಕೇವುಗಳಿಂದ ಗು ಒಟ್ಟು 
ವಾರ್ಷಿಕ ಬಡ್ಡಿಯು ೧೮೭೦ ರೂ. ಗಳಿದ್ದರೆ, ಪ್ರತಿಯೊಂದು ತರದ ಕನನರ 
ಎಸ್ಟು ರಕಮನ್ನು ಇಟ್ಟಿರುತ್ತಾನೆ? 

pi ಮೂರು ೫.೬ ಒಂದು ಸಂಖ್ಯೆಯೊಳಗೆ ಎಕ್ಕಂ ಸ್ಥಾನದ 
ಅಂಕೆಯು ೮ ಇದ್ದು ನಡುನಿನ ಅಂಕೆಯು ಉಳಿದೆ ಎರಡು ಅಂಕೆಗಳ 
ಬೇರೀಜಿನ ಜತ್‌ ಇರುತ್ತದೆ. ಆ ಸಂಖ್ಯೆಯಲ್ಲಿ ೨೧೬ ಕೂಡಿಸಲಾಗಿ 
ಬರುವ ಹೊಸ ಸಂಖ್ಯೆಯಲ್ಲಿ ಮೂಲ ಸಂಖ್ಯೆಯಲ್ಲಿಯ ಎಳ್ಳಂ ಸ್ಥಾ ನದ 
ಅಂಕೆಯು ದಹೆಂ ಸ್ಥಾನದಲ್ಲಿ ದಹಂಸ್ಟಾ ನದ ಅಂಕೆಯು ಶತಂ ಸಾ ನಲ್ಲಿ 
ಮತ್ತು ಶತಂ ಸಾ ನವೆಲ್ಲಿಯ ಅಂಕೆಯು ನಿಕ್ಕಂ ಸ್ಥಾನದಲ್ಲಿ ಇದ್ದದ್ದು ಕಂಡು- 
ಬರುತ್ತದೆ. ಅದರೆ ಮೂಲ ಸಂಖ್ಯೆಯು ಯಾವುದು? 

೨೨. ಒಬ್ಬ ಹಣ್ಣು ಮಾರುವನನು ಕೆಲವು ಮೋಸಂಬಿಗಳನ್ನು ೧॥ ರೂ.ಗೆ 
ಡರುನ್ಸಿನಂತೆ ಮತ್ತು ಅವುಗಳ ನಾಲ್ಕು ಪಟ್ಟು ಮತ್ತು ಆರು ಪಟ್ಟು ಅನು- 
ಕ್ರಮವಾಗಿ ೧॥ ರೂ. ಮತ್ತು ೨ ರೂ.ಗೆ ಡರುನ್ಸಿನಂತೆ ಕೊಂಡುಕೊಂಡನು. 
ಮತ್ತು ಅವುಗಳನ್ನೆಲ್ಲ ೩ ಆಣೆಗೆ ಒಂದರಂತೆ ಮಾರಿದನು. ಈ ವ್ಯಾಪಾರದಲ್ಲಿ 
ಅವನಿಗೆ ೧೫ ರೂ. ಲಾಭವಾಯಿತು. ಆದರೆ ಅನನು ಯಾನ ಯಾನ 
ದರದಿಂದ ಎಷ್ಟು ಎಷ್ಟು ಮೋಸಂಬಿಗಳನ್ನು ಕೊಂಡಿದ್ದನು! 


ಸಾದಾ ಸಮೀಕರಣಗಳು ಮತ್ತು ಅವುಗೆಳ ಮೇಲಿನ ಪ್ರಶ್ನೆಗಳು ೧೩ 


೨೩. ಒಬ್ಬ ಹೆಣ್ಣು ಮಾರುನನಳು ರೂ.ಗೆ ೧೦ರಂತೆ ಕೆಲನನ್ನೂ ಮತ್ತು 
೯ ರಂತೆ ಕೆಲವನ್ನೂ, ಹೀಗೆ ಒಟ್ಟು ೯೬ ಕಿತ್ತಳೆ ಹ ಹಣ್ಣು ಗಳನ್ನು ಕೊಂಡಳು 
ಮತ್ತು ಅವುಗಳನ್ನೆಲ್ಲ ೨ ಆಣೆಗೆ ಒಂದರಂತೆ ಮಾರಿದಳು. ಈ ಈ ವ್ಯಾಪಾರದಲ್ಲಿ 
ಅವಳಿಗೆ ೨ ರೂ. ರಾಭವಾಗಿದ್ದರೆ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ದರದೆ ಎಷ್ಟು ಕಿತ್ತಳೆ 
ಹಣ್ಣು ಗಳನ್ನು ಅವಳು ಕೊ ಇಂಡಿದ್ದಳು ಎಂಬುದನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 

೨೪. ಒಬ್ಬ ವ್ಯಾಪಾರಸ್ಥ ನು ಕಡಿಮೆ ದರದ ೨೮ ಸೌಂಡು ಚಹನನ್ನು 
ಮತ್ತು ಪೌಂಡಿಗೆ ೫ ಆಣೆ ಹೆಚ್ಚು ದರವಿರುವ ೧೨ ಪೌಂಡು ಚಹವನ್ನೂ 
ಕೂಡಿಸಿ ಅದನ್ನು ಪೌಂಡಿಗೆ ೨॥ ರೂ. ದರದಿಂದ ಮಾರಲಾಗಿ ೧೩॥ ರೂ. 
ಲಾಭ ಪಡೆದನು. ಆದರೆ ಕಡಿಮೆ ತರದ ಚಹದ ದರವು ಎಷ್ಟಿತ್ತು? 

೨೫. ಒಂದು ರೂ. ಗೆ ಸೇರಿನಂತೆ ಕೊಂಡ ೨೨ ಸೇರು ಹಾಲಿನಲ್ಲಿ ೯ ಆನೆಗೆ 
ಸೇರಿನಂತೆ ಕೊಂಡ ಎಷ್ಟು ಹಾಲು ಕೂಢಿಸಲಾಗಿ, ಮಿಶ್ರಣವು ೧೪ ಆಣೆಗೆ 
ಸೇರಿನಂತೆ ಮಾರಿ, ನೂರಕ್ಕೆ ೨೫ ಲಾಭವನ್ನು ಮಾಡಿಕೊಳ್ಳ ಬಹುದು? 


೨೬, ಎರಡು ಅಂಕೆಗಳ ಒಂದು ಸಂಖ್ಯೆಯೊಳಗಿನ ದಹಂ ಸ್ಥಾನದ 
ಅಂಕೆಯು ಎಿಕ್ಟಂ ಸ್ಥಾ ನದ ಅಂಕೆಗಿಂತ ೩ರಿಂದ ದೊಡ್ಡ ದಿದ್ದು, ಸಂಖ್ಯೆಯು 
ಅಂಕೆಗಳ ಜೇರೀಜಿನ' ಏಳು ಸಟ್ಟಿಗಿಂತ ೩ರಿಂದ ರೊಡ್ಡದಿರುತ್ತದೆ. ಆದರೆ 
ಆ ಸಂಖ್ಯೆಯು ಯಾವುದು? 

೨೭. ಎರಡು ಅಂಕೆಗಳ ಒಂದು ಸಂಖ್ಯೆಯೊಳಗಿನ ನಿಕ್ಸಂ ಸ್ಥಾನದ 
ಅಂಕೆಯು ದಹೆಂ ಸ್ಥಾನದ ಅಂಕೆಗಿಂತ ೪ರಿಂದ ಸಣ್ಣದಿದ್ದು, ಅಂಕೆಗಳು 
ತಮ್ಮ ಸ್ಥಾನಗಳನ್ನು ಬದಲಾಯಿಸಿದಾಗ ಉಂಟಾಗುವ. ಪೊಸ ಸಂಖ್ಯೆಯು 
ಮೂಲ ಸಂಖ್ಯೆಯ 8 ? ಇರುತ್ತದೆ, ಆದರೆ ಮೂಲ ಸಂಖ್ಯೆಯು ಯಾವುದು? 


೨೮. ಒಬ್ಬ ಮನುಷ್ಯನು ತನ್ನ ಊರಿನಿಂದ ಮತ್ತೊಂದು ಊರಿಗೆ 
: ಸಾಯಕಲ್ಲಿನ ಮೇಲಿಂದ ತಾಸಿಗೆ ೧೦ ಮೈಲು ವೇಗದಿಂದ ಹೋಗಿ ತಿರುಗಿ 
ಬಂದನು. ಹೋಗುವಾಗ ಸಾಯಕಲ್ಲಿನ ವೇಗವು ಕಾಸಿಗೆ ೧೨ ಮೈಲುಗಳು 
ಮತ್ತು ತಿರುಗಿ ಬರುವಾಗ ವೇಗವು ೯ ಮೈಲುಗಳು ಇದ್ದರೆ, ಅವನಿಗೆ ಈ 
ಪ್ರವಾಸದಲ್ಲಿ ೫ ಮಿನಿಟುಗಳು ಕಡಿಮೆ ಬೇಕಾಗುತ್ತಿದ್ದವು. “ದರೆ ಆ ಎರಡು 
ಟೀ ನಡುವಿನ ಅಂತರವನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 


೧೪ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


೨೯. ಒಬ್ಬ ಶ್ರೀಮಂತ ಗೃಹಸ್ಥನು ಕಿರುಗಾಡಲಿಕ್ಳೆ ಹೊರಗೆ ಹೋದಾಗ 
ದಾರಿಯಲ್ಲಿ fr ಭಿಕ್ಸು ಕ ಒಂದು ದೊಡ್ಡ ತಂಡನ್ನು ಕಂಡನು. ಪ್ರತಿ- 
ಯೊಬ್ಬ "ನಿಕ ಿಕನಿಗೆ ನಾಲ್ಕು ಅಣೆ ಕೊಡಬೇಕೆಂದು ಅವನು ನಿಚಾರ 
ಮಾಡಲಾಗಿ ಅವನಿಗೆ ತನ್ನ ಹತ್ತರ ಆ ಹೊತ್ತಿನಲ್ಲಿ ೩ ರೂಪಾಯಿ ಕಡಿನೆ 
ಇದ್ದದ್ದು ಕಂಡು ಬಂದಿತು. ಆದ್ದರಿಂದ ಅವನು ಪ್ರತಿಯೊಬ್ಬ ಸಿಗೆ ಮೂರು 
ಆಣೆಗಳನ್ನು ಕೊಟ್ಟನು ಮತ್ತು ಕೊನೆಗೆ ತನ್ನ ಹತ್ತರ ಬಾ 
ರೂಪಾಯಿ ಸಿಲುಕು ಇದ್ದದ್ದು ಅವನಿಗೆ ಗೊತ್ತಾಯಿತು. ಆದರೆ ಒಟ್ಟು 
ಭಿಕ್ಸುಕರು ಎಷ್ಟು ಮಂದಿ ಇದ್ದರೆಂಬುದನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 

೩೦. ಎರಡು ಕ್ರಮವಾರ ಸಂಖ್ಯೆಗಳೊಳಗಿನ ದೊಡ್ಡ ಸಂಖ್ಯೆಯ ೫ನೆಯ 
ಅಂಶವು ಸಣ್ಣ ಸಂಖ್ಯೆಯ ೮ ನೆಯ ಅಂಶಕ್ಕಿಂತ ೫ ರಿಂದ ಹೆಚ್ಚು ಇರುತ್ತದೆ. 
ಆದರೆ ಆ ಸಂಖ್ಯೆಗಳಾವವು? 

೩೧. ಒಬ್ಬ ಮೋಟಾರ ಡ್ರಾಯನರನು ತನ್ಸ್ನ ೧೨೦ ಮೈಲಿನ ಪ್ರವಾಸ- 
ನನ್ನು ಮೊದಲು ತಾಸಿಗೆ ೪೦ ಮೈಲು ವೇಗದಿಂದ ಮತ್ತು ತರುನಾಯ 
೩೦ ಮೈಲು ವೇಗದಿಂದ ಮೋಟಾರನ್ನು ನಡಿಸಿ ೩ ತಾಸು ೩೫ ನಿನಿಟುಗಳಲ್ಲಿ 
ಮುಗಿಸುತ್ತಾನೆ. ಆದರೆ ೪೦ ಮೈಲು ವೇಗದಿಂದ ಅವನು ಎಷ್ಟು ಅಂತರ- 
ನನ್ನು ನೋಟಾರ ನಡಿಸಿದ್ದನೆಂಬುದನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 

೩೨. ಇಬ್ಬರು ಸಹೋದರರ ವಯಸ್ಸುಗಳಲ್ಲಿ ೪ ವರ್ಷಗಳ ಅಂಶರವು 
ಇದ್ದು, ಅವರ ನಯಸ್ಸುಗಳ ಬೇರೀಜಿನ ಇಮ್ಮಡಿಯಷ್ಟು ಇಂದು ಅನರ 
ತಂದೆಯ ವಯಸ್ಸಿದೆ. ಆರು ವರ್ಷಗಳ ತರುವಾಯ ತಂಜಿಯ ವಯಸ್ಸು 
ಮಕ್ಕಳ ಆ ಹೊತ್ತಿನ ವಯಸ್ಸುಗಳ ಬೇರೀಜಿನ ೧5 ಸಟ್ಟು ಇರುವದು. 
ಆದರೆ ಈಗಿನ ಅನರ ವಯಸ್ಸುಗಳನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 

೩೩. ಒಂದು ಶಾಲೆಯಲ್ಲಿ ಹೋದ ವರ್ಷ ಹುಡುಗಿಯರಿಗಿಂತ ಹುಡುಗರು 
೧೦೦ ಮಂದಿ ಹೆಚ್ಚು ಇದ್ದರು. ಈ ನರ್ಷ ಹುಡುಗರ ಸಂಖ್ಯೆಯು ೧೦೦ಕ್ಕೆ 
೨೦ರಿಂದ ಮತ್ತು ಜ್‌ ಸಂಖ್ಯೆಯು ೧೦೦ಕ್ಕೆ ೫ರಿಂದ ಹೆಚ್ಚು 
ಬೆಳೆಯಿತು ಮತ್ತು ಅದರಿಂದ ಹುಡುಗಿಯರಿಗಿಂತ ಹುಡುಗರು ೧೫೯ ಹೆಚ್ಚು 
ಇದ್ದಾರೆ. ಆದರೆ ಈಗ ಶಾಲೆಯಲ್ಲಿ ಒಟ್ಟು ಎಷ್ಟು ಮಕ್ಕಳಿದ್ದಾ ಕಂಬು 
ದನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 


ಸಾದಾ ಸಮೀಕರಣಗಳು ಮತ್ತು ಅವುಗೆಳ ಮೇಲಿನ ಪ್ರಶ್ನೆಗಳು ೧೫. 


೩೪. ಒಬ್ಬ ಗೃಹಸ್ಥನು ೬ ರೂ. ಗೆ ಜೌರಸ ವಾರಿಠಂತೆ ಸ್ವಲ್ಪ ಜಾಗೆ- 
ಯನ್ನು ಕೊಂಡುಕೊಂಡನು. ಮತ್ತು ಅದರಲ್ಲಿಯ ೮೦೦ ಜೌ. ವಾರ 
ಜಾಗೆಯನ್ನು ಸ್ವಂತಕ್ಕಾಗಿ ಮನೆ ಕಟ್ಟಿಲು ಕಾಯ್ದಿಟ್ಟು, ಉಳಿದ ಜಾಗೆಯನ್ನು 
ಕೆಲವು ದಿನಸಗಳ ತರುವಾಯ ಹೆಚ್ಚು ವರ ಬಂದದ್ದರಿಂದ ೧೫ ರೂ. ಗೆ 
ಜೌ. ನಾರಿನಂತೆ ಮಾರಿದನು. ಈ ವ್ಯವಹಾರದಲ್ಲಿ ಸ್ವಂತಕ್ಕಾಗಿ ಜಾಗೆಯು 
ಪುಕ್ಕಟೆಯಾಗಿ ಸಿಕ್ತು ಮೇಲಾಗಿ ೧೫೦೦ ರೂ. ಅನನು ಲಾಭ ಪಡೆದನು. 
ಆದರೆ ಅನನು ಎಷ್ಟು ಜಾಗೆಯನ್ನು ಕೊಂಡಿದ್ದನೆಂಬುದನ್ನು ಹೇಳಿರಿ, 

ಖಿ, ಅಣ್ಣನ ನಯಸ್ಸು ಈಗ ವಸಂತರಾಯರ ವಯಸ್ಸಿನ ೧% ನಟ್ಟು 
ಇದೆ ಆದರೆ ೪೯ ವರ್ಷಗಳ ಹಿಂದೆ ಅದು ಮೂರು ಸಟ್ಟಿತ್ತು. ಆದರೆ ಅದು 
ವಸಂತರಾಯರ ವಯಸ್ಸಿನ ಎರಡು ಪಟ್ಟು ಎಷ್ಟು ವರ್ಷಗಳ ಹಿಂಜಿ 
ಇತ್ತೆಂಬುದನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 

೩೬. ನೆಲದ ಒಂದು ವಿಶಿಷ್ಟ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲದ ತುಂಡು ಮತ್ತು ಅದರ 
ಮೇಲೆ ಕಟ್ಟುವ ಒಂದು ವಿಶಿಷ್ಟ ತರದ ಮನೆ, ಇವೆರಡಕ್ಕೂ ಕೂಡಿ, ಹೋದ 
ವರ್ಷ ೩೦೦೦೦ ರೂ. ಖರ್ಚು ಬರುತ್ತಿತ್ತು. ಈಗ ನೆಲದ ಬೆಲೆಯು 
ನೂರಕ್ಕೆ ೫೦ ರಿಂದ ಹೆಚ್ಚಾಗಿದ್ದು, ಮನೆ ಕಟ್ಟುವ ಖರ್ಚು ನೂರಕ್ಕೆ ೨೫ 
ಹೆಚ್ಚಾಗಿದೆ ಮತ್ತು ಅದರಿಂದ ಒಟ್ಟು ಖರ್ಚು ೩೯೦೦೦ ರೂ. ಬರುತ್ತದೆ. 
ಆದರೆ ನೆಲದ ಈಗಿನ ಬೆಲೆಯು ಎಷ್ಟು? 

೧.೨. ಉ. ೧. ಬಿಡಿಸಿರಿ: ೪.೫.(ಯ-.೫) -೧.೨ಯ-.೮_..೨೫ಯ, 

ಇದರಲ್ಲಿಯ ದಶಾಂಶ ಅಪೂರ್ಹಾಂಕಗಳನ್ನು ವ್ಯವಹಾರಿ ಅಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳಲ್ಲಿ 
ರೂಪಾಂತರಿಸುವದು ಒಂಡು ರೂಢ ಮಾರ್ಗವಾಗಿರುತ್ತದೆ. ಹಾಗೆ ಮಾಡಿದರೆ, 
೪3 (ಯ -9) -್ಲಿಯ ಎಕ್ಲಿ ್ಯಯ 

ಎರಡೂ ಬದಿಗಳನ್ನು ೨೦ ರಿಂದ ಗುಣಿಸಿ, 

೯೦(ಯ- 3) - ೨೪ಯ ೧೬ + ೫ಯ 
೯೦ಯ - ೪೫ -೨೪ಯ ಎ ೧೬-4 ಜಯ 
೬೬ಯ - ೪೫ ಎ೧೬. ೫ಯ 

ಸಕ್ಸಾಂತರದಿಂದ, ೬೬ಯ -೫ಯ ಎ ೧೬. ೪೫ 


೬೧ಯ ೭ ೬೧ 
ಯ ರಲಿ. 


೧೬ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


ಅದರೆ ಹೀಗೆ ಮಾಡುವದು ಅನಶ್ಯವಿರುತ್ತದೆಯೇ? ದಶಾಂಶ ಅಸೂರ್ಣಾಂಕ- 
ಗಳ ನಮ್ಮ ಗುರುತು ವ್ಯವಹಾರಿ ಅಪೂರ್ಹಾಂಕಗಳಸ್ಟೇ ದೃಢನಾಗಿದ್ದರೆ ನೆಟ್ಟಿಗೆ ನಾವು 
ಸೆಳಗೆ ತೋರಿಸಿದಂತೆ ಮಾಡಬಹುದು. 
೪.೫ (ಯ- ೫)-೧೨ಯ ವ ೮+ .೨೫ಯ 
೪.ಜಯ - ೨.೨೫ - ೧.೨ಯ ೭-೮ 4+ -೨೫ಯ 


ನ ಸೀಷಿಯ- ೨.೨೫ ಎ ೮4 -೨೫ಯ 
ಸಕ್ಸಾಂತರದಿಂದ, ೩.೩ಯ ೨ .೨೫ಯ ಎ ೮4 ೨.೨೫ 
೩.೦೫ಯ ಎ ೩-೦೫ 
ಯ ಟಿ. 


ಮೇಲಿನ ರೀತಿಗಿಂತ ಈ ರೀತಿಯು ಸಂಕ್ಸಿಸ್ತವಾದುದು ಮತ್ತು ಸುಲಭ- 
ವಾದದ್ದು ಎಂದು ಅನಿಸುವದಿಲ್ಲವೇ? ಕೇವಲ ದಶಾಂಶ ಅಪೂರ್ಣಾಂಕ- 
ಗಳೆಂದು ಸುಮ್ಮನೆ ಅಂಜಬಾರದು. 

ಇಲ್ಲನೆ ೪-೫ (ಯ - ೫) - ೧-೨ಯ ಎ "೮4 -೨೫ಯ 

ಎರಡೂ ಬದಿಗಳನ್ನು ೧೦೦ ರಿಂದ ಗುಣಿಸಿ, 

೪೫ (೧೦ಯ - ೫) -೧೨೦ಯ ೮೦ + ೨೫ಯ * 
೪೫ಂಯ - ೨೨೫ - ೧೨೦ಯ ೭೮೦ + ೨೫ಯ 
ಪಕ್ಸಾಂತರದಿಂದ್ಯ ೪೫೦ಯ - ೧೨೦ಯ - ೨೫ಯ ೬ ೮೦ + ೨೨೫ 
೩೦೫ಯ ಎ ೩೦೫ 
ಯ ಎ0. 


* ಇಲ್ಲಿ ೧೦೦ ರಿಂದ ಗುಣಿಸಿ ದಶಾಂಶ ಸ್ವರೂಪವನ್ನು ಹೇಗೆ ಬದಲಾಯಿಸಿದೆ 
ಎಂಬುದನ್ನು” ನೋಡಿರಿ. 
ವಿ, ಬಿ, -೪-೫ (೧.೫) -೧.೨೬೪.೫)(೦.೫-೧.೨ಜ೨.೨೫-೧.೨ 


ಎಲಿ: 0೫ ಬ, ಬ *-೮1-೨೫ 5೧೦೫] 


-ಗಿ೮ರ - -೦೨೫ 
ಉ. ೨. ೧೨ರ- ಮ್‌ ಎ. ಬ ೪೫ ಈ ಸಮೀಕರ- 


ವನ್ನು ಬಿಡಿಸಿರಿ. 
ವ್ಯವಹಾರಿ ಅಪೂರ್ಣಾಂಕದಲ್ಲಿ ಸಪ 


೧್ಲಿರ- ಸರಳೆ 35 ಎಳ್ಳಿರ4 ೪ 
ಢಿ 


೧೪ರ - ತ್ಲಾರ $= gರ +೪35 


ಸಾದಾ ಸಮೀಕರಣಗಳು ಮತ್ತು ಅವುಗಳೆ ಮೇಲಿನ ಪ್ರಶ್ನೆಗಳು ೧೭ 


ಎರಡೂ ಬದಿಗಳನ್ನು ೧೦೦ ರಿಂದ ಗುಣಿಸಿ, 
೧೨೦ರ _ ೩೬ರೆ 4 ೫ ಎ ೪೦ರ 4 ೪೪೫ 
ಸಕ್ಸಾಂತರದಿಂದ್ರ . ೧೨೦ರ - ೩೬ರ- ೪೦ರ ಎ ೪೪೫ - ೫ 
೪೪ರ 2.೪೪೦ 
ರ = ೧೦, 


"೧೮ರ ಎ .೦೨೫ 
ಇಲ್ಲವೆ, ೧.೨ರ - --- 





೧೨ರ - .೩೬ರ 4-೦೫ ಐ ೪ರ 4 ೪.೪೫% 
ಸಕ್ಸಾಂತರದಿಂದ, ೧೨ರ _ .೩೬ರ _ .೪ರ ಎ ೪.೪೫ - -0೫ 


ಬಲರ = ೪.೪ 
ರ - ೧೦, 
"೧೮ರ - .೦೨೫ 
ಇಲ್ಲವೆ ೧೬೨ರ - ಆಗಾ, ಭರ 4 ೪.೪೫ 


೧.೨ರ - .೩೬ರ 4-೦೫ ಎ ೪ರ 4 ೪.೪೫ 
ಎರಡೂ ಬದಿಗಳನ್ನು ೧೦೦ ರಿಂದ ಗುಣಿಸಿ 
೧೨೦ರ - ೩೬ರ 4೫ ಐ ೪೦ರ + ೪೪೫ 
ಸಕ್ಸಾಂತರದಿಂದ್ದ  ೧೨೦ರ-೩೬ರ- ೪೦ರ ಎ ೪೪೫ - ೫ 


ಲರ ಬ ೪೪೦ 
ರ = ೧೦. 
೧ೀ೮ - ರಿವಿ೫ಿ 
[ತಾಳೆ: ಬೀಬಿ ಜಗಿಶಿ-ಹ.೬1.೬೦೫ ೮.೪೫, 


kd 


ಬ, ಬ, =ಳtಳ೪ಜ=೮೪೫] 
೦೦ಂ೧ಯ ಎ. .೧೨% ೫-ಯ 





4 ಈ ಕ ಯ ನಾನಾನಾ ರೇರ್‌್‌ನನಾೇ ದತ್‌ ue 6 ೪H 
ಉ. ೩ ೦೧೧ಯ + ತ ೫ ೧೪೫ 
-೦೧ಯ-. ೧.೨೫ ೫೦೦ -೧೦೦ಯ | 
.೦೧೧ಯ + TSE ೧೪೫ 


ಎರಡೂ ಬದಿಗಳನ್ನು ೬ ರಿಂದ ಗುಣಿಸಿ, 
"೦೬೬ಯ 4 .೦೧ಯ- ೧.೨೫೧೦೦೦ - ೨೦೦ಯ- .೮೭ 


೧೮ ಸುಬೋಧ ಜೀಜಗಣಿತ 


ಪಕ್ಸಾಂತರದಿಂದ, -೦೬೬ಯ-೦೧ಯ4೨೦೦ಯ - ೧೦೦೦- -೮೭.-೧-೨೫ 
೨೦೦-೦೭೬ = ೧೦೦೦-೩೮ 
ಯ -೫. 

ಸ ಘ್ರಸ ಳದಲ್ಲಿ ಛೇದಗಳ ದಶಾಂಶ ಅಪೂರ್ಣಾಂಕದ ಸ ಸ್ವರೊಸವನ್ನು ಹೋಗ- 
ಲಾಡಿಸಲು ಬ ಮತ್ತು ಛೇದ ಇವುಗಳಿಗೆ ಎರಡನೆಯ ಅಪೂರ್ಣಾಂಕದಲ್ಲಿ ೧೦ರಿಂದ 
ಮತ್ತು ಮೂರನೆಯದರಲ್ಲಿ ೧೦೦ ರಿಂದ ಗುಣಿಸಿದೆ. ಅಂಶ ಮತ್ತು ಛೇದ ಇವುಗಳಿಗೆ 
ಒಂದೇ ಸಂಖ್ಯೆಯಿಂದ ಗುಣಿಸಿದರೆ ಅಥವಾ ಭಾಗಿಸಿದರೆ ಅಪೂರ್ಣಾಂಕದೆ ಸ್ವರೂಪ 
ಮಾತ್ರ ಬದಲಾಗುತ್ತದೆ, ಆದರೆ ಬೆಲೆಯು ಬಪಲಾಗುನದಿಲ್ಲ ಎಂಬುದು ಕನು! 
ಗೊತ್ತೇ ಇಡೆ. ಎರಡನೆಯ ಅಪೂರ್ಹಾಂಕದಲ್ಲಿ ಅಂಶ ಮತ್ತು ಛೇದ ಇವುಗಳಲ್ಲಿ 
ದಶಾಂಶ ಚಿನ್ನೆ ಒಂದು ಸ್ಹ ಳ ಮುಂದೆ ಸರಿಸಲಾಗಿದೆ ಎಂದು ಅಂದರೂ ನಡೆಯುವದು. 


ಪ್ರಶ್ಚಸಂಗ್ರಹ ೨. 
ಕೆಳಗಿನ ಸಮೀಕರಣಗಳನ್ನು ಬಿಡಿಸಿರಿ: 
೧. ೮.೭೩ಯ 2. ೮ ಐ ೫.೨೩ಯ + ೧೫. 
೨. ೧೪.೨೫ರ ಎ ೨೩ ಎ ೫೭ - ೫.೭೫ರ, 
೩. ೯೫ನೆ - ೭.೨೪ ಎ ೧೨.೬೫ವ - ೧೦:೩೯. 


.೬೨ಸ - .೦೫ 
ಛಿ, ಶ೩.೬ನ- ರ್ಜ ಜು ಸ ೬.೪. 
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ಆವ-೯ ಇವ4೬ ೧೧ವ- ೨೪ 
UT 


pe 


೫ (೩ಯ - ೫) + ರ ಕ (೭ಯ ೧) ೧೨ರ. 


ಕ - ಕ) ೨ ಕ್ರ ಎ ೨ 
೨(ವ._ ೨) ೫-೭ವ ೮-- 
TE 
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-೫ fe  -೮) - -೮(೩ರ - ೭) 4-೨೫ (೫ರ _ .೧) ೦. 
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ಯ.೧೨೪(ಯ ಸ್ರ ಪತಿ 
೩ಯ-9-ಫ(ಯ- ೧) 


ಎರಡನೆಯ ಪ್ರಕರಣ 
ಸಮಮಾನಿಕ (ಇಲ್ಲವೆ ಸಮಯಾನಿಕ) ಸಮೀಕರಣಗಳು 
ಮತ್ತು ಅವುಗಳ ಮೇಲಿನ ಪ್ರಶ್ನೆಗಳು 
೧. 


೨.೧. ಉ. ೧. ಒಂದು ರತ್ತಲು ಚಹ ಮತ್ತು ಒಂದು ಕತ್ತಲು 
ಸಕ್ಕರೆ ಇವುಗಳ ಬೆಲೆ ೩ ರೂ. ಇದ್ದು, ೩ ರತ್ತಲು ಚಹ ಮತ್ತು 
೧೦ ರತ್ತಲು ಸಕ್ಕರೆ ಇವುಗಳೆ ಬೆಲೆ ೧೫ ರೂ. ಆಗುತ್ತವೆ. ಅದರೆ 
ಪ್ರತಿಯೊಂದರ ಕತ್ತಲಿನ ನರನೇನು? 

ಸಕ್ಕರೆಯ ದರವು ರತ್ತಲಿಗೆ ಯ ರೂ. ಗಳಿದ್ದಕ್ಕೆ ಚಹದ ದರವು 
(೩6 - ಯ) ರೂ. ಇರುತ್ತದೆ ಮತ್ತು ಮೂರು ರತ್ತಲು ಚಹದ ಬೆಲೆಯು 
೩(೩ರ್ಕ-ಯ) ರೂ. ಇದ್ದು, ಹತ್ತು ರತ್ತಲು ಸಕ್ಕರೆಯ ಜಿರೆಯು ೧ಂಯು ರೂ. 
ಆಗುತ್ತದೆ. ಆದುದರಿಂದ, ೩(೩್ಯ- ಯ) ೧೦ಯ = ೧೫ 

ಕ್ಕಿ- beds 
೭ಯ ಒ ೫ಲ ಅಥವಾ ಯ ಕ್ಷಿ. 
ಸಕ್ಕರೆಯ ದರನು ೧೨ ಆಣೆಗೆ ರತ್ತಲು ಮತ್ತು ಚಹದ ದರವು 
೨೦ ರೂ. ರತ್ತಲು. 
': ಉ. ೨, ನಾಲ್ಕು ರತ್ತಲು ಚಹ ನುತ್ತು ಒಂದು ರತ್ತಲು ಸಕ್ಕರೆ 
ಇವುಗಳ ಬೆಲೆಯು ೧೧ ರೂ. ೬ ಆ, ಇದ್ದು ೭ ರತ್ತಲು ಚಹ ನುತ್ತು 
೪ ರತ್ತಲು ಸಕ್ಕರೆ ಇವುಗಳ ಬೆಲೆಯು ೨೧ ರೂ. ೧೪ ಆ. ಆಗುತ್ತಿದ್ದರೆ, 
ಪ್ರತಿಯೊಂದರ ರತ್ತಲಿನ ದರನೇನು? 

ಸಕ್ಕಕೆಯ ದರವು ಒಂದು ರತ್ತಲಿಗೆ ಯ ರೂ. ಗಳೆಂದು ತಿಳಿದರೆ, ೪ ರತ್ತಲು 
ಚಹದ ಬೆಲೆಯು (೧೧ಕ್ಕೆ - ಯ) ರೂ. ಆಗುವದು, ಅಂದಕಿ ಚಹೆಡ ಕತ್ತಲಿನ 
ದರವು | (೧೧ಕ್ಕಿ-ಯ) ರೂ. ಇರುತ್ತದೆ ಮತ್ತು ೭ ರತ್ತಲು ಚಹದ ಬೆಲೆಯು 
5 (೧೧ಕಿ - ಯ) ರೂ. ಆಗುವದು ಮತ್ತು ೪ ರತ್ತಲು ಸಕ್ಕಕೆಯ ಬೆಲೆಯು 
೪ಯ ರೂ. ಇರುತ್ತದೆ. ಅದುದರಿಂದ, ಥ (೧೧ಕ್ರಿ- ಯ) 4+ ಆಯ ೨೧% 


೨೨ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


ಎರಡೂ ಬದಿಗಳನ್ನು ೪ ರಿಂದ ಗುಣಿಸಿ ೭ (೧೧ಕ್ಕಿ- ಯ) 4 ೧೬ಯ ಎ೮೭ 

೭೯% - ೭ಯ 4 ೧೬ಯ ೮೭ 

೯ಯ - ವ್ವ ಅಥವಾ ಯ ಕಿ, 

", ಸಕ್ಚರೆಯ ದರವು ೧೪ ಆ. ರತ್ತಲು ಮತ್ತು ಚಹದ ದರವು 

| (೧೧5-8) ರೂ. ಅಂದರೆ (62೧೦೪) ರೂ. ಅಂದಕೆ ೨ ರೂ. ೧೦ ಆ. 
ರತ್ತಲು. 

ಉ. ೩. ನಾಲ್ಕು ರತ್ತಲು ಚಹ ಮತ್ತು ಮೂರು ರತ್ತಲು ಸಕ್ಕರೆ 
ಇವುಗಳ ಬೆಲೆಯು ೧೧ ರೂ. ೬ ಆ. ಇದ್ದು, ಐದು ರತ್ತಲು ಚಹ 
ಮತ್ತು ಹನ್ನೆರಡು ರತ್ತಲು ಸಕ್ಕರೆ ಇವುಗಳ ಬೆಲೆಯು ೧೯ ರೂ. 
೬ ಆ. ಇರುತ್ತದೆ. ಆದರೆ ಪ್ರತಿಯೊಂದರ ರತ್ತಲಿನ ದರನೇನು? 

ಸಕ್ಕರೆಯ ರತ್ತಲಿನ ದರವು ಯ ರೂ. ಗಳೆಂದು ತಿಳಿದುಕೊಂಡಕೆ, 
೩ ರತ್ತಲು ಸಕ್ಳರೆಯ ಬೆಲೆಯು ೩ಯ ರೂ. ಆಗುವದು, ಆದುದರಿಂದ 
೪ ರತ್ತಲು ಚಹದ ಬೆಲೆಯು (೧೧ಕ್ಕಿ-೩ಯ) ರೂ. ಆಗುವದು ಮತ್ತು 
ಚಹದ ರತ್ತಲಿನ ದರವು ಈ (೧೧ಕ್ಕಿ-೩ಯ) ರೂ. ಆಗುವದು. 

ಆದುದರಿಂದ, . ಜ(೧೧ಕ್ಕಿ-೩ಯ) 4 ೧೨ಯ ಎ ೧೯್ತಿ 

ಎರಡೂ ಬದಿಗಳನ್ನು ೪ ರಿಂದ ಗುಣಿಸಿ, ೫ (೧೧ಕ್ಕಿ- ಒ೩ಯ) 4 ೪೮ಯ ಇ ೭೭೧ 

೫೬ರ್ರಿ- ೧೫ಯ 4 ೪೮ಯ ಎ ೭೭ 

. ಶ೩ಯ- ೨೦ಿ ಎ ೦೬೫ ಅಥವಾ ಯಶ್ಶೆ. 

ಸಕ್ಕರೆಯ ದರವು ೧೦ ಆ. ಮತ್ತು ಚಹದ ದರವು? (೧೧ಕ$-ಖಃತ್ಞ) ರೂ 

ಅಂದರೆ % (೧೧ಕ್ಕಿ - ೧ಡಿ) ರೂ, ಅಂದರೆ (09೯ರ) ರೂ, ಅಂದರೆ 
೨ಕಿ ರೂ, ಅಂದರೆ ೨ ರೂ.೬ ಆ. 

ಉ. ೪. ಒಬ್ಬ ಗೃಹಸ್ಥನು ತನ್ನಲ್ಲಿದ್ದ ಹಣದೊಳೆಗಿನ ಕೆಲನನ್ನು 
೧೦೦ಕ್ಕೆ ವರ್ಷಕ್ಕೆ ೪ ದರದ ಶೇವಿನಲ್ಲಿ ಮತ್ತು ಉಳಿದದ್ದನ್ನು ೫ ದರದ 
ಕೇವಿನಲ್ಲಿ ಇಟ್ಟನು, ಮತ್ತು ಅದರಿಂದ ಅನನಿಗೆ ಪ್ರತಿ ನರ್ಷ 
೨೧೫೦ ರೂ. ಬಡ್ಡಿಯು ಸಿಗಹತ್ತಿತು. ಮೊದಲನೆಯ ಹಣನನ್ನು 
೫ ದರದ ಕೇನಿನಲ್ಲಿ ಮತ್ತು ಎರಡನೆಯದನ್ನು ೪ ದರದ ಕೇನಿನಲ್ಲಿ 
ಅವನು ಇಟ್ಟಿದ್ದಕಿ ಅನನ ವರ್ಷದ ಉತ್ಪನ್ನವು ೨೦೦ ರೂ. ಗಳಿಂದ 


ಸಮಮಾನಿಕ ಸಮೀಕರಣಗಳು ಮತ್ತು ಅವುಗಳ ಮೇಲಿನ ಪ್ರಶ್ನೆಗಳು ೨೩ 
ಹೆಚ್ಚು ಆಗುತ್ತಿತ್ತು. ಆದರೆ ಅವನು ಪ್ರತಿಯೊಂದು ದರದ ಕೇವಿನಲ್ಲಿ 
ಎಷ್ಟೆಷ್ಟು ಹಣವನ್ನು ಇಟ್ಟಿದ್ದನು ಎಂಬುದನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 

೪ ದರದ ಶೇವಿನಲ್ಲಿ ಯ ರೂ. ಇಟ್ಟಿದ್ದನೆಂದು ಕಲ್ಪಿಸಿದರೆ, ಆ ಕೇನಿನ 
ಮೂಲಕ ಸಿಗುವ ವಾರ್ಷಿಕ ಉತ್ಪನ್ನವು ಖ್‌ ರೂ. ಇರುವದು. ಒಟ್ಟು 
ಉತ್ಸನ್ನ ವು ೨೧೫೦ ರೂ. ಇದೆ. ಆದುದರಿಂದ ಎರಡನೇ ಕೇವಿನಿಂದ ಸಿಗುವ 
ಉತ್ಪನ್ನವು (೨೧೫೦ - 5) ರೂ. ಇರುವದು. ಈ ಕೇವು ೫ ದರದಲ್ಲಿ ಇ 
ಆದುದರಿಂದ ಅದು ೨೦ (೨೧೫೦ - 5) ರೂ. ರಕಮಿನದಿರುವದು. ಈಗ 
ಯ ರೂ. ಸೆ ದರದ ಕೇನಿಸಲ್ಲಿ ಇಡಡೆ ೫ ದರದ ಕೇವಿನಲ್ಲಿ ಇಟ್ಟಿದ್ದರೆ 
ಉತ್ಸ ನ್ನವು ಇ ರೂ. ಬರುತ್ತಿತ್ತು ಮತ್ತು ೨೦ (೨೧೫೦ - 5) ರೂ. ೫ 
ದರದ ಕೀವಿ be ೪ ದರದ ಕೇನಿನಲ್ಲಿ ಇಟ್ಟ ದ್ದರೆ ಆ ರಕಮಿನ ಉತ್ಪ- 
ನ್ನವು ನೈಕಿ (೨೧೫೦ - ಲ ರೂ, ಅಂದರೆ ಕ್ಲಿ (೨೧೫೦ - 2) ರೊ. ಬರು- 
ತ್ತಿತ್ತು. ಈಗ ಒಟ್ಟು ಉತ ಶ್ಸುನ್ಸವು ೨೩೫೦ ರೂ. ಬರುತ್ತಿತ್ತು ಎಂದು ಹೇಳಿದೆ, 
ಆಡುದೆರಿಂದ ಮ 
ಎರಡೂ ಬದಿಗಳನ್ನು ೨೦ ರಿಂದ ಗು, 

ಯ +೧೬ (೨೧೫೦ - ರ 2೪೭೦೦೦ 


5 ೫ (೨೧೫೦ - ) ೨೫೦ 


ಯ + ೩೪೪೦೦ - 55ಯ'- ೪೭೦೦೦ 
= ೧೨೬೦೦ 


“ಯ - ೧೪೦೦ 
೨೫ 


ಯೆ -೩೫೦೦೦ 
ಮತ್ತು ಎರಡನೇ ರಕಮು ಐ ೨೦ (೨೧೫೦ - ಯೃ ರೂ. ಎ 
೨೦ (೨೧೫೦ - ೧೪೦೦) ರೂ. ಎ (೨೦ ೩ ೭೫೦) ರೂ. ಐ ೧೫೦೦೦ ರೂ. 
.. ೩೫೦೦೦ ರೂ. ಮತ್ತು ೧೫೦೦೦ ರೂ. ಇವು ಆ ಎರಡು ರಕಮುಗಳು, 


೨೪ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗೆಣಿಶ 


೨.೨. ಮೇಲಿನ ನಾಲು ಉದಾಹರಣೆಗಳೊಳಗಿನ ಪ್ರತಿಯೊಂದರಲ್ಲಿ 
ಯಾನದಾದರೂ ಒಂದು (ಆದರೆ ನನ್ಮು ದೃಷ್ಟಿಯಿಂದ ಅನುಕೂಲನಿರುವ) 
ಅಜ್ಞಾತಸಂಖ್ಯೆಯ ನಿರ್ದೇಶನವನ್ನು ಯ ಈ ಅವ್ಯಕ್ತ ಸಂಖ್ಯೆಯಿಂದ ಮಾಡಿ 
ಉದಾಹರಣೆಯಲ್ಲಿ ಹೇಳಿದ ಬೇರೆ ಸಂಗತಿಗಳ ಸಹಾಯದಿಂದ ಒಂದು 
ಸಮೀಕರಣವನ್ನು ರಚಿಸಿದೆ ಮತ್ತು ಅದರ ಮೇಲಿಂದ ಅವ್ಯಕ್ತದ ಬೆಲೆಯನ್ನು 
ತೆಗೆದು ನಮಗೆ ಬೇಕಾಗಿರುವ ಎಲ್ಲ ಉತ್ತರಗಳನ್ನು ಬರೆದಿಡಿ. ಅದರೆ 
ನಾವು ಈ ಮುಂದಿನ ಉದಾಹರಣೆಯನ್ನು ಕ! ಮತ್ತು ಪೂರ್ಣವಾಗಿ 
ಮೇಲಿನ ಮಾರ್ಗದಂತೆಯೇ ಹೋಗಿ ಅದನ್ನು ಅಷ್ಟೇ ಸುಲಭ ರೀತಿಯಿಂದ 
ಬಿಡಿಸಲು ಬರುತ್ತದೆಯೋ, ಇಲ್ಲವೆ ಬೇರೊಂದು ಅನುಕೂಲವಾದ ದಾರಿ- 
ಯನ್ನು ಹಿಡಿಯಬೇಕಾಗುತ್ತದೆಂಬುದನ್ನು ನೋಡುವಾ. 


ಉ. ೫. ಒಂದು ಎರಡು ಅಂಕೆಗಳ ಸಂಖ್ಯೆಯು ಅದರೊಳಗಿನ ಅಂಕೆಗಳ 
ಬೇರೀಜಿನ ೬ ಪಟ್ಟಿ ಗಿಂತ ೬ರಿಂದ ಹೆಚ್ಚು ಇದ್ದು ಅಂಕೆಗಳು ತನ ಮ್ಮೃಸ್ಸಾ ನಗಳ 
ಅದಲಬದಲನ್ನು ಮಾಡಿದರೆ ಯಾವ ಸ ಸಂಖ್ಯೆಯು ? ಸಿದ್ಧವಾಗುವದೋ ಅದು 
ಅಂಕೆಗಳ ಬೇರೀಜಿನ ನಾಲ್ಕು ಸಟ್ಟಿಗಿಂತ೯ ರಿಂದ ಹೆಚ್ಚು ಇರುತ್ತದೆ. ಆದರೆ 
ಆ ಸಂಖ್ಯೆಯು ಯಾವುದು? 

ಇಂಥ ಎರಡು ಅಂಕೆಗಳಿರುವ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಉದಾಹರಣೆಗಳ ಪರಿಚಯವು 
ಹಿಂದಿನ ಮೊದಲನೆಯ ಪ್ರಕರಣದ ಪ್ರಾರಂಭದಲ್ಲಿ ನಮಗೆ ಅಗಿದೆ; ೮ 
ಸ್ಥಳದಲ್ಲಿ ಎಕ್ಕಂಸ್ಥಾನದ ಇಲ್ಲವೆ ದಹಂಸ್ಕಾನದ ಅಂಕೆಯ ನಿರ್ದೇಶನನ್ನು 
“ಯ? ದಿಂದಾಗಲಿ ಇಲ್ಲವೆ ಬೇರೆ ಯಾವದಾದರೂ ಅವ್ಯಕ್ತದಿಂದ ಮಾಡಿ 
ಎರಡನೇ ಸ್ಥಾನದ 'ಅಂಕೆಯನು ಕ್ಷೆ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು, ಅಂಗಳ ಬೇರೀಜನ್ನು 
ಉಳಿದ ಎಲ್ಲವನ್ನೂ ನಾವು ಆ ಅನ್ಯಕ್ತದ ಸ್ವರೂಪದಲ್ಲಿ ಬರೆದಿರುವೆವು. 
ಆದರೆ ಈ ಸ್ಥಳದಲ್ಲಿ ಹಾಗೆ ಮಾಡಿ ಪಶ್ನಯನ್ನು. ಬಿಡಿಸುವದರಲ್ಲಿ ನಿಶೇಷ- 
ನೇನೂ ಸಹಾಯವು ದೊರೆಯುನದೆಂದು ತೋರುನದಿಲ್ಲ. ಅಂಕೆಗಳ 
ಬೇರೀಜಿನ ನಿರ್ದೇಶನನ್ನು ಯಾವದಾದರೊಂದು ಅವ್ಯಕ್ತದಿಂದ ಮಾಡಿ 
(ಇಲ್ಲವೆ ಹಾಗೆ ಮಾಡದೆಯೂ ಅಲ್ಲಿಂದ ಪ್ರಾರಂಭಿಸಿ) ಉದಾಹರಣೆಯನ್ನು 
ಬಿಡಿಸುವ ಪ್ರಯತ್ನವನ್ನು ನಾವು ಮಾಡಿದರೆ ಬೇಕಾದ ಸಂಖ್ಯೆಯು ಯಾವು- 

ಂಬುದು ನಮಗೆ ಸಹಜವಾಗಿ ಹೇಳಲು ಬರಬಹುದು, ಆದರೆ ಆ 


ಸಮಮಾನಿಕ ಸಮೀಕರಣಗಳು ಮತ್ತು ಅವುಗಳ ಮೇಲಿನ ಪ್ರಶ್ನೆಗಳು ೨೫ 


ಮಾರ್ಗವು ತಿಳಿಯಲು ಅಷ್ಟು ಸುಲಭವಲ್ಲವೆಂದು ನಾವು ಬೇರೊಂದು ಸುಲಭ 
ದಾರಿಯಿಂದ ಹೋಗುವಾ. 

ಸಂಖ್ಯೆಯು ಎರಡು ಅಂಕೆಗಳದು. ಎರಡು ಅಂಕೆಗಳ ನಿರ್ದೇಶವನ್ನು 
ಎರಡು ಬೇಕೆ ಬೇಕೆ ವರ್ಣಗಳಿಂದ ಮಾಡಿದರೆ ಆ ಸಂಖ್ಯೆಯು ಅಂಕೆಗಳ 
ಬೇರೀಜು ಮತ್ತು ಪ್ರಶ್ನೆಯಲ್ಲಿ ಹೇಳಿದ ಅವುಗಳ ಸಂಬಂಧವು ಈ ಎಲ್ಲ 
ಸಂಗತಿಗಳನ್ನು ನಾವು ಬೈಜಿ ಜಿಕ ಭಾಷೆಯಲ್ಲಿ ಸುಲಭ ರೀತಿಯಿಂದ ಬರೆಯ- 
ಬಹುದು. ಮೂಲ ಸಲಿ ೈಯೊಳಗಿನ ನ ಸ್ದಾ ನದಲ್ಲಿ ಯ ಮತ್ತು 
ಎಕ್ಸಂ ಸ್ಥಾನದಲ್ಲಿ ವೃ ಇವು. ಇರುತ್ತವೆಂದು ನಾವು ತಲ್ಪಿಸುನಾ. ಹಾಗಾ- 
ದರೆ ಮೂಲ ಸಂಖ್ಯೆಯು ೧೦ಯ 4 ನ ಆಗುವದು, ಯನ ಇದು 
ಅಂಕೆಗಳ ಟೀ ಆಗುವದು ಮತ್ತು ಅಂಕೆಗಳು ತನ್ಮು ಸ್ಥಾನಗಳ 
ಅದಲಬದಲನ್ನು ಮಾಡಿ ಸಿದ್ಧವಾಗುವ ಸಂಖ್ಯೆಯು ೧೦ನ 4 ಯ 
ಆಗುವದು. ಈಗ ಮೂಲ ಸಂಖ್ಯೆಯು ಅಂಕೆಗಳ ಬೇರೀಜಿನ ೬ ಪಟ್ಟಿನಗಿಂತ 
೬ರಿಂದ ಹೆಚ್ಚು ಇದೆ ಎಂದು ಹೇಳಿದೆ. ಇದರ ಬೈಜಿಕ ಭಾಷಾಂಶರವ್ರೆ 
೧೦ಯ 4 ವ ೬ (ಯ ವ) 4೬. 

ಮತ್ತು ಅಂಕೆಗಳು ತಮ್ಮ ಸ್ಥಾನಗಳನ್ನು ಅದಲುಬದಲು ಮಾಡಿ 
ತರುವಾಯ ಸಿದ್ಧ ನಾದ ಹೊಸೆ ಸಂಖ್ಯೆಯು ಅಂಕೆಗಳ ಬೇರೀಜಿನ ನಾಲ್ಕು 
ಪಟ್ಟಿ ನಗಿಂತ ೯ ರಿಂದ ಹೆಚ್ಚು ಇದೆ ಎಂದು ಹೇಳಿದೆ. ಈ ನಿಧಾನದ ಬೈಜಿಕ 
ಭಾಷಾಂತರವು ೧೦ನ4ಯಜ೪(ಯೆ ನ). 

ಈ ಸ್ಥಳದಲ್ಲಿ ನಮ್ಮ ಎದುರು ಎರಡು ಸನೀಕರಣಗಳಿರುತ್ತವೆ ಮತ್ತು 
ಅವುಗಳಲ್ಲಿ ಎರಡು ಅವ್ಯಕ್ತ ಸಂಖ್ಯೆಗಳಿರುವನು. ಈ ಎರಡೂ ಸನಿೀೀಕರಣ- 
ಗಳನ್ನು ಬಿಡಿಸಿ ಆ ಎರಡೂ ಅವ್ಯಕ್ತಗಳ ಮಾನಗಳನ್ನು (ಬೆಲೆಗಳನ್ನು) 
ಹೇಳಬಹುದೋ ಇಲ್ಲವೋ ಎಂಬುದನ್ನು ನೋಡುನಾ. 

೨:೩. ಕಗ ನಾನು ಸ್ವಲ್ಪ ಬಂಜೆ ಹೊರಳಿ ನೋಡುವಾ. ಮೇಲಿನ 
ಸರಿಜ್ಸೇದೆ ೨-೧ರಲ್ಲಿ ಮೊದಲನೇ ಮೂರು ಉದಾಹರಣೆಗಳಲ್ಲಿ ಸಕ್ಕರೆ 
ಮತ್ತು ಚಹೆದ ಒಂದೊಂದು ಸೌಂಡಿನ ಬೆಲೆಯನ್ನು ಹುಡುಕಿ ತೆಗೆಯಲು 
ನಮಗೆ ಹೇಳಿದೆ. ಆ ದರಗಳ ನಿರ್ಜೀಶವನ್ನು ನಾವು ಅನುಕ್ರನುನಾಗಿ 


೨೬ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


ಯ ರೂ. ಮತ್ತು ನ ರೂ. ಎಂದು ಮಾಡಿದರೆ ಅವುಗಳೊಳಗಿನ ಸಂಬಂಧವು 
ಜೀಜಗಣಿತದ ಭಾಷೆಯಲ್ಲಿ 
ಯ4ನಎ೩್ಲಿ ೧೦ಯ .೩ವ ಎ೧೫. (ಉ. ೧) 
ಯ. ೪ವ ಎ೧೧ಕ್ಷಿ, ೪ಯ-. ೬ವ ಎ 5; (ಉ. ೨) 
ಮತ್ತು ೩ಯ 4 ೪ವ ಎ೧೧ ೧೨ಯ-. ೫ವ ೨೧೯5; (ಉ. ೩.) 
ಹೀಗೆಯೇ ಬರೆಯಬೇಕಾಗುವದು ಅಲ್ಲವೇ? 
ಮತ್ತು ೪ನೇ ಉದಾಹರಣೆಯಲ್ಲಿ, ೪ ದರದ ಕೇವು ಯ ರೂ. ಗಳದು 
ಮತ್ತು ೫ ದರದ ಶೇವು ನ ರೂ. ಗಳದು ಎಂದು ಸಲ್ಪಿಸಿದರೆ 
ಚ ತ್ತ ೨೧೫೦, ಯ ನಂ (ಉ.೪.) 
೨೫ ೨೦ ೨೦ ' ೨೫ 
ಹೀಗೆ ಸಮೀಕರಣಗಳು ದೊರೆಯುವವು ಅಲ್ಲವೇ? 
ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಉದಾಹರಣೆಯಲ್ಲಿ ನಮ್ಮ ಎದುರು ಎರಡು ಸನೀ- 
ಕರಣಗಳ ಒಂದು ಜೋಡಿಯು ಇರುತ್ತದೆ ಮತ್ತು ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಜೋಡಿ- 
ಯಲ್ಲಿ ಎರಡು ಅನ್ಯ ಕ್ಲ ಗಳು ಇರುವವು. ಈ ಸಮೀಕರಣಗಳ ಜೋಡಿ- 
ಯನ್ನು ಬಿಡಿಸಿ ಅವರೊಳಗಿನ ಎರಡೂ ಅವ್ಯಕ್ತಗಳ ಮಾನಗಳನ್ನು 
(ಬೆಲೆಗಳನ್ನು) ಹೇಗೆ ತೆಗೆಯುವದೆಂಬುದನ್ನು ಈಗ po ನೋಡುನಾ. 


೨, 

೨.೪. ಉ. ೧. ಎರಡು ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ವಜಾಜಾಕಿಯು ೪ ಇರುತ್ತದೆ 
ಮತ್ತು ಜೇರೀಜು ೧೮ ಇರುತ್ತದೆ. ಆದರೆ ಆ ಎರಡು ಸಂಖ್ಯೆ- 
ಗಳಾನವು? 

ದೊಡ್ಡ ಸಂಖ್ಯೆಯು ಯ ಮುತ್ತು ಸಣ್ಣ ಸಂಖ್ಯೆಯು ನ ಎಂದು ಕಲ್ಪಿಸಿದರೆ 
ಪ್ರಶ್ಲಿಯ "ಮೇಲಿಂದ, 

ಯ-ವಎಲ್ಲ (೧) ಮತ್ತು ಯ... ವವರ (೨) 
ಈ ಎರಡು ಸಮೀಕರಣಗಳು ನಮಗೆ ಸಿಗುನನು. 

ಕೇವಲ ಸಮೀಕರಣ (೧)ರ ನಿಷಯವಾಗಿಯೇ ವಿಚಾರವನ್ನು ಮಾಡಿದರೆ 

ಅಲ್ಲಿ ಉಸಯೋಗಿಸಲ್ಪಡುನ ಯ ಮತ್ತು ನ ಇವುಗಳ ಬೆಲೆಗಳ ಜೋಡಿಗಳು 


ಸನಮುಮಾನಿಕ ಸಮೀಕರಣಗಳು ಮತ್ತು ಅವುಗಳ ಮೇಲಿನ ಪ್ರಶ್ನೆಗಳು. ೨೭ 
ನಮಗೆ ಬೇಕಾದಷ್ಟು ಕಂಡು ಬರುವವು. ಉದಾಹರಣಾರ್ಥನಾಗಿ 


ಯಜ »/೬[೭ ೮೯/೧೦/೦೧ ೧೨ ೧೩ ೧೪% 
ಇದ್ದರೆ 7 ' 
ನ ೧| 3 ೩.೪೫ ೬/೭ ಇಟ್ಟ 











೧೦. ಇ. 


ಹಾಗೆಯೇ ಕೇವಲ ಸಮೀಕರಣ (೨) ನೆಯದರ ವಿಚಾರವನ್ನು ಮಾಡಿದರೆ 
ಅಲ್ಲಿ ಉಪಯೋಗಿಸಲ್ಪಟ್ಟ ಯ ಮತ್ತು ವ ಇವುಗಳ ಬೆಲೆಗಳ ಎಷ್ಟೋ 
ಜೋಡಿಗಳು ಕೆಳಗೆ ತೋರಿಸಿದಂತೆ ನಮಗೆ ಕಂಡು ಬರುವವು. 


ಯಜ ೬ 














ಆ bon on a on 
ಹಿ ೧೨ ೧೧,೧೦, ೯ [9 ೩ ಎ ೫ 19 ೩| ಇ 


ಈಗ ನಮಗೆ ಯ ಮತ್ತು ನ ಇವುಗಳ ಯಾನ ಬೆಲೆಗಳು ಬೇಕಾಗು- 
ತ್ರನೆಯೋ ಅವು ಎರಡೂ ಸಮೀಕರಣಗಳಲ್ಲಿ ಒಂದೇ ವೇಳೆಗೆ ಉಸಯೋ- 
ಗಿಸಲ್ಬಡುವಂಥವು; ಮತ್ತು ಮೇಲಿನ ಜೋಡಿಗಳಲ್ಲಿ ಎರಡರಲ್ಲಿಯೂ 
ಸಾಧಾರಣನಿರುವ ಒಂದು ಜೋಡಿಯು ಇರುತ್ತದೆ. ಯ-೧೧, ವಪ 
ಇದು ಆ ಜೋಡಿಯು ಇರುತ್ತದೆ. ಆದುದರಿಂದ ೧೧ ಮತ್ತು ೭ ಇವು 
ಆ ಇಷ್ಟ ಸಂಖ್ಯೆಗಳು. 

೨.೫. ಈಗ ಈ ರೀತಿಯಿಂದ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಸಮೀಕರಣದ ವಿಷಯದಲ್ಲಿ 
ಸಂಭವಿಸುವ ಜೋಡಿಗಳನ್ನು ಬರೆಯುವದು ಮತ್ತು ಅನುಗಳೊಳೆಗಿನ ಯಾವ 
ಜೋಡಿಯು ಸಾಧಾರಣನಿಡೆ ಎಂದು ನೋಡುವದು ಅಂದರೆ ಅದರಲ್ಲಿ 
ವೇಳೆಯ ಬಹಳ ಅಸವ್ಯಯವಾಗುತ್ತದೆ. ಆದುದರಿಂದ ಬೆಲೆಗಳನ್ನು ಬೇಗನೆ 
ಹುಡುಕಿ ತೆಗೆಯುವ ಮಾರ್ಗವನ್ನು ನಾವು ನೋಡಬೇಕು. ಎರಡು 
ಸಮಾನ ರಾಶಿಗಳಿಗೆ (ಇಲ್ಲವೆ ಸಂಖ್ಯೆಗಳಿಗೆ) ಸಮಾನ ರಾಶಿಗಳನ್ನು 
( ಇಲ್ಲವೆ ಸಂಖೆ ಗಳನ್ನು) ಕೂಡಿಸಿ ಬಂದ ಬೇರೀಜುಗಳು ಸರಿ 
ಇರುತ್ತವೆಂದು ನಮಗೆ ಗೊತ್ತಿದೆ. ಮೇಲಿನ ಮೊದಲನೇ ಸಮೀಕರಣದಲ್ಲಿ 
ಯ ನ ಮತ್ತು ೪ ಸಮಾನನಿರುತ್ತನೆ ಮತ್ತು ಎರಡನೆಯದರಲ್ಲಿ ಯ ನ 


೨೮ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


ಮತ್ತು ೧೮ ಇವು ಸೆಮಾನವಿರುತ್ತವೆ. ಅಂದ ಮೇಲೆ ಯ- ನ ಮತ್ತು 
ಯ. ನ ಇವುಗಳ ಬೇರೀಜು ೪ ಮತ್ತು ೧೮ ಇನುಗಳ ಬೇರೀಜಿಗೆ ಸರಿ 
ಇರಬೇಕು. ಇದೇ ಸಂಗತಿಯು ಕೆಳಗೆ ಹೇಗೆ ಬರಿಯಲ್ಪಟ್ಟಿದೆಂದು ನೋಡಿರಿ. 


(೧) ಮತ್ತು (೨) ಇವುಗಳ ಬೇರೀಜನ್ನು ಮಾಡಿ 
೨ಯ ಎ ೨೨ ಅಂದರೆಯೇ ಯೆ - ೧೧. 
ಸಮೀಕರಣ (೨) ನೆಯದರಲ್ಲಿ ಯದ ಬದಲಾಗಿ ೧೧ ಹಾಕಿದರೆ, ವಎ&. 

ಈ ಸ್ಥಳದಲ್ಲಿ (೧) ಮತ್ತು (೨) ಇವುಗಳ ಜೇರೀಜನ್ನು ಮಾಡಿದ 
ಮೂಲಕ ನದ ಲೋಪೆನಾಯಿತು ಮತ್ತು ಯದ ಬೆಳೆಯನ್ನು ನಮಗೆ 
ತೆಗೆಯಲು ಬಂದಿತು ಮತ್ತು ಈ ಯದ ಬೆಲೆಯು (೧) ಅಥವಾ (೨) ರಲ್ಲಿ 
ಸೇರಿಸಿ ನದ ಬೆಳೆಯನ್ನು ತೆಗೆಯಲು ಬರುತ್ತದೆ. 

[(೧) ಮತ್ತು (೨) ಇವುಗಳ ಬೇರೀಜನ್ನು ಮಾಡುವದು ಅಂದರೆ ಸಮೀಕರಣ 
(೧) ರ ಎಡಬದಿಯಲ್ಲಿ ಸಮೀಕರಣ (೨) ರ ಎಡಬದಿಯನ್ನೂ ಮುತ್ತು ಬಲಬದಿಯಲ್ಲಿ 
ಬಲಬದಿಯನ್ನೂ ಕೂಡಿಸುನದಿರುತ್ತದೆ. (೧) ಕೊಳಗಿಂದ (೨) ನೆಯದನ್ನು ಕಳೆಯು- 
ವದೆಂದರೆ (೧) ನೆಯದರ ಎಡಬದಿಯೊಳಗಿಂದ (೨) ನೆಯದರ ಎಡಬದಿಯನ್ನು 
ಮತ್ತು ಬಲಬದಿಯಿಂದ ಬಲಬದಿಯನ್ನು ಕಳೆಯುನದಿರುತ್ತದೆ. ಅದರಂತೆಯೇ 
ಯಾವದಾದರೂ ಸಮೀಕರಣಕ್ಕೆ ಬಂದಂ ಸಂಖ್ಯೆಯಿಂದ ಗುಣಿಸುನದು (ಇಲ್ಲನೆ 
ಭಾಗಿಸುನದು) ಅಂದರೆ ಅವುಗಳ ಎರಡೂ ಬದಿಗಳಿಗೆ ಆ ಸಂಖ್ಯೆಯಿಂದ ಗುಜೆಸು- 
ನದು (ಇಲ್ಲನೆ ಭಾಗಿಸುವದು) ಇರುತ್ತದೆ, ಹೀಗೆ ಮಾಡಿ ನಿಸ್ಪನ್ನನಾಗುನ ಬೇರೀಜು- 
ಗಳು, ನಜಾಬಾಕಿಗಳು, ಗುಣಾಕಾರಗಳು ಇಲ್ಲವೆ ಭಾಗಾಕಾರಗಳು ಸರಿಯಿರುತ್ತ- 
ನೆಂಬ ಸಂಗತಿಯು ಸ್ಪಷ್ಟ ವಿರುತ್ತದೆ.] 


ಉ. ೨. ಒಂದು ಸಂಖ್ಯೆಯ ೫ ಪಟ್ಟು ಮತ್ತು ಬೇರೊಂದು 
ಸಂಖ್ಯೆಯ ೭ ಸೆಟ್ಟು ಇವುಗಳ ಬೇರೀಜು ೧೫೯ ಅಗುತ್ತದೆ. ಆದರೆ 
ನೊದಲನೆಯದರ 6 ಪಟ್ಟಿ ನೊಳೆಗಿಂದ ಎರಡನೆಯದರ ೭ ಸಟ್ಟಿನ್ನು 
ಕಳೆದರೆ ೩೬ ಶೇಷವು ಬರುತ್ತದೆ. ಹಾಗಾದರೆ ಆ ಸಂಖೈಗಳಾನವು? 

ಮೊದಲನೆಯ ಸಂಖ್ಯೆಯು ರ ಎಂದು ಮತ್ತು ಎರಡನೆಯದು ನ ಎಂದು. 
ಕಛ್ಸಿಸಿದರೆ, ೫ರ. ೬ವ ಎ ೧೫೯........(೧) 

ಮತ್ತು ೮ರ- ೬ವಐ 8೬... (೨) 


ಸನುಮಾನಿಕ ಸಮೀಕರಣಗಳು ಮತ್ತು ಅನ್ರೆಗಳ ಮೇಲಿನ ಪ್ರಶ್ನೆಗಳು ೨೯ 


(೧) ಮತ್ತು (೨) ಇವುಗಳ ಬೇರೀಜನ್ನು ಮಾಡಿದಕ್ಕೆ... ೧೩ರ ಐ ೧೯೫ 
ಇಲ್ಲವೆ... ರ ೧8. 
(೧) ರಲ್ಲಿ ಕದ ಬದಲಾಗಿ ೧೫ ಇಟ್ಟರೆ, ೭೫ 4 ೭ನ ಎ ೧೫೯ 

೭ನ ಎ೮೪ ಇಲ್ಲವೆ ನ ೧೨. 

-, ೧೫ ಮತ್ತು ೧೨ ಇವು ಚೇಕಾಗಿರುನ ಸಂಖ್ಯೆಗಳು. 
ಇದರಂತೆಯೇ ಮುಂದಿನ ಪ್ರಶ್ನ ಸೆಂಗ್ರಹೆಡೊಳಗಿನ ಉದಾಹೆರಣೆಗಳನ್ನು 

ಬಿಡಿಸಿರಿ. 
ಪ್ರಶ್ನಸಂಗ್ರಹ ೩. 

೧. ೫ಯ-೩ರ- ೧, ೨. ಲಯ-೫ನವಗಳ, ೩. ೧೬ರ೭ಲಎಯಿ, 


೮ಯ--೩ರಎ.9೫. ೯ಯ-3೫ವಎ೩೭. ೨೫ರ-೭೮ಎ ೪, 
೪, ೯ವ -೪ಸಎಜಲಿ ೫, ೩ಯಸಲರಎಗ್ಕ. ೬. ೨ಯ-೫ಜಸಎ೫೦, 
ಜವ 4೪ ಸಎಲ೨ಿ. ೫ಯ-೮ರವ-.೧. ೪ಯ-೫ಸೆವಗಿಂ. 
೭. ೯ನ-ಜ೫ಸಎಗಿವ, ೮. ೨೫ಲ-೮ವಎ-೧೪, ೯. ೧೧ಯ4೬ಲರಗಿ, 
೮ವ-೫ಸು೩೪. ೩ಲ.೮ನಎ೩೦. ೭ಯ-೬ಲು-೧. 
೧೦. ೧೩ರ-೪ಸಎಲಲ್ಯ 00. ೪ಯ-೧೧ಮರ್ಗ, ೧೨. ೮ಯ-೫ರಎಗಕ್ಕ 
೫ರ%೪ಸ೫೬. ೭ಯಗಿನಎಸಿ. ೯ಯ-.೫ರೆಎಳ, 


೨:೬. ಉ. ೩. ಒಂದು ಸಂಖ್ಯೆಯ ೫ ಪಟ್ಟು ಮತ್ತು ಎರಡನೇ 
ಸಂಖ್ಯೆಯ ೭ ನಟ್ಟು ಇವುಗಳ ಬೇರೀಜು ೧೨೪ ಇರುತ್ತದೆ, ಮತ್ತು 
ಮೊದಲನೆಯದರ ೨ ಪಟ್ಟು ಮತ್ತು ಎರಡನೆಯದರ ೭ ಪಟ್ಟು 
ಇವುಗಳ ಬೇರೀಜು ೧೦೦ ಇರುತ್ತದೆ. ಆದರೆ ಆ ಸಂಖ್ಯೆಗಳಾನವು? 

ಮೊದಲನೆಯ ಸಂಖ್ಯೆಯು ಯ ಮತ್ತು ಎರಡನೆಯದು ನ ಎಂದು 
ಕಲ್ಪಿಸಿದರೆ ಜಯ ೬ವ ಎ ೧೨೪... (೧) 

ಮತ್ತು ೨ಯ4೭ವ ಐ೧೦೦..........(೨) 

ಎರಡು ಸಮಾನ ರಾಶಿಗಳೊಳಗಿಂದ (ಇಲ್ಲನೆ ಸಂಖ್ಯೆಗಳೊಳ- 
ಗಿಂದ) ಸಮಾನ ರಾಶಿಗಳನ್ನು (ಇಲ್ಲನೆ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು) ಕಳೆದರೆ 
ಬರುನ ಶೇಷಗಳು ಸರಿ ಇರುತ್ತನೆಂಬುದು ನಮಗೆ ಗೊತ್ತಿದೆ. ಅದರಂತೆ 


೩೦ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


ಸೆ 


ಈ ಸ್ಥಳದಲ್ಲಿ (೧) ನೆಯದಕೊಳಗಿಂದ (೨) ನೆಯದನ್ನು ಕಳೆದರೆ ನದ 
ಲೋಪವಾಗುತ್ತ ದೆ ಮತ್ತು ೩ಯ- ೨೪, ಅಂದರೆಯೇ ಯ ೮ ಇದ್ದದ್ದು 
ಕಂಡುಬರುತ್ತದೆ. ಈಗ (೨) ನೆಯದರಲ್ಲಿ ಯದ ಬದಲಾಗಿ ೮ ಹಾಕಿದ 
೧೬ + ೭ನೆ ಎ೧೦೦, ಅಂದರೆ ೭ನ ಎ೮೪ ಇಲ್ಲವೆ ನ-೧೨. 

೮ ಮತ್ತು ೧೨ ಇವು ಇಷ್ಟ ಸಂಖ್ಯೆಗಳು. 


ಉ. ೪. 6 ಕಿತ್ತಲೆ ಹಣ್ಣು ಗಳು ಮತ್ತು. ೧೫ Sk ಹಟ್ಟು - 
ಗಳು ಇವುಗಳ ಚಿ ೩ರೂೊ.೧೩ ಆ. ಆಗುತ್ತ ಜೆ ಮುತ್ತು ೮ ಕಿತ್ತ ಅ 
ಹಣ್ಣು ಗಳು ಮುತ್ತು ೯ ನೋಸಂಬಿ ಹಣ್ಣು ಗಳು ೨ ರೂ. ೧೦ Ay ಗೆ 
ಡೊರೆಯುತ್ತ ವೆ. ಹಾಗಾದರೆ ಪ್ರತಿಯೊಂದರ ದರನೆಷ್ಟು? 

ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಕಿತ್ತಲೆ ಹಣ್ಣಿ ಕ್ಲಿನ ಜೆ ಸ ಆ. ಮತ್ತು | ಹಣ್ಣಿನ ಫ 
ಜಿಲೆ ಮ ಆ. ಎಂದು ಕಿಳಿದಕ್ಕೆ. ಆಸ ೧೫ಮ ವಹಗಿ (೧) 

ಮತ್ತು ಆಸ4೯ಮು ಎ೪೩... (೨) 

(೧) ನೆಯಡೊಳಗಿಂದ (೨) ನೆಯದನ್ನು ಕಳೆಯಲಾಗಿ, | 

೬ಮ ಎ೧೮, ಇಲ್ಲನೆ ಮಜ. 
ಮ ದ ಬೆಲೆಯನ್ನು (೨) ನೆಯದರಲ್ಲಿ ಸೇರಿಸಿ ೮ಸ4 ೨೭ ಐ ೪೩ 
ಆಸಗ ಇಲ್ಲನೆ ೫-೨, 
ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಕಿತ್ತಳೆ ಹಣ್ಣಿನ ದರವು ೨ ಆ. ಮತ್ತು ಮೋಸಂಬಿ ಹಣ್ಣಿನ 
ದರವು ೩ ಆ. 

ಇದರಂತೆಯೇ ಮುಂದಿನ ಪ್ರಶ್ನ ಸಂಗ್ರಹದೊಳಗಿನ ಸಮೀಕರಣಗಳನ್ನು 

ಬಿಡಿಸಿರಿ. 


CLE 


ಪ್ರಶ್ನುಸಂಗ್ರಹ ೪. 
೧. ೮ಯ%೫ವಎ೩೪, ೨. ೨೩ಯ೧ಲರೂರ್ಜಿ, ೩. ೧೯ರ-೩ಸಂ೧೦, 


೨೩ಯ-೫ವಎ೧೯. ೫ಯ-೧೮ರ೪೧. ೧೦೮-೩ಸ 
೪. ೮ಸ9೧ಮವಳ, ೫. ೧೪ಯ್ದು ೫ರುಳ೨, ೬. ೧೯೮-೪ನ-.. ೨, 
ಲಸ ೯ಮಎಳ3. ೧೪ಯ-. ೮೮೭೬೩. ೨೧೮೨೪ವ- ೨ 


೬. ೮ನೆ-೩ಸವರ್ಳಿ ೮. ೧೭ದೆ4೧೩ನವ೬ಂ, ೯. ೫ಯ.೧೪ರಎ೪೩, 
೧೧ನ-೩ಸ ಎ೬೪. ೨೮ದ -.೧೩ನ-೮ಿ೨. ೫ಯಃ ೮ರಐ&೧. 
೧೦. ೨೩ಸ-ಗಿ೪ನುಎರಿ, ೧೧. ೯ಯ-೭ನಎಂಜ್ಯ ೧೨. ೧೨೮ಲ4೧೧ನಮಲಿ, 
೧೫ಸ-೧೪ಮು-೧೯. ೩ಯ-೭ನ-ಗ೧೩ಿ. ೧೬೮೬೧೧ನಎ೩ಿಿ. 


ಸಮಮಾನಿಕ ಸಮೀಕರಣಗಳು ಮತ್ತು ಅವುಗಳ ಮೇಲಿನ ಪ್ರಶ್ನೆಗಳು ೩೧ 


೨.೭. ಇಲ್ಲಿಯ ನರೆಗೆ ಸಮೀಕರಣಗಳ ಎಲ್ಲ ಜೋಡಿಗಳಲ್ಲಿ ಎಲ್ಲಿ 
ಬೇರೀಜನ್ನು ಮಾಡುವದು ಸುಲಭನೆನಿಸುವದು ಅಲ್ಲಿ ಜೇರೀಜನ್ನು ಮತ್ತು 
ಎಲ್ಲಿ ನಜಾಜಾಕಿಯ ನ್ನು ಮಾಡುವದು ಸುಲಭನೆನಿಸುನದು ಅಲ್ಲಿ ವಜಾ 
ಭಾಕಿಯನ್ನೂ ಮಾಡಿ, ಮೊದಲು ಒಂದು ಅನ್ಯಕ್ಷದ ಲೋಪನನ್ನು 
ಮಾಡಿದ ತರುವಾಯ ಉಳಿದ ಅವ್ಯಕ್ತ ದ ಬೆಲೆಯನ್ನು ತೆಗೆದಿಜಿ ಮತ್ತು 
ಈ ಬೆಲೆಯ ಉಪಯೋಗವನ್ನು ಯಾವದಾದರೊಂದು ಸಮೀಕರಣದಲ್ಲಿ 
ಮಾಡಿ ಎರಡನೇ ಅವ್ಯಕ್ತದ ಜೆಲೆಯನ್ನು ತೆಗೆದಿದೆ. ಆದರೆ ಒಮ್ಮೆಲೆ 
ಬೇರೀಜಿನಿಂದಾಗಲಿ ಇಲ್ಲನೆ ನಜಾಜಾಕಿಯಿಂದಾಗಲಿ ಒಂದು 
ಅನ್ಯಕ್ತದ ಲೋಪವನ್ನು ಮಾಡಲು ಬರುವಂಥ ಸಮೀಕರಣಗಳು 
ಯಾವಾಗಲೂ ನಮಗೆ ದೊರೆಯುನಸೋ ? ಉದಾಹೆ೭ಸಾರ್ಥವಾಗಿ, 

ಸ. ೨.೩, ಉ.೧ರಲ್ಲಿಯ4 ನಕ್ಕಿ, (೧) 

ಮತ್ತು ೧೦ಯ4 ೩ನ ಎ೧೫... (೨) 

ಈ ಜೋಡಿಯನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ, ಈ ಸ್ಥಳದಲ್ಲಿ ಒಮ್ಮೆಲೆ ಜೇರೀಜಿ- 
ನಿಂದಾಗಲಿ ಅಥವಾ ನಜಾಬಾಕಿಯಿಂದಾಗಲಿ ನಮಗೆ ಯಾನ ಅವ್ಯಕ್ತ ದ 
ಳೋಪನನ್ನೂ ಮಾಡಲು ಬರುವದಿಲ್ಲ. ಆದರೆ ಸ್ವಲ್ಪ ನಿಚಾರವನ್ನು 
ಮಾಡಿದರೆ ನಮಗೆ ಕಂಡುಬರುವಜೇನಂದರೆ:-- (೧) ರಲ್ಲಿ ಯದ ಸಹ- 
ಗುಣಕವು ೧೦ ಇದ್ದರೆ ಅಥವಾ ನದ ಸಹಗುಣಕವು ೩ ಇದ್ದರೆ ವಜಾಜಾಕಿ- 
ಯಿಂದ ಆ ಅನ್ಯಕ್ತದ ಲೋಪವನ್ನು ಮಾಡಿ ಬೇಕೆ ಅವ್ಯಕ್ತದ ಬೆಲೆಯನ್ನು 
ತೆಗೆಯಲು ಬರುತ್ತಿತ್ತು. ಸಮಾನ ರಾಶಿಯನ್ನು (ಇಲ್ಲವೆ ಸಂಖ್ಯೆ- 
ಯನ್ನು) ಒಂದೇ ಸಂಖ್ಯೆಯಿಂದ ಗುಣಿಸಿ ಬಂದ ಗುಣಾಕಾರಗಳು 

ಸರಿಯಿರುತ್ತವೆ. ಇದು ನಮಗೆ ಗೊತ್ತೇ ಇದೆ. ಆದುದರಿಂದ, (೧)ರ 
ಎರಡೂ ಬದಿಗಳನ್ನು ೩ ರಿಂದ ಗುಣಿಸಿ, ೩ಯ೩ಿವ೯್ಯ (೧ ಅ) 
೨ ನೆಯದರೊಳಗಿಂದ (೧ ಅ) ವನ್ನು ಕಳೆದರೆ ೭ಯ ಜ್ಯ ಇಲ್ಲವೆ ಯ್ಯ 
ಮತ್ತು ಯದ ಬೆಲೆಯನ್ನು (೧) ನೆಯದರಲ್ಲಿ ಹಾಕಲಾಗಿ ನ.೨9. 

ಯ್ಯ; ನ.೨0. 

ಅದೀ ಪರಿಚ್ಛೇದದಲ್ಲಿ ಉ. ೨. ನೆಯದರಲ್ಲಿ ಕೊಟ್ಟ ಕೆಳಗಿನ ಸಮೀ- 

ಕರಣಗಳನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳುವಾ. 


2೨ ಸುಜೋಧ ಬೀಜಗೆಣಿತ 


ಯ 4 ೪ವ -೧ಗ೧ತ್ರಿ (೧) 
ಮತ್ತು ಅಯ ೭ನ ೨೧% (೨). 
ಈ ಸ್ಥಳದಲ್ಲಿ (೧) ನ್ನು ೪ರಿಂದ ಗುಣಿಸಿ ವಜಾಬಾಕಿಯಿಂದ ಯದ 
ಶೋಪನನ್ನು ಮಾಡಲು ಬರುಪಡು. ಆದುವರಿಂದ (೧)ನ್ನು ೪ರಿಂದ ಗುಣಿಸಿ 
೪ಯ + ೧೬ವ ಎ ೪೫9... (೧೮) 
ಮತ್ತು (೧ ಅ) ಡೊಳೆಗಿಂದ (೨) ನ್ನು ಕಳೆಯಲಾಗಿ 
೯ನ ಎ ೨೩3 ್ರಿ ಇಲ್ಲವೆ ವ- ೨, 
ಮತ್ತು ನ ದ ಬೆಳೆಯನ್ನು (೧) ನೆಯದರಲ್ಲಿ ಹಾಕಿ 
ಯ +೧೦85 ಐ ೧೧ಕ್ರಿ, ಇಲ್ಲವೆ ಯ - ಕ್ವ. 
ನ ಯಜ 5 ಕ ನಹ ತಬ್ಬಿ. 
ಆದೇ ನರಿಚ್ಛೇದದಲ್ಲಿ ಉ. ೩. ನೆಯದೊಳಗಿನ ಮುಂದಿನ ಸಮೀಕರಣ- 
ಗಳನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿರಿ. 
೩ಯ 4 ೪ವಜ ೧೧4 (೧) 
ಮತ್ತು ೧೨ಯ 4+ ೫ವ ಐ ೧ಕ್ಷಿ..........(೨) 


ಸ್ಥಳದಲ್ಲಿ ನನುಗೆ ಕಂಡು ಬರುವನೇಶರಕೆ (೧ ಸ್ಟ ೪ರಿಂದ ಗುಣಿಸಿ 

Bi rd ಯದ ರೋಪವನ್ನು ಮಾಡಲು ಬರುವದು ಮತ್ತು ನದ 

ಬೆಲೆಯನ್ನು ತೆಗೆಯಲು ಬರುವದು. ಆದುದರಿಂದ (೧)ನ್ನು ೪ರಿಂದ ಗುಣಿಸಿ 

೧೨ಯ * ೧೬ವ ಎ ೪೫ರ್ಮಿ..........(೧೮) 

ಮತ್ತು (೧೮) ದೊಳಗಿಂದ (೨)ನೆಯದನ್ನು ಕಳೆದು ೧೧ನ - ೨೬ಥ, ಇಲ್ಲನೆ 

ವ.2ಶಿಕ್ಕಿ ಮತ್ತು (೧)ನೆಯದರಲ್ಲಿ ವಕ್ಷ ಹಾಕಿ ೩ಯ ಇ ೯ ಎಂಗ 

೩ಯ ೧5 ಇಲ್ಲವೆ ಯಃ 

ಯವ ನಕ್ಷೆ. 

ಇದರಂತೆಯೇ ಮುಂದಿನ ಸ್ರಶ್ನಸಂಗ್ರಹೆಹೊಳೆಗಿನ ಸಮೀಕರಣಗಳನ್ನು 
ಬಿಡಿಸಿರಿ. 

ಪ್ರಶ್ನಸಂಗ್ರಹ ೫. 
೧. i ೨. ಸನಾ ಇ ೩. ೯ಯನ-೫ಂ, 
೩ಯ-ರೆ ಎಪಿ. ೫ಯಃರ ಎ೧೭. ಯನ ಎ೨೨. 


ಸಮಮಾನಿಕ ಸಮೀಕರಣಗಳು ಮತ್ತು ಅವುಗಳ ಮೇಲಿನ ಪ್ರಶ್ನೆಗಳು ಷಿ 


೪. ೧೪ಪ4೫ಮ-೫೨, ೫. ೪ಯ-೧೧ವಎರ್ಳ, ೬. ೧೦ನ-೩ಮ ಳಳ, 


೯ಸ4ನು ೭೨೯. ಯ-೩ನ ಎ... ಪಮ ೭೨ಗಿ. 
೭. ೭ನ!೧ಿ೩ಮಜಎಳ೭ಿ, ೮. ೫ಯ-೨೨ನವ ೩, ೯. ೧೨ರ-೫ಸ ಎ೧೪, 
೮ನುಮ ಎ೬. ಯ-೪ನ ಎ ೧. ಲರ-ಸ್‌ ಗಿಳಿ. 


೧೦. ೩ಯಲನವ ೩೪, ೧೧ಿ.೨೩ಸ4೨೧ಮ-೫ಿ ೧೨. ೨೪ಯ-ಗ೧ಿರಎ ೨೩, 
ಯ-೫ನ ಎ-೪. ಸ-೩ಮು ೭೧.  ೧೬ಯರ ಎ೯. 
೧೩. ೩ಸ4೭ಬ ಎ೩೨, ೧೪. ೧೭ನ-೩ಪ ೨೯೪, ೧೫. ೨೨ಯ-೯ಲ--೭, 


ಪ-೮ಬ -ಇ೧ಂ. ೭ನ-ಸ ಲ. ೧೬ಯಣ-ಲ ಎ೬. 
೧೬. ೨೫ರ--೧೨ವ-೪೧, ೧೭. ೨೦ಯ೭ರ-೧ಗ೧, ೧೮. ೯ಯ-೧೧ವ ಎ೫, 
೩೫ಜರ-ನ ಎಳ. ೫ಯ-ಆರರ೯,. ೨೭೬ಯ೨ವ ಎ೫. 


೨.೮. ಈಗ ಈ ಉದಾಹರಣೆಯನ್ನು ನೋಡಿರಿ. 

ಉ. ೧. ೧೦ ರತ್ತಲು ಚಹ ಮತ್ತು ೮ ರತ್ತಲು ಸಕ್ಕರೆ ಇವುಗಳಿಗೆ 
ಹೋದ ವಾರದಲ್ಲಿ ೩೧ ರೂ. ಬೇಕಾಗುತ್ತಿದ್ದವು. ಈಗ ಚಹದ ದರವು 
೧೦೦ಕ್ಕೆ ೧೦ ರಿಂದ ಮತ್ತು ಸಕ್ಕರೆಯ ದರವು ೧೦೦ಕ್ಕೆ ೨೫ ರಿಂದ 
ಹೆಚ್ಚಾದ ಮೂಲಕ ಅನೇ ಸರಕುಗಳಿಗೆ ೩೫ ರೂ. ಕೊಡಬೇಕಾಗು- 
ತ್ತದೆ. ಅದಕೆ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ವಸ್ತುವಿನ ರತ್ತಲಿನ ದರವು ಕಳೆದ 
ನಾರದಲ್ಲಿ ಎಸ್ಟಿ ತ್ತು ? 

ಚಹದ ಹಳೇ ದರವು ರತ್ತಲಿಗೆ ಯರೂ. ಮತ್ತು ಸಯ ದರವು ನ ರೂ. 
ಎಂದು ತಿಳಿದರೆ, ಹೊಸ ದರಗಳು ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ಇಲ್ಬಿಯ ರೂ. ಮತ್ತು 
ಜಿ ನ ರೂ, ಇರುವವು. ಆದುದರಿಂದ, 

ನಂದು ಲನ ತಿನ (೧) 
ಮತ್ತು ೧೧ಯ + ೧೦ವ ಹ೫ ಎಎ (೨) 


ಇಲ್ಲಿಯ ವರೆಗಿನ ನಿವೇಚನೆಯ ಮೇಲಿಂದ ನಮಗೆ ತಿಳಿದು ಬಂದ ಸಂಗತಿ- 
ಯೇನೆಂದಕೆ ಯಾವದಾದರೊಂದು ಅವ್ಯಕ್ತ ದ ಲೋಸ ಮಾಡುವದಾದರೆ 
ಎರಡೂ ಸಮೀಕರಣಗಳಲ್ಲಿ ಅದರ ಸಹಗುಣಕವು ಒಂದೇ ಇರುವಂಕೆ 
ಯೋಜನೆಯನ್ನು ಮಾಡಬೇಕು. ಈಗ ಈ ಸ್ಥಳದಲ್ಲಿ ನ ದ ಲೋಸವನ್ನು 
ಮಾಡುವದಾದರೆ (೧)ನ್ನು ೫ ರಿಂದ ಮತ್ತು (೨)ನ್ನು ೪ರಿಂದ ಗುಜೆಸಜೇಕಾ- 


೩೪ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


ಗುನದು. ಅಂದರೆ ಎರಡೂ ಸ್ಥಳಗಳಲ್ಲಿ ನ ದ ಸಹಗುಣಕವು೪೦ (೮ ಮತ್ತು 
೧೦ ಇವುಗಳ ಲ. ಸಾ. ನಿ.) ಇರುವದು, ಅದರ ವಿರುದ್ಧ ಯದ ಲೋಸನನ್ನು 
ಮಾಡುವದಾದರೆ (೧) ನ್ನು ೧೧ರಿಂದ (೨) ನ್ನು ೧೦ ರಿಂದ ಗುಣಿಸಬೇಕಾಗು- 
ನದು. ಅಂದರೆ ಎರಡೂ ಸ್ಥಳಗಳಲ್ಲಿ ಯ ದ ಸಹಗುಣಕವು ೧೧೦ (೧೦ 
ಮತ್ತು ೧೧ ಇವುಗಳ ಲ. ಸಾ. ವಿ.) ಬರುವದು. ಇವುಗಳಲ್ಲಿಯ ಯಾನ 
ಮಾರ್ಗವನ್ನು ಅವಲಂಬಿಸಿದರೂ ಆಗುವದು. ಆದರೂ ಎರಡೂ ಮಾರ್ಗ- 
ಗಳಲ್ಲಿ ಮೊದಲನೆಯದು ಹೆಚ್ಚು ಸುಲಭವಾದದ್ದು, ಏಕೆಂದರೆ ಎರಡ- 
ನೆಯದರಲ್ಲಿಯ ಅಂಕೆಗಳು ಸ್ವಲ್ಪ ದೊಡ್ಡ ವಾಗುತ್ತವೆ. ಅದುದರಿಂದ್ರ 
(೧) ನೆಯದರ ಎರಡೂ ಬದಿಗಳನ್ನು ೫ ರಿಂದ ಗುಣಿಸಿ 


೫೦ಯ 4 ೪೦ನ ಇ೧೫೫.......... (೧೮) 
(೨) ನೆಯದರ ಎರಡೂ ಬದಿಗಳನ್ನು ೪ರಿಂದ ಗುಣಿಸಿ 
೪ಛಯ ಇ“ ೪೦ವ ಎ ೧೪೦. (೨೮) 


(೧೮) ಜೊಳಗಿಂದ (೨೪) ನನ್ನು ಕಳೆದು 
೬ಯ ಎ ೧೫, ಇಲ್ಲವೆ ಯಜ ೨೧, 
(೧) ರಲ್ಲಿ ಯಜ ೨ ವನ್ನು ಹಾಕಿ... ೨೫--೮ವಎ೩೩೧, 
ಆವಹ ೬, ಇಲ್ಲನೆ ವಜ 4. 
ಚಹನು.೨5 ರೂಸಿಒಂದು ರತ್ತಲು; ಸಕ್ಕರೆಯು೧೨ ಆ. ಒಂದು ರತ್ತಲು. 
ಮೇಲಿನ ಸಮೀಕರಣಗಳನ್ನು ಕೆಳಗೆ ತೋರಿಸಿದಂತೆಯೂ ಬಿಡಿಸಬಹು- 
ದಾಗಿತ್ತು : 
(೧)ನೆಯದರ ೧ ನಟ್ಟು ಮಾಡಿದರೆ ೧೨9ಯ + ೧೦ವ ಎ ೩೮%....(೧೮) 
೧೧ಯ » +೧೦ನ ಎ8೫... *(೨) 
(೧೮) ಡೊಳೆಗಿಂದ (೨)ನ್ನ್ನು ಕಳೆದರೆ, ೧ ಗಡಿಯ ಎ& ೩4, ಇಲ್ಲವೆ. ಯ ಎದಿ. 
ಉ. ೨. ಸುಧೀರನ ನಯಸ್ಸಿನ ನಾಲ್ಕು ಪಟ್ಟನಲ್ಲಿ ಸುಹಾಸ 
ನಯಸ್ಸಿನ ೭ ಪಟ್ಟನ್ನು ಕೊಡಿಸಿದರೆ ಚ ೧೪೦ ಆಗುತ್ತದೆ 
ನುತ್ತು "ಧೀರನ ವಯಸ್ಸಿನ ೫ ಪಟ್ಟನೊಳಗಿಂದ ಸುಹಾಸನ ನಯ- 
ಸ್ಸ ನಸ ಪಟ್ಟನ್ನು ಕಳೆದರೆ" ಶೇಷವು py ಉಳಿಯುತ್ತದೆ. ಹಾಗಾದರೆ 
ಈನರಿಬ್ಬ ರ: ಸಯಸ್ನು ಗಳನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 


ಸಮಮಾನಿಕ ಸಮೀಕರಣಗಳು ಮತ್ತು ಅವುಗಳ ಮೇಲಿನ ಪ್ರಶ್ನೆಗಳು ೩೫ 


ಅವರ ವಯಸ್ಸುಗಳು ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ಯ ವರ್ಷಗಳು ಮತ್ತು ನ ನರ್ಷ- 


ಗಳು ಇದ್ದರೆ, ೪ಯ4 ೬ವ ಎ ೧೪೦. (೧) 
ಮತ್ತು ೫ಯ - ೪ನ ೭೨೨ (೨) 
(೧) ನೆಯದರ ಎರಡೂ ಬದಿಗಳನ್ನು ೪ ರಿಂದ ಗುಣಿಸಿ, 
೧೬ಯ 4 ೨೮ವ ಎ ೫೬೦......,,,, (೧೮) 
ಮತ್ತು (೨)ನೆಯದರ ಎರಡೂ ಬದಿಗಳನ್ನು ೭ ರಿಂದ ಗುಣಿಸಿ 
೩೫ಯ - ೨೮ವ ಎ ೧೫೪. (೨೮) 


(೧೪) ಮತ್ತು (೨ಅ) ಇವುಗಳ ಬೇರೀಜನ್ನು ಮಾಡಿ, 
೫೧ಯ ಎ ೭೧೪, ಇಲ್ಲವೆ ಯ ೧9. 
(೧) ನೆಯದರಲ್ಲಿ ಯ ಎ೧೪ ಹಾಕಿ, ೫೬. ೭ವ ಎ೧೪ 
೭ನ ಎ೮೪, ಇಲ್ಲವೆ ವತ. 
-. ಸುಧೀರನು೧೪ ನರ್ನದನನು,, ಸುಹಾಸನು ೧೨ ನರ್ನದನನು. 
ಪ್ರಶ್ನಸಂಗ್ರಹ ೬. 
ಕಳಗಿನ ಸಮೀಕರಣಗಳನ್ನು ಬಿಡಿಸಿರಿ. ಪ್ರತಿಯೊಂದರ ತಾಳೆ ಮಾಡಿ 
ನೋಡಿರಿ. i 
೧. ಲಯ4ರ-೧೪, ೨. ೯ಯೇ ೫ನಎಯ್ಯ ೩. ೩ನ-೮ಮವ ಗಿ 
೫ಯ-.೭ರಣ೧೯. ೪ಯ-೧೧ವ-೧೯. ಲಆಪಟಮ ಎ೨೯. 
೪. ೧೨ದ ಸ೫ನವಮಳ, ೫. ೧೧ಯ-4೩ನವ೪ಜ್ಯ ೬. ೨೮ರ-೧೭ಮಗಿ, 
೭ದ 4೨ನಗಿಲೆ. ೯ಯ-೫ನ- ೬. ೧೬ರ- ೯ಮಗಿ೭ಿ. 
೭. ೨೫ಸ-೧೩ಮ--ಗ೧ಿ, ೮. ೧೨ಯ-೭ಸ ೮, ೯. ೯ಯ4೭ರ ಎ೩೦, 
೧೮ಸ- ೭ನಮುಎ೩೨ಿ. ೧೦ಯ-೩ಸಎಳ೨. ೮ಯ-೫ರ ಎಇ. 
೧೦. ೧೮ಮ-೧೧ನವ ೧, ೧೧. ೨೪ಯ..೭ವಎಳಕ್ತಿ ೧೨. ಆಯ ಲಂಗ, 
೨ಮ ೭ವಂತಿ&, ೧೫ಯ-೨ನ--೫.  ೯ಯೆ-೧೦೮-೧೩. 
೧೩. ೩೬ವ-ಜ೫ಸ--೪, ೧೪. ೧೦ಯ-೩ರ--೧೩ಿ ೧೫. ೨೬ಯ4೩ವವ೩೨, 
೩೦ವ೨ಸಎ ೯. ೧೫ಯ-.-೨ರ-ಎ೧೩ ೫ಯನ- ೧. 
೧೬. ೮ಸ.೭ಮಎ ೧೬, ೧೭. ಅಯನ ೧, ೧೮. ೫ಕ-೭ಗ- ಇಗ್ಳಿ 
ಗ೧೨ಪ-೫ಮ ೭-೭. ೧ಲಯ೫ವ-೩ಗಿ. ೭ಕ4ನಿಗೆವ ಎ೨೭. 


೬ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


೧೯. ೩ಯ.೧೦ರಎ-ಜ್ಕ ೨೦. ಆನ೩ಮ ಎ೪, ೨೧. ೧೪ರ-೧೧ಸ-ಂ೫, 
೪ಯ-೩ರ=-೬. ೬ನ-ಜಮ ಎಳಿ. ೨೨ರ-೧೫ಸ ಎ೧೯. 


ಹೋದ ವರ್ಷ ಮತ್ತು ಈ ನರ್ಷದ ಪ್ರಾರಂಭದಲ್ಲಿ ಯಾವ ಸನೀಕರಣಗಳನು 
ನಾವು ಬಿಡಿಸಿದೆವೋ ಅವುಗಳ ಸ್ವರೂಪಕ್ಕಿಂತ ಈಗ ನಾವು ಬಿಡಿಸತೊಡಗಿದ ಸಮೀ: 
ಕರಣಗಳ ಸ್ವರೂಪವು ಸ್ವಲ್ಪ ಭಿನ್ನ ನಿರುತ್ತದೆ. ಆ ಪ್ರಕಾರದ ಸಮೀಕರಣಗಳಲ್ಲಿ 
ಒಂದೇ ಅವ್ಯಕ್ತ ನಿರುತ್ತದೆ ಮತ್ತು ಸಮೀಕರಣಗಳನ್ನು ಬಿಡಿಸಿ ನಮಗೆ ಆ ಸಮೀ 
ಕರಣದೊಳಗಿನ ಅವ್ಯಕ್ತದ ಜೆಲೆಯನ್ನು ಹೇಳಲು ಬರುತ್ತದೆ, ಹೊಸ ಸಮೀಕರಣ- 
ಗಳಲ್ಲಿ ಎರಡು ಅವ್ಯಕ್ತಗಳು ಕಂಡು ಬರುತ್ತವೆ ಮತ್ತು ಎರಡು ಸಮೀಕರಣಗಳನ್ನು 
ಕೊಟ್ಟದ್ದಾಗ್ಗೆ ಅವ್ಯಕ್ತಗಳ ಯಾವ ಜೆಲೆಗಳು ಎರಡೂ ಸಮೀಕರಣಗಳಲ್ಲಿ ಸರಿ 
ಬರುತ್ತನೆಂದು ನಿಶ್ಚಯಿಸಲು ಬರುತ್ತದೆ, ತ 

ಒಂದೇ ಅವ್ಯಕ್ತನಿರುನಂಥ ಸಮೀಕರಣಗಳಿಗೆ ಏಕವರ್ಣ ಸಮೀಕರಣಗಳೆಂದು 
ಸಂಜ್ಞೆಯು ಇರುತ್ತದೆ. ಇಲ್ಲಿಯ ನರೆಗೆ ನಾವು ನೋಡಿದ ಏಕವರ್ಣ ಸಮೀಕರಣ- 
ಗಳೊಳಗಿನ ಯಾನದಾದರೂ ಒಂದಕ್ಕೆ ಸಾಧ್ಯವಾದಷ್ಟು ಸುಬೋಧ ರೂಪವನ್ನು 
ಕೊಡಲು ಯತ್ನಿಸಿದ ತರುವಾಯ ನಮಗೆ ಅಯ-4 ಪಜ 0 ಇಲ್ಲವೆ ಅಯ ಮ ಈ 
ಸ್ವರೂಪದಲ್ಲಿ ಬರೆಯಲು ಬಂದಿದೆ. ಆಂದರೆ ಆ ಸ್ಥಳದಲ್ಲಿ ಯದ ಮೊದಲನೇ ಘಾತವೇ 
ನಮಗೆ ಕಂಡು ಬರುತ್ತದೆ. ಆದುದರಿಂದ ಇಂಥ ಸಮೀಕರಣಗಳಿಗೆ ಏಕವರ್ಣ 
ನಿಕಘಾತೆ ಸಮೀಕರಣಗಳೆಂದೆನ್ನುತ್ತಾರೆ. ಸಾದಾ ಸಮೀಕರಣಗಳೆಂಬ ಹೆಸರಿ- 
ನಿಂದಲೂ ನಾವು ಅವುಗಳನ್ನು ಗುರುತಿಸುತ್ತೇವೆ. ಮತ್ತು ಇದೇ ಹೆಸರು ವಿಶೇಷ 
ಪರಿಚಿತವಾದದ್ದು, ೬ಯ” .. ಯ - ೧೫೬೦ ಇಲ್ಲಿ ಒಂದೇ ಅನ್ಯಕ್ತ ವಿರುತ್ತದೆ. 
ಆದುದರಿಂದ ಅದು ಏಕವರ್ಣ ಸಮೀಕರಣನಿರುತ್ತದೆ. ಅದರೆ ಏಕಘಾಶ ಮಾತ್ರ- 
ವಲ್ಲ, ಅದರಲ್ಲಿ ಯದ ಎರಡನೆಯ ಘಾತನಿರುತ್ತದೆ. ಆದುದರಿಂದ ಅದು ನಿಕವರ್ಣ 
ದ್ವಿಫಾತ ಸಮೀಕರಣವಿರುತ್ತದೆ. 


ಈ ಪ್ರಕರಣದಲ್ಲಿ ನಮಗೆ ಪರಿಚಿತವಾದ ಸಮೀಕರಣಗಳು ದ್ವಿವರ್ಣನಿದ್ದನಲ್ಲದೆ 
ಖಕಘಾತದನಿರುತ್ತವೆ. ಯಾನದಾದರೊಂದು ದ್ವಿವರ್ಣ ಸಮೀಕರಣದಲ್ಲಿ ಅನ್ಯಕ್ಷ- 
ಗಳ ಮಾನಗಳ (ಬೆಲೆಗಳ) ಅಸಂಖ್ಯ ಜೋಡಿಗಳು ಸಂಭನಿಸುತ್ತನೆ, ಆದರೆ 
ಒಂದೇ ವೇಳೆಗೆ. ಸರಿ ಇರುವ ಎರಡು ದ್ವಿವರ್ಣ ಏಕಘಾತ ಸಮೀಕರಣಗಳಿದ್ದರೆ 
ಆ, ಎರಡರಲ್ಲಿಯೂ, ಸರಿ ಬರುನಂಥ ಅವ್ಯಕ್ತ ಗಳ ಒಂದೇ : ಒಂದು ಜೋಡಿಯು 


(ಪ್ರತಿಯೊಂದು "ಅನೃಕ್ತಡ ಒಂದು ಬೆಲೆಯು) ಇರುತ್ತದೆ, 


ಸಮಮಾನಿಕ ಸಮೀಕರಣಗಳು ಮತ್ತು ಅವುಗಳ ಮೇಲಿನ ಪ್ರಶ್ನೆಗಳು 4೭ 


| ಮಧ್ಯಾಹ್ನ ೧೨ ಫಂಟಿಗೆ ಒಂದು ನೋಟಾರು ಮುಂಬಯಿಯಿಂದ ಪುಣೆಗೆ 
ತಾಸಿಗೆ ಸರಾಸರಿ ೨೬ ಮೈಲು ವೇಗದಿಂದ, ಮುತ್ತು ಎರಡನೆಯದು ಪುಣೆಯಿಂದ 
ಮುಂಬಯಿ ಕಡೆಗೆ ೨೪ ಮೈಲು ನೇಗದಿಂದ ಹೋಗಲು ಹೊರಟವು. ಅ ಎರಡು 
ಊರುಗಳ ನಡುವಿನ ಅಂತರವು ೧೨೦ ಮೈಲುಗಳಿದೆಂಬ ಸಂಗತಿಯನ್ನು ಲಕ್ಷ್ಮ. 
'ದಲ್ಲಿಟ್ಟಕೆ ಎಷ್ಟು ಘಂಟಿಗೆ ಮತ್ತು ಮುಂಬಯಿಯಿಂದ ಎಷ್ಟು ಮೈಲುಗಳ ಅಂತರದ 
ಮೇಲೆ ಅವ್ರ ಭೆಟ್ಟಿಯಾಗುನನು, ಎಂಬ ಪ್ರಶ್ನೆಯು ನಮ್ಮ ಎದುರು ಇರುತ್ತದೆಂದು 
ತಿಳಿಯಿರಿ. 

ಮುಂಬಯಿಯಿಂದ ಪುಣೆಯ ಕಡೆಗೆ ಹೋಗುವ ಗಾಡಿಯು ಕ ತಾಸುಗಳಲ್ಲಿ ೨೬ಕ 
ಮೈಲು ಹೋಗುತ್ತದೆ. 

ಕ ತಾಸುಗಳೆ ತರುನಾಯ ಅದು ಮುಂಬಯಿಯಿಂದ ೨೬೪ ಮೈಲು ಅಂತರದ 

ಮೇಲೆ ಇರುವದು. 

”. ಮೊದಲನೇ ಗಾಡಿಯ ವಿಷಯದಲ್ಲಿ ಅ ೨೬ಕ ಈ ಸೂತ್ರವು ಮುಂಬಯಿ- 


ಯಿಂದ ಆ ಗಾಡಿಯು ಯಾವಾಗ ಎಷ್ಟು ಅಂತರದ ನೇಲೆ ಇರುವದೆಂಬುದನ್ನು 
ತೋರಿಸುತ್ತದೆ. 


ಪುಣೆಯಿಂದ ಮುಂಬಯಿಕಡೆಗೆ ಹೋಗುವ ಗಾಡಿಯು ಕ ತಾಸುಗಳಲ್ಲಿ ೨೪ಕ 
ಮೈಲುಗಳನ್ನು ಹೋಗುತ್ತದೆ. 


*", ಕ ತಾಸುಗಳ ತರುವಾಯ ಅದು ಮುಂಬಯಿಯಿಂದ (೧೨೦-೨೪೫) ಮೈಲು 
ಅಂತರದ ಮೇಲೆ ಇರುವದು, 


ಎರಡನೇ ಗಾಡಿಯ ವಿಷಯದಲ್ಲಿ ಅ ೧೨೦- ೨೪೬ ಈ ಸೂತ್ರವು 
ಯಾನಾಗ್ಗೆ ಮುಂಬಯಿಯಿಂದ ಆ ಗಾಡಿಯು ಎಸ್ಟು ಅಂತರದ ಮೇಲೆ ಇರುವ- 
ದೆಂಬುದನ್ನು ತೋರಿಸುತ್ತದೆ. ಎರಡೂ ಗಾಡಿಗಳ ಪ್ರವಾಸದಲ್ಲಿ ಯಾವ ಸಮಯದಲ್ಲಿ 
ಅನೆರಡೂ ಭೆಟ್ಟೆ ಯಾಗುವವೋ ಇಂಥ ಒಂದು ಶ್ಸಣವು ಬರುವದು, ಅಂದರೆ ಅವುಗಳ 
ಮುಂಬಯಿಯಿಂದ ಅಂತರವು (ಅ) ಒಂದೇ ಇರುವದು. ಆ ಕಣದಲ್ಲಿ ಆ ಅಂತರ- 
ನಿರಬೇಕಾದರೆ ಅಜ ೨೬ ಕ ಮತ್ತು ಅಜ ೧೨೦-೨೪ ಕ ಈ ಎರಡೂ ಸಮೀಕರಣಗಳು 
ಎರಡೂ ಗಾಡಿಗಳ ವಿಷಯದಲ್ಲಿ ನಿಜನಿರುನವು. ಇದರ ಅರ್ಥವೇನೆಂದರೆ ಕದ 
ಬೆಲೆಯು (೨2 ಇದ್ದಾಗೆ ಅದ ಬೆಲೆಯು ಎರಡೂ ಸಮೀಕರಣಗಳಲ್ಲಿ ಒಂಜೇ 
(೬೨ಕ್ಸಿ) ಇರುವದು. ಅಂದರೆಯೇಕ ಮತ್ತು ಅಗಳ ವಿಶಿಸ್ಟ್ರ ಜಿಲೆಗಳಿಂದ ಆ ಎರಡೂ 
ಸಮೀಕರಣಗಳು ಒಂದೇ ವೇಳೆಗೆ ನಿಜನಿರುವವು. ಇಂಥ ಆ ಸಮೀಕರಣಗಳಿಗೆ 


ನಾವು ಸಮಮಾನಿಕ (ಇಲ್ಲನೆ ಸಮಯಾನಿಕೆ) ಸಮೀಕರಣಗಳೆಂದು ಕರೆಯುತ್ತೇವೆ. 


ಷ್ಲಿಲ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


ಪ್ರಶ್ನಸಂಗ್ರಹ ೪, ೫ ಮತ್ತು ೬ ಇವುಗಳೊಳಗಿನ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಉದಾಹರಣೆಯಲ್ಲಿ 
ಸಮೀಕರಣಗಳ ಜೋಡಿಯು ಸಮಮಾನಿಕ (ಇಲ್ಲನೆ ಸಮಯಾನಿಕ) ಸಮೀಕರಣ- 
ಗಳ ಜೋಡಿಯು ಇರುತ್ತದೆ. ಮತ್ತು ಈ ಜೋಡಿಯು ದ್ವಿನರ್ಣ ಏಕಘಾತ ಸನೀ- 
ಕರಣಗಳದಿರುತ್ತದೆ. 

ಸಮೀಕರಣದಲ್ಲಿ ಬರುವ ಅವ್ಯಕ್ತೆಗಳ ಸಂಖ್ಯೆಯು ಯಾನ ರೀತಿಯಿಂದಲೂ 
ಮರ್ಯಾದಿತವಿಲ್ಲ. ಯಾವದಾದರೊಂದು ಸಮೀಕರಣದಲ್ಲಿ ಒಂದು, ಎರಡು, ಮೂರು 
ಇಲ್ಲವೆ ಅನೇಕ ಅವ್ಯಕ್ತ ಗಳಿರಬಹುಡು. ಅದರಂತೆಯೇ ಯಾವದಾದರೊಂದು 
ಅವ್ಯಕ್ತದ ಯಾನದೇ ಘಾತನಿರಬಹುದು. ಯಾವ ಎರಡು ಇಲ್ಲನೆ ಹೆಚ್ಚು ಸಮೀ- 
ಕರಣಗಳಲ್ಲಿ ಅವ್ಯಕ್ತಗಳ ವಿಶಿಷ್ಟ ಬೆಲೆಗಳು ( ಮಾನಗಳು) ಒಂದೇ ವೇಳೆಯಲ್ಲಿ 
ಅನೆಲ್ಲವುಗಳಿಗೂ ಸರಿ ಬರುತ್ತನೆಯೋ ಅಂಥ ಸಮೀಕರಣಗಳಿಗೆ ಮೇಲೆ ಹೇಳಿದಂತೆ 
ಸನುಮಾನಿಕ (ಇಲ್ಲನೆ ಸಮಯಾಮಿಕ) ಸಮೀಕರಣಗಳಿಂದೆನ್ನುತ್ತಾರೆ. 


ಎರಡು ದ್ವಿವರ್ಣ ಸನೀಕರಣಗಳೊಳಗಿನ ಅನ್ಯಕ್ತಗಳ ಬೆಲೆಯನ್ನು ತೆಗೆಯುವ- 
ದಕ್ಕಾಗಿ ಯಾನ ರೀತಿಯನ್ನು ನಾವು ಇಲ್ಲಿಯವರೆಗೆ ಉಸಯೋಗಿಸಿದೆವೋ ಅದರಲ್ಲಿ 
ಒಂದು ಅವ್ಯಕ್ತದ ಲೋಪ ಮಾಡುವದಕ್ಕಾಗಿ ನಾವು ಎರಡೂ ಸಮೀಕರಣಗಳನ್ನು 
ಅನುಕೂಲ ಸ್ವರೂಪದಲ್ಲಿ ಬರೆದು ಅವುಗಳ ಬೇರೀಜನ್ನಾಗಲಿ ಇಲ್ಲನೆ ವಜಾಜಾಕಿ- 
ಯನ್ನಾಗಲಿ ಮಾಡಿದ್ದೇವೆ. ಮತ್ತು ಸಮೀಕರಣಗಳನ್ನು ಬಿಡಿಸುವ ನಿಷಯದಲ್ಲಿ 
ಇದೇ ಭಾಗವು ಹೆಚ್ಚಿನ ಮಹತ್ವದ್ದು, ಆದುದರಿಂದ ದ್ವಿನರ್ಣ ಏಕಘಾತ ಸಖೀಕರಣ- 
ಗಳನ್ನು ಬಿಡಿಸುವ ಈ ರೀತಿಗೆ ಯೋಗನಿಯೋಗ ರೀತಿ ಎಂದೆನ್ನುತ್ತಾರೆ. ಯೋಗ 
ಅಂದರೆ ಜೀರೀಜ್ಕು ಮತ್ತು ನಿಯೋಗನೆಂದರೆ ನಜಾಬಾಕಿ. 


ಫಿ. 


೨.೯. ಮೇಲೆ ವಿವರಿಸಿದ ಯೋಗನಿಯೋಗ ರೀತಿಯ ಹೊರತು 
ದ್ವಿವರ್ಣ ಸಮೀಕರಣಗಳನ್ನು ಬಿಡಿಸುವ ಇನ್ನೂ ಒಂದೆರಡು ರೀತಿಗಳಿನೆ. 
ಅವುಗಳ ವಿಚಾರನನ್ನು ನಾವು ಈಗ ಕ್ರಮವಾಗಿ ಮಾಡುವಾ. ವಿಚಾರದ- 
ಗೋಸ್ಕರ ಹಿಂದೆ ಪ. ೨.೭ ರಲ್ಲಿ ಬಿಡಿಸಿ ತೋರಿಸಿದ ಯ.. ನ ಎ5 ಠ...(೧) 
ಮತ್ತು ೧೦ಯ--೩ನ ಎ ೧೫...(೨) ಈ ಜೋಡಿಯನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳುವಾ. 
(೧)ದರ ಮೇಲಿಂದ ಪಕ್ಸಾಂತರದಿಂದ ನ-೩%ಿ- ಯ ಮತ್ತು ನದ ಈ ಸೆಲೆ. 
ಯನ್ನು (೨) ರಲ್ಲಿ ನದ ಬದಲಾಗಿ ಬರೆದರೆ ೧ಂ೦ಯ -- ೩೩% - ಯ) ಎ ೧೫, 


ಸಮಮಾನಿಕ ಸಮೀಕರಣಗಳು ಮತ್ತು ಅವುಗಳ ಮೇಲಿನ ಪ್ರಶ್ನೆಗಳು ೩೯ 


.. ೬ಯ ಎಲಿ ಇಲ್ಲವೆ ಯ ಎಕ್ವಿ, 
ಮತ್ತು ನಎ೩ಟ್ಬ-ಕ್ಯಿಎ ವ 
ಯ ಎಕ್ಕಿ; ನವ ವಿ 
ಕೊಟ್ಟಿ ಎರಡು ಸಮೀಕರಣಗಳೊಳಗಿನ ಒಂದರ ಮೇಲಿಂದ ಒಂದು ಅವ ನಡ 
ಬೆಲೆಯನ್ನು ಎರಡನೇ ಅನ್ಯಕ್ತದಲ್ಲಿ ತೆಗೆಯುವದು ಮತ್ತು ಎರಡನೇ ಸ ಸಮೀಕರಣದಲ್ಲಿ 
ಅದನ್ನು ನೊದಲಿನ ಅವ್ಯಕ್ತದ ಬದಲಾಗಿ ಹಾಕಿ ಅದನ್ನು ಎರಡನೇ ಅವ್ಯಕ್ತ ಮಾತ್ರ” 
ನಿರುನಂಥ ಸಮೀಕರಣಕ್ಕೆ ಕೂಡಿಸುನದು, ಅದರ ಮೇಲಿಂದ ಎರಡನೇ ಅನ್ಯಕ್ತದ 
ಬೆಲೆಯನ್ನು ತೆಸೆಯುನರು, ಮತ್ತು ಆ ಬೆಲೆಯ ಸಹಾಯದಿಂದ ಮೊದಲನೇ 
ಅವ್ಯಕ್ತಥ 'ಚೆಕೆಯನ್ನು ತಿಗೆಯುವಡು, ಹೀಗೆ ಈ ರೀತಿಯು ಇರುತ್ತದೆ. ಈ ರೀತಿಗೆ 
ಉಜ್ಜ ಪನ ರೀತಿಯೆಂದೆನ್ನು ತ್ತಾರೆ... ಗಣಿತದ ಭಾಷೆಯಲ್ಲಿ ಉತ್ಪಾಪನನೆಂದರೆ 
ಒಂದರ ಬದಲಾಗಿ ಬೇರೆ ಯಾವದನ್ನಾ ಪರೂ ಹಾಕುನಡು, ಬದಲಿ ಇಡುವದು. 
ಅದರ ಮುಂದಿನ ಜೋಡಿಯನ್ನು ಯ ೪ನ -೧೧ಕ (೧) ಮತ್ತು 
೪ಯ 4 ೭ನ ಎ ೨ಥ್ಕಿ (೨) ತೆಗೆದುಕೊಂಡರೆ (೧)ರ ಮೇಲಿಂದ 
ಯಎಗ೧ಗಕ್ಚಿ-೪ನ ಮತ್ತು ಯದ ಈ ಬೆಲೆಯನ್ನು (೨) ನೇಯದರಲ್ಲಿ ಹಾಕಲಾಗಿ 
೪(೧೧ಕ್ಮಿ - ೪ನ) + ೭ನ - ೨೧4 
೪೫ - ೧೬ವ 4 ೭ನ ಐ ೨೧% 
೯ನ. ೨0, ಇಲ್ಲವೆ ವ ಎ ೨ಕ್ಲಿ. 
ಮತ್ತು ಯ ೧೧ಕ್ತಿ- ೪ನ -೧೧ತ್ತಿ- ೪ ೨ಕ್ಕೆ ೧೧-೧೦5 ೨ ಈ 
ಯ್ಯ ನಎಂ್ಯ 
ಅದರೊಳಗಿನ ಕೊನೆಯ ತ್ತು. ದರೂ ನಾವು ಈ ರೀತಿಯಿಂದ 
ಬಿಡಿಸಬಹುದು. 
೩ಯ 4 ೪ನ ಎ ೧೧ಕ್ಕಿ...(೧) ಮತ್ತು ಗಾಯ. ೫ನ ಎ೧ಕ್ಷಿ...(೨) 
(೧)ನೆಯದರ ಮೇಲಿಂದ ೩ಯ ಎ೧೧ - ನ ಇಲ್ಲವೆ ಯ ಛ(೧೧ಕ್ಕಿ- ಲವ), 
ಯದ ಈ ಬೆಲೆಯನ್ನು (೨)ನೆ ಯದರಲ್ಲಿ ಹಾಕಲಾಗಿ 
೪(೧೧ಕಿ - ೪ವ) 4 ೫ನ - ೧೯ 
೪೫ಿ - ೧೬ನ 4 ೫ನ ಎ ೧೯5 
ನ. ೧೧ನ ಎ೨೬ ಇಲ್ಲವೆ ಸ 
ಮತ್ತು ಯ. 9 (೧೧ಕ್ಕಿ- ೪ವ) ಎ (೧೧ಕ್ಕಿ - ಇದ್ರಿ) ಎಲ್ಲಿ ಸ೧ ವಶ. 
ಯಎಜ್ಲೆ ವಂಕಿ 
ಕ ಪ 


೪೦ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


ಪ್ರಶ್ನಸಂಗ್ರಹ ೭. 
ಮುಂದಿನ ಸಮೀಕರಣಗಳನ್ನು ಸಾಧ್ಯವಾದರೆ, ಉತ್ಸಾ ಸನ ರೀತಿಯಿಂದ 
ಬಿಡಿಸಿರಿ. ತಾಳೆಯನ್ನು ಅನಶ್ಯ ಮಾಡಿ ನೋಡಿರಿ. 
೧. ೪ರ್ಯೂನವಿಂ, ೨. ಜಯ-೭ನ: ೩, &. ೧೨ಯ%೫ರ-83 
೭೬ಯ. ವ, ಯ-೪ನಎ -೨, ಲಯ-4ರ-೧೪. 
೪. ೯ಸ-೪ಮುಎಗಒ,ಿ ೫. ೯ವ-ಲಸ ೭-೬ ೬. ೧೦ನ4೧ಮಗಿ, 


ಲಸ-4೫ಮ ಎ೫೭. ೭ಮ4ಜಸ ವ ೨೯. ೬ನ- ೭ಮ ೭-೪, 
೭. ೩ಲ!೫ವ--೧, ೮. ೨ಯ-೧೯ರು-೧೮, ೯. ೧೧ಸ-೨ಮ--೨೯, 
೧೩ಲ-೪ನವಎ -೩೦. ೧೦ಯೆ-೪೧ರಎಗಿಲೆ. ೯ಪ೭ಮ-೪ಗಿ. 


೧೦. ೨೫ಯ-ಗಿ೮ನ--೧, ೧೧. ೧೩ಯ ೬ರ ಎ೧೪, ೧೨. ೧೦ರ- ೭ನ ಎರ್ಗಿ, 
ಜಯ ೩ನ ಎ೨. ಜಯ-ಲರ ೮. ೫ರ೨೧ವ-೧೩ಿ. 
೨.೧೦. ಮೇಲಿನ ಪರಿಚ್ಛೇದದಲ್ಲಿ ಮೊದಲನೆಯ ಉದಾಹೆರಣದಲ್ಲಿ 
ಯ... ನಎ೩ಿ (೧) ಮತ್ತು ೧೦ಯ ೩ನ - ೧೫ (೨) ಈ ಜೋಡಿಯೊಳಗಿನ 
(೧)ರ ಮೇಲಿಂದ ಹೇಗೆ ವಎೂೂ್ಡ- ಯೃ ಹಾಗೆಯೇ (೨)ನೆಯದರ ಮೇಲಿಂದ 
೩ನ-೧೫ - ೧೦ಯ, ಅಂದರೆಯೇ ನಎ೫- ಇಯ. ಈಗ ನದ ಬೆಲೆಯು 
ಎರಡೂ ಸಮೀಕರಣಗಳಲ್ಲಿ ಒಂದೇ ಇರುತ್ತದೆ. ಆದುದರಿಂದ, 
ಯಜ? ಇಯ 
£ಯ ಎಥ್ಯಿ ಇಲ್ಲವೆ ಯ ಎಕ್ಕಿ ಆದುದರಿಂದ ನಿ, 
ಯ್ಯಿ; ವಜ ೨೦. 
ಇದರಂತೆ ಎರಡು ಸಮಮಾಠಿಕ ದ್ವಿನರ್ಣ ಸಮೀಕರಣಗಳನ್ನು 
ಕೊಟ್ಟಿ ದ್ದರೆ ಪ್ರತಿಯೊಂದರ ಮೇಲಿಂದ ೫ ಅವ್ಯಕ್ತ ದ ಬೆಲೆಯನ್ನು 
ಎರಡೇ ಅವ್ಯಕ್ತ ದಲ್ಲಿ ವ್ಯ ಕ್ರಪಡಿಸಲು ಬರುತ್ತಜೆ. ಮತ್ತು ಈ ವಿಧವಾಗಿ 
ದೊರೆತ ಎರಡು ಜಡೆಗಳ ಸಮೀಕರಣವನ್ನು ಬರೆದು ಎರಡನ್ನೇ ಅವ್ಯ ಕ್ವದ 
ಬೆಲೆಯನ್ನು ತೆಗೆಯಲು ಬರುತ್ತದೆ. ಮತ್ತು ಆನೇಲೆ ಮೊದಲನೇ ಅವ್ಯಕ್ತದ 
ಬೆಲೆಯನ್ನು ತೆಗೆಯಲು ಬರುತ್ತದೆ. ಇದನ್ನು ಸ್ಪಷ್ಟಮಾಡುನದಕ್ಕಾಗಿ 
ಮಲಿನ ಸರಿಜ್ಛಿ (ದದಲ್ಲಿಯ ೩ಯ4 ೪ನ ಎಂಗಕ್ಥಿ---(೧) ಮತ್ತು 
೧ಂಯುಘನ-ರ೯ಕಿ.. (೨) ಈ ಮೂರನೇ ಜೋಡಿಯನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳುವಾ. 


ಸಮಮಾನಿಕ ಸಮೀಕರಣಗಳು ಮತ್ತು ಅವುಗಳ ಮೇಲಿನ ಪ್ರಶ್ನೆಗಳು ೪೧ 


(೧)ನೆಯದರ ಮೇಲಿಂದ ೪ನ ಎ ೧೧ಕ್ಕಿ- ೩ಯ್ತ ಅಂದರೆಯೇ 
ವಧ್ಯ(೧೧ಕ್ಕಿ-೩ಯ), ಮತ್ತು (೨)ನೆಯದರ ಮೇಲಿಂದ ೫ನ-೧೯ಕ್ಷಿ -೧೨ಯ, 
ಅಂದರೆಯೇ ನ. §(೧೯ - ೧೨ಯ). 

ಈಗ ವದ ಬೆಲೆಯು ಎರಡೂ ಸಮೀಕರಣಗಳಲ್ಲಿ ಒಂದೇ ಇರುತ್ತದೆ. 
ಆದುದರಿಂದ, (೧೧ - ೩ಯ) - ೧್ವ(೧೯ಕ್ಕಿ - ೧೨ಯ). 
ಎರಡೂ ಬದಿಗಳನ್ನು ೨೦ ರಿಂದ ಗುಣಿಸಿ, ೫(೧೧ಕ್ಕಿ-೩ಯ)-೪(೧೯ಕ್ಕಿ-೧೨ಯ) 
೫೬% - ೧೫ಯ ಎ ೭೭5ಿ - ಆಲಯ 
೩೩ಯ ಎ ೨೦ ಇಲ್ಲವೆ ಯಜ. 
ಮತ್ತು ನ-(೧೧ಕ - ೩ಯ) ಎ 9(೧೧ - ೧5) = 9x೯9 ಎಕ್ಕಿ. 
ಯಿ; ವಮ = ಪಕ್ಕಿ, 
ಈ ರೀತಿಗೆ ತುಲನೆ ರೀತಿ ಎಂದೆನ್ನುತ್ತಾರೆ. 
ಪ್ರಶ್ನಸಂಗ್ರಹ ೮. 
ಮುಂದಿನ ಸಮೀಕರಣಗಳನ್ನು ಸಾಧ್ಯವಾದರೆ ಮೇಲಿನ ರೀತಿಯಿಂದ 
ಬಿಡಿಸಿರಿ. ಪ್ರತಿಯೊಂದರ ತಾಳೆ ಮಾಡಿ ನೋಡಿರಿ. 
೧. ೨ಯ-೫ರಎ-೨೧, ೨. ಆಮ4೫ಸ-೧ಳ, ೩. ೫ಲ್ಲ೨ವಂರ್ಗ, 


ಕಿಯ.-೪ರಎ೬. ೪ವ-೩ಸ--೨. ೭೮-೩ವ-೧೫. 

೪, ೧೧ಿರ್ಯೇರಂಲ ೫, ೪ಸ- ೭ಮಜಗ್ಯ ೬. ೧೦ಯ4೭ಸ-- 

೧೦ಯ-1೩ರ-ರ್ಜ. ೩೫--೧೦ಮ-೧೬. ೬ಯ-ಜಸ-ಲ. 
೭. ೧೨೮. ವವ, ಲೆ| ೯ಸ-೪ಬಖಾ ೯. ೩ಯ-.೨ರ-೨ಲೆ 
೬ಲ-೩ವವ- ಗಿ. ೧೫೫೨ಬಳ. - ೧ಿಗಿಯಟರಎ೭ಲೆ. 
೧೦. ೨೫ಯ-೧೨ವ--೧೪, ೧೧. ೧೪ಸ4ಮಗಂ, ೧೨. ೨೪ಯ- ೫ರ-ಎ೫, 
೪ಯ- ೯ವ ರ್ಗ. ೧೬ಸ-.೩ರ್ಮ೯. ೧೬ಯ-೧೫ರ೩೬೧. 

೪, 


೨-೧೧. ಇಲ್ಲಿಯವರೆಗೆ ನಾವು ಬಿಡಿಸಿದ ದ್ವಿವರ್ಣ ನಿಕಘಾತ ಸಮೀ- 
ಕರಣಗಳ ಜೋಡಿಗಳಲ್ಲಿಯ ಸಮೀಕರಣಗಳು ಅಯ ಇರಎಕ ಈ ಸ್ವರೂ- 
ಪದನಿದ್ದವು. ಯಾನಾಗಲೂ ಇಂಥ ಸುಲಭ ಸಮೀಕರಣಗಳು ನಮಗೆ 
ದೊರೆಯುತ್ತನೆಂದಲ್ಲ. ಉದಾಹರಣಾರ್ಥವಾಗಿ ಸ. ೨.೨ ರಲ್ಲಿಯ ಎರಡು 


೪3 ಸುಜೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


ಅಂಕೆಗಳುಳ್ಳ ಸಂಖ್ಯೆಯ ವಿಷಯದ ಪ್ರಶ್ನೆಯ ಮೇಲಿಂದ ದೊಕಿತ 
ಗಂಯ-.. ನಎ೬(ಯ ನ) 4೬, ಮತ್ತು ೧೦ನ 4 ಯಜ ೪(ಯ.-ನ)4೯ 
ಈ ಜೋಡಿಯನ್ನು ನೋಡಿರಿ. ಇದರೊಳಗಿನ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಸಮೀಕರಣಕ್ಕೆ 
ಕೆಳಗೆ ತೋರಿಸಿದಂತೆ ಮೊದಲು ಸರಳರೂಪನನ್ನು ಕೊಟ್ಟು ಶರುವಾಯ 
ಅದನ್ನು ಅಯ 4 ಇರ ಎ ಕ ಈ ಮಾದರಿಯ ಸಾದಾ ಸ್ವರೂಪದಲ್ಲಿ ಬರೆಯ- 
ಬೇಕು, ಮತ್ತು ತರುವಾಯ ಆ ಎರಡೂ ಸಮೀಕರಣಗಳನ್ನು ಬಿಡಿಸಬೇಕು. 
೧೦ಯ + ವಎಹ(ಯ- ಪ). ೬ 
೧೦ಯ 4+ ವವ ಹಯ. ೬ವ ೬ 


ಸ ಭಯ -೫ವ ಆ (೧) 
ಮತ್ತು ೧೦ನ4 ಯ ಎ೪ಯ+ವ)4೯ 
ಇ ೧೦ಂನ4 ಯ ಇಳಯ + ೪ನ-4೯ 
೬ವ-&೩ಯ ೯ 
ಎರಡೂ ಬದಿಗಳನ್ನು ೩ರಿಂದ ಭಾಗಿಸಿ ೨ವ-ಯ ವಹಿ (೨) 


ಎರಡೂ ಬದಿಗಳನ್ನು ೪ರಿಂದ ಗುಣಿಸಿ ೮ಆವ-೪ಯ ಎ೧೨.......... (೨೮) 
(೧) ಮತ್ತು (೨೮) ಇವುಗಳ ಬೇರೀಜಿನಿಂದ, ೩ನ ಐ ೧೮ ಇಲ್ಲವೆ ಮಂಜ, 
ಮತ್ತು ೨ವ- ಯನ (೨) ಇರುವದರಿಂದ ಯ: ೯, 

. ೯೬ ಇದು ಇಸ್ಟಸಂಖ್ಯೆಯು. 


[ತಾಳೆ : (Fr) = XFL = ೯೬ ೪(೬-೯)%೯ = ೪೧೫೯೯ =F] 


ಯ ನ 
ಉ. ೨. ಪ. ೨:೩ ರೊಳಗಿನ ಉ. ೪ ನೆಯದರಲ್ಲಿಯ :-. 4 -ಎ ೭೨9೧೫೦ 
೨೫ ೦ 


ಯ, ನಮ 
ಮತ್ತು ಣ್ಣ ಇ೨೩೫೦ ಈ ka” a 
ರಾಂ ಎ!!! (೧) 


ಎರಡೂ ಬದಿಗಳನ್ನು೧೦೦ ರಿಂದ ಗುಣಿಸಿ, ೪ಯ4೫ನ -೨೧೫೦೦೦...(೧೮) 


ಯ ವ | 
(೨) 


ಎರಡೂ ಬದಿಗಳನ್ನು ೧೦೦ ರಿಂದ ಗುಣಿಸಿ, ೫ಯ೪ನಎ ೨೩೫೦೦೦...(೨೮) 
(೧೨) ನನ್ನು ೫ರಿಂದ ಗುಣಿಸಿ,  ೨೦ಯ-೨೫ನಎಗ೧ಿಂ೭೫೦೦೦..(೧೮) 


ಸಮಮಾನಿಕ ಸಮೀಕರಣಗಳು ಮತ್ತು ಆವುಗಳ ಮೇಲಿನ ಪ್ರಶ್ನೆಗಳು ೪೩ 


(೨ಅ) ವನ್ನು೪ ರಿಂದ ಗುಣಿಸಿ, ೨೦ಯ-೧೬ವ ಐ೯೪೦೦೦೦....(೨೮) 
(೧೮) ಮತ್ತು (೨೮) ಇವುಗಳ ನಜಾಬಾಕಿಯಿಂದ 
೯ನ. ೧೩೫೦೦೦ ಇಲ್ಲವೆ ನಎ೧೫೦೦೦. 
(೧೪) ದಲ್ಲಿ ನಎ೧೫೦೦೦ ಹಾಕಲಾಗಿ, ೪ಯ _. ೭೫೦೦೦ = ೨೧೫೦೦೦ 
" ೪ಯ ಎ ೧೪೦೦೦೦ ಇಲ್ಲವೈ, ಯ. ೩೫೦೦೦. 
` ರೊ. ೩೫೦೦೦, ರೂ. ೧೫೦೦೦ ಇವೆರಡು ಬೇಕಾದ ರಕಮುಗಳು. 
[ತಾಳೆ : ೧೦೦ಕ್ಕೆ ೪ ದರದಂತೆ ೩೫೦೦೦ ರೂ. ಮೇಲಿನ ಬಡ್ಡಿಯು ೧೪೦೦ ರೂ.; ೧೦೦ಕ್ಕೆ 
೫ ಜರದಿಂದ ೧೫೦೦೦ ರೂ. ಮೇಲಿನ ಬಡ್ಡಿ ಯು ೭೫೦ ರೊ. ೧೪೦೦ ರೊ. --೩೫೦ ರೂ. 
ಎತಿ೧ಿಜಲಿ ಕೂ; ೧೦೦ಕ್ಕೆ ೫ ದರದಂತೆ ೩೫೦೦೦ ರೂ. ಮಲಿನ ಬಡ್ಡಿ ಯೆಂ ೧೭೫೦; ೧೦೦ಕ್ಕೆ 
೪ ದರದಂತೆ ೧೫೦೦೦ ರೂ. ಮೇಲಿನ ಬಡ್ಡಿ ಯು ೬೦೦ ರೂ. ೧೭೫೦ ರೂ.--೬೦೦ ರೂ. 
ಇ ೨೩೫೦ ಕೂ] 
ಸಮೀಕರಣಗಳ ಅಪೂರ್ಣಾಂಕದ ಸ್ವರೂಸವನ್ನು ತೆಗೆದ ನಂತರ ನಾನು 
ಆ ಸಮೀಕರಣಗಳನ್ನು ಮುಂದೆ ತೋರಿಸಿದಂತೆಯೂ ಬಿಡಿಸಬಹುದಾಗಿತ್ತು. 
(೧೮) ಮತ್ತು (೨ಅ) ಇವುಗಳ ಬೇರೀಜಿನಿಂದ, ೯ರ್ಯೂವ-೪೫೦೦೦೦ 
ಎರಡೂ ಬದಿಗಳನ್ನು ೯ ರಿಂದ ಭಾಗಿಸಿ ಯ.ಮ೫೦೦೦೦...(೩) 
(೨೮) ದೊಳಗಿಂದ (೧೨) ನನ್ನು ಕಳೆದು ಯ-ವ-೨೦೦೦೦....(೪) 
(೩) ಮತ್ತು (೪) ಇವುಗಳನ್ನು ಕೂಡಿಸಲಾಗಿ,  ೨ಯ-೭೦೦೦೦ ಇಲ್ಲವೆ 
ಯ ೩೫೦೦೦. 
(೩) ನೆಯದೊಳೆಗಿಂದ (೪)ನ್ನು ಕಳೆಯಲಾಗಿ, ೨ವ-೩೦೦೦೦ ಇಲ್ಲನೆ 
ಮ೧೫೦೦೦. 
ಅಯ ಇರವಕ ಮತ್ತು ಇಯ ಅರ-ಗ ಈ ಮಾದರಿಯ ಸಮೀಕರಣಗಳಿದ್ದಾಗ 
ಆಂದರೆ ಮೊದಲನೇ ಸಮೀಕರಣದಲ್ಲಿ ಮೊದಲನೇ ಅನ್ಯಕ್ತದ ಸಹಗುಣಕವು ಎರ- 
ಡನೇ ಸಮೀಕರಣದ ಎರಡನೇ ಅವ್ಯಕ್ತದ ಸಹಗುಣಕಕ್ಕೆ ಸರಿಯಿದ್ದರೆ, ಮತ್ತು 
ಮೊದಲನೆಯ ಸಮೀಕರಣದ ಎರಡನೇ ಅವ್ಯಕ್ತದ ಸಹಗುಣಕವು ಎರಡನೇ ಸಮೀ- 
ಕರಣದ ಮೊದಲನೆಯ ಅವ್ಯಕ್ತದ ಸಹಗುಣಕಕ್ಕೆ ಸರಿಯಿದ್ದರೆ, ಈ ರೀತಿಯ ಉಪ- 


ಯೋಗವಾಗುತ್ತದೆ, ಮತ್ತು ಅನ್ಯಕ್ತಗಳ ಬೆಲೆಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯುವದು ಹೆಚ್ಚು ಸುಲಭ- 
ವಾಗುತ್ತದೆ. 


ನಾವು (೧) ಮತ್ತು (೨) ಈ ಸಮೀಕರಣಗಳನ್ನು ಕಳಗೆ ತೋರಿಸಿ- 


೪೪ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


ದಂತೆಯೂ ಬಿಡಿಸಬಹುದಾಗಿತ್ತು. ನಮಗೆ ಮೊದಲು ನದ ಲೋಪ 
ಮಾಡಬೇಕಾಗಿದೆ ಎಂದು ತಿಳಿಯಿರಿ ಹಾಗಾದರೆ 
(೧)ನ್ನು ೨೦ ರಿಂದ ಗುಣಿಸ್ತಿ ಸಯನ -೪೩೦೦೦....(೫) 
ಮತ್ತು (೨) ನೆಯದನ್ನು ೨೫ ರಿಂದ ಗುಣಿಸಿ ಜಯವ 2೫೮೭೫೦..,(೬) 
(೬) ರ ಒಳಗಿಂದ (೫) ನ್ನು ಕಳೆದು ಸ್ರೌಯ- ೧೫೭೫೦ 
ಯ - ೧೭೫೦ ಇಲ್ಲವೈ ಯ ಎ ೩೫೦೦೦. 
ಮತ್ತು ಯ ೧೭೫೦ ಇದ್ದುದರಿಂದ (೨)ನೆಯದರ ಮೇಲಿಂದ 
| ೧೭೫೦ + ವ ಎ ೨೩೫೦ 
ಸಿವ -೬೦೦ ಇಲ್ಲವೆ ವ -೧೫೦೦೦. 
ಉ. ೩. ಬಿಡಿಸಿರಿ: 
೮(೨ಯ-೩) + ೨(೩ರ4೧) ಎ ಛ(೪ಯ-ರ,೩) + (ಯಂ) 
ಎ೫(೮-ಯ-ರ)- ೩೨ಯ..೩೮-೪). 
ಈ ಮಾದರಿಯು ಕ-ಖಗ ದಂತೆ ಇರುತ್ತದೆ. ಇದರಿಂದ ಕಎಖ್ಕ ಖಗ 
ಮತ್ತು ಗುಕ್ಕ ಹೀಗೆ ಮೂರು ಸಮೀಕರಣಗಳು ದೊರೆಯುತ್ತವೆ. ಕೊಟ್ಟ 
ಉದಾಹರಣೆಯಲ್ಲಿಯ ಎರಡು ಅವ್ಯಕ್ತಗಳ ಬೆಲೆಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯುನದಕ್ಕೆ 
ನಮಗೆ ಎರಡು ಸಮೀಕರಣಗಳು ಬೇಕು. ನಮಗೆ ಅನುಕೂಲವೆನಿಸುವ 
ಎರಡು ಸಮೀಕರಣಗಳನ್ನು ನಾವು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳುವಾ, ಮತ್ತು ಅನುಗಳಿಗೆ 
ನೊದಲು ಸರಳರೂಪವನ್ನು ಕೊಡುವಾ. 
೮(೨ಯ--೩) + ೨(೩ರ4೧) ಎ 2(೪ಿಯ -- ರ-.-೩)--ಡ(೭ಯ--೪ರ- ೬) 
ಎರಡೂ ಬದಿಗಳನ್ನು ೬ ರಿಂದ ಗುಣಿಸಿ 
೪೮(೨ಯ-೩)-. ೧೨೩ರ.೧) ಎ ೨(೪ಯ-. ರ.-೩)--೩(೭ಯ- ೪ರ-. ೬) 
. ೯೬ಯ-೧೪೪.೩೬ರ.೧೨ಎ೮ಯೆ.-೨೮-೬--೨೧ಯ.೧೨ರ.೧೮ 
ಇ ೯೬ಯ-.೩೬ರ-೧೩೨ ಎ ೨೯ಯ.-೧೪ರ.-೨೪ 
ಇ ೬೭ಯ-.೨೨ರ ಎ ೧೫೬... ಈ (ಡಿ 
ಮತ್ತು ೮(೨ಯ-೩).-9(೩ರ.-೧) ಎ ೫(೮-ಯ- ರಜ ಗಳ 
ನ ೧೬ಯ-೨೪.೬ರ.೨ ಎ ೪೦-ಜಯ-೫ರ-೬ರ್ಯ೯ರ%೧೨ 
ನ. ೧೬ಯ-೬ರ-59೨ಎ -೧೧ಯ-೧೪ರ೬೫೨ 
MENS SO] ( ೨) 


ಸಮಮಾನಿಕ ಸಮೀಕರಣಗಳು ಮತ್ತು ಅವುಗಳ ಮೇಲಿನ ಪ್ರಶ್ನೆಗಳು ೪೫ 


(೧)ನೆಯದನ್ನು ೧೦ ರಿಂದ ಗುಣಿಸಿ ೬೭೦ಯ--3೨೦ರ ಐ ೧೫೬೦.......(೧೮) 

(೨)ನೆಯದನ್ನು ೧೧ ರಿಂದ ಗುಣಿಸಿ, ೨೯೭ಯ--೨೨೦ರಎ ೮೧೪....... (ಅ) 

(೧೪)ದೊಳಗಿಂದ (೨೮)ವನ್ನು ಕಳೆದು ೩೭೩ಯ ಎ ೭೪೬ ಇಲ್ಲವೆ ಯ ಎ ೨. 

(೨)ಕೆಯದರ ಮೇಲಿಂದ, ೫೪-4 ೨೦ರ ಎ ೭೪ ಅಂದಕ್ಕೆ ೨೦ರ ಎ ೨೦; 
ಅಂದರೆ ರ-ಲಿ. ಯಂ; ರದಿ. 


# 


ಪ್ರಶ್ನಸಂಗ್ರಹ ೯. 
ಮುಂದಿನ ಸಮೀಕರಣಗಳನ್ನು ಬಿಡಿಸಿರಿ: 


ನ ಯಕ ಯ ಫದ ತ ಸಪ ಷಿ 
ನ ಧ್‌ ಟ್ರ 53 ಗಟ ಎಟ 
ಯ ರೆ ಯ ರೆ ಯ ನ 
4-೨ — ಅನ್ನವ ವ 
ಲ ೨ ೩ ೨ ೧೬ ೫ 
ಯ ಲ ಯ ಆಲ ರಲ 

ee ಆ ಜು ಕ 

೪, ಆಕ್ಟ ರ್‌ ೫. “ರ್ಸ್‌ ಹಿ, ಯವ್ವಾ 
ಬ 
ಮಾ. ೩ಿಯ ೪೮, ne 
೬ ೩ ಷಿ ಲ ಡ್‌ ೯ 
ಲಫ-೩ ೪ಯ ೯ರ 

೭ ಮ ಎ೭ ಶ್ಯ ಜು ಚತ್ರ 

೫ ೧೬ 
೨ಮ 4೧೧ ೩ಯ ಜರ ಚ 
ಶಾ ಯ ೨ ೮.53 
೨ಪ ೫ಮ 

೯ ನ ೧೦. -ಜನ 4 -೮ಮ = ೨:೧, 
೩ಪ-೨ನು-೦. “೩ನ -೭ಮವಗಿೀ೭. 

೧೧. -೬ದ- -೪ನಎ ೧೨. -5೫ಯ 4 -೫ರ ಎಳ್ಳ 
೧.೨೦. ೧-೧ನ ೮. -೭೫ಯ ಎ *೪ರೆಐ ೬. 


೧೩. -೦೮ರ - ನವ -:೩ ೧೪. ೯ಇಪ-.೦೯ಮ ೩.೨೪, 
೪ರ -೭.೨ವಐ೪ಊ. -೭೫...೧೪ಮ ಎ -೮೪. 


ಬ್ಯಾ ಸುಜೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


೨ನ-೫ ಹ ನನು 








೧೫. ೮.೩೮.೧-೯ವ ಎ೧-೮೫, ೧೬. 








ದ ೭ 
ನ-೨ಮ ಆಮ-೩ನ ಸ 
೨.೧೮%೧.೧ವ ಎ ೫೩. ಎತ ಧ್‌ 
೫. ೨ 
ಬಯ-ರ. ೨೮-೩ಯ ೫ಸ೨ಮು ಮಪ 
EU ಓಕೆ ಇಷ್ಟ ನದದ ಕಿ 
ಶಿ, ಫಿ ೩ ಲೃ 
೮ರ್ಯ೯ರ, ೫ರ-೨ ೨ಯ ಸ ಮೂ ಮ! 
೬ ಲ ತ: ಹಿ ೯ ಸ 


೧೯. ೪ಯ%೩(೫ರ-೨ಯ) ಎ ೭ಯ--೬(೩ರ-೫), 
೫ರ-5(೩ಯ-೪ರ) ಎ ೫(೩ರ-೨ಯ). 
೨೦. ೫ದ-೨(೩ನ-೫) ಎ ೭ನ.-೧.೩(೫ದ-೪ನ-೧), 
೨ದ-% ೬ನ ೪ ಎ ೫(೩ದ.ನ-೧). 
೨೧. ೩ಪ 4% ೨ನು - ೭-೫(೨ಸ- ಮ), 
೪(೨ಪಸ-೫ಮ-೧೭) ಎ೧೮ಮ-ಗ೧೪ಪ-.೨(೩ಸ4ಮ). 


೨೨. ಪ ಯ- ರಿ) ಎ ನ ಯ-೨ರ4೪), 


೨ರ 
೧೫ಯ - ೪ರ. ೩ಎ (ಯ ಸ್ವಾ). 

೨.೧೨. ಉ. ೧. ಒಂದು ಮೂರು ಅಂಕೆಗಳ ಸಂಖ್ಯೆ ಯಲ್ಲಿಯ 
ಅಂಕೆಗಳ ಬೇರೀಜು ೯ ಇರುತ್ತದೆ. ಅನೇ ಅಂಕೆಗಳನ್ನು ತಿರುನ- 
ಮುರುನ ಬಕಿದು ಬಂದ ಸಂಖ್ಯೆ ಗಿಂತ ನೊದಲಿನ ಸಂಖ್ಯೆ ಯು 
೧೯೮ರಿಂದ ಸೆಣ್ಣದು ಇರುತ್ತದೆ, ನುತ್ತು ಶತಂ ಹಾಗೂ ದಹಂ ನ ನದ 
ಅಂಕೆಗಳು ತನ್ಮು ಸ್ಕಾ ನಗಳ ಅಡಲುಬದಲ ನ್ನು ಮಾಡಿದರೆ ಯಾನ 
ಸಂಖ್ಯೆಯು ಬರುನದೋ ಅದರ. ೨೧ 5 ಪಟ್ಟು ಮೊದಲಿನ ಸಂಖ್ಯೆಯು 
ಇರುತ್ತದೆ. ಅದರೆ ಆ ಸಂಖ್ಯೆಯು ಯಾವುದು? 


ಶತಂಸ್ಥಾ ನದ ಅಂಕೆಯು ಯ ಮತ್ತು ದಹಂ ಸ್ಥಾ ನದ ರ ಎಂದು ತಿಳಿದಕೆ, 
ಎಕ್ಟಂ ಸ ಸ್ಥಾನದ ಅಂಕೆಯು ೯-ಯ- ಕ ಇರುವದು; ಆದುದರಿಂದ ಮೂಲ 


ಸಮಮಾನಿಕ ಸಮೀಕರಣಗಳು ಮತ್ತು ಅವುಗಳ ಮೇಲಿನ ಪ್ರಶ್ನೆಗಳು ೪೭ 


ಸಂಖ್ಯೆಯು ಎ೧೦೦ಯ.. ೧೦ರ. (೯-ಯ-ರ) ಅಂಕೆಗಳನ್ನು ತಿರುವಿ 
ಬರೆದು ನಿಷ್ಟನ್ನವಾದ ಸಂಖ್ಯೆಯು 2೧೦೦ (೯-ಯ- ರ) ೧೦ಕ4ಯ್ಯ 
ಮತ್ತು ಶತಂ ಮತ್ತು ದಹಂ ಸ್ಥಾನದ ಅಂಕೆಗಳನ್ನು ಕಿರುನಮುರವ 
ಮಾಡಿ ಬರುವ ಸಂಖ್ಯೆ ಯು Ne A ಯ+೯-ಯ-ರ. 
”. ೧೦೦ಯ೧೦ರ (೯-ಯ-ರ).-೧೯೮೧೦೦(೯-ಯ- ರ). ೧೦ರ4ಯ 
ಎ ೯೯ಯ-೯೯(-ಯ-ರ).೧೯೮ಎಂ 
೯೯ರಿಂದ ಭಾಗಿಸಿ, ಯ-೯-ಯ-ರ)+ ೨-೦ 
೨ಯ-4ರವ೭ ಸ (೧) 
ಮತ್ತು ೧೦೦ಯ 4೬೧೦ರ 4 (೯-ಯ-ರ)ವ$(೧೦೦ರ4೧೦ಯ-4೯-ಯ-ರೆ) 
೯೯ಯ ೯ರ ೯ಎ ೯೯ರ ೯ಯರ.೯) 
. ೩(೩೩ಯ 4೩ರ) $x ೯(೧೧ರ .- ಯ +೧) 
 ೩ಷಿಯ-4೩ರ4%೩-೭(೧೧ರ4 ಯ. ೧) 
. ೩೩ಯ- ೩ರ. ೩ ಎ೭೭ರೆ. ಯ 4೭ 
ಇ ೨೬ಯ - ೭೪ರ ಳಿ 


ಯರವ ಜಾ ಜಾ) 
(೧)ನ್ನು ೩೭ರಿಂದ ಗುಣಿಸಿ ೭೪ಯ 4೩೭ರ ಎ ೨೫೯ ..... (೧೮) 
(೧೮) ಮತ್ತು (ಅ) ಇವುಗಳನ್ನು ಕೂಡಿಸಿ ೮೭ಯ ಎ ೨೬೧ ಇಲ್ಲವೆ ಯ ಎ ೩. 
ಮತ್ತು ಇ" ೨ಯ-. ರಪ . ರದಿ, 
.. ೩೦೧೫ ಇದು ಆ ಸಂಖ್ಯೆಯು. 


£ 
ಫಿ 


ಪ್ರಶ್ಚಸಂಗ್ರಹ ೧೦. 
೧. ಎರಡು ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಬೇರೀಜು ೫೮ ಇದ್ದು, ಅವುಗಳೊಳಗಿನ ಅಂತ- 
ರವು ೮ ಇರುತ್ತದೆ. ಹಾಗಾದರೆ ಆ ಸಂಖ್ಯೆಗಳಾವವು? 
೨. ಎರಡು ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಬೇರೀಜು ೪೬ ಇದ್ದು, ಮೊದಲನೆಯದರ 
ಮೂರುಪಟ್ಟು ಮತ್ತು ಎರಡನೆಯದರ ೫ ಪಟ್ಟು ಇವುಗಳ ಬೇರೀಜು ೧೭೪ 
ಅಗುತ್ತದೆ. | ಆ ಸಂಖ್ಯೆಗಳಾವವು? 


[ ತಾಳೆ: ೩೧೫--೧೯೮ ಎ ೫೧೩. ೧೩೫೭) ೪೫೩೧೫. 


೪೮ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


೩. ಎರಡು ಸ ಸಂಖ್ಯೆಗಳೊಳಗಿನ ಅಂತರವು ೨೦ ಇದ್ದು, ಮೊದಲನೆಯದರ 
ನಾಲ್ಕು ಪಟ್ಟಿನ್ನು ಎರಡನೆಯದರ ೯ ನಟ್ಟಿನೊಳಗಿಂದ ಕಳೆದರೆ ಶೇಷವು 
೧೫ ಬರುವದು. ಹಾಗಾದರೆ ಆ ಸಂಖ್ಯೆಗಳಾವವು? 

೪. ಇಂದು ಇಬ್ಬರು ಸಹೋದರರ ನಯಸ್ಸುಗಳ ಬೇರೀಜು ೫೧ ವರ್ಷ- 
ಗಳಿದ್ದು ೯ ವರ್ಷಗಳ ಹಿಂದೆ ಹಿರಿಯನನ ವಯಸ್ಸು ಕಿರಿಯವನ ವಯಸ್ಸಿನ 
ಇಮ್ಮಡಿಗಿಂತ ೩ ವರ್ಷಗಳಿಂದ ಕಡಿಮೆ ಇತ್ತು. ಹಾಗಾದರೆ ಪ್ರತಿಯೊಬ್ಬನ 
ಈಗಿನ ವಯಸ್ಸೆಷ್ಟು? 

೫. ಒಂದು ಕ್ಸ ಬ್ಬಿನ ಮುಖಾಂತರವಾಗಿ ನಡೆದ ಹೆಸರಾದ ಆಟಗಾರರ 
ಕ್ರಿಕೆಟಿನ ಸಂದ್ಯಾಟಿದಲ್ಲಿ ಸಭಾಸದರಿಗೆ ಪ್ರವೇಶ ನೀಯು ೩ ರೂ. ಮತ್ತು 
ಬೇರೆ ಜನರಿಗಾಗಿ ಆರೂ. ಇತ್ತು. ಪ್ರೇಕ್ಷಕರ ಸಂಖ್ಯೆಯು ೧೩೮೪ ಮತ್ತು 
ಒಟ್ಟು ಉತ್ಪನ್ನವು ೯೬೨೨ರೂ. ಇದ್ದರೆ ಪ್ರೇಕ್ಷಕರಲ್ಲಿ ಸಭಾಸದರು ಎಷ್ಟು 
ಇದ್ದ ಕೆಂಬುದನ್ನು ಮತ್ತು ಬೇರೆಯವರು ಎಷ್ಟು ಇದ್ದ ರೆಂಬುದನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 

೬. ಒಬ್ಬ ವರ್ತಕನ ಹತ್ತರ ೧೨ ಡರುನ ಚಹದ ರತ್ತಲಿನ ಡಬ್ಬಿಗಳಿ- 
ದವು. ಅವುಗಳೊಳಗಿನ ಕೆಲವನ್ನು ಅವನು ಪ್ರತಿಯೊಂದಕ್ಕೆ ೨1 ರೂ, 
ಈ ದರದಂತೆ ಮಾರಿದನು. ಮುಂಡೆ ದರವು ಏರಿದ ಮೂಲಕ ಉಳಿದವು- 
ಗಳನ್ನು ೨ರೂ. ೧೧೮. ಈ ದರದಂತೆ ಮಾರಿದನು. ಒಟ್ಟು ಮಾರಿದ 
ಬೆಳೆಯು ೩೭೨ ರೂ. ಇದ್ದರೆ ಅನನು ಯಾವ ದರದಿಂದ ಎಷ್ಟು a ಗಳನ್ನು 
ಮಾರಿದನು? 

೭, ಒಂದೇ ಅಂಗಡಿಯಲ್ಲಿ ಒಂದೇ ವೇಳೆಗೆ ಸುಬ್ಬರಾಯರು ೮ ಸೇ. 
ಬೆಣ್ಣೆ ಸ್ಜಿಯನ್ನು ಮತ್ತು ೫ ಸೇ. ತುನ್ಸವನ್ನು ೭೯ರೂ.ಗೆ ಮತ್ತು ಗೋನಿಂದ- 
ರಾಯರು ೫ ಸೇ. ಬೆಣೆ ಕ್ಲಿಯನ್ನು ಮತ್ತು ೮ ಸೇ. ತುಪ್ಸವನ್ನು ೮೫ರೂ.ಗೆ 
ಕೊಂಡರು. ಆದರೆ ಬೆಣ್ಣೆ ಮತ್ತು ತುಪ್ಪ ಇವುಗಳ ಪ್ರತಿಯೊಂದರ ಸೇರಿನ 
ದರನೇನಿತ್ತು? 

೮. ಕಮಲೆಯು ೧% ಡರುನ ಕಿತ್ತಳೆ ಹಣ್ಣು ಗಳನ್ನು ಮತ್ತು 9 ಡರುನ 
ಮೋಸಂಬಿ ಹಣು ಗಳನ್ನು ೩ರೂ. ೯ ಆ. ಸಿ ಮತ್ತು ಸರಳೆಯು. ೨9 
ಡರುನ ಕಿತ್ತಳೆ ಹಣ್ಣು ಗಳನ್ನು ಮತ್ತು ೧5 ಡರುನ ಮೋಸಂಬಿ ಹಣ್ಣು- 
ಓರೂ. ೧೧ ಆ.ಗೆ ಕೊಂಡರು. ಹಾಗಾದರೆ ನ ಪ್ರತಿಯೊಂದರ ದರನೇಕು? 


ಸಮಮಾನಿಕ ಸಮೀಕರಣಗಳು ಮತ್ತು ಅವುಗಳ ಮೇಲಿನ ಪ್ರಶ್ನೆಗಳು ೪೯ 


೯. ಕೆಲವು ಹಣವನ್ನು ಒಂದು ಸಕ್ಕರೆಯ ಕಾರಖಾನೆಯಲ್ಲಿ ೬%ದ 
ಕೇನಿನಲ್ಲಿ ಮತ್ತು ಕೆಲವನ್ನು ೩್ರ್ರ% ದ ಸರಕಾರಿ ರೋಖೆಗಳಲ್ಲಿ, ಹೀಗೆ 
ಒಟ್ಟು ೨೦೦೦೦ ರೂ. ಇಟ್ಟರೆ, ಮತ್ತು ಅವುಗಳಿಂದ ವರ್ಷದ ಉತ್ಪನ್ನವು 
೧೦೦೦ ರೂ. ಇದ್ದರೆ ಪ್ರ ತಿಯೊಂದು ಠೇವಿನಲ್ಲಿ ಎಷ್ಟು ಹಣವನ್ನು ಇಟ್ಟಿತ್ತು 
ಎಂಬುದನ್ನು ಹೇಳಿರಿ, 

೧೦. ನಾಲ್ಕು ವರ್ಷಗಳ ಹಿಂದೆ ವಸಂತರಾಯರ ವಯಸ್ಸಿನ ಮೂರು- 
ಪಟ್ಟು ಶಾರದಾಬಾಯಿಯ ವಯಸ್ಸಿನ ೪ ಸಟ್ಟಿಗಿಂತ ೧೬ರಿಂದ ಕಡಿಮೆ ಇತ್ತು. 
ನಾಲ್ಕು ವರ್ಷಗಳ ತರುವಾಯ ವಸಂತರಾಯರ ವಯಸ್ಸಿನ ನಾಲ್ಕು ಪಟ್ಟು 
ಶಾರದಾಬಾಯಿಯವರ ವಯಸ್ಸಿನ ೫ ಪಟ್ಟಿಗಿಂತ ೨೦ ರಿಂದ ಕಡಿಮೆ 
ಇರುವದು. ಹಾಗಾದರೆ ಇಂದಿನ ಅವರ ವಯಸ್ಸುಗಳಿಷ್ಟು? 

೧೧. ಒಂದು ಡೋಣಿಯು ನದಿಯ ಪ್ರನಾಹದಗುಂಟ ೩ ತಾಸುಗಳಲ್ಲಿ 
೧೫. ಮೈಲು ಹೋಗುತ್ತದೆ, ಮತ್ತು ತಿರುಗಿ ಬರುವ ಸಮಯದಲ್ಲಿ ಅಸ್ಟೇ 
ಅಂತರವನ್ನು ೫ ತಾಸುಗಳಲ್ಲಿ ಹೋಗುತ್ತದೆ. ಅದಕೆ ನಿಂತ ನೀರಿನೊಳಗೆ 
ಡೋಣಿಯ "ಜಗವನ್ನು ಮತ್ತು ಸ್ರ ಪ್ರವಾಹದ ವೇಗವನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 

೧೨. ಎರಡು ಅಂಕೆಗಳ ಸಂಖೆ ೈಯನ್ನು ಅಂಕೆಗಳ ಬೇರೀೀಜಿನಿಂದ ಭಾಗಿ- 
ಸಿದರೆ ಭಾಗಾಕಾರವು ೭ ಬರುತ್ತದೆ ಮತ್ತು ಅಂಕೆಗಳು ತಮ್ಮ ಸ್ಥಾನಗಳ 
ಅದಲುಬದಲನ್ನು ಮಾಡಿದರೆ. ಬರುವ ಸಂಖ್ಯೆಯು ಮೂಲ ಒತತ 
೨೭ ರಿಂದ ಸಣ್ಣ ರುತ್ತದೆ. ಆದರೆ ಮೂಲ ಸಂಖ್ಯೆಯ ಯಾವುದು? 

೧೩. ಒಬ್ಬ ಗವಳಿಗನು ದಿನಾಲು ೧೦ ಆ. ಗೆ ಸೇರು, ಈ ದರದಿಂದ 
ಕಲವನ್ನು ಮತ್ತು ೧೨ ಆ.ಗೆ ಸೇರು ಈ ದರದಿಂದ ಕೆಲವನ್ನು, ಹೀಗೆ ಒಟ್ಟು 
೭೫ ಸೇರು ಹಾಲನ್ನು ಕೊಂಡುಕೊಳ್ಳುತ್ತಾರೆ, ಮತ್ತು ಅದನ್ನು ಕೂಡಿಸಿ 
ಮಿಶ್ರಣವನ್ನು ೧೩ ಆ. ಗೆ ಸೇರಿನಂತೆ ಮಾರುತ್ತಾನೆ, ಮತ್ತು ೯ ರೂ. ೧೧೮. 
ಲಾಭವನ್ನು ನಡೆಯುತ್ತಾನೆ. ಆದರೆ ಅವನು ಪ್ರತಿಯೊಂದು ದರದ ಎಷ್ಟು 
ಹಾಲನ್ನು ಕೊಳ್ಳುತ್ತಾ ಸೆ? 

೧೪. ೬ ತ ಲು ಚಹ ಮತ್ತು ೪ ರತ್ತಲು ಕಾಫಿಯನ್ನು ತಕ್ಕೊಂಡಕೆ 

೨೮1! ರೂ. ಬೇಕಾಗುತ್ತವೆ. ಅದರೆ ೪ ರತ್ತಲು ಚಹ ಮತ್ತು ೬ ರತ್ತಲು 
ಕಾಫಿಯನ್ನು ತಕ್ಕೊಂಡರೆ ೨೯ ರೂ. ಬೇಕಾಗುತ್ತವೆ. `ಹಾಗಾಡಕೆ 
ಪ್ರತಿಯೊಂದರ ರತ್ತಲಿನ ದರವೆಷ್ಟು! 
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೧೫. ಇಂದಿಗೆ ಅರನಿಂದನ ವಯಸ್ಸಿನ ನಾಲ್ಕು ನಟ್ಟಿಗಿಂತ ೩ ವರ್ಷ 
ಹೆಚ್ಚು ಅನನ ತಂದೆಯ ನಯಸ್ಸು ಇರುತ್ತದೆ. ೫ ವರ್ಷಗಳ ತರುವಾಯ 
ತಂಜೆಯ ನಯಸ್ಸು ಅನನ ವಯಸ್ಸಿನ ೩ ಸಟ್ಟಿಗಿಂತ ೧ ವರ್ಷ ಹೆಚ್ಚು 
ಆಗುವದು. ಆದರಿ ಅವರಿಬ್ಬರ ಇಂದಿನ ವಯಸ್ಸೆಷ್ಟು? 

೧೬. ಒಬ್ಬ ವ್ಯಾಪಾರಿಯು ೨1! ರೂ.ಗೆ ರತ್ತಲು ಈ ದರದ ಕೆಲವನ್ನು 
ಮತ್ತು ೨ರೂ.೧೪ ಆ.ಗೆ ರತ್ತಲು ಈ ದರದ ಕೆಲವನ್ನು, ಹೀಗೆ ಒಟ್ಟು ೧೦೦ 
ರತ್ತಲು ಚಹವನ್ನು ಒಟ್ಟು ಕೊಡಿಸಿ ಆ ಮಿಶ್ರಣವನ್ನು ೩ರೂ. ಗೆ ರತ್ತಲಿನಂತೆ 
ಮಾರುತ್ತಾನೆ, ಮತ್ತು ೧೮5 ರೂ. ಲಾಭವನ್ನು ಪಡೆಯುತ್ತಾನೆ. ಆದರೆ 
ಮಿಶ್ರಣದ ಸಲುವಾಗಿ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ತರದ ಎಷ್ಟು ಚಹವನ್ನು ಅವನು 
ಕೊಂಡಿದ್ದನೆಂಬುದನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 

೧೭. ಒಂದು ಪಾತ್ರೆಯಲ್ಲಿ ಕೆಲವು ಹಾಲು ನುತ್ತು ಕೆಲವು ನೀರು, ಹೀಗೆ 
೧೫ ಸೇರು ನಿಶ್ರಣನಿದ್ದು ಎರಡನೆಯ ಪಾತ್ರೆಯಲ್ಲಿ ಕೆಲವು ಹಾಲು ಮತ್ತು 
ಕೆಲವು ನೀರು ಹೀಗೆ ೨೫ ಸೇರು ಮಿಶ್ರಣನಿರುತ್ತಡೆ. ಎರಡೂ ಪಾತ್ರೆ- 
ಗಳೊಳಗಿನ ಮಿಶ್ರಣಗಳನ್ನು ಒಟ್ಟು ಕೂಡಿಸಿದರೆ ಅಲ್ಲಿ ಶುದ್ಧ ಹಾಲು ಮತ್ತು 
ನೀರು ಇವು ೫:೩ ಈ ಪ್ರಮಾಣದಲ್ಲಿ ಇರುವವು. ಆದರೆ ಪ್ರತಿಯೊಂದು 
ಪಾತ್ರೆಯೊಳಗಿನ ೫ ಶೇರು ಮಿಶ್ರಣವನ್ನು ಮಾತ್ರ ತೆಗೆದುಕೊಂಡು ಆ 
ಮಿಶ್ರಣಗಳನ್ನು ಒಂದೆಡೆ ಕೂಡಿಸಿದರೆ ಅದರಲ್ಲಿ ಶುದ್ಧ ಹಾಲು ಮತ್ತು ನೀರು 
ಇವು ೧೯:೧೧ ಈ ಪ್ರಮಾಣದಲ್ಲಿ ಇರುವವು. ಹಾಗಾದಕೆ ಪ್ರತಿಯೊಂದು 
ಪಾತ್ರೆಯಲ್ಲಿ ಶುದ್ಧ ಹಾಲು ಎಷ್ಟು ಮತ್ತು ನೀರು ಎಷ್ಟು ಎಂಬುದನ್ನು 
ಹೇಳಿರಿ. 

೧೮, ಎರಡು ಅಂಕೆಗಳುಳ್ಳ ಒಂದು ಸಂಖ್ಯೆಯೊಳಗಿನ ಅಂಕೆಗಳು ತಮ್ಮ 
ಸ್ಥಾನಗಳ ಅದಲುಬದಲನ್ನು ಮಾಡಿದರೆ ಮೂಲ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ಲಿ ೨೭ ಹೆಚ್ಚು 
ಆಗುವದು. ಅಂಕೆಗಳ ಬೇರೀಜು ೭ ಇದ್ದರೆ ಮೂಲ ಸಂಖ್ಯೆಯು 
ಯಾವುದು? 

೧೯. ೪ ವರ್ಷಗಳ ಹಿಂದೆ ಇದ್ದ ರಾಮನ ವಯಸ್ಸಿನ ಇಮ್ಮಡಿಯಸ್ಸು 
೬ ವರ್ಷಗಳ ತರುವಾಯ ಗೋನಿಂದನ ನಯಸ್ಸು ಅಗುವದ್ಳು ಮತ್ತು 
೩ ವರ್ಷಗಳ ಹಿಂದೆ ಇದ್ದ ಗೋವಿಂದನ ವಯಸ್ಸಿನ ೩ ಪಟ್ಟು ೧೪ ವರ್ಷಗಳ 


ಸಮಮಾನಿಕ ಸಮೀಕರಣಗಳು ಮತ್ತು ಅವುಗಳ ಮೇಲಿನ ಪ್ರಶ್ನೆಗಳು ೫೧ 


ತರುವಾಯ ರಾಮನದು ಆಗುವದು. ಆದರೆ ಅನರಿಬ್ಬರ ಇಂದಿನ ವಯ- 
ಸ್ಪಷ್ಟು? 

೨೦. ಎರಡು ಅಂಕೆಗಳುಳ್ಳ ಒಂದು ಸಂಖ್ಯೆಯು ಇರುತ್ತದೆ. ಅದರಲ್ಲಿ 
೧೮ ಕೂಡಿಸಿದರೆ, ಅಂಕೆಗಳು. ತಮ್ಮ ಸ್ಥಾನಗಳ ಅದಲುಬದಲನ್ನು ಮಾಡು- 
ತ್ತವೆ. ದಹೆಂ ಸ್ಥಾನದ ಅಂಕೆಯನ್ನು ೭ 5 ಹೆಚ್ಚಿ ಸಿದರೆ ಮತ್ತು ಎಸ್ಸೆಂ 

ಸ್ಥಾನದ ಅಂಕೆಯನ್ನು ಒಂದೂವರೆ ಪಟ್ಟು ಮಾಡಿದರೆ ಆಗುವ ಸಂಖ್ಯೆಯು 
ಮೊದಲಿನ ಸಂಖ್ಯೆ ಯ ನಾಲ್ಕುಸಟ್ಟು ಘೂ ದೆ. ಹಾಗಾದಕೆ ಆ ಸಂಖ್ಯೆಯು 
ಯಾವುದು? 

೨೧. ಒಬ್ಬ ಒಕ್ಕಲಿಗನ ಬಳಿಯಲ್ಲಿ ೨ರೂ. ದಿನಗೂಲಿಯಂತೆ ಕೆಲವು 
ಗಂಡಸರು, ಮತ್ತು ೧! ರೂ. ದಿನಗೂಲಿಯಂತೆ ಕೆಲವು ಹೆಂಗಸರು ಕೆಲಸದ 
ಮೇಲೆ ಇರುತ್ತಾರೆ. ಅವರ ಒಟ್ಟು ದಿನಗೂಲಿಯು ೭೨ರೂ. ಇರುತ್ತದೆ. 
ಹೆಂಗಸರಷ್ಟು ಗಂಡಸರು, ಮತ್ತು ಗಂಡಸರನ್ನು ಹೆಂಗಸರು ಇದ್ದಕ್ಕೆ ಒಟ್ಟು 
ದಿನಗೂಲಿಯು ೬೮ ರೂ. ಆಗುತ್ತಿತ್ತು. ಹಾಗಾದರೆ ಕೆಲಸದ ಮೇಲೆ ಎಷ್ಟು 
ಗಂಡಸರು ಮತ್ತು ಎಷ್ಟು ಹೆಂಗಸರು ಇದ್ದರು? 

೨೨. ಒಂದು ಕಾರಖಾನೆಯಲ್ಲಿ ಗಂಡಸರು, ಹೆಂಗಸರು ಮತ್ತು ಹುಡು- 
ಗರು, ಹೀಗೆ ಒಟ್ಟು ೧೦೦ ಜನರು ಕೆಲಸದ ಮೇಲಿದ್ದು, ಅವರಲ್ಲಿಯ 
ಪ್ರತಿಯೊಬ್ಬರಿಗೆ ಪ್ರತಿ ತಿಂಗಳಿಗೆ ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ೪೦ ರೂ. ೩೦ ರೂ. ಮತ್ತು 
೨೦ ರೂ. ಸಗಾರವನ್ನು ಮತ್ತು ೩೦ರೂ. ೨೫ ರೂ. ೧೫ರೂ. ದಂತೆ ತುಟ್ಟಿ- 
ಭತ್ತೆಯನ್ನು ಕೊಟ್ಟರೆ, ಪ್ರತಿ ತಿಂಗಳ ಪಗಾರದ ಒಟ್ಟು ರಕಮು ೩೫೬೦ ರೂ. 
ಮತ್ತು ತುಟ್ಟಿ ಭತ್ತೈಯು ೨೭೪೦ರೂ. ಆಗುತ್ತದೆ. ಆದರೆ ಗಂಡಸರ, 
ಹೆಂಗಸರ ಈ ಹುಡುಗರ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 

೨೩. ಒಂದು ಸಂಖ್ಯೆಯ ೬ ಪಟ್ಟು ಎರಡನೆಯ ಸಂಖ್ಯೆಯ ಛ ಪಟ್ಟ- 
ಗಿಂತ ೮ರಿಂದ ಹೆಚ್ಚಿದ್ದು, ಮೊದಲನೆಯದರ % ಎರಡನೆಯದರ ದಿಕ್ಕೆ ಸರಿ- 
ಯಿರುತ್ತಜೆ. ಆದರೆ ಆ ಸಂಖ್ಯೆಗಳು ಯಾವವು? 

೨೪. ಒಂದು ರಕಮು ೪ ದರದಿಂದ ಮತ್ತು ಬೇರೊಂದು ೫5 ದರದಿಂದ, 
ಹೀಗೆ ಎರಡು ರಕಮುಗಳನ್ನು ೧ ವರ್ಷದ ವರೆಗೆ ಬಡ್ಡಿಗೆ ಇಟ್ಟಿದೆ. ವರ್ಷದ 
ಕೊನೆಗೆ ಆ ಎರಡೂ ರಕಮುಗಳು ತಿರುಗಿ ಬಂದ ಮೇಲೆ ಆ ಎಲ್ಲ ಹಣನನ್ನು 
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ಬಡ್ಡಿ ಸಹಿತವಾಗಿ ಮತ್ತೆ ೫ ದರದಂತೆ ಬಡ್ಡಿಗೆ ಇಟ್ಟಿದೆ. ಮೊದಲನೆಯ 
ವರ್ಷದ ಕೊನೆಗೆ ಒಟ್ಟು ಬಡ್ಡಿಯು ೧೯೬೦ ರೂ. ಇದ್ದರೆ ಮತ್ತು ಎರಡನೆಯ 
ವರ್ಷದ ಕೊನೆಗೆ ಬಡ್ಡಿ ೨೦೯೮ ರೂ. ಇದ್ದರ, ಮೊದಲನೆಯ ವರ್ಷದಲ್ಲಿ 
ಯಾವ ದರದಿಂದ ಎಷ್ಟು ಹಣವನ್ನು ಇಟ್ಟಿ ದ್ದರೆಂಬುದನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 


೨೫. ೩1! ದರದಂತೆ ಕೆಲವನ್ನ್ಯೂ ೩ ದರದಂತೆ ಕೆಲನನ್ನೂ, ಹೀಗೆ 
ಒಟ್ಟು ೧ ಲಕ್ಷ್ಮ ರೂ. ಬಡ್ಡಿಗೆ ಇಟ್ಟರೆ ಮತ್ತು ಮೊದಲನೆಯ ವರ್ಷದ 
ಬಡ್ಡಿಯನ್ನು ತಕ್ಕೊಳ್ಳದೆ ಅದನ್ನು ಮೂಲ ಅಸಲಿನಲ್ಲಿ ಕೂಡಿಸಿದರೆ ಎರಡ- 
ನೆಯ ನರ್ಷದ ಕೊನೆಗೆ ೧೦೬೫೦೩ ರೂ. ತಿರುಗಿ ಸಿಗುತ್ತವೆ. ಹಾಗಾದರೆ 
ಯಾನ ದರದಿಂದ ಎಷ್ಟು ಹಣವನ್ನು ಇಟ್ಟಿದ್ದರೆಂಬುದನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 

೨೬, ಒಬ್ಬ ವ್ಯಾಪಾರಸ್ಥನು ಪ್ರತಿಯೊಂದಕ್ಕೆ ೧[ ರೂ. ಬೆಲೆಯ ಕೆಲ- 
ನನ್ನೂ, ೨ ರೂ. ಬೆಲೆಯ ಕೆಲವನ್ನೂ, ಹೀಗೆ ದೀಪಾವಳಿಯ ವಿಶೇಷ 
ಸಂಚಿಕೆಗಳನ್ನು ಮಾರಿದನು, ಮತ್ತು ಅವನಿಗೆ ೧೬೬ ರೂ. ದೊರೆತವು. 
ಅವನು ಪ್ರತಿಯೊಂದಕ್ಕೆ ಅನುಕ್ರಮನಾಗಿ ೧೮. ಮತ್ತು ೨೮. ಹೆಚ್ಚು 
ಲಾಭವನ್ನು ತಕ್ಕೊಂಡಿದ್ದರೆ, ಒಟ್ಟು ಮಾರಾಟದ ಬೆಲೆಯು ೧೬೫ ರೂ. 
ಆಗುತ್ತಿತ್ತು. ಆದರೆ ಅನನು ಪ್ರತಿಯೊಂದು ತರದ ಎಷ್ಟು ಚಟ 
ಮಾರಿದನೆಂಬುದನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 

೨೭. ಒಂದು ಸಮಭುಜ ತ್ರಿಕೋನಾಕೃತಿಯ ನೆಲದ ತುಂಡಿನ ಬದಿಗಳು 
ದಿಯ + ೪ರ ಫೂ. ೬ಯ - ೧ಕ್ಲಿರ ಫೂ) ಮತ್ತು ೬ರ4೨೫ ಫೂ. ಹೀಗೆ 
ಇರುತ್ತವೆ. ಹಾಗಾದರೆ ೬ ಆ:ಗೆ ಫೂಟಿನಂತಿ ಅದಕ್ಕೆ ಬೇಲಿಯನ್ನು ಕಟ್ಟಲು 
ಎಷ್ಟು ಖರ್ಚು ಬರುವದು? 

೨೮. ಒಂದು ಆಯತಾಶೃತಿ ನೆಲದ ತುಂಡಿನ ಬದಿಗಳ ಅಳತೆಗಳು 
ವಾರುಗಳಲ್ಲಿ ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ೧೬ಯ4೧೨ನ - ೩ ೧೦ಯ + ೧೦ನ +೧, 
೯ಯ--೧೩ವ 4೧ ಮತ್ತು ೨೮ಯ-೪ನ4೫ ಹೀಗೆ ಇರುತ್ತವೆ. 
ಆದರೆ ೬ರೂ.ಗೆ ಜೌ. ನಾರು, ಈ ದರದಂತೆ ಅದರ ಬೆಲೆಯು ಎಷ್ಟು 
ಆಗುವದು? 

೨೯. ರಾಮರಾಯರ ನಯಸ್ಸಿನ' ೨ ನಟ್ಟು ಕೃಷ್ಣ ರಾಯರ ವಯಸ್ಸಿನ 
೩ ಪಟ್ಟಿಗಿಂತ ೫ ವರ್ಷಗಳು ಹೆಚ್ಚು ಇದ್ದು, ಕೃಷ್ಣರಾಯರ ವಯಸ್ಸಿನ 


ಸಮಮಾನಿಕ ಸಮೀಕರಣಗಳು ಮತ್ತು ಅವುಗಳ ನೇಲಿನ ಪ್ರಶ್ನೆಗಳು ಜಿ 


೭ ಪಟ್ಟು ರಾಮರಾಯರ ನಯಸ್ಸಿನ ೪ ಪಟ್ಟಿಗಿಂತ ೧೫ ವರ್ಷಗಳು 
ಹೆಚ್ಚು ಆಗುತ್ತದೆ. ಹಾಗಾದರೆ ಅವರ ವಯಸ್ಸುಗಳೆಷ್ಟು? 


೩೦. ಒಂದು ಸಂಖ್ಯೆಯ ನಾಲ್ಕು ಪಟ್ಟನ್ನು ಎರಡನೆಯದೆರಿಂದ ಭಾಗಿಸಿ- 
ದರೆ ಭಾಗಾಕಾರವು ೫ ಬರುತ್ತಜಿ ಮತ್ತು ಶೇಷವು ೨ ಬರುತ್ತದೆ; ಮತ್ತು 
ಎರಡನೆಯದರ ೭ ಪಟ್ಟಿನ್ನು ಮೊದಲನೆಯದರಿಂದ ಭಾಗಿಸಿದರೆ ಭಾಗಾಕಾರವು 
೫ ಬರುತ್ತದೆ ಮತ್ತು ಶೇಷವು ೮ ಇರುತ್ತದೆ. ಹಾಗಾದರೆ ಆ ಸಂಖ್ಯೆ- 
ಗಳಾವವು? 

೩೧. ಒಂದು ಸಮದ್ವಿಭುಜ ತ್ರಿಕೋನದ ಸಮಭುಜಗಳ ಎದುರಿನ 
ಕೋನಗಳು (೩ಯ--೮ರ)" ಮತ್ತು (೧೧ರ-೪ಯ)" ಇದ್ದು , ಮೂರನೆಯ 
ಕೋನವು (೧೭ರ-೨೩ಯ)” ಇರುತ್ತದೆ. ಆದರೆ ಮೂರೂ ಕೋನಗಳ 
ಅಳತೆಗಳನ್ನು ವ್ಯಕ್ತ ಸ್ವರೂಪದಲ್ಲಿ ಹೇಳಿರಿ. 

೩೨. ದಹಂ ಸ್ಥಾನದಲ್ಲಿ ಶೂನ್ಯವಿರುವ ಒಂದು ಮೂರು ಅಂಕೆಗಳ 
ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ಅಂಕೆಗಳ ಬೇರೀಜಿನಿಂದ ಭಾಗಿಸಿದರೆ ಭಾಗಾಕಾರವು ೩೯ 
ಬರುತ್ತದೆ ಮತ್ತು ಶೇಷವು ೧ ಉಳಿಯುತ್ತದೆ; ಮತ್ತು ಎಕ್ಸಂ ಮತ್ತು 
ಶತಂ ಸ್ಥಾನಗಳ ಅಂಕೆಗಳು ತಮ್ಮ ಸ್ಥಾನಗಳನ್ನು ಬದಲಿಸಿದಕೆ ಬರುವ 
ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ಅಂಕೆಗಳ ಬೇರೀಜಿನಿಂದ ಭಾಗಿಸಿದರೆ ಭಾಗಾಕಾರವು ೬೧ 
ಬರುತ್ತದೆ ಮತ್ತು ಶೇಷವು ೧೨ ಉಳಿಯುತ್ತದೆ. ಆದರೆ ಆ ಸಂಖ್ಯೆಯು 
ಯಾವುದು? 

೩೩. ೩೨ ವರ್ಷಗಳ ತರುನಾಯ ಕುಮುದೆಯ ವಯಸ್ಸು ಇಂದು ಅವಳ 
ವಯಸ್ಸು ಮತ್ತು ಅವಳ ತಂಡೆಯನರ ವಯಸ್ಸು ಇವುಗಳಲ್ಲಿರುವ ಅಂತರ- 
ದಷ್ಟು ೫೫. ೪ ವರ್ಷಗಳ ಹಿಂದೆ ಅವಳ ತಂದೆಯ ನಯಸ್ಸು ಅವಳ 
ವಯಸ್ಸಿನ ೫ ಪಟ್ಟು ಇತ್ತು. ಆದರೆ ಈಗ ಅವರಿಬ್ಬರ ವಯಸ್ಸೆಷ್ಟು? 

೩೪. ದೊಡ್ಡ ಸಂಖ್ಯೆಯ ಸ್ರಿ ಭಾಗ ಮತ್ತು ಸಣ್ಣ ಸಂಖ್ಯೆಯ 9ನೇ 
ಭಾಗ ಇವುಗಳ ಬೇರೀಜಿನ ೨ ಪಟ್ಟಿ ನಷ್ಟು ಆ ಸಂಖ್ಯೆಗಳೊಳಗಿನ ಅಂತರ- 
ವಿರುತ್ತದೆ. ದೊಡ್ಡ ಸಂಖ್ಯೆಯ ನೇ ಭಾಗವನ್ನು ಸಣ್ಣ ಸಂಖ್ಯೆಯ 
ಸಾನೇ ಭಾಗಡೊಳೆಗಿಂದ ಕಳೆದರೆ ಶೇಷವು ೧ ಉಳಿಯುತ್ತದೆ. ಆದರೆ ಆ 
ಸಂಖ್ಯೆಗಳಾವವು? 


ಕೆಲವು ಸಾಮಾನ್ಯ ಸೂಚನೆಗಳು 

೨-೧೩. (೧) ಎರಡೂ ಸಮೀಕರಣಗಳನ್ನು ಲಕ್ಷ್ಯಪೂರ್ವಕವಾಗಿ 
ಅಭ್ಯಾಸ ಮಾಡಿ ಯಾನ ಅನ್ಕಕ್ತದ ಲೋಪನನ್ನು ಮಾಡುವದು ಹೆಚ್ಚು 
ಸುಲಭವಿರುತ್ತ ಜೆಂಬುದನ್ನು ಮೊದಲು ನಿಶ್ಚಯಿಸಬೇಕು, ಮತ್ತು ಅನುಕೂಲ 
ಮತ್ತು ಸುಲಭ ರೀತಿಯಿಂದ ಆ ಅವ್ಯಕ್ತದ ರೋಪನನ್ನು ಮಾಡಿ ಎರಡನೆಯ 
ಅವ್ಯಕ್ತದ ಮಾನವನ್ನು ತೆಗೆಯಬೇಕು. 

(೨) ಒಂದು ಅವ್ಯಕ್ತ ದ ಮಾನವು ತಿಳಿದ ನಂತರ ಅದನ್ನು ಹೆಚ್ಚು 
ಸುಲಭವಿರುವ ಸಮೀಕರಣದಲ್ಲಿ ಬದಲಾಯಿಸಿ ಎರಡನೇ ಅನ್ಯಕ್ತದ 
ಮಾನವನ್ನು ತೆಗೆಯಬೇಕು. ಉತ್ಸಾಪನ ಇಲ್ಲನೆ ತುಲನೆ ಈ ರೀತಿಯ 
ಉಸಯೋಗವನ್ನು ಮಾಡಿದರೆ ಒಂದು ಅವ್ಯಕ್ತದ ಮಾನವನ್ನು ಎರಡನೆಯ 
ಅವ್ಯಕ್ತದಲ್ಲಿ ತೋರಿಸುವ ಯಾವದಾದರೂ ಅನುಸಾಧಿತ ಸಮೀಕರಣದ 
ಉಪಯೋಗವನ್ನು ಮಾಡಬೇಕು. 

(೩) ತಾಳೆಯನ್ನು ನೋಡುನದಕ್ಟಾಗಿ ಮೂಲ ಸಮೀಕರಣಗಳೊಳಗಿನ 
ಒಂದರಜೀ ಉಪಯೋಗವನ್ನು ಮಾಡುವದಾದರೆ ಯಾವದು ಅಥವಾ 
ಯಾನದರಿಂದ ದೊರೆತ ಸಮೀಕರಣವು ಉತ್ಥಾ ಪನಕ್ಕಾಗಿ ಉಸಯೋಗಿಸ- 
ಟ್ಟಿ ರುತ್ತಜೆಯೋ ಅದನ್ನು ಬಿಟ್ಟು ಬೇರೆ ಸಮೀಕರಣದ ಉಪಯೋಗವನ್ನು 
ಮಾಡಬೇಕು ಆದರೆ ಮೂಲ ಎರಡೂ ಸಮೀಕರಣಗಳನ್ನು ಈ 
ಕೆಲಸದಲ್ಲಿ ಉಪಯೋಗಿಸುವದು ಹೆಚ್ಚು ಒಳ್ಳೆಯದು. 

(೪) ಮುಖ್ಯ ಮುಖ್ಯ ಸಮೀಕರಣಗಳನ್ನು ಅಂಕೆಗಳಿಂದ ತೋರಿಸಬೇಕು 
ಮತ್ತು ರೀತಿಯನ್ನು ಸ್ಪಷ್ಟಮಾಡುವ ಸಮಯದಲ್ಲಿ ಆ ಅಂಕೆಗಳ ಉಪ- 
ಯೋಗವನ್ನು ಮಾಡಬೇಕು. 

೨.೧೪. ದ್ವಿವರ್ಣ ವಿಕಘಾತ ಸಮಮಾನಿಕ ಸಮೀಕರಣಗಳನ್ನು 
ಬಿಡಿಸುವದರಲ್ಲಿ ಯೋಗನಿಯೋಗ್ಯ ಉತ್ಸಾಹನ ಮತ್ತು ತುಲನೈೆ 
ಹೀಗೆ ಮೂರು ರೀತಿಗಳ ವಿವರಣೆಯನ್ನು ಈ ಪ್ರಕರಣದಲ್ಲಿ ಕೊಬ್ಬಿದ. ಈ 
ತರದ ಸಮೀಕರಣಗಳನ್ನು ಬಿಡಿಸುವ ಇನ್ನೂ ಒಂದೆರಡು ರೀತಿಗಳಿವೆ. ಅವು 
ಮುಂದೆ ಯೋಗ್ಯ ಸಮಯದಲ್ಲಿ ಹೇಳಲ್ಬಡುವವು. 

ಸ್ಥಳ ಸಂಕೋಚದ ಮೂಲಕ ಈ ಪುಸ್ತಕದಲ್ಲಿ ಅನೇಕ ಸ್ಥಳಗಳಲ್ಲಿ ತಾಳೆಯನ್ನು 
ಕೊಟ್ಟರುವದಿಲ್ಲ. ಆದರೆ ಸಾಧ್ಯವಾದಲ್ಲಿ ತಾಳೆಯನ್ನು ಮಾಡಿ ನೋಡುವದು 


ಇಷ್ಟ ನಿರುತ್ತದೆಂಬುದನ್ನು ಲಕ್ಸ್ಯದಲ್ಲಿಡಬೇಕು. 


ಮೂರನೆಯ ಪ್ರಕರಣ 
ಗಳನ್ನು ರಚಿಸುವದು ಮತ್ತು ಸೂತ್ರದ ಕರ್ತೃವನ್ನು 
ಬದಲಿಸುವದು 


ಹ್ಮ 
ತ 


ಖಿ 


೩.೧, ಬೈಜಿಕ ಸೂತ್ರಗಳ ಸಂಚಯವು ನಮಗೆ ಮೊದಲನೆಯ 
ಪ್ರಾರಂಭದಲ್ಲಿಯೇ ಆಗಿರುತ್ತದೆ. ಸೂತ್ರಗಳ ಸಹಾಯದಿಂದ ಪ್ರಶ್ನೆಗಳನ್ನು 
ಹೇಗೆ ಬಿಡಿಸಬೇಕು ಪರಸ್ಪರ ಅವಲಂಬಿಸಿರುವ ಸಂಗತಿಗಳೊಳಗಿನ 
ಅನ್ಯೋನ್ಯ ಸಂಬಂಧವನ್ನು ಸೂತ್ರಸ್ವರೂಸದಲ್ಲಿ ಹೇಗೆ ನೃಕ್ತಮಾಡಬೇಕು, 
ಎಂಬುದು ನಮಗೆ ಗೊತ್ತಿದೆ. ಇಂದು ನಾವು ಆ ವಿಷಯದ ಬಗ್ಗೆ ಮತ್ತೂ 
ಸ್ವಲ್ಪ ಹೆಚ್ಚು ನಿಚಾರವನ್ನು ಮಾಡುವಾ, ಯಾವದಾದರೊಂದು ಆಯತದ 
ಕ್ಲೇತ್ರಫಲವು (ಕ್ಷ) ಮತ್ತು ಅದರ ಉದ್ದಳತೆಯು(ಉ) ಮತ್ತು ಅಗಲಳತೆಯು 
(ಅ) ಇವುಗಳೊಳಗಿನ ಸಂಬಂಧವನ್ನು ಕ್ಷಎಉಳ ಈ ಸೂತ್ರವು ತೋರಿಸುತ್ತದೆ 
ನುತ್ತು ಈ ಸೂತ್ರದ ಸಹಾಯದಿಂದ ಉದ್ದಳತೆಯು ಮತ್ತು ಅಗಲಳ- 
ತೆಯು ಗೊತ್ತಿದ್ದ ರೆ ನಾವು ಕ್ಷೇತ್ರಫಲವನ್ನು ಹೇಳಬಳ್ಳಿವು. ಉದ್ದಳತೆಯು 
೨೫ ಫೂ. ಮತ್ತು ಅಗಲಳತೆಯು ೨೦ ಫೂ. ಇದ್ದರೆ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲವು ೫೦೦ ಜೌ. 
ಫೂ., ಅಥವಾ ಉದ್ದಳತೆಯು ೩೦ ವಾರು ಮತ್ತು ಅಗಲಳಕೆಯು ೨೨ ವಾರು 
ಇದ್ದ ರೆ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲವು ೬೬೦ ಜೌ. ವಾ. ಇರುತ್ತದೆಂದು ನಾವು ಹೇಳುತ್ತೇವೆ. 
ಶ್ಷಎಉಅ ಈ ಸೂತ್ರದಲ್ಲಿ ಶ್ರ, ಉ ಮತ್ತು ಅ ಈ ಪರಸ್ಸರಾವಲಂಜಿ ಮೂರು 
ಸಂಗತಿಗಳಲ್ಲಿ ಒಂದರ- ಈ ಸ್ಥಳದಲ್ಲಿ ಕ್ಷದ - ಉಳಿದ ಸಂಗತಿಗಳೊಡನೆ ಇದ್ದ 
ಸಂಬಂಧವು ಯಾವ ತರದ್ದಿರುತ್ತದೆಂಬುದನ್ನು ಹೇಳಿದೆ. ಪರಸ್ಪರಾವಲಂಬಿ 
ಸಂಗತಿಗಳೊಳಗಿನ ಯಾವದಾದರೊಂದು ಘಟಿಕದ ಬೆಲೆಯನ್ನು. ಉಳಿದ 
ಘಟಕಗಳಲ್ಲಿ ನ್ಯಕ್ತ ಮಾಡಿದ್ದರೆ ಅದಕ್ಕೆ ಸೂತ್ರದ ಕರ್ತೃ ಎಂದು ಸಂಜ್ಞೆ 
ಇರುತ್ತದೆ. ಶ್ರಐಉಅ ಈ ಸೂತ್ರದಲ್ಲಿ ಕ್ಷ ಇದು ಕರ್ತೃವು ಇರುತ್ತದೆ. 

೩.೨. ಈಗ ಉದ್ದಳತೆ ಮತ್ತು ಅಗಲಳತೆ ಇವುಗಳ 'ಮೇಲಿಂದ ಶ್ಲೇತ್ರ- 
ಫಲನನ್ನು ತೆಗೆಯಬೇಕಾಗಿದ್ದರೆ, ಕ್ಷಣಉಅ ಈ ಸೂತ್ರವು ಯೋಗ್ಯನಿರುತ್ತದೆ. 
ಆದರೆ ನಮಗೆ ಅಗಲಳತೆ ಮತ್ತು ಕ್ಷೇತ್ರಫಲ ಇವುಗಳ ಮೇಲಿಂದ ಉದ್ದಳತೆ, 


ಹಾ 


ಅಥವಾ ಉದ್ದಳತೆ ಮತ್ತು ಕ್ಷೇತ್ರಫಲ ಇವುಗಳ ಮೇಲಿಂದ ಅಗಲಳತೆ 


೫೬ ಸುಜೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


ಬೇಕಾಗಿದ್ದರೆ, ಅಂದರೆ ನಮಗೆ ಸೂತ್ರದ ಕರ್ತೃವು ಕ್ಷ ಜೀಡಾಗಿದ್ದು ಉ 
ಅಥವಾ ಅ ಬೇಕಾಗಿದ್ದರೆ ಏನು ಮಾಡಬೇಕು? ಸಮಾನ ಸಂಖ್ಯೆಗಳಿಗೆ 
ಅಥನಾ ರಾಶಿಗಳಿಗೆ ಒಂದೇ ಸಂಖ್ಯೆಯಿಂದ ಅಥವಾ ರಾಶಿಯಿಂದ 
ಗುಣಿಸಿದಕೆ ಬರುವ ಗುಣಾಕಾರೆಗಳು ಮುತ್ತು ಭಾಗಿಸಿದರೆ ಬರುವ 
ಭಾಗಾಕಾರಗಳು ಸರಿಯಿರುತ್ತನೆ. ಈ ಗಣಿತ-ಶಾಸ್ತ್ರದೊಳಗಿನ ಬಹಳ 
ಮಹತ್ವದ ತತ್ವದ ಉಪಯೋಗವನ್ನು ಮಾಡಿ ಯಾವದಾದರೊಂದು ಸೂತ್ರದ 
ಕರ್ತೃವನ್ನು ಹೇಗೆ ಬದಲಿಸಲು ಬರುತ್ತದೆಂಬುದನ್ನು ನೋಡುವಾ. 

ಸ್ಟ ಉಳಿ i 4 (೧) 
ಎರಡೂ ಬದಿಗಳನ್ನು ಅ ದಿಂದ ಭಾಗಿಸಿದರೆ, 


ಕ್ಷ 
ಸೆ ಉ ಅಂದಕೆಯೇ ಉಪ ... (೨) 


ಸಾ 
ಮತ್ತು ಎರಡೂ ಬದಿಗಳನ್ನು ಉ ದಿಂದ ಭಾಗಿಸಿದಕ್ಕೆ 
ಶಂ ಅಂದರೆಯೇ ಅಎ ಸ (೩) 


ಉ ಉ 

(೨) ರಲ್ಲಿ ಸೂತ್ರದ ಕರ್ತೃವು ಉ ಇರುತ್ತದೆ. (ಓ) ರಲ್ಲಿ ಅ ಇರುತ್ತದೆ. 
ಶ್ಲೇತ್ರಫಲವು ೬೬೦ ಜೌ. ವಾರು ಇದ್ದು, ಅಗಲಳಕೆಯು.೨೨ ವಾರುಗಳಿದ್ದರೆ, 
ಉಂ ಎ8೦ (ಉದ್ದಳತೆಯು ೩೦ ವಾರು) ಕ್ಲೇತ್ರಫಲವು ೫೦೦ ಜೌ. 
ಫೂಟುಗಳಿದ್ದು ಉದ್ದಳೆತೆಯು ೨೫ ಫೂಟುಗಳಿದ್ದರೆ ಅ.೦೦ ಎ50 
(ಅಗಲಳತೆಯು ೨೦ ಫೂ.). 

೩-೩. ಅಸಲು (ಅ), ಬಡ್ಡಿಯ ದರವು (ದ), ಕಾಲ (ಕ) ಮತ್ತು ಬಡ್ಡಿಯು 

ಅದಕ 
(ಬ) ಇವುಗಳ ಸಂಬಂಧವನ್ನು ತೋರಿಸುವ ಬವ ತ ಈ ಸೂತ್ರವನ್ನು ನಾವು 
ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳುವಾ. ಅಸಲು ೫೦೦ ರೂ, ಬಡ್ಡಿಯ ದರ ೬ ಮತ್ತು ಅವಧಿಯು 
೫೦೦೬೩೩ 

೩ ವರ್ಷಗಳು ಇದ್ದರೆ ಈ ಸೂತ್ರದ ಮೇಲಿಂದ ಬಡ್ಡಿಯು ಎ ರೂ. 
5೯೦ ರೂ. ಹೀಗೆ ನಮಗೆ ಹೇಳಲು ಬರುತ್ತದೆ. ಈ ಸೂತ್ರದಲ್ಲಿ ಬ ಇದು 
ಕರ್ತೃ ಇರುತ್ತದೆ. ಆದರೆ ನಮಗೆ ಬ ಈ ಕರ್ತೃವು ಬೇಡಾಗಿದ್ದು ಅದೃಕ 


ಸೂತ್ರಗಳನ್ನು ರಚಿಸುವದು ಮತ್ತು ಸೂತ್ರದ ಕರ್ತೃನ ನನ್ನು ಬದಲಿಸುವದು ೫೭ 


ಇವುಗಳೊಳೆಗಿನ' ಯಾವದಾದರೊಂದು. ಕರ್ತೃವು ಬೇಕಾಗಿದೆ, ಅಂದರೆ 

ನಮಗೆ ಬಡ್ಡಿ ಮತ್ತು ಉಳಿದ ಮೂರು ಸಂಗತಿಗಳೊಳಗಿನ ಯಾವದಾದರೂ 

ಎರಡು ಕೊಟ್ಟಿದ್ದು ಮೂರನೆಯದು ಬೇಕಾಗಿದ್ದರೆ ಕರ್ತೃವನ್ನು ಹೇಗೆ 
ಬದಲಿಸಲು ಬರುತ್ತದೆಂಬುದನ್ನು ನೋಡಿರಿ. 
ಅದಕ 

ಜರ ಚು ಇತ್ತು ಸಹ (೧), 


ಎರಡೂ ಬದಿಗಳನ್ನು ೧೦೦ ರಿಂದ ಗುಣಿಸಿ, ೧೦೦ಬ= ಅದಕ್ಕ ಅಂದರೆಯೇ 
ಅದಕ = ೧೦೦ಬ. 


೧೦೦ಬ | 
ಎರಡೂ ಬದಿಗಳನ್ನು ದಕ ದಿಂದ ಭಾಗಿಸಿ ಅ ಇದ್ದಾನ (ಪ), 
ಗಿ0೦ಬ 
ಅತೆ ದಿಂದ ಭಾಗಿಸಿ, ದ್ಯ 3೪8 “has (೩), 
ಗ೧೦೦ಜ 
ಮತ್ತು ಅದೆ ದಿಂದ ಭಾಗಿಸಿ, ಕ ಹ (೪). 


ಈ ಸ್ಥಳದಲ್ಲಿ ಅಸಲನ್ನು ತೆಗೆಯುವದಿದ್ದರೆ (೨) ರ್ರ ದರವು ಬೇಕಾಗಿದ್ದರೆ 
(೩)ರ ಮುತ್ತು "ಅವಧಿಯು ಬೇಕಾಗಿದ್ದರೆ (೪) ) ರ ಉಪಯೋಗವು ಆಗುವದು. 
ಉದಾಹರಣೆಗಾಗಿ ನೂರಕ್ಕೆ ವರ್ಷಕ್ಕೆ ೪ ದರದಿಂದ ೮೦೦ ರೂ. ರಕಮಿನ 


0೯೬ 
ಮೇರ ೯೬ ರೂ. ಬಡ್ಡಿಯು ಬರುತ್ತಿದ್ದರೆ ಕ- ಎ೩ (ಮುದ್ಧತು 


ಥ್ರ ವರ್ಷಗಳು), 
ಅದಕ 
ಈಗ ರಾಸಿನ ಸೂಕ್ರವುಕಎ೮4 ನಾ; ರಕ ಕರ್ತೃವನ್ನು ಹೇಗೆ 


ಬದಲಿಸಲು ಬರುತ್ತ ಜಿಂಬುದನ್ನು ನೋಡಿರಿ. ಅಸ್ಯ — ರೆ 


ಎರಡೂ ಬದಿಗಳನ್ನು ೧೦೦ ರಿಂದ ಗುಣಿಸಿ, ೧೦೦೪ + ತ್‌ ರ 


ಅ(೧೦೦ + ದಕ) ೧೦೦ ರೆ. 
೧೦೦ರ 
ಎರಡೂ ಬದಿಗಳನ್ನು (೧೦೦೪ದಕ) ದಿಂದ ಭಾಗಿಸಿ, ಅಭಾ NC) 


೫೮ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 





5೪. ಕ್ರ ಹಾ ದಾರೆ 
ಅದರಂತೆಯೇ .' ಅ. ೯. ರ 
ಅದಕ 

ಓಜ ಕ್‌ (ಸಕ್ಸಾಂತರದಿಂದೆ) 

ಎರಡೂ ಬದಿಗಳನ್ನು ೧೦೦ ರಿಂದ ಗುಣಿಸಿ ಅದಕ-೧೦೦ (ರ- ಅ) 
ನಿಯ ಜು ನಾನಿ ದ ೧೦೦(ರ_ಅ) 

ಎರಡೂ ಬದಿಗಳನ್ನು ಅಕ ದಿಂದ ಭಾಗಿಸಲಾಗಿ ದಎ -ನೃ್ವ್ರಷ್ಧ (8) 

ಜ್ರ ೧೦೦(ರ-ಅ) | 
ಮತ್ತು ಅದ ದಿಂದ ಭಾಗಿಸಲಾಗಿ, ರ (೪). 


೬೦೦ ರೊ. ಅಸಲಿನ ೪ ವರ್ಷಗಳಲ್ಲಿ ರಾಸು ೭೨೦ ರೂ. ಆಗುತ್ತಿದ್ದರೆ 
NS ೧೦೦(೭೨೦- ೬೦೦ 
ಬಡ್ಡಿಯ ದರವು ಎಷ್ಟು? ಹೀಗೆ ಸ್ಪಕ್ತಿಯಿದ್ದರೆ ದ- ಮ. 

೧೦೦೫೩೧೨೦ 

೬೦೦೪ 

೩-೪, ಯಾವದಾದರೊಂದು ಸ್ಥಳದ ವಿಶಿಷ್ಟ ವೇಳೆಯ ಸರನ್‌ ಹೀಟು 

ತನಮಾವನಕದಿಂದ ತೋರಿಸಿದ ಮ ಮತ್ತು ಸೆಂಟಗ್ರೇಡ 
ತ ನಕದಿಂದೆ ತೋರಿಸಿದೆ ತನಮಾನಾಂಕ ಇವುಗಳ ಸಂಬಂಧವನ್ನು 
ಘಿ ಸೆ. ಈ ಸೂತ್ರವು ತೋರಿಸುತ್ತದೆ. ಈ ಸ್ಥಳದಲ್ಲಿ ಫ ಇದು 
ಕರ್ತೃ ಇದೆ. ಅದನ್ನು ಬದಲಿಸಿ ಸೆಂ. ಇದನ್ನು ಕರ್ತೃವನ್ನು ಮಾಡ 
ಬೇಕಾಗಿದ್ದರೆ, 

೩೨೬5 ಸೆಂ. 
ಸಕ್ಸಾಂತರದಿಂದ ಕ್ಯ ಸೆ. -ಫ-೩೨ 

ಎರಡೂ ಬದಿಗಳನ್ನು $ ದಿಂದ ಭಾಗಿಸಿ ಸಂದ ಜಿ (ಫ- i 

ಯಾವನೋ ಒಂದು ಸ್ಥಳದಲ್ಲಿ ತಪಮಾನವು೯೫"ಫ ಇದ್ದಾಗ ಸೆಂಟಿಗ್ರೇಡ 
ತಸಮಾಪಕನ್ರ ೫ (೯೫-೩೨), ಅಂದರೆ 2 (೬೩), ಅಂದ ರೆ ೩೫” ತಸ: 
ಮಾನವನ್ನು ತೋರಿಸುವದು. 


೩-೫. ನರ್ತುಳದ ವ (ತ) ಸಂಘವು (ಪ) ಇವುಗಳ ಸಂಬಂಧವನ್ನು 
ಪಂತ ಈ ಸೂತ್ರವು ತೋರಿಸುತ್ತದೆ. ಈ Ms ಪ ಇದು ಕರ್ತ್ಯವಿದೆ. 


ಎರಡೂ ಬದಿಗಳನ್ನು ೨೯ ದಿಂದ ಬಾಗಿಸಿ ತ. 
ವ್ಸ ಹಾ 


[ಇ ಇದು ಗ್ರೀಕ ನರ್ಣಮಾಳೆಯೊಳೆಗಿನ ಒಂದು ಅಕ್ಸರವು. 
ಪರಿನಿತಿ ಈ ಶಬ್ದದ ಸಲುನಾಗಿ ಇರುವ ಗ್ರೀಕ ಪ್ರತಿಶಬ್ದದ ಅದು 
ಮೊದಲಿನ ಅಕ್ಬರವಿರುತ್ತದೆ. ಯಾನನೇ ವರ್ತುಳದ ಪರಿಘವು ಸುತ್ತು 
ಅದರ ವ್ಯಾಸವು ಇವುಗಳ ಗುಣೋತ್ತರವು ೩-೧೪೧೫೯೨೬...-ಇರುತ್ತದೆ. 
ಈ ಗುಣೋತ್ತರವನ್ನು ತೋರಿಸುವದರ ಸಲುವಾಗಿ ಅದರ ಬದಲಾಗಿ 
ಅಕ್ಷರವು ಉಪಯೋಗಿಸಲ್ಪ ಡುತ್ತದೆ. ವ್ಯವಹಾರದಲ್ಲಿ ಸರ್ವಸಾಧಾರಣವಾ 


ಗ 


ಉಪಯೋಗಕ್ಕಾಗಿ ಅದರ ಬೆಲೆಯು ತತ್ರ ೩.೧೪, ೩೧೪೧೬ ಆ 
೩ -೧೪೧೫೯ ಎಂದು ಗಣಿಸಲ್ಪಡುತ್ತಜೆ. ಅದು ಎಸ್ಟು ಗಣಿಸಲ್ಪಡತಕ್ಕ- 
ದೆಂಬುದು ನಮಗೆ ಉತ್ತರವು ಎಷ್ಟು ಸೂಕ್ಷ್ಮ ಜೇಕೋ | ಅದರ ಮೇಲೆ 
ಅವಲಂಬಿಸಿರುತ್ತದೆ. ಇದ ಉಚ್ಛಾರವು ಸಾಯ್‌] 

ಒಂದು ವರ್ತುಳಾಕಾರ ಕೆರೆಯ ಪರಿಘವು ೧೫೪ ಪೂ. ಇದ್ದರೆ, 

ನ pe (ತ್ರಿಜ್ಯ, ೨೪ಡ್ದಿ ಫೂ... ವ್ಯಾಸವು ೪೯ ಪೂ.) 

ನರಳ ತ್ರಿ ಜ್ಯವು (ತೆ) ಮತ್ತು ಕ್ಸೇತ್ರಫಲನು (ತ) ಇವುಗಳ ಸೆಂಬಂಧ- 
ನನ್ನು ಕ್ಷ-7 ಈ x ಸೂತ್ರವು ತೋರಿಸುತ್ತದೆ. ಷ್ರಸ್ಸ ಸ್ಥ ಳದಲ್ಲಿ ತ ಈ ಕರ್ತ್ಯ 
For ರೆ, ತಕ್ಷ ಇದ್ದು ದರಿಂದ 


| 
> 4 


4 


ಥವಾ 


ಸ್ತ 
ಎರಡೂ ಬದಿಗಳನ್ನು 7 ದಿಂದ ಭಾಗಿಸಿ, ತ 


ತ 
ಎರಡೂ ಬದಿಗಳ ವರ್ಗಮೂಲವನ್ನು ತೆಗೆದು 4-43. 


ಒಂದು ಕೋಟಿದಲ್ಲಿಯ ಒಂದು ವರ್ಶುಳಾಕಾರ ಭಾಗದ ಕ್ಲೇತ್ರಫಲನು 
೧೫೪ ಚೌ. ಫೂ. ಇದ್ದರೆ, 


ತ್‌ A ೪ 2೫೭ ak (ಕ್ರಿಜ್ಯವು ಜ್ತಿ ಫೂ.) 


೬೦ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


ಪ್ರಶ್ಚಸಂಗ್ರಹ ೧೧. 
(ಕೆಳಗಿನ ಉದಾಹರಣೆಗಳಲ್ಲಿ ಎಲ್ಲಿ ಇದ ಸಂಬಂಧವು ಬರುತ್ತದೆಯೋ 
ಅಲ್ಲಿ ಅದರ ಬೆಲೆ 2 ಎಂದು ತಿಳಿಯತಕ್ಕದ್ದು.) 


೧. (೧) ಸಮಲಂಬ ಚೌಕೋನದ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲವು(ಶ) ಸಮಾಂತರ ಭುಜ- 
ಗಳ (ಪ, ಬ) ಬೇರೀಜಿನ ಅರ್ಥ ಮತ್ತು ಅವುಗಳ ನಡುವಿನ ಲಂಬಾಂತರವು 
(೪) ಇವುಗಳ ಗುಣಾಕಾರದಷ್ಟು ಇರುತ್ತದೆ. ಈ ಸಂಗತಿಯನ್ನು ಮೊದಲು 
ಸೂತ್ರರೂಪದಿಂದ ಬರೆದು ಸಮಾಂತರ ಬದಿಗಳು ೮ ಇಂ. ಮತ್ತು ೧೦ ಇಂ. 
ಇರುವಂಥ ಮತ್ತು ಅವುಗಳ ನಡುನಿನ ಲಂಬಾಂತರವು ೭2 ಇಂ. ಇರುವಂಥ 
ಸಮಲಂಬ ಚೌಕೋನ ದ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲವನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. (೨) ೪ ಇದನ್ನು 
ಕರ್ತ್ಯನನ್ಮಾಗಿ ಮಾಡಿ ಸೂತ್ರದ ಹೊಸ ರೂಪವನ್ನು ರಚಿಸಿರಿ ಮತ್ತು 
೩೬ ಜೌ. ಇಂ. ಕ್ಲೇತ್ರಫಲವಿರುವ ಸಮಲಂಬ ಜೌಕೋನದ ಸಮಾಂತರ 
ಭುಜಗಳು ೫ ಇಂ. ಮತ್ತು ೭ ಇಂ. ಇದ್ದ ರೆ ಅವುಗಳ ನಡುವಿನ ಅಂತರವು 
ಎಷ್ಟೆ ಸೈಂಬುದನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 

೨. (೧) ಸಮಾಂತರಭುಜ ಚೌಕೋನದ ಕ್ಲೇತ್ರಫಲವು (ಕ್ಷ) ಅದರ 
ಎತ್ತರ (ಎ) ಮತ್ತು ತಳ (ತ) ಇವುಗಳ ಗುಣಾಕಾರಕ್ಕೆ ಸರಿ ಇರುತ್ತದೆ 
ಎಂಬ ಸಂಗತಿಯನ್ನು ಸೂತ್ರರೂಪದಿಂದ ಬರೆಯಿರಿ ಮತ್ತು ತಳವು ೧೫ ಇಂ. 
ಇದ್ದು ಎತ್ತರವು ೮ ಇಂ. ಇರುವಂಥ ಸಮಾಂತರಭುಜ ಚೌಕೋನಾಕೃತಿಯ 
ಶ್ಲೇತ್ರಫಲವನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. (೨) ತ ಕರ್ತೃವನ್ನಾಗಿ ಮಾಡಿ ಹೊಸ ಸೂತ್ರ- 
ವನ್ನು ರಚಿಸಿರಿ ಮತ್ತು ಎತ್ತರವು ೫ ಇಂ. ಇದ್ದು ಕ್ಲೇತ್ರಫಲವು ೪೦ ಜೌ. ಇಂ. 
ಇರುವ ಸಮಾಂತರಭುಜ ಚೌಕೋನದ ತಳದ ಅಳತೆಯನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 

೩. (೧) ಒಂದು ಘನದ ಪೃಷ್ಠಭಾಗದ ಒಟ್ಟು ಕ್ಲೇತ್ರಫಲವು (ಕ್ಷ) ಮತ್ತು 
ಅದರ ಭುಜಗಳ (ಬ) ಸಂಬಂಧವನ್ನು ತೋರಿಸುವ ಸೂತ್ರವನ್ನು ರಚಿಸಿರಿ. 
(೨) ಬದಿಯು ೧೮ ಇಂ. ಇರುವ ಘನದ ಎಲ್ಲ ಪೃಷ್ಠಭಾಗಗಳ ಒಟ್ಟು 
ಶ್ಲೇತ್ರಫಲನೆಷ್ಟು? (೩) ಬ ವನ್ನು ಕತ ವನ್ನಾಗಿ. ಮಾಡಿ ತನನ್ನು 
ಹೇಗೆ ಬಕೆಯುವರಿ? (೪) ಸೃಷ್ಯ ಭಾಗಗಳ ಕೆ ಸತ್ರಫಲವು ೧೬೪ ಚೌ.ಫೂ. 
ಇದ್ದರೆ ಬದಿಯು ಎಸಿ ರಬಹುದು? 


ಸೂತ್ರಗಳನ್ನು ರಚಿಸುವದು ಮುತ್ತು ಸೂತ್ರದ ಕರ್ತನನ್ನು ಬದಲಿಸುವದು ೬೧ 


೪. (೧) ವೃತ್ತಚಿಕಿಯ ತಳದ ಕ್ರಿಜ್ಯವು (ತ), ಆದರ ಎತ್ತರವು (ಇ) ಮತ್ತು 
ಅದರ ಘನಫಲವು (ಫೆ) ಇವುಗಳ ಸಂಬಂಧವನ್ನು ತೋರಿಸುವ ಸೂತ್ರವನ್ನು 
ಬರೆಯಿರಿ. (೨) ಕ್ರಿಜ್ಯವು ೪ ಇಂ. ಮತ್ತು ಎತ್ತರವು ೮ ಇಂ. ಇದ್ದರೆ ಘನ- 
ಫಲವು ಎಸ್ಬಿರಬಹುದು? (೩) ಇ ಕರ್ತ್ಕುವನ್ನಾಗಿ ಮಾಡಿದರೆ ಸೂತ್ರವನ್ನು 
ಹೇಗೆ ಬಕೆಯಬೇಕಾಗುವದು? (೪) ಫೆನಫಲವು ೨೩೧ ಫ. ಇಂ. ಮತ್ತು 
ತಳದ ತ್ರಿಜ್ಯವು ೩್ರ್ರ ಇಂ. ಇದ್ದರೆ ಎತ್ತರವು ಎಸ್ಟಿರಬಹುದು? (ಚಹದ 
ದುಂಡಗಿರುವ ಡಬ್ಬಿಯು ವೃತ್ತಚಿಕಿಯ ಆಕಾರದ್ದಿರುತ್ತಡೆ.) 

೫. (೧) ವೃತ್ತಚಿತಿಯ ತಳದ ತ್ರಿಜ್ಯವು (ತೆ), ಅದರ ಎತ್ತರವು (ಎ) ಮತ್ತು 
ಅದರ ವಕ್ರಭಾಗದ ಕ್ಲೇತುಫಲನು (ಕೆ) ಇವುಗಳ ಸಂಬಂಧವನ್ನು ತೋರಿಸುವ 
ಸೂತ್ರವನ್ನು ಬರೆಯಿರಿ. (೨) ಅದರ ಪೃಷ್ಠಫಲ (ಪ) (ವಕ್ರಭಾಗ ಮತ್ತು 
ಎರಡೂ ಬಾಯಿಗಳ ಒಟ್ಟು ಕ್ಲೇತ್ರಫಲ) ಮತ್ತು ತಳದ ತ್ರಿಜ್ಯ ಮತ್ತು 
ಅದರ ಎತ್ತರ ಇವುಗಳ ಸಂಬಂಧವನ್ನು ತೋರಿಸುವ ಸೂತ್ರವನ್ನು ರಚಿಸಿರಿ. 
(೩) ಉ. ೪. (೨) ನೆಯದರಲ್ಲಿಯ ವೃತ್ತ ಚಿತಿಯ ವಕ್ರಭಾಗದ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲ 
ಎಷ್ಟಿರಬಹುದು? (೪) ಅದರ ಪೃಷ್ಠಫಲವು ಎಸ್ಟಿ ರಬಹುದು? (೫) ಎ 
ಕರ್ತೃವನ್ನಾಗಿ ಮಾಡಿ ಎರಡೂ ಸೂತ್ರಗಳನ್ನು ರಚಿಸಿರಿ. (೬) ಉ.೪. 
(೪) ನೆಯದರಲ್ಲಿಯ ವೃತ್ತಚಿಕಿಯ ನಕ್ರಭಾಗದ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲ ಮತ್ತು ಅದರ 
ಒಟ್ಟೂ ಸೃಷ್ಕಫಲನನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. | 

೬. ಸಾಯಕಲ್ಲಿನ ಚಕ್ರವು ೨೮ ಇಂ. ವ್ಯಾಸಿನದು ಇದ್ದ ಗೆ ಮೈಲುಗಳ 
ಪ್ರವಾಸದಲ್ಲಿ ಅದರ ಎಷ್ಟು ಸುತ್ತುಗಳು ಆಗುವವು? ವ್ಯಾಸವು (ವ್ಯಾ) 
(ಇಂಚುಗಳಲ್ಲಿ), ಅಂತರವು (ಅ) (ಮೈಲುಗಳಲ್ಲಿ, ಮತ್ತು ಸುತ್ತುಗಳ 
ಸಂಖ್ಯೆಯು (ಸ) ಇವುಗಳ ಸಂಬಂಧವನ್ನು ವ್ಯಕ್ತಪಡಿಸುವ ಸೂತ್ರವನ್ನು 
ಬರೆಯಿರಿ. 

೭. (೧) ಕ್ರಿಕೋಣಡ ತಳವು (ತ), ಅದರ ಎತ್ತರವು (ನ) ಮತ್ತು ಅದರ 
ಶ್ಸೇತ್ರಫಲವು (ಕ್ಷ) ಇವುಗಳೊಳಗಿನ ಸಂಬಂಧವನ್ನು ತೋರಿಸುವ ಸೂತ್ರ- 
ವನ್ನು ತ ಕರ್ತೃವನ್ನಾಗಿ ಯೋಜಿಸಿ ಮತ್ತು ಅದೇ ರೀತಿಯಲ್ಲಿ ಎ ಕರ್ತೃ- 
ವನ್ನಾಗಿ ಯೋಜಿಸಿ ಬರೆಯಿರಿ. (೨) ಎತ್ತರವು ೮ ಇಂ. ಮತ್ತು ಕ್ಲೇತ್ರಫಲವು 
೨೪ ಜೌ. ಇಂ. ಇದ್ದರೆ ತಳವು ಎಷ್ಟಿರಬೇಕು? (೩) 'ತಳವು ೧೦ ಇಂ: ಮತ್ತು 
ನ್ಸೇತ್ರಫಲವು ೩೫ ಜೌ. ಇಂ. ಇದ್ದರೆ ಎತ್ತರವು ಎಸ್ಬಿರುವದು? 


೬೨ ಸುಜೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


೮. ಸಮಕೋನಚಿತಿಯ ಉದ್ದಳತೆಯು (ಉ) ಅಗಲಳೆತೆಯು (ಅ), 
ಎತ್ತರವು (ನ), ಮತ್ತು ಫನಫಲವು (ಫೆ) ಇವುಗಳ ಸಂಬಂಧವನ್ನು ತೋರಿ- 
ಸುವ ಸೂತ್ರವನ್ನು (೧) ಉ ಇದನ್ನು ಕರ್ತೃವನ್ನಾಗಿ ಮಾಡಿ, (೨) ಅ 
ಇದನ್ನು ಕರ್ತ್ಯವನ್ನಾಗಿ ಮಾಡಿ, (೩) ಇ ಇದನ್ನು ಕರ್ತೃವನ್ನಾಗಿ ಮಾಡಿ 
ಬರೆಯಿರಿ. ಘನಫಲವು ೩ ಫೆ. ಫೂ, ಎತ್ತರವು ೧೫ ಇಂ. ಮತ್ತು 
ಉದ್ದಳತೆಯು ೨೦ ಇಂ. ಇದ್ದರೆ ಅಗಲವೆಷ್ಟು? 

೯. ಆಚಲಸ್ಸಿತಿಯನ್ನು ಬಿಟ್ಟು ಫೆಳಗೆ ಬೀಳುವ ಸದಾರ್ಥವು, ಬಿಡು- 
ಗಡೆಯಾದ ನಂತರ ಎಷ್ಟು ಸಕಂಡು ಕಾಲವು (ಕ) ಆಗಿರಬಹುದೋ 
ಅದರ ವರ್ಗದ ಹದಿನಾರು ಪಟ್ಟು ಫೂಟು ಅಂತರವನ್ನು (ಅ) ಆಕ್ರಮಿಸುತ್ತ- 
ದೆಂಬ ಸಂಗತಿಯನ್ನು ಸೂತ್ರರೂಪದಿಂದ ವ್ಯಕ್ತ ಮಾಡಿರಿ. ಗುಡ್ಡದ ತುದಿ- 
ಯಿಂದ ಕೆಳಗೆ ಬಿಟ್ಟ ಕಲ್ಲು ೩ ಸೆಕಂಡುಗಳಲ್ಲಿ ಗುಡ್ಡದ ತಳದಲ್ಲಿ ಬಿದ್ದರೆ, 
ಗುಡ್ಡದ ಎತ್ತರವು ಇಷ ರಜೇಕು ? 

೧೦. ಒಂದು ಕಟೇಂಯೊಳೆಗಿಕ ಫಾರಕೂನನಿಗೆ ಮೊದಲನೇ ವರ್ಷ 
ತಿಂಗಳಿಗೆ ೬೫ ರೂ. ಸಗಾರು ಸಿಗುತ್ತದೆ ಮತ್ತು ಮುಂದೆ ಪ್ರತಿ ನರ್ಷಕ್ಕೆ ಅದರಲ್ಲಿ 
೫ ರೂ. ಬಢಕಿಯಾಗುತ್ತದೆ. (೧) ಆದರೆ ಯಾವ ವರ್ಷ (ನ) ತಿಂಗಳಿಗೆ ಎಷ್ಟು 
ಪಗಾರವು (ಕೆ) ಸಿಗುತ್ತದೆಂಬುದನ್ನು ತೋರಿಸುವ ಸೂತ್ರವನ್ನು, (ಸ) ಈ 
ಕರ್ತೃವನ್ನಾಗಿ ಮಾಡಿ ರಚಿಸಿರಿ, (೨) ಹದಿನಾರನೆಯ ವರ್ಷದಲ್ಲಿ ಪ್ರತಿ- 
ತಿಂಗಳಿಗೆ ಎಷ್ಟು ಸಗಾರು ಸಿಗುತ್ತಿರಬಹುದು? (೩) ವ ವನ್ನು ಕರ್ತ್ಯ- 
ವನ್ನಾಗಿ ಮಾಡಿ ಸೂತ್ರದಲ್ಲಿ ಅವಶ್ಯವಿದ್ದ ಬದಲಾವಣೆಯನ್ನು ಮಾಡಿರಿ. 
(೪) ತಿಂಗಳೆ ಪಗಾರವು ೧೨೦ ರೂ. ಯಾನ ವರ್ಷ ಸಿಗುತ್ತದೆ? 

೧೧. (೧) ನೆಲದ ಒಂದು ವರ್ತುಳಾಕಾರ ಕ್ಸೇತ್ರದ ಸುತ್ತಲು ವಿಶಿಷ್ಟ 
ಅಗಲಳತೆಯ ಮಾರ್ಗವನ್ನು ಮಾಡಬೇಕೆಂದು ಮಾಡಿದೆ. ಆದರೆ ಮಾರ್ಗದ 
ಶ್ಲೇತ್ರಫಲವು (ಕ), ಕ್ಷೇತ್ರದ ತ್ರಿಜ್ಯವು (ತೆ, ಮತ್ತು ಮಾರ್ಗದ ಅಗಲವು 
(ಅ), ಇವುಗಳೊಳಗಿನ ಸಂಬಂಧವನ್ನು ತೋರಿಸುವ ಸೂತ್ರವನ್ನು ರಚಿಸಿರಿ. 
(೨) ಕ್ಲೇತ್ರೆದ ತ್ರಿಜ್ಯವು ೧೦೫ ಫೂ. ಮತ್ತು ಮಾರ್ಗದ ಅಗಲವು ೭ ಫೂ. 
ಇದ್ದಕ್ಕೆ ಮಾರ್ಗದ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲವು ಎಷ್ಟಿರಬಹುದು? (೩) ಕರ್ತೃವು ತ ಇದ್ದರೆ, 
ಸೂತ್ರದ ರಚನೆಯು ಹೇಗಿರುವದು? (೪) ಮಾರ್ಗದ ಅಗಲವು ೧೪ ಫೂ 


ಸೂತ್ರಗಳನ್ನು ರಚಿಸುವದು ಮತ್ತು ಸೂತ್ರದ ಕರ್ತನನ್ನು ಬದಲಿಸುವದು. ೬೩ 


ಇದ್ದು, ಅದರ ಕ್ಲೇತ್ರಫಲವು ೧೨೯೩೬ ಜೌ, ಫೂ. ಇದ್ದ ಕ್ಸಿ ಕ್ಸೇತ್ರದ ತ್ರಿಜ್ಯವು 
ಎಪ್ಟಿರುವದು? 

೧೨. ಕ್ರಮವಾಗಿ ಬೆಳೆಯುತ್ತ ಹೋಗುವ ಸ ಕ್ರಮನಾರ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ 
ಬೇರೀಜು (ಬ), ಹ ಇದು ಮೊದಲನೆಯ ಸಂಖ್ಯೆಯು ಇದ್ದರೆ, 
ಬಎ ಸ (೨ನ್ಯಸ-೧) ಈ ಸೂತ್ರದಿಂದ ದೊರೆಯುತ್ತದೆ. ೧೪ರಿಂದ ಪ್ರಾರಂಭ- 
ವಾಗಿ “ಮುಂದಿ ಬೆಳೆಯುತ್ತ ಹೋಗುವ ೧೨ ಕ್ರಮವಾರ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಬೇರೀಜು 
ಈ ಸೂತ್ರದ ಉಪಯೋಗವನ್ನು ಮಾಡಿ ಹೇಳಿರಿ. ತಾಳೆಯನ್ನು ಮಾಡಿ 
ಉತ್ತರವು ಸರಿಯಿರುತ್ತಡೆಯೋ ಇಲ್ಲವೋ ಎಂಬುದನ್ನು ನೋಡಿರಿ. ಪ 
ಕರ್ತೃವನ್ನಾಗಿ ಮಾಡಿದರೆ ಸೂತ್ರವನ್ನು ಹೇಗೆ ಬರೆಯಬೇಕಾಗುನದು? 


ನಾಲ್ಕನೆಯ ಪ್ರಕರಣ 


ಕೆಲವು ಹೆಚ್ಚಿನ ನಿಸ್ತಾರಗಳು (ಮುಂದೆ ಸಾಗಿದ್ದು) 
೧ 
(ಪ ಮ)* 

೪-೧. ಯಾವದಾದರೊಂದು ದ್ವಿನದ ರಾಶಿಯ ವರ್ಗದ ವಿಸ್ತಾರವನ್ನು 
ಪ್ರತ್ಯಕ್ಷ ಗುಣಾಕಾರ ಮಾಡದೇ ಒಮ್ಮೆಲೆ ಹೇಗೆ ಬರೆಯಬೇಕೆಂಬುದನ್ನು 
ನಾವು ಹಿಂದೆ ನೋಡಿದೆವು. ಈಗ ಅದರಂತೆಯೇ ಯಾವದಾದರೊಂದು 
ದ್ವಿಪದ ರಾಶಿಯ ಘನದ ವಿಸ್ತಾರವನ್ನು ನಮಗೆ ಬರೆಯಲು ಬರುತ್ತದೆಯೋ 
ಹೇಗೆ ಎಂಬುದನ್ನು ನೋಡುವಾ. 

(ಪ4ಮ) ದ ವರ್ಗವು ಪ೨-4.೨ಸಮ. ಮುನ ಇರುತ್ತದೆಂದು ನಾವ 
ಹಿಂಜೆಯೇ ನೋಡಿದ್ದೇವೆ, ಮತ್ತು ಪ..ಮ ದ ಘನವು ಅಂದರೆ ಪ4ನುದ 
ವರ್ಗ ಗುಣಿಲೆ ಸಮ, ಅಂದರೆಯೇ, 

(ಸಮ) ೩ (ಪ4 ಮ) (ಪ4 ಮ) 

(ಪಮ) (ಪತಿ ೨ನಮ- ಮತೆ) 
ಪ(ಸೌ4.೨ಸಮ-4 ಮ)! ಮ(ಪತಿ. ೨ಸಮ- ಮತಿ) 
ಪಸ 4 ೨೫೨ಮ- ಸಮನ. ಸರಿಮ. ೨ಸಮ 4 ಮಸಿ 
ಪಸ 4 ೩ಹನರಿಮ-- ೩ನಮ್‌ 4 ಮಕ್ಕ 

ಇಲ್ಲಿ ನಮಗೆ ಬರುವದೇನೆಂದಕೆ ಎರಡು ಪದಗಳ ಬೇರೀಜಿನ 
ಘನವು. ಮೊದಲನೆಯ ಪದದ ಘನ ನೊದಲನೆಯ ಸದದ ನರ್ಗ 
ಮತ್ತು ಎರಡನೆಯ ಪದ ಇವುಗಳ ಗುಣಾಕಾರದ ಮುನ್ಮುಡಿ 
ಮೊದಲನೇ ಸದ ಮತ್ತು ಎರಡನೆಯ ಪದದ ವರ್ಗ ಇವುಗಳ 
ಗುಣಾಕಾರದ ಮುನ್ಮುಡಿ, ಮತ್ತು ಎರಡನೇ ಸದದ ಘನ ಇವುಗಳ 
ಬೇರೀಜಿಗೆ ಸರಿಯಿರುತ್ತದೆ. 

ಮೇಲಿನ ನಿಸಾ ರನ್ನು ಕೆಳೆಗೆ ತೋರಿಸಿದಂತೆ ಮಂಡಿಸಿ ಹಹ ೬ ಮಸಿ 
+೩ಪೆಮ (ಸೆ. ಮ) ಈಸ್ಟ ಸ್ವರೂಪದಲ್ಲಿಯೂ ನಾವು ಬರೆಯಬಹುದು. ತರು- 

ವಾಯ ಅದು ಆ ಎರಡು ಪದಗಳ ಘನಗಳ ಬೇರೀಜು, ಅಧಿಕ ಆ ಎರಡು 


“mm Mm ॥ 


ಕೆಲವು ಹೆಚ್ಚಿನ ನಿಸ್ತಾರಗಳು ೬೫ 


ಪದಗಳೆ ಬೇರೀಜು ಮತ್ತು ಅವುಗಳ ಗುಣಾಕಾರ ಇವುಗಳ ಗುಣಾ. 
ಕಾರದ ಮುನ್ಮುಡಿಯಷ್ಟು ಇರುತ್ತದೆಂದು ಹೇಳಬಹುದು. 
(ನ. ಮ) ಹ ಸಕಸ ೩ನಳಿಮ 4 ೩ನಮಳ 4 ಮಹಿ 
= ಫಸೆಫ ಮಕ್ಕೆ. ೩ಹ೨ಮ.೩ನಮತ3 
= ನಕ್ಕಿ. ಮಕ್ಕೆ. ೩ನಮ (ಪ ಮ). 
ಮೇಲಿನ ಪರಿಚ್ಛೇದದ ಅಭ್ಯಾಸವನ್ನು ಮಾಡುವಾಗ ನಿಮಗೆ ಮುಂದಿನ ಸಂಗತಿಯು 
[ ಕಂಡುಬಂದಿರಬಹುದು. ಆ ಪರಿಚ್ಛೇದದಲ್ಲಿ ಸಮತೆಯನ್ನು ತೋರಿಸುವದಕ್ಕಾಗಿ 
= ಈ ಒಂದು ಹೊಸ ಚಿನ್ನವು ಉಸಯೋಗಿಸಲ್ಪಟ್ಟಿದೆ, ಇಲ್ಲಿಯನರೆಗೆ ಸಮತೆ. 
; ಯನ್ನು ತೋರಿಸುವ ಚಿನ್ನವನ್ನು ಉಪಯೋಗಿಸುನ ಎಲ್ಲ ಸಮಯಗಳಲ್ಲಿ ನಾವು 
ಎಷ ಚಿನ್ನವನ್ನು ಉಪಯೋಗಿಸಿದೆನ್ರ. ಆದರೆ ಈಗ ಅದೇ ಅರ್ಥದಲ್ಲಿ ಇ ಈ 
ಹೊಸ ಚಿನ್ನನನ್ನು ಉಪಯೋಗಿಸುವ ಪ್ರಯೋಜನವೇನು ಎಂಬ ಪ್ರಶ್ನೆಯು 
[ನಮ್ಮೆದುರು ನಿಲ್ಲುತ್ತದೆ. ನಾವು ಇಲ್ಲಿ ಅದನ್ನು ಸಹೇತುಕನಾಗಿ ಉಪಯೋಗಿಸಿದ್ದ. 
1ರಿಂದ ಏನಾದರೂ ಅದರ ವಿಶಿಷ್ಟ ಪ್ರಯೋಜನ ನಿರಬಹುದೆಂಬುದು ನಿಜ. 
2. «ಮೂರು ಕ್ರಮವಾರ ಸಂಖ್ಯೆಗಳೊಳಗಿನ ಎರಡನೆಯದರ ವರ್ಗವು ಮತ್ತು 
1ನೊದಲನೆಯದರ ಮುಮ್ಮಡಿ, ಇವುಗಳ ಜೇರೀಜು ಮೂರನೇಯದರ ವರ್ಗಡಸ್ಟು 
ಇರುತ್ತದೆ. ಆದರೆ ಆ ಸಂಖ್ಯೆಗಳಾನವು? ಎಂದು ನಮಗೆ ಯಾರಾದರೂ ಪ್ರಶ್ನೆಯನ್ನು 
ಕೇಳಿದರೆ ನಾವು ಯ ಎಂಬುದು ನಡುನಿನ ಸಂಖ್ಯೆಯು ಎಂದು ಕಲ್ಪಿಸಿ ಯ-೧, ಯ, 
ಮತ್ತು ಯ--೧ ಇವು ಆ ಮೂರು ಸಂಖ್ಯೆಗಳಾಗುನವು, ಮುತ್ತು ಪ್ರಶ್ನೆಯಲ್ಲಿ 
(ಹೇಳಿದಂತೆ ಆ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಪರಸ್ಪರ ಸಂಬಂಧವು ಯರ *೩(ಯ-೧) (ಯ ೧) 
ಈ ಸಮೀಕರಣದಿಂದ ನ್ಯಕ್ತವಾಗುತ್ತದೆಂದು ಹೇಳುತ್ತೇನೆ. ಈಗ ಈ ಸರ್ಮೀ- 


(ಕರಣದೊಳಗಿನ ಎಡಬದಿಯ ಯೆ ೬ (ಯ- ೧) ಈ ರಾಶಿಯು ಬಲಬದಿಯ 


(ಯ +೧) ಈ ರಾಶಿಗೆ ಸರಿಯಿರುತ್ತದೆ. ಎರಡು ಬದಿಗಳಲ್ಲಿಯ ಎರಡು 


ರಾಶಿಗಳ ಈ ಸಮತೆಯು ನಿತ್ಯಸ್ಥರೂಪದ್ದಿರುತ್ತದೆಯೇ? ಸ್ವಲ್ಪ ನಿಚಾರ ಮಾಡಿದ 
ಮೇಲೆ ನಮಗೆ ಹೀಗೆ ಕಂಡುಬರುವದು. ಈ ಸಮತೆಯು ಪ್ರಶ್ನೆಯಲ್ಲಿ ನರ್ಣಿನಿದ 
ಪರಿಸ್ಥಿತಿಯ ಮೇಲೆ, ಅಂದರೆ ಯ ದ ಮಾನವು (ಬೆಲೆಯು) ೪ ಇರುವದರ ಮೇಲೆ 
ಅನಲಂಬಿಸಿರುತ್ತಡೆ. ಅಂದರೆಯೇ ಅದು ನಿಮಿತ್ತದಿಂದ ನಿಷ್ಪನ್ನವಾಗಿದ್ದು ಅಂದರೆ 
ನೈಮಿತ್ತಿಕ ಇಲ್ಲನೆ ಪ್ರಾಸಂಗಿಕವಿರುತ್ತದೆ. ಅದು ಯಾನಾಗಲೂ ಇರುವಂಥದ್ದು 
ಅಲ್ಲ, ಅದು ನಿರಂತರನಲ್ಲ. ವಿರುದ್ಧ ಪಕ್ಷದಲ್ಲಿ, 


ಎರ್‌” 


ತ್‌ ದ ಹ 


ರ ಮ ರು ದು 


ಆ. ಹ 


೬೬ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


| (+ ನು ಎ ಷಸೆಸೊಸನಮಸಿಸಮರ್‌ + ಮನೆ ಈ ಸನೀಕರಣದೊಳಗಿನ 
(ಪ ಮ) ಮತ್ತು ಫಸೆ 4 ಹಿಮ 4 ಎನು ೬ ನುಡಿ ಈ ರಾಶಿಗಳೊಳಗಿನ ಸಮತೆಯು 
ಪ್ರಾಸಂಗಿಕ ಇಲ್ಲನೆ ನಿಮಿತ್ತದಿಂದ ಉತ್ಸನ್ನವಾದದ್ದಲ್ಲ. ಅದು ಸತತನಿರುವಂಥದ್ದು, 
( ಅಂದರೆ ಥಿತ್ಯಸ್ತರೂಸದ್ದು ಇರುತ್ತದೆ. ಅ ಸಮತೆಯು ನಿತ್ಯನಾದದ್ದು, ಸತತವಾದದ್ದು 
ಮತ್ತು ನಿರಂತರನಾಪದ್ದು. ಈ ಸಮತೆಯು ಸದ ಆಗಲಿ ಇಲ್ಲವೆ ಮದ ಆಗಲಿ 
ಸ ವಿಶಿಷ್ಟ ಬೆಲೆಯ ನೇಲೆ ಅನಲಂಬಿಸಿರುವದಿಲ್ಲ. ಇಂಥ ಫಿತ್ಯಸಮತೆಯಿರುವ 
, ಸಮೀಕರಣಗಳಿಗೆ ನಿತ್ಯಸಮೀಕರಣಗಳು ಇಲ್ಲನೆ ಫಿತ್ಯಸಮ ಎಂದೆನ್ನುತ್ತಾರೆ, ಮುತ್ತು 
' ಅವುಗಳೊಳಗಿನ ನಿತೃಸಮತೆಯನ್ನು ೨ ಈ ಚಿನ್ನದಿಂದ ತೋರಿಸುತ್ತಾರೆ ಎ ಇದು 
' ಸನುತೆಯನ್ನು ತೋರಿಸುವ ಸರ್ವಸಾಮಾನ್ಯ ಚಿನ್ನ ನಿರುವದು. ಅದನ್ನು ಈ 
(ಸ್ಥಳದಲ್ಲಿ ಉಪಯೋಗಿಸಿದರೆ ತಪ್ಪಾಗುವದೆಂದಲ್ಲ. ಆದರೆ ನಿ್ಯಸಮಕೆಯನ್ನು 
'ತೋರಿಸುವದು ೬ ಈ ಚಿನ್ಚದ ನಿಶೇಷ ಗುಣನಿರುತ್ತದೆ. 


೪.೨. ಮೇಲಿನ ಸೂತ್ರವನ್ನು ಉನಯೋಗಿಸಿ ನಾವು ಕೆಲವು ದ್ವಿನದ 
ರಾಶಿಗಳ ಫೆನಗಳ ವಿಸ್ತಾರಗಳನ್ನು ಕೆಳಗೆ ಬರೆಯುವಾ. 


(೨ಕ-. ಗ) ಹ (೨೫). ೩(೨ಕ)5(ಗ) 4 ೩(೨ಕ)(ಗ)ನ + (ಗ) 
ಹ ಲೆಕ 4 ೧೨ಕಗ 4 ೬ಕಗೌ ಗ. 

(ತ.-೩ದ)* ೫ (ತ). ೩(ತ)5(೩ದ) + ೩(ತ)(೩ದ)3 + (೩ದ)& 
ಹ ತಕೆ೬೯ತದ- ೨೭ತದ3 4 ೨೭ದಕ್ಕ, 


(೪ಸ೭ನಮು) ಈ (೪ನ)ಹ.೩(೪ನ)೨(೭ಮ)1೩(೪ನ)(೭ಮ)3..(೭ಮ)& 
ಲಪ. ೧೬ನನಿ.೭ಮ1೩.೪ಸ.೪೯ಮನೆ1೩೪೩ಮ& 
= ೬೪ನೆ ೩೩೬೨ ಮ 3. ೫೮೮ ಪವಳಿ + ೩೪೩ಮಕ್ಕಿ, 
೪-೩. ಎರಡು ಸದಗಳ ಬೇರೀಜಿನ ಘನದ ವಿಸ್ತಾರವನ್ನು ಪ್ರತ್ಯಕ್ಷ 
ಗುಣಾಕಾರವನ್ನು ಮಾಡದೆ ಹೇಗೆ ಬಕಿಯುನಣೆಂಬುದನ್ನು ನಾವು ನೋಡಿ- 
ದವು. ಈಗೆ ಎರಡು ಪದಗಳ ವಜಾಬಾಕಿಯ ಫುನದ ವಿಸ್ತಾರವನ್ನು 
ಒಮ್ಮೆಲೆ ಹೇಗೆ ಬರೆಯಲು ಬರುತ್ತಔೆಂಬುದನ್ನು ನೋಡುವಾ. 
(ಸ-ಮ)& ೫ (ನ-ನು)(ಸ-ಮ)3 
ಹ (ನ-ಮ)್ಗ(ಸೌ - .೨ಸನು4 ಮತಿ) 
ಪ(ಪ೨ -೨ಸನು 4 ಮನ್‌) - ಮ(ನ -- ೨ಸಮಮ)) 
ಸಸಿ ಎ ೨ನ ಮ ಸಮ ಸಮ 4 ೨ಸನು5 - ಮಸ 
ಪಸ -೩ಸೌಮ4೩ಸಮನ - ಮಕ್ಕಿ 


Wl 


il 


(| 


ಕೆಲವು ಹೆಚ್ಚಿ ನ ವಿಸ್ತಾರಗಳು ೬೭ 


ಇಲ್ಲಿ ನಮಗೆ ಕಂಡು ಬರುನದೇನೆಂದಕೆ ಎರಡು ಪದಗೆಳೊಳಿಗಿನ 
ಅಂತರದ ಘನವು ನೊದಲನೇ ಸದದ ಘನ, ಉಣಾ ಮೊದಲನೇ 
ಪದದ ನರ್ಗ ಮತ್ತು ಎರಡನೇ ಸದ ಇವುಗಳ ಗುಣಾಕಾರದ 
ಮುಮ್ಮಡಿ, ಅಧಿಕ ನೊದಲನೇ ಹದ ಮತ್ತು ಎರಡನೇ ಪದದ 
ವರ್ಗ ಇವುಗಳ ಗುಣಾಕಾರದ ಮುನ್ಮುಡ್ಕಿ ಉಣಾ ಎರಡನೇ ಸದದ 
ಘನದಸ್ಟು ಇರುತ್ತದೆ. 
ಈ ವಿಸ್ತಾರವನ್ನು ಕೆಳಗೆ ತೋರಿಸಿದಂತೆ ಮಂಡಿಸಿ, 
ಸಸಿ _ ಮಸೆ - ೩ಸಮ (ಪಮ) ಈ ಸ್ವರೂಸದಲ್ಲಿಯೂ ಬರೆಯಲು 
ಬರಬಹುದು. ಮತ್ತು ತರುವಾಯ ಅದು ಎರಡು ಪದಗಳ ಘನ. 
ಗಳೊಳೆಗಿನ ಅಂತರ ಉಣಾ ಆ ಎರಡು ಸೆದಗಳೊಳಗಿನ ಅಂತರ 
ಮತ್ತು ಅವುಗಳ ಗುಣಾಕಾರ ಇವುಗಳ ಗುಣಾಕಾರದ ಮುನ್ಮುಡಿ- 
ಯಷ್ಟು ಇರುತ್ತದೆಂದು ಸಹ ಹೇಳಬಹುದು. 
(ಸ-ಮ) ಹ ಸಸ -೩ಸ5ಮು 4೩ಸಮ್‌ - ಮಃ 
ಪಸಿ- ಮ -೩ಸಪೌನು 4 ೩ನಮರ್‌ 
ಸಸಿ - ಮ - ೩ನಮ (ನ- ನು). 
ಛಲ. ಇತ್ರವನ್ನು ಉಪಯೋಗಿಸಿ ನಾವು ಕೆಲವೆ ದ್ವಿಪದ ರಾಶಿಗಳ 
ಘನಗಳ ನಿಸ್ತಾರಗಳನ್ನು ಕೆಳಗೆ ಬರೆಯುವಾ. 
(೨ಕ - ಗೇ ವ = (೨ಕ)೬ -೩(೨ಕ)(ಗ)ು + ೩(೨ಕ)(ಗ)ನ - (ಗುಹ 
ಲಕ - ೧೨ಕೌಗ4 ೬ಕಗಳಿ - ಗಸಿ. 


॥| tll 


(ತ-೩ದ) ಜ (ತ (ತ)& - ೩(ತ)ನ(೩ದ) 4 ೩(ತ)(೩ದ)* - (೩ದ)* 
= ತಸ ೯ತಿದ4 ೨೭ತದನ - ೨೭ದಕ್ಕೆ 
(೪ಸ-೭ಮ)* ೫ (೪ಪ)* -೩ (೪ಸ)” (೭ಮ) 


+೩ (೪ಪ)(೭ಮ)ೌ - (೭ಮ)* 
ಸ೪ಪಸಿ - ೩. ೧೬ನ೨. ೭ಮ +೩. ೪ನ. ಮ? 
- ೩೪೩ಮಕೆ 
= ೬೪ - ೩೩೬೨ ಮ + ೫೮೮ಪಹವುಳೆ - ೩೪೩ಮಕೆ, 


೪.೫. ಯಾವದೇ ದ್ವಿಸದ ರಾಶಿಯನ್ನು ಎರಡು ಪದಗಳ ಬೇರೀಜಿನ 
ಸ್ವರೂಸದಲ್ಲಿ ಬರೆಯಲು ಬರುತ್ತದೆ. ಅದುದರಿಂದ ಭಾಷೆಯನ್ನು ಸ್ವಲ್ಪ 


ill 


೬೮ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


ಸುಧಾರಿಸಿ (ಸ-ಮ)ಸೆ ಮತ್ತು (ಸ-ಮ)* ಇವುಗಳ ನಿಸ್ತಾರಗಳ ನಿಷಯ- 

ದಲ್ಲಿಯ ನಿಯಮಗಳನ್ನು ಒಂದೇ ನಿಯಮದಲ್ಲಿ RS ಸೇರಿಸಬಹುದು. 

ಯಾವದೊಂದು ದ್ವಿಸದ ರಾಶಿಯ ಘನವು ನೊದಲನೇ ಪದದ 
ಘನ, ಮೊದಲನೇ ಪದದ ವರ್ಗ ಮತ್ತು ಎರಡನೇ ಸದ ಇವುಗಳ 
ಗುಣಾಕಾರದ ಮುನ್ಮುಡ್ಕಿ ಮೊದಲನೇ ಪದ ಮತ್ತು ಎರಡನೇ 
ಪದದ ವರ್ಗ ಇವುಗಳ ಗುಣಾಕಾರದ ಮುನ್ಮುಡಿ, ಮತ್ತು ಎರಡನೇ 
ಪದದ ಘನ, ಇವುಗಳ ಬೇರೀಜಿಗೆ ಸರಿಯಿರುತ್ತದೆ. 

ಅದು ಹೇಗೆ ಎಂಬುದನ್ನು ನೋಡಿರಿ. ಸ-ಮ ಈ.ರಾಶಿಯು ಸ(-ನು) 

ಈ ರಾಶಿಗೆ ಸರಿಯಿರುತ್ತದೆ. ಸಹಜವಾಗಿಯೇ (ಸಮ) ದ ಘನವು ಮತ್ತು 
ಪ್ಯ(ಎಮ) ರ ಘನವು ಇವುಗಳಲ್ಲಿ ಯಾನ ಅಂತರವೂ ಇರಲಾರದು. ಆದರೆ 
ಮೇಲಿನ ನಿಯಮದಂತೆ ನಾವು ಯಾವದಾದರೊಂದು ದ್ವಿಸದ ರಾಶಿಯ ಘನದ 
ನಿಸ್ತಾರವನ್ನು ಬರೆಯುವಾಗ ಆ ರಾಶಿಯು ಮೂಲತಃ ಎರಡು ಪದಗಳ 
ಬೇರೀಜಿನ ಸ್ವರೂಪದಲ್ಲಿ ಇರದಿದ್ದರೆ ಮೊದಲು ಆ ಸ್ವರೂಪದಲ್ಲಿ ಅದರ 
ರೂಪಾಂತರವನ್ನು ಮಾಡಿಕೊಂಡು ತರುವಾಯ ಅದರ ವಿಸ್ತಾರವನ್ನು ನಾವು 
ಬರೆಯಬೇಕು. ಹೇಗೆಂದಕ್ಕೆ 

(ಪ- ಮಹಿ ಎ (ಪ4(-ಮ))ನ 

ಸಸ 4 ೩ಹಳ(- ಮ). ೩ನ(- ಮ) 4(- ಮ)& 

ಸ* - ೩ಸ”ಮ + ೩ನಮ” - ಮಕ್ಕಿ. 

ನರಿಚ್ಛೀದ ೪:೩ ರಲ್ಲಿ (ಪ-ಮ)* ದ ಯಾವ ವಿಸ್ತಾರನನ್ನು ಕೊಟ್ಟಿ ಜಿಯೋ 
ಅದೇ ಹ ಇರುತ್ತದೆ. ಉದಾಹರಣೆಗಾಗಿ ೪:೪ ಕೊಳಗಿನ "ನೆಯ 
ಘನದ ನಿಸ್ತಾರನನ್ನು ನಾವು ಹೀಗೆಯೇ ಬರೆದು ನೋಡುವಾ. 

(೪ಪ - ೭ಮ)% ಹ | ೪ನ%. (-೭ಮ) | & 
ಹ(೪ಪ)ಕ.(೩(೪ವುತ(-೭ಮು)--೩(೪ನ) (-೭ಮ)3. (-೭ಮ)*& 
ಹ೬೪ಪಕೆ..,೧೬ಪತಿ(೭ವ)--೩,೪ಸ.೪೯ಮ3./(-೩೪೩ನು)& 
ಪ ೬೪ಪಕೆ -೩೩೬ಪಳಿವು 4 ೫೮೮ನಮ - ೩೪೩ಮಸೆ, 

ಮತ್ತು ಇದೇ ವಿಸ್ತಾರವನ್ನು ಅಲ್ಲಿ ನಾವು ಪರಿಚ್ಛೆ "ದ ೪.೩ ರೊಳಗಿನ 
ನಿಯಮನನ್ನು ಉಪಯೋಗಿಸಿ ಬರೆದಿದ್ದೆ ನೆ. 


|| 


. [| 


ಜ್‌ ಬಕ್ಕೆ ಇ ಕ 
ಕೆಲವು ಹೆಚ್ಚಿನ ನಿಸ್ತಾರಗಳು ೬೯ 


ಮೇಲೆ ಕೊಟ್ಟ ದ್ವಿನದ ರಾಶಿಯ ಘನದ ವಿಸ್ತಾರದ ವಿಷಯವಾಗಿ 
ನಿಯಮನನ್ನು ನಾವು ಹೀಗೆಯೂ ಬರೆಯಬಹುದು. ಯಾನದೊಂದು 
ದ್ವಿಪದ ರಾಶಿಯ ಘನವು ಆ ರಾಶಿಯೊಳಗಿನ ಎರಡೂ ಪೆದಗಳ 
ಸುನಗಳ ಬೇರೀಜು, ಅಧಿಕ ಆ ಎರಡು ಪದಗಳ ಬೇರೀಜು ಮತ್ತು 
ಅವುಗಳ ಗುಣಾಕಾರ ಇವುಗಳ ಗುಣಾಕಾರದ ಮುನ್ಮುಡಿಯಷ್ಟು 
ಇರುತ್ತದೆ. ಈ ರೀತಿಯಿಂದ ನಿಸ್ತಾರವನ್ನು ಮಾಡುವ ಮೊದಲು ರಾಶಿಯ: 
ಮೂಲತಃ ಎರಡು ಸದಗಳ ಬೇರೀಜಿನ ಸ್ವರೂಪದಲ್ಲಿ ಇರದಿದ್ದರೆ ಮೇಲೆ 
ಹೇಳಿದಂತೆ ಮೊದಲು ಅದನ್ನು ಆ ಸ್ವರೂಪದಲ್ಲಿ ರೂಸಾಂತರಿಸಬೇಕು. 
ಉದಾಹರಣೆಗಾಗಿ (೪ಷ-೭ಮ)* ಇದರ ನಿಸ್ತಾರವನ್ನು ಮಾಡುವದಾದರಿ 
ಅದನ್ನು ಕ್ರಮನಾಗಿ ಕೆಳಗೆ ಕೊಟ್ಟಂತೆ ಮಾಡುವದು ಉಚಿತೆನಾಗುವದು. 
(೪ಸ-೭ಮ)ಸ ಹ ( ೪ನ. (- ೭ಮ)} & 
(೪ಸ)*./-೭ಮ)*.೩/(೪ಪ)(-೭ಮು) | ೪ನಗ್ಗ-೭ಮ) | 

= ೬೪ಪಕ್ಕೆ -೩೪೩ಮ% - ೮೪ಪಮ (೪ನ - ೭ಮ). 

೪... ಮೇಲಿನ ಸೂತ್ರಗಳನ್ನು ಉಪಯೋಗಿಸಿ ಕೆಲವು ಸಂಖ್ಯೆಗಳ 
ಘನಗಳನ್ನು ಪ್ರತ್ಯಕ್ಷ ಗುಣಾಕಾರ ಮಾಡದೇ ಸುಲಭ ರೀತಿಯಲ್ಲಿ ಹೇಗೆ 
ಬರೆಯಲು ಬರುತ್ತದೆಂಬುದನ್ನು ನೋಡಿರಿ. ಉದಾಹರಣೆಗಾಗಿ ನಾವು ೩೧, 
೩೯, ೯೮, ೧೦೪ ಮತ್ತು ೯ಥ ಈ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಘನಗಳನ್ನು ಇಲ್ಲಿ ಬರೆಯುವಾ. 

(೩೧) ಎ (೩೦% ೧) 

= (a0 +(೧)% +೩. ೧.೩೦. (೩೦ +೧) 
=೨೭೦೦೦೬೧4+ ೨೭೯೦ 
= ೨೯೭೯೧. 
(ar) =(90-೧) 
= (90% ಎ (೧)% -೩. ೧. ೪೦. (೪೦ -೧) 
ಮ ೬೪೦೦೦ - ೧ - ೪೬೮೦ 
= ೫೯೩೧೯. 
(೯೮)% =(೧ಂಂ-.೨ 
= (೧00 - (೨)& ~ a. ೨. ೧೦೦. (೧೦೦ - ೨) 


(ll 
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= ೧೦೦೦೦೦೦ - ೮ - ೫೮೮೦೦ 
= ೯೪೧೧೯೨. 
(೧೦೪) = (೧೦೦% ಕ 
= (೧00) + (೪)* +೩. ೪. ೧೦೦. (೧೦೦ + ೪) 
= ೧೦೦೦೦೦೦ + § 4 ೧೨೪೮೦೦ 
ಎ ೧೧೨೪೮೬೪. 
(ನ (4 (2%. ಖರ್ಥುಧಿ 
೭೯+ +S 
ಎಲ್ಲೆ. 


ಪ್ರಶ್ನಸಂಗ್ರಹ ೧೨. 


ಕೆಳಗಿನ ರಾಶಿಗಳ ಘನಗಳನ್ನು ಬರೆಯಿರಿ: 
ಪಮ... ೨. ೪ಕುಗ. ೩. ೩ಸ-ನಮುು ೪. ಯ-೨ರ. 


೧. 

3. ೩ನೂವಮು. ೬. ೪ಯ-೩ರ. ೭. ೬ಸ-೫ರ. ೮. ೭ಸ..೨ಬ. 

೯. ಇಯ. ೧೦೩೫. ಬಿರಿ ಬ್‌ ೧೨. ೩-೨ಯ. 

೧೩. ಎಸಬ. ೧೪. ೮-೩ಮಳಿ. ೧೫. ೩ಮ. ೧೬. ಪ-ಬಹಜಿ. 
ಲ ಗ ೨ಯ ಬಿ 

೧೩. ೪ಯ- ೧೮. ೫-೧೯.೩4. ೨೦. ಸೇ. 

ಕೆಳಗಿನ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಘನಗಳನ್ನು ಹೇಳಿರಿ: 
೨೧. ೪೫. ೨೨. ೮೭. ೨೩. ಜ್ಞ. ೨೪. ಲಕ್ವಿ. 


ಕೆಳಗಿನ ರಾಶಿಗಳು ಯಾವ ರಾಶಿಗಳ ಫನಗಳಿರುತ್ತನೆಂಬುದನ್ನು ಹೇಳಿರಿ: 
೨೫. ಯ್‌ ೬ ೧೫ಯಳಿ 4+ ಯ + ೧೨೫. 
೨೬. ಕೆ - ೨೧ಕ್ಷೌ ೬ ೧೪೭ಕ್ಷ- ೩೪೩. 
೨೭. ೮೭% ೬೦ಸಣಿಬ ೧೫೦ಪಬಳಿ - ೧೨೫ಬ. 
ತಿಲ. ೨೧೬೮ - ಎ೫೬ ಮ + ೮೮೨ಪಮಳೆಿ « ೩೪೩ಮ&. 
೨3೯. ೬೪ರಸೆ- ೨೭೮% - ೩೬ರಲ (೪ರ - ೩೮). 
೩೦. ೭೨೯ಕ4 4 ೧೨೫ಗ ೬ ೧೩೫ಕಗ (ಕ 4 ಜಗ). 


ಕೆಲವು ಹೆಚ್ಚಿನ ನಿಸ್ತಾರೆಗಳು ೭೧ 
೨. 
(ಪಃ ಮ)ಪ೨ ಇ ಸಮು- ಮ) 
೪.೭. ಕೆಳೆಗಿನ ಗುಣಾಕಾರಗಳನ್ನು ಲಕ್ಷ $ಪೊರ್ನಕವಾಗಿ ಅಭ್ಯಸಿಸಿರಿ. 


ಸ೨-ಸನು"ನು೨ ಸನ4ಸನುಃಮು” 
ಸ ಮ ಸ್ಪ-ನು 
ಪಕ - ಸರಿಮ 4 ಸಮತಿ ಪಸು 
+ ಪೌಮ- ಸಮನ - ಪೌಮ - ಸಮನಿ-ಮ್‌ 
ಪೀ ೧೧ ಪಕ ಮಳಿ 


ಮೇಲಿನ ಗುಣಾಕಾರಗಳನ್ನು ಸೂಕ್ಷ್ಮದೃಷ್ಟಿಯಿಂದ ನೋಡಿದರೆ ನಮಗೆ 
ಹೀಗೆ ಕಂಡು ಬರುವದು. ಎರಡು ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಬೇರೀಜು ಮತ್ತು 
ಅವೇ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ನರ್ಗಗಳೆ ಬೇರೀಜು ಉಣಾ ಆ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ 
ಗುಣಾಕಾರ್ಕ ಇವುಗಳೆ ಗುಣಾಕಾರವು ಆ ಸಂಖ್ಯೆಗಳೆ ಘನಗಳೆ 
ಬೇರೀಜಿಗೆ ಸರಿಯಿರುತ್ತದೆ; ಮತ್ತು ಎರಡು ಸಂಖ್ಯೆಗಳೆ ವಜಾಜಾಕಿ, 
ಮತ್ತು ಅನೇ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ವರ್ಗಗಳ ಬೇರೀಜು ಅಧಿಕ ಆ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ 
ಗುಣಾಕಾರ, ಇವುಗಳೆ ಗುಣಾಕಾರವು ಆ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಘನಗಳ 
ನಜಾಜಾಕಿಗೆ ಸರಿಯಿರುತ್ತದೆ. ನಾವು ಈ ಸಂಗತಿಗಳನ್ನು ಸೂತ್ರರೂಪ- 
ದಲ್ಲಿ ಕೆಳಗಿನಂತೆ ಬಕಿಯಬಹುದು. . 
(ಪ ಮ)(ಸೌ - ಸಮ. ಮತ) ೫ ಸಮಃ 
(ಸ-ಮ)(ಸೌ + ಸಮ4 ಮತ) ಇ ಪಕೆ- ಮಸಿ; 
ಇದರ ಮೇಲಿಂದ ನಾನು ಹೀಗೆಯೂ ತರ್ಕಿಸೆಬಹುದು, 
(ಸಕ 4 ಮಖೆ) ೬ (ಸ4 ಮ) ಎನಿ - ಸಮ 4 ಮತೆ ಮತ್ತು 
(ಪಸ - ಮಸಿ) (ನ-ನು)ಎ ಪೌ + ಪಮ ನು”. 
ಪರಿಣಾಮುದಲ್ಲಿ - ನು ಮತ್ತು 4(- ಮ) ಮತ್ತು ಅದರಂತೆಯೇ ಮ 
ಮತ್ತು -(- ಮು). ಇವುಗಳಲ್ಲಿ ನಿನೂ ವ್ಯತ್ಯಾಸವಿಲ್ಲದ್ದರಿಂದ ಮೇಲಿನ 
ನಿಯಮದಲ್ಲಿಯ ಎರಡನೇ ಭಾಗವು ಮೊದಲನೇ ಭಾಗದಲ್ಲಿ ಅಂತರ್ಭೂತ- 
ನಾಗುತ್ತದೆ. ಏಕೆಂದರೆ, 
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| 

ಎಶ 
ದ್ದ 
3 
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೪-೮. ಮುಂದಿನ ಉದಾಹರಣೆಗಳಲ್ಲಿ ಮೇಲಿನ ಸೂತ್ರಗಳನ್ನು ಗುಣಾ- 
ಕಾರ ಮಾಡುವದರಲ್ಲಿ ಹೇಗೆ ಉನಯೋಗಿಸಿದೆ ಎಂಬುದನ್ನು ನೋಡಿರಿ: 
ಉ. ೧. ೪೨ _ ೧೦ಕಗೆ 4 ೨೫ಗ೨ ಮತ್ತು ೨೫. ೫ಗ ಇವುಗಳ 
ಗುಣಾಕಾರವನ್ನು ಮಾಡಿರಿ. 
೨ಕ ದ ಬದಲಾಗಿ ಪ ಮತ್ತು ೫ಗ ದ ಬದಲಾಗಿ ಮ ಎಂದು ತಿಳಿದಲಿ 
೪ಕ೨ ಎ ಹೌ ೧೦ಕಗ ಎ ಪಮ್ಮ ಮತ್ತು ೨೫ಗ೨3 ಎ ಮೌ, ಅದುದರಿಂದ, 
(೨ಕ,೫ಗ)(೪ಕ೨-೧೦ ಕಗ೨೫ಗ೨) ಎ (ಸೇಮ)(ಸ೨-ಸಮನುನಿ) 
ಐ ಫಕ್ಕಿ . ಮಕ್ಕಿ" 
= (ಅಕ್ರ + (ಜಗ) 
ಎಲೆಕಸೆ ೬ ೧೨೫ಗಸಿ, 
ಉ. ೨. ೮ಯ - ೩ಕ್ಷ ಮತ್ತು ೬೪ಯ 4 ೨೪ಯಕ್ಷ 4 ಕಕ್ಷ 
ಇವುಗಳ ಗುಣಾಕಾರನನ್ನು ಮಾಡಿರಿ. 
(ಆಯ -೩ಕ್ಷ್ಗ೬೪ಯನೆ 4 ೨೪ಯಕ್ಷ 4 ಕತಿ) 
ಎ(೮ಯ - ಕ್ಷ) { (ಅಯ)3(ರಯ(ಕ್ಷ-(೩ಕ್ಷ)* 1 
ಎ(ಆಯ)& - (ಇಕ್ಷ)* 
ಎ ೫೧೨ಯ - ೨೭ಕ್ಷಕೆ, 
ಉ. ೩. ೪೯ರ೨ - ರಲ. ಜಲ್‌ ಇದಕ್ಕೆ ೭ರ. ೧೮ ದಿಂದ 
ಸುಣಿಸಿರಿ. 
(೭ರ 4ಲ(ಳ೯ರ೨ - ರಲ ಜಲ್‌) 
=(೭ರ 8೮) [ (೭ರ) - (೭020) + (20) | 
೨೭ರ) 4 (6೮) 
= ೩೪೩ರ* + ಲೆ. 
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ಕೆಳಗೆ ಕೊಟ್ಟಿ ರಾಶಿಗಳ ಗುಣಾಕಾರವನ್ನು ಮಾಡಿರಿ. 


೧. ಯ4೫, ಯೌ -೫ಯ-4 ೨೫. 

೨. ಯ-ಪ್ತಿ ಯನೆ.೬ಯ ೪೯. 

೩. ೨ಯ . ೩, ೪ಯ5 ೨ ೬ಯ .೯. 

೩ರ -೫, ೯ರ . ೧೫ರ. ೨೫. 
೫ - ೪ಕ್ಕ ೨೫-4 ೨೦ಕ4 ೧೬೫೨. 

೬. 74 ೨ಕ ೮೧-೧೮ಕ-- ೪ಕತ೨. 

೭. ೫ಕ- ಗೃ ೨೫5೨. ೫ಕಗ-. ಗತಿ. 

ಕ. ೮ಯ -೫ಕ್ಕ ೬೪ಯ + ೪೦ಕಯ 4 ೨೫೫೨. 

೯. ೭ಕ್ಷಣತ್ಣಿ, ೪೯ಕ್ಷ್‌ೆ 4 ಇಕಕ್ಷ್ಗ ₹. 
೧0. ಇಕ್ಷ* 9 ಕ್‌ಸತ್ತ 
೧೧. ೧% `ಸ, ೧ [ಪ ಧ್‌. 
೧೨. ಸ್ಲೆಸ-ಕ್ಯಿಬ, ಕಿಸ 4 9ಸಬ- ಕ್ಲೆಬಳಿ. 
೧೩. ಯಕ್ಷ. ೧, ೧೬ಯಳಿಕೆ - ೪ಯಕ್ಷ+ ೧. 
೧೪. ೩-೨ ೪ಸಬ್ಬ ೯. ೧೨ನಬ. ೧೬೫೪ ಬಳಿ. 
೧೫. ೨ಪಫ-೩ಬನು, ೪ ಹಳಿಫತ + ೬ನಫಬನು 4 ೯ಬಳಿಮಳಿ. 
೧೬. ೮ಯ.೧೧ರಲ್ಕ ೬೪ಯ3 - ೮೮ಯರಲ 4+ ೧ರ ಲ. 
೧೭. ೩ಯ್‌ + ೫ಕ್ಸ ನ, ೯ಯ್‌ -೧೫ಯತಿಕ್ಷೌಿ 4೨೫ಕ್ಕೆ. 
೧೮. ೨ಯ* -೩ಕ್ಷಿ ಆಯಿ. ೬ಯ*ಿಕೆ 4 ೯ಕ್ಟ್‌. 
೧೯. ೫ಪಕಿ . ೭ಬಕ್ಕಿ ೨೫೫೬ - ೫೫ಪೆಬಕಿ + ೪೯ಬ೬, 
೨೦. ೨೫೪ _ ೯ಬಳ್ಳಿ ೪ಪ೮ 2. ೧೮ನ೪ಬಳಿ 4 ೮೧ಬಲೆ. 

ತೆರನಿದ್ದ ಸ್ಥಳಗಳನ್ನು ತುಂಬಿರಿ, | 

೨೧. ೬೪ಯಸ ೬೧೨೫೮8 ಎ (೪ಯೆ4 ೫ಲ) (ne ). 
3೨. ೨೭ರ -೩೪೩ಿಲ್‌ (ಮ ) (೯ರ೨.. ೨೧ರಲ ೪೯೮೨). 
೨೩. ೧೨೫ - ೭೨೯೪೬ ಇ (೫- (ಬಾನಿ ಟಟ 
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೨೪. ೧೩೩೧ಯ& 4 ೨೧೬ರಕಲಕೆ 
ಟ್‌ ) (೧೨೧ಯಳಿ - ೬೬ಯರಲ[-- ೩೬ರ೨ ಲ), 
೨೫. ೩೪೩ಪಕಿ -೫೧೨ಕ್ಷಕಿಎ (೭ನ ಲಕ್ಷ) (ಸ್ಟ), 
೨೬. (ಲಯ -೩೪೩೮೬) (ಅಯ - ೭೮) ಎ ಎಎ ಪೂಟ 1? 
೨೭. (೨೬ರ& ಹ ೧೨೫೮೩) ಪ (೩ರ + ೫ಲ) ಎ ಕ ರ ಲ 
ತಳ. (೧-.೨೧೬ಯ೬) - (೧ ೬ಯ೨ + ಒಯಳಿ) ಎ.ಎ 
ತ ಸಗರ0ಂಕ ಜೇ) ಸಿ ಆತ ಕಾಡಾ ಸಾ 
೩೦. (೨೧೬ಯಸಿಕ್ಸಸಿ-೧೨೫ಸಸೆ) - (೩೬ಯ೨ ಕ್ಷತಿ-೩೦ನಯಕ್ಷ-- ೨೫೫೨) 
4೧. (೫೧೨೫%-೩೪೩೮೫) -(.......) ಎ (೬೪ಸ೨.೫೬ನಲ ೪೯೮೨). 
೩೨, (೧೩೨೧೮%-,೧೨೫ವ&) ೨(.....) ಎ ೧೨೧೮೨- ೫೫ಲನ 4 ೨೫ನೆ. 
೩. (೬೪ಯಸ್‌ ಎ ೭೨೯೮) « (೧೬ಯ೨.೩೬ಯಲ೮೧೮೨) ಎ 


ಅಗರ ae 


ON ) ೬ (೩ಕ-೮ಗ) ಎ ೯ಕ4ಂ೪ಕಗ4 ಳಗ. 
೫. (.......) ೨(೨೫ಯ* - ೫ಯಕ್ಷ--೪೯ಕ್ಷರಿ) ಎ ೫ಯ 4 ೬ಕ್ಟ. 
೩. 
(ಯೆ + ಸ)(ಯ + ಬ)(ಯೆ + ಮ) 


೪-೯. ಹಿಂದೆ ನಾವು(ಯೆ-ನ)(ಯಬ) ಆ ಯಲಿ(ಸ-ಬ)ಯ-ಸಬ ಎಂಬು- 
ನನ್ನು ನೋಡಿದ್ದೇವೆ. ಇಂದು ನಾವು ಈಗ (ಯಸ)(ಯಬ)(ಯಮು) ದ 
ನಿಸ್ತಾಕವು ಹೇಗಾಗುತ್ತ ತ್ತದೆಂಬುದನ್ನು ಅಂದರೆ ನೊದಲನೇ ಪದವು ಒಂದೇ 
ಇರುವ (ಯಸ) (ಯಬ) ಯಮ) ದಂಥ ಮೂರು ದ್ವಿಪದ ರಾಶಿಗಳ 
ಗುಣಾಕಾರವು ಯಾವ ಸ ಸ್ವರೂಸದ್ದಿರುತ್ತಡೆ ಎಂಬುದನ್ನು ಹು 


(ಯ.ಪ)(ಯ,ಬ](ಯಸಮ) ಆ ( ಯನಿಗ್ಗ[ಸಃಬ)ಯಳನಬ } (ಯಮ) 
ಇಯ ( ಯೌ (ನ. ಬಯ 4 ಸಬ 
*ಮ್ಸ ಯ್‌ (ಪ. ಬಯ + ಸಬ] 


ಕೆಲವು ಹೆಚ್ಚಿನ ನಿಸ್ತಾರಗಳು ೭೫ 


= ಯ್‌ + (ಪ.ಬ)ಯತಿ.ಸಬಯ--ಮಯತಿ(ಪ-ಬ)ಮಯಸನಬಮ 
ಇ ಯ್‌ ೬(ಸ%ಬ)ಯರನೆ4ಮಯಖೌಿ+ಸಬಯ-4(ಬಮ-+ ಮಸ)ಯ4ಸಬನು 
ಯಸ (ಸಬಮು)ಯ” + (ಸಬ-ಬನು4ಮಸ)ಯ + ನಬಮ. 
ಇದರ ಮೇಲಿಂದ ನಮಗೆ ಕಂಡು ಬರುವದೇನಂದಕ್ಕೆ ಒಂದು ಸಾಧಾ- 
ರಣ ಪದನಿರುನ ಮೂರು ದ್ವಿಪದ ರಾಶಿಗಳೆ ಗುಣಾಕಾರವು, ಸಾಧಾ- 
ರಣ ಪದದ ಘನ, ಅಧಿಕ ಸಾಧಾರಣ ಸದದ ವರ್ಗ ಮುತ್ತು ಉಳಿದ 
ಮೂರು ಪದಗಳ ಬೇರೀಜು ಇವುಗಳ ಗುಣಾಕಾರ, ಅಧಿಕ ಸಾಧಾ- 
ರಣ ಸದ ಮತ್ತು ಉಳಿದ ಮೂರು ಪದಗಳೊಳೆಗಿನ ಎರಡೆರಡರ 
ಗುಣಾಕಾರಗಳ ಬೇರೀಜಂ ಇವುಗಳೆ ಗುಣಾಕಾರ ಅಧಿಕ ಆ 
ಮೂರೂ ಭಿನ್ನ ಸದಗಳ ಗುಣಾಕಾರದಷ್ಟು ಇರುತ್ತದೆ. 
ಉ. ೧. ಯ, ಯಃ೨ ಮತ್ತು ಯ ಇವುಗಳ ಗುಣಾಕಾರವನ್ನು 
ಮಾಡಿರಿ. 
(ಯ;೧)(ಯ, (ಯಜ) | 
- ಯಶ (೧೨.೨.೩)ಯ3 4 (೧.೨3. ೨.೩. ೩.೧)ಯ 4 ೧.5.೩ 
ಇ ಯಕ... ೬ಯ೨ .೧೧ಯ +೬. 


ಹ ೨. ಕ್ಲಿ ಕೃ೫, ಮತ್ತು ಕ್ಷ4೧೧ ಇವುಗಳ ಗುಣಾಕಾರವನ್ನು 
ಡಿರಿ. 


(ಕ್ಷಃ೩) (ಕ್ಷ) (ಕ್ಷಣ) 
= ಕೃಷಿ .. (೩.,೫೧೧)ಕ್ಸ 5 + (೩೫,೫೧೧ + ೧೧.೩) ಕ್ಷ ೩.೫.೧೧ 
ಎ ಶಹ ೬೧೯ಕ್ಸನ ೬ ೧೦೩ಕ್ಸೃ 4 ೧೬೫. 
ಉ. ೩. ಸ-೫ಜ ಸ4೭ ಮತ್ತು ಸ4೪ ಇವುಗಳ ಗುಣಾಕಾರವನ್ನು 
ಮಾಡಿರಿ. 
(ನ-೫) (ಸ. ೭) (ಪ ೪) ಎ ಪ 4(- ೫4೭4೪) ನ್‌ 
೯ (-೫.೭.-೬.೪-೫.೪)ಪ-೫.೭.೪ 
ಹ ಸಕ್ಕತ ೬ನ - ೨೭೫-೧೪೦. 
ಉ. ೪. ೨ಯ-೩ಕ್ಕ ೨ಯ--೭ಗ ಮತ್ತು ೨ಯ-೫ಫ ಇವುಗಳ 
ಗುಣಾಕಾರವನ್ನು ಮಾಡಿರಿ. 


ಸುಬೋಧ ಜೀಜಗಣಜೆತ 


(೨ಯ-೩ ಕ) ೨ಯ೭ಗ)೨ಯ-೫ಘ)(೨ಯ)*..(-೩ಕ.೭ಗ-ಜಫಘ)(೨ಯ)- 
+(-೩ಕೆ.೭ಗ-೫ಥೆ.೭ಗ4೩ಕ.೫ಘ) (೨ಯ) + (-ಒಕ) (೭ಗ) (ಫೆ) 
ಎ ೮ಯಕ್ಕೆ೪(೭ ಗ-೩ಕ-ಜಘ)ಯ3-.೨(೧೫ಕಫು-೨೧ಕಗ-೩೫ಗಫ್ರಯ 
4. ೧೦೫ ಕಗಫ. 
ಪ್ರಶ್ನಸಂಗ್ರಹ ೧೪. 
ಕೆಳಗಿನ ದ್ವಿಪದ ರಾಶಿಗಳೆ ಗುಣಾಕಾರಗಳೆನ್ನು ಮಾಡಿರಿ: 

ಯಃ, ಯಲ ಯವ. ೨. ಯ-೧ಿ, ಯ-ಜ ಯ-೫. 
ಶಲ, ಕ್ಷೇ ಕ್ಷ-೨. ೪. ಮ-ಪಿ ಮಖ ಮಗ. 
ಪ-ಗ್ಯ ಪ-೫ ಪತ ೬. ೬. ೧.ಯ, ೪.ಯ, ೮.ಯ. 
೩-ಕ್ಸ ೭-ಕ್ಷೈೇ ೧೦-ಕ್ಷ ೮. ೨ಯ,೧, ೨ಯ-.೩, ೨ಯ,೫. 
೩ಕ್ಷ-೨, ೩ಕ್ಷ-೪, ೩ಕ್ಷ೫... ೧೦. ಕ್ಷಣ, ಅಕ್ಷ೩, ಇಕ್ಷು. 
೫-೬, ೫ಕ್ಷ-೩ಿ, ಚಕ್ಷಣಣ. ೧೨. ೭ಕ್ಷ-೧, ೬ಕ್ಷ-೫, ೭ಕ್ಷಣ. 
೨ಕ್ಷ-ಕ, ೨ಕ್ಷ೪ಕ, ೨ಕ್ಷ-೩ಕ. ೧೪. ೪ಸ-೩ಕ್ಕ ೪ಸ-೫ಕ, ೪ಪ೭ಕ. 
೨ಗ೬ಯ್ಯ೩ಗ4ಯ್ಯ ೬ಗ4ಯ. ೧೬. ೫ನ-ಯ, ೪ಫ-ಯ, ೮ನ-ಯ. 
೫ಯ 4 ೩ಕ ಜಯ ೬ಗ್ಗೆ ೫ಯ-4೮ಗ. 
ಆಯ- ಕ್ಕ ಆಯ4+೩ಗ್ಯ ಲಯ - ೫ಫೆ. 
೨ನ + ೩ಯ, ೪ಬ4೩ಯ, ೭ಮ+೩ಯ. 
ನ-೪ಯ, ೩ನ - ೪ಯ್ಯ ೫ಜಸ-೪ಯ. 


ಕತೆ ಕನಿ 8ಶಿರೆ ಇ ಣ ೫೬೦ 


ಐದನೆಯ ಪ್ರಕರಣ 
ಹಿಂದಿನ ಕಲನ ಸೂತ್ರಗಳ ಉಸಯೋಜನೆ 
೧. 
(ಹನು) ೫ ಸ೨೨ಪಮ-ನು5; (ಸ-ನು)೨ ಎ ಸ3-೨ಪಮ್ಮಮ3, 
೫:೧. ಮೇಲಿನ ಸೂತ್ರಗಳ ಸಹಾಯದಿಂದ ಯಾನೇ ದ್ವಿಪದ ರಾಶಿಯ 
ನರ್ಗನನ್ನು ಹೇಗೆ ಹೇಳಲು ಬರುವದೆಂಬುದನ್ನು ನಾವು ಹಿಂದೆ ನೋಡಿದ್ದೇನೆ. 
ಉದಾಹರಣೆಗಾಗಿ, ೪ಯ 4೯್ಷದ ವರ್ಗವನ್ನು ಬರೆಯುವದಾದಕೆ ಅದನ್ನು 
(ಛಯ)೨ .. ೨(೪ಯ](ಕ್ಷ).(೯ಕ್ಷ)೨ ಅಂದಕೆಯೇ ೧೬ಯ೨ 4-೭೨ಯಕ್ಷ 
4೮೧ಕ್ಷ ಎಂದು, ಅಥವಾ ೫ಯ-೮ಕ್ಷ ದ ವರ್ಗವನ್ನು ಬರೆಯುವದಾದಕೆ 
ಅದನ್ನು (೫ಯ)್‌ - ೨(೫ಯ) (ಅಕ್ಷ) + (ರಕ್ಷ)  ಅಂದಕೆಯೇ ೨೫ಯ-* 
-೮೦ ಯ ಕ್ಲ ೬೪3್ತ ಎಂದು ಬರೆಯುವೆವು. ಅದಕೆ ನಮಗೆ ಎರಡಕ್ಕಿಂತ 
ಹೆಚ್ಚು ಸದಗಳಿರುನ ಯಾನದೊಂದು ಸದಾನಲಿಯ ನರ್ಗವನ್ನು ಬಕೆಯುವ- 
ದಾದರೆ ಅದನ್ನು ಇಷ್ಟು ಸುಲಭವಾಗಿ ಬರೆಯಲು ಬರುನಡೇ? ಸಬಮ 
ಈ ತ್ರಿನನ ರಾಶಿಯ ನರ್ಗನನ್ನು ಬಕಿಯಬೇಕಾಗಿಡೆಯೆಂದು ತಿಳಿಯಿರಿ. 
ಮತ್ತು ಪ4 ಬಮ ದ ನರ್ಗನೆಂದರೆ ನಬ ಮ ಗುಣಿಲೆ ಪ. ಬನು. 
ಅಂದ ಮೇಲೆ ಪ4ಬನು ದ ನರ್ಗನನ್ನು ತೆಗೆಯಬೇಕಾದರೆ ಕೆಳಗೆ ಬರೆದಂತೆ 
ಪಬ4ಮಕ್ಳೆ ಪಬ4ನು ದಿಂದ ಗುಣಿಸುನದು ಅತ್ಯನಶ್ಯನಿಜಿಯೇ 
ನ4ಬ4ಮು 
ಗ ಪತ ಬನು 
ಸತ ನಬ ಸಮ 
+ ಸಬ + ಬ” 4+ ಬಮ 
4 ಸಮ + ಬಮು 4 ಮ್‌ 
ಸೌ ೬ ೨ನಬ4 ೨ಸಮು4 ಬತಿ 4 ೨ಬನು4 ಮತಿ 
ಅಂದರೆ ಪೌ 4 ಬ೨ 4 ಮ 4 ೨ಸಬ ೨ಸನು + .೨ಬನು. 
ಸ. ಬಡಿ ಮ ಈ ರಾಶಿಯೊಳಗಿನ ಬನು ಈ ಭಾಗಕ್ಕೆ ನಾವು ಅ 
ಎಂಬ ಅಕ್ಷರವನ್ನು ಉಪಯೋಗಿಸಿದರೆ ಸಸ ಬಮ ಈ ರಾಶಿಯನ್ನು 





೭೮ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


ಪ4ಅ ಈ ರೀತಿಯಾಗಿ ದ್ವಿಸದ ರಾಶಿಯ ಸ್ವರೂಪದಲ್ಲಿ ನಮಗೆ ಬರೆಯಲು 
ಬರುವಡು, ಮತ್ತು ತರುವಾಯ (ನ 4 ಬಮ) ಎ (ಪ ಅ) 
ದ ಸರಿತ ೨ನ೪ 4 ಅ 
ಎಸಿ. ೨ನ(ಬಡ ಮ). (ಬಡ ಮ)3[ಅ ದ ಬದಲಾಗಿ 
ಮೊದಲಿನ (ಬತ ಮ) ಬರೆಯಲಾಗಿ] 
ಐ ಹರಿಸ ೨ ಸಬ ೨ ಪಮ ಬೊ..೨ ಬಮ ಮತ್‌ 
ಎಸಬ ಹನು + ೨ನಬ+ ೨ನಮ- ೨ಬವು. 
ಇಲ್ಲಿ ಮೂರು ಪದಗಳ ಬೇರೀಜಿನ ನರ್ಗವು ಅ ಮೂರು ಪದಗಳ 
ವರ್ಗಗಳ ಬೇರೀಜು ಅಧಿಕ ಆ ಪದಗಳಲ್ಲಿ ಎರಡೆರಡರ ಗುಣಾಕಾರ. 
ಗಳ ಇನ್ಮುಡಿಯಸ್ಟು ಇರುವದೆಂದು ನಮಗೆ ಕಂಡುಬರುವದು. 


ಮತ್ತು ನಾಲ್ಕು ಪದಗಳೆ ಬೇರೀಜಿನ ವರ್ಗವು ಎಸ್ಟು ಸ್ಟಾಗಬಹುದು? 
ಸಬುಮ್ಮನ ದ ವರ್ಗವು ನಮಗೆ ಬೇಕಾಗಿದೆಯೆಂದು ಸ ಅದೆಸ್ಟಾಗ- 
ಬಹುದು? 
(ನ.ಬ್ಯಮ% ಸ) ಎ ಪೌಿ೨ಸ(ಬ.ಮ ಸ) (ಬ ಮ. ಸತಿ 
AEN ಬಡ೨ಪಮ೨ನಸ--ಬಳೆ-ಮಳಿ ಸತಿ 
4.೨ಬಮ-೨ಬಸ.೨ನುಸ 
ಎ ಪೌ4ಬ” ಮಸ ೨ಂನಬೂ೨ಸನು4೨ಪಸ 
4೨ಬನು೨ಬಸ.೨ಮಸ, 
ಇಲ್ಲಿಯಾದರೂ ನಾಲ್ಕು ಪದಗಳ ಬೇರೀಜಿನ ನರ್ಗವು ಆ ಪದಗಳೆ 
ವರ್ಗಗಳ ಚೇರೀಜು ಅಧಿಕ ಆ ಸದಗಳಲ್ಲಿಯ ಎರಡೆರಡರ ಗುಣಾ- 
ಕಾರಗಳ ಇನ್ಮುಡಿಯಷ್ಟು ಇರುವದೆಂದು ನಮಗೆ ಕಂಡುಬರುವದು. 


ಇದರಂತೆಯೇ ನಾವು ಪದಾನಲಿಯಲ್ಲಿಯ ಪದಗಳ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು 
ಕ್ರಮೇಣ ಹೆಚ್ಚಿ ಸುತ್ತ ಹೋದಂತೆ ಎಷ್ಟೇ ಪದಗಳ ಬೇರೀಜಿನ ವರ್ಗವು 
ಆ ಪದಗಳ ನರ್ಗಗಳ ಚೇರೀಜು ಅಧಿಕೆ ಆ ಪದಗಳಲ್ಲಿಯ ಎರಡೆರಡರ 
ಗುಣಾಕಾರಗಳ ಇನ್ಮುಡಿಯಸ್ಸು ಇರುವದೆಂದು ನಮಗೆ ಕಂಡುಬರ- 
ಬಹುದು. 


ಹಿಂದಿನ ಕೆಲವು ಸೂತ್ರಗಳ ಉಸಯೋಜನೆ ೩೯ 


ಕೆಳಗಿನ ಕೆಲವು ಸದಾವಲಿಗಳ ವರ್ಗಗಳ ನಿಸ್ತಾರವ ನ್ನು ಒಮ್ಮೆಲೆ ಹೇಗೆ 
ಬರೆದಿದೆ ಎಂಬುದನ್ನು ನೋಡಿರಿ. 
(ಯ ೨ರ4೫ಲ) 
ಎ(ಯ)3.. (೨ರ)ನ (೫೮) ೨(ಯ)(೨ರ)..೨(ಯ)(೫೮)-.5!೨ರ) (೫ಲ) 
-ಯು 4 ೪ರ. ೨೫೮೨ 4 ೪ಯರ 4೧೦ಯಲ-4 ೨೦ರಲ. 
(೨ಯ - ೫ರ + ೪೦) 
ಎ(8ಯ)ೌ + (-೫ರ)ೌ + (೪೦) +೨ (ಅಯ) (- Ka (೨ಯ)(೪ಲ) 
೨-೫೮) (೪೮) 
ಎಳಿಯ + ೫ರ 4- ೧೬೮೨ - ೨೦ಯರ 4 ೧೬ಯಲ -- ೪೦ರಲ. 
(೩5 - ೨ಎಗ- ೪ಫ) 
ಎ(೩ಕ)೨ --(-೨ಗೆ)34(-ಇಘ)  -- ೨(೩ಕ (- ೨) * ೨೩ (-ಇಫೆ) 
+೨(-೨7)(-೪ಫೆ) 
ಎ೯೨ 4೬೪ಗ೨ + ೧೬೪೨ - ೧೨ಕಗ - ೨೪ ಕಫ. ೧೬ಗಫ. 
(ಜಯ - ೪ರ - ೨೮ +೩ವ)್‌ 
=(೫ಯ)” + (-೪ರ)೨--(-೨೮) 4೬(೩ನ) 4 ೨(೫ಯ)( -೪ರ) 
+೨5(೫ಯ)(-5೦)೬೨(೫ಯ) (೩ವ) +5(-೪ರ)(-೨೦)-೨(-೪ರ) (೩ನ) 
+ ೨(-೨೮)(೩ವ) 
ಎ ೨೫ಿಯ೨ 4೧೬ರ 4 ೪ಲ೨ 4೯೨ - ೪೦ಯರ - ೨೦ಯಲ 4೩೦ ಯನ 
+ ೧೬ರಲ -.೨೪ರವ -೧೨೮ವ. 
ಸ್ವಲ್ಪ ರೂಢಿಯಾದನಂತರ ನಡುವಿನ ಹಂತವನ್ನು ಬಿಟ್ಟು ಯಾವದೇ ಪದಾನಲಿಯ 
ವರ್ಗದ ವಿಸ್ತಾರವನ್ನು ನಮಗೆ ಒಮ್ಮೆಲೆ ಬರೆಯಲು ಬರುವದು. 


ಪ ಸ್ರಶ್ನಸಂಗ್ರ ಹ ೧೫. 
ಕೆಳಗಿನ ರಾಶಿಗಳ ವರ್ಗಗಳ ವಿಸ್ತಾರಗಳನ್ನು ಬರೆಯಿರಿ: 
೧. ಜಯ-.೧೨. ೨. ೯ಯ-೭. ೩. ೧೫ನ೨ಬ. 


೪. ೧೮೫-೫ಮು. ೫. ೪ಯ-1೫ರ. ೨೮. ೬. ೩ಯ-೭ರ4ಳ೪ಲ. 
೭. ೨ಕ-೫ಗ-೩ಫ. ೪. ೩ನ೭ಬಡ೨. ೯. ೪ಕ-೩ಗ]೭, 
೧೦. ೭ಸ-೨ಬ-೧. ೧೧. ೩-೪ಯ-೫ಕ್ಷ. ೧೨. ೨-೮ಯ3೩ಕ್ಷ. 


ಶಂ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


೧೩. ಯಯ. ೧೪. ಕೌ. ೨ಕ್ಚ್ಯ೧.. ೧೫. ಸೌ-೪ನಲ. 


೧೬, ಸತಿ. ೨ನಬ..೨ಬಳೆ. ೧೭. ಯ$-೩ಯಕ್ಷ ಕಿ. 
ದಿ. ಇ೨ಯ ಯ. ೧೯. ೮-೪ ಯ-4೩ಯರ. 
೨೦. ಯೆ” ಕ್ರೌ ೪. ೨೧. ಮಳಿ-ಮಳಿ-೧. 


ಕೆಳಗಿನ ರಾಶಿಗಳು ಯಾನ ರಾಶಿಗಳ ವರ್ಗಗಳಿರುವನೆಂಬುದನ್ನು 
ಗುರುತಿಸಿರಿ: 
೨೨. ಸೌರಬ್‌ ಸ ೧೬ನಮುನ 4೬ ಒ೬ಪಬ ೮ಸಮ + ೨೪ಬಮ. 
೨೩. ೪ಕ೨ -೮ಕಖು ೬ ೪ಖ೨ - ೧೨ಖಗ 4 ೯ಗ” 4 ೧೨ಕಗ. 
೨೪. ೨೫ಸ೨ + ೪ಬ೨ + ೯ಮ>೨ - ೨೦ಸಬ 4+ ೧೨ಬನು - ೩೦ನಮ. 
೨೫. ೧೬ಯು 4ರ + ೪ಲ೨ -೮ಯರ - ೪ರಲ 4 ೧೬ಯಲ. 

ತೆರವಿದ್ದ ಸ್ಥಳಗಳನ್ನು ತುಂಬಿರಿ: 
೨೬. (೨ಯ ತತ್ತರ P= eens BO ಕರಯ ಟಃ 
೨೭. (೩ನ್ನು) ದ ರ ೪ಬಳಿ 4 ಮ್‌ - ೧೨ಪಬ.-- 4 ೪ಬಮು. 
೨೮. (ಳಿಗ... ಗಳಿಕ... ಘೌ-೧೬ಕಗ4೧೨ಕಥು........ 

ಸರಳ ರೂಪವನ್ನು ಕೊಡಿರಿ: 
೨೯. (ಸ- ೨ಬ. ೪ನು)ೌ + (೨ಸ4 ಬ- ೩ನು). 
೩೦. (೨ಯ - ೪ರ--೩೮)೨ - (ಯ - ೫ರ- ೨೮೦). 
೩೧. (೩ಕ - ೨ಗ+೪ಫ) - (೨ಕ- ೫ಕ- ಫೆ. (ಕ4೬ಗ- ಎಫ). 

೨. 

(ಪಮ) (ಪ-ಮ) ಎಪ್‌ -ಮ 

೫.೨. ಮೇಲಿನ ಸೂತ್ರದ ಸಹಾಯದಿಂದ ಎರಡು ಪದಗಳ ಬೇರೀಜು 
ಮತ್ತು ಅವೇ ಎರಡು ಪದಗಳ ವಜಾಬಾಕ್ಕಿ ಇವುಗಳ ಗುಣಾಕಾರವನ್ನು 
ಒಮ್ಮೆಲೆ ಹೇಗೆ ಬರೆಯಲು ಬರುವಜಿಂಬುದನ್ನು ನಾವು ಹಿಂಡಿ ನೋಡಿದ್ದೇವೆ. 
ಉದಾಹರಣೆಗಾಗಿ, ೪ಯ.. ೧೧ ಮತ್ತು ೪ಯ- ೧೧ಕ್ಷ ಇವುಗಳ ಗುಣಾ 
ಕಾರವನ್ನು ಹೇಳುವದಾದರೆ ಅದನ್ನು ೧೬ಯ೨ - ೧೨೧ಶ೨ ಇರುವದೆಂದು 
ನಾವು ಒಮ್ಮೆಲೆ ಹೇಳಬಲ್ಲಿವು. ಅದರಂತೆಯೇ ಎರಡು ತ್ರಿಸದ ಅಥವಾ 
ಬಹುಪದ ರಾಶಿಗಳ ಗುಣಾಕಾರನನ್ನು ಅನೇಕಸಾರೆ' ಇದೇ ಸೂತ್ರದ 


ಹಿಂದಿನ ಕೆಲವು ಸೂತ್ರಗಳ ಉಪಯೋಜನೆ ೮೧ 


ಉಪಯೋಗವನ್ನು ಮಾಡಿ ನಾವು ಅದನ್ನು ಎಷ್ಟು ಸುಲಭ ರೀತಿಯಿಂದ 
ಮಾಡಬಲ್ಲಿನೆಂಬುದನ್ನು ನೋಡುವಾ. 
ಪ೨ - ಪಮ. ಮ3 ಮತ್ತು ಹೌ 4 ಸಮ. ಮತ ಈ ತ್ರಿನದ ರಾಶಿಗಳ 
ಗುಣಾಕಾರವನ್ನು ಮಾಡುನದಿದೆಯೆಂದು ತಿಳಿಯಿರಿ. ಎರಡೂ ರಾಶಿಗಳಲ್ಲಿಯ 
ಪ ಮತ ಈ ಸಾಧಾರಣ ಭಾಗಕ್ಕಾಗಿ ಅ ಈ ಅಕ್ಷರವನ್ನು ಉಸಯೋಗಿಸಿ- 
ದರೆ ನಮಗೆ ಆ ರಾಶಿಗಳನ್ನು ಅ- ಸಮ ಮತ್ತು ಅ ಸಮ ಎಂದು ಬರೆಯಲು 
ಬರುವದು. ಮತ್ತು ತರುವಾಯ (ಹ3 - ಪನು. ಮ೨) (ಸ೨ ಪಮ 4. ಮ೨) 
=(ಅ - ಪಮ) (ಅ + ಸಮ) 
ಎ ಅ೨ ಫಮು 
ಎಸ್‌ ಮರ್‌) -ಪೌನು೨('' ಅಸ್‌ ಮು) 
ಎಪಿ. ಂನೌಮ್‌ ಮೌ ಎ ಸೌನು 
=ಪ್‌4 ಸಮ ಮಳಿ, 
ಇದರ ಮೇಲಿಂದ ನನುಗೆ ಮುಂದಿನ ಸಂಗತಿಯು ಕಂಡುಬರುನದು. 
ಎರಡು ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ವರ್ಗಗಳ ಬೇರೀಜು ಅಧಿಕ ಆ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ 
ಗುಣಾಕಾರ ಮತ್ತು ಆ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ವರ್ಗಗಳ ಬೇರೀಜು ಉಣಾ ಆ 
ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಗುಣಾಕಾರ, ಇವುಗಳೆ ಗುಣಾಕಾರವು ಆ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ 
ನಾಲ್ಕನೆಯ ಘಾತಗಳ ಬೇರೀಜು ಅಧಿಕ ಅವುಗಳ ನರ್ಗಗಳ ಗುಣಾ- 
ಕಾರದಷ್ಟು ಇರುವದು. ಇದೇ ಸಂಗತಿಯನ್ನು ನನುಗೆ ಕೆಳಗಿನಂತೆ ಸೂತ್ರ- 
ರೂಪದಲ್ಲಿ ಬರೆಯಲು ಬರುವದು: 
(ಪ೨4 ಪಮ ಮು೨)(ಸ೨-ಪನಮುನು೨) ಪ್‌ ಪ೨ಮ”ನು”. 
ಮೇಲಿನ ಸೂತ್ರದ ಉಸಯೋಗನು ನಮಗೆ ಬಹಳ ಸಲ ಆಗುವದರಿಂದ 
ಅದನ್ನು ನೆನಸಿನಲ್ಲಿಡುನದು ಅವಶ್ಯನಿರುವದು. 
೫-೩. (ಸಮ) (ಸ-ನು) ಸ೨-ಮ೨ ಈ ಸೂತ್ರದ ಉಸಯೋಗವನ್ನು 
ಮಾಡಿ ನಾವು ಕೆಳಗೆ ಮಾದರಿಗಾಗಿ ಕೆಲವು ಗುಣಾಕಾರಗಳನ್ನು ಮಾಡೋಣ. 
ಉ.೧. ೪ಕ4೫ಗ - ೭ಘ ಮತ್ತು ೪ಕ4೫ಗ4೭೫ ಈ ರಾಶಿಗಳ ಗುಣಾ- 
ಕಾರವನ್ನು ಮಾಡಿರಿ. ೪. ೫ಗ ಇದನ್ನು ಅ ದಿಂದ ನಿರ್ದೆೇಶಿಸಿದರೆ, 


ಲ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


(೪ಕ,೫ಗ-೭ಘ)(೪ಕ್ಕ೫ಗ೭ಘ)-(ಅ-೭ಫ)(ಅ೭ಘ)* 
ಎಲಿರ 
ಎ(೪ಕ೫ಗ-೪೯ಫ3['.' ಅಂಳಕ.೫ಗ] 
=ಗಿ೬ಕ೪ಂಕಗ4೨ಜ೫ಗನ-೪೯ ಘು. 
ಉ. ೨. ೮೫ - ೯ಬ. ೪ನು ಮತ್ತು ಆಪ4೯ಬ- ೪ಮು ಈ ರಾಶಿಗಳ 
ಗುಣಾಕಾರವನ್ನು ಮಾಡಿರಿ. ೯ ಬ-ಇಮ ನನ್ನು ಅದಿಂದ ನಿರ್ದೇಶಿಸಿದಕೆ, 
(ಅಸ-೯ಬ4೪ ಮ)(ಆ೮ಸ 4 ೯ಬ - ಮು) 
ಎಗ್ಗೆ ಆಸ-( ಬ-೪ಮ)} | ೮ಸ4(೯ಬ - ಳಿಮ) | 
ಎ(೮ಪ - ಅ) (ಲಪ 4 ಅಃ 
= ೬೪ -ಅಿ 
ಎ ೬೪ಪ೨ - (ಬ. ೪ಮ)ೌ['' ಅವ ೯ಬ - ೪ಮ] 
= ೬೪ಪೌ - (೮೧ಬಳಿ- ೭೨ಬಮ-4೧೬ಮ) 
= ೬೪ಸ೨ - ೮೧ಬಳಿ + ೭೨ಬನಮು - ೧೬ವಳಿ. 
ಉ. ೩. ೫ಯ-4೪ರ-೩ಲ- ೭ನ ಮತ್ತು ೫ಯ.೪ರ4೩ಲ.4 ೬ನ 
ಇವುಗಳ ಗುಣಾಕಾರವನ್ನು ಮಾಡಿರಿ. 
ಜಯ 4 ೪ರ ವನ್ನು ಪದಿಂದ ಮತ್ತು ೩೮% ೭೬ವ ವನ್ನು ಮ ದಿಂದ 
ನಿರ್ದೇಶಿಸಿದರೆ, 
(ಜಯ 4 ೪ರ -೩೮ - ೭ವ) (೫ಯ + ೪ರ 4೩೮+ ೭ನ) 
( (ಜಯ 9ರ) - (೩ಲ4 ೭ವ) } { (೫ಯ + ೪ರ) + (೩೮ + ೭ನ) } 
(ನ- ಮ) (ಸ4 ಮ)* 
= ಬಹು ಮನೆ 
(೫ಯ 4೪ರ) - (೩೮+ ೭ವು೨ [ಸ ಮತ್ತು ಮಗಳ ಮೊದಲಿನ ಬೆರೆ- 
ಗಳನ್ನು ಇಡಲಾಗಿ] 
(೨೫ಯ + ೪೦ಯರ + ೧೬೮೨) - (೯ಲ೨ 4 ೪೨೮ವ 4 ೪೯೦) 
೨೫ಯಳಿ 4೬ ೪ಂಯರ4+ ೧೬ರ ೯೮೨ -೪೨ಲವ-೪೯ವಳ?, 


il 


| 


|| 


1 


[| 


ಬ 


* ಸ್ವಲ್ಪ ರೂಢಿಯಾದೆ ನಂತರ ಈ ಹೆಂತಗಳನ್ನು ನಾವು ಸಹಜವಾಗಿ ಬಿಡಬಹುದು. 


ಹಿಂದಿನ ಕೆಲವು ಸೂತ್ರಗಳ ಉಪಯೋಜನೆ ಲತ 


೫-೪. ಮೇಲಿನ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಉದಾಹರಣೆಯಲ್ಲಿಯ ಕೃತಿಯನ್ನು ಗಮ- 
ನಿಸಿದರೆ ಮುಂದಿನ ಒಂದು ಮಹೆತ್ವದ ಸಂಗತಿಯು ಲಕ್ಷ್ಯದಲ್ಲಿ ಬರುವದು. 
(ಪ4ನು) (ಪಮ) ಆ ಪಿ-ಮನಿ ಈ ಸೂತ್ರದ ಉಸೆಯೋಗವನ್ನು 
ಮಾಡುವ ಮೊದಲು ಎರಡೂ ರಾಶಿಗಳಲ್ಲಿ ಹಿಂದಿನ ಚಿನ್ಸವ್ರ ಒಂಜೇ ಇರುವ 
ಸದಗಳ ಒಂದು ಗುಂಪನ್ನು ಮಾಡಿ ಉಳಿದ ಪದಗಳ ಎರಡನೆಯ ಗುಂಪನ್ನು 
ಮಾಡುವದು ಅವಶ್ಯವಿರುವದು. ೩ಯ-. ೨ರ ೫೮-೮ನ ಮತ್ತು 
೩ಯ- ೨ರ4೫ಲ - ೮ನ ಈ ಎರಡು ರಾಶಿಗಳ ಗುಣಾಕಾರವನ್ನು ಮಾಡುವ- 
ದಿಜೆಯೆಂದು ತಿಳಿಯಿರಿ. ಇಲ್ಲಿ ಎರಡೂ ರಾಶಿಗಳಲ್ಲಿ ಷಯದ ಹಿಂದೆ 4 ಚಿನ್ನ - 
ನಿದ್ದುಲನ ದ ಹಿಂದಿ - ಚಿನ್ನ ನಿರುನದು, ಇದರ ವಿರುದ್ಧ ವಾಗಿ ೨ರ ದ ಹಂಜ 
ಮೊದಲನೆಯ ರಾಶಿಯಲ್ಲಿ 4 ಮತ್ತು ಎರಡನೆಯ ರಾಶಿಯಲ್ಲಿ- , ಹಾಗೂ 
೫ಲ ದ ಹಿಂದೆ ಮೊದಲನೆಯ ರಾಶಿಯಲ್ಲಿ- ಮತ್ತು ಎರಡನೆಯ ರಾಶಿಯಲ್ಲಿ +, 
ಅಂದರೆ ಭಿನ್ನ ಚಿನ್ನಗಳಿರುವವು. ಆದ್ದರಿಂದ ಇಲ್ಲಿ ೩ಯ -೮ವ ಎಂದು ಒಂದು 
ಗುಂಪು ಮತ್ತು ೨ರ - ೫೮ ಎಂದು ಎರಡನೆಯ ಗುಂಪು ಎಂದು ತೆಗೆದು- 
ಕೊಂಡು ಮುಂದೆ ತೋರಿಸಿದಂತೆ ರಾಶಿಗಳ ಪುನರ್ರಚನೆಯನ್ನು ಮಾಡಿದರೆ 
ಒಂದು ರಾಶಿಯನ್ನು ಪತ ಮಕ್ಯಸ್ತ ಸ್ವರೂಪದಲ್ಲಿ ಎಂದರೆ ಎರಡು ಸಂಖ್ಯೆಗಳ 
ಬೇರೀಜಿನ ಸ್ವರೂಪದಲ್ಲಿ ಮುತ್ತು ಎರಡನೆಯದನ್ನು ಪ ಪ-ಮ ಈ ಸ್ವರೂಸ- 
ದಲ್ಲಿ ಅಂದಿ ಎರಡು "ಸಂಖ್ಯೆ ಗಳ ವಜಾಬಾಕಿಯ ಸ್ವರೂಪ ಪದಲ್ಲಿ, “ಮಗೆ 
ಬರೆಯಲು ಬರುವದು. ನ ತರುವಾಯ ಸಹಜವಾಗಿಯೇ ಇಲ್ಲಿ ನಮಗೆ 
(ಪನು) (ಪ- ಮ) ಪ೨-ಮನೌ ಈ ಸೂತ್ರವನ್ನು ಸುಲಭ ರೀತಿಯಿಂದ 
ಉಪಯೋಗಿಸಲು ಬರುವದು. 
(೩ಯ + ೨ರ - ೫೮ - ಆವ) (೩ಯ - ೨ರ 4 ೫೮-೮ವ) 

| (೩ಯ- ಆವ)+(೨ರ-೫೮) } 1 (೩ಯ-೮ವ)-(೨ರ-೫ಲ)] * 
(೩ಯ - ಆವ) - (೨ರ - ೫೮) | 
(೯ಯತಿ - ೪೮ಯವನ 4 ೬೪ವಳ) - (೪ರ್‌ - ೨೦ರಲ + ೨೫೮೨) . 
೯ಯಳಿ - ೪ಉಳಯನ + ೬೪” - ೪ರೌ 4 ೨೦ರಲ - ಪಜಲ್‌. 


[| 


|] 


H 


*ಇದರ ಮುಂದಿನ ಹಂತವನ್ನು ಇಲ್ಲಿ ಬರೆದಂತೆ ಒಮ್ಮೆಲೆ ಬರೆಯಲು ಕಠಿಣನೆನಿಸಿ- 
ದರೆ ಅವಶ್ಯವಿದ್ದಲ್ಲಿ ೩ಯೆ- ೮ನ "ಮತ್ತು ೨ರ ೫೮ ಇವುಗಳಿಗಾಗಿ ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ 


ಛಳಿ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


ಪ ಮತ್ತು ನು ಅಥವಾ ಬೇರೆ ಯಾವದೇ ಎರಡು ವರ್ಹಾಕ್ಷರಗಳನ್ನು ಉಪಯೋಗಿಸ- 
ಬೇಕು, ಅಂದರೆ ಮುಂದಿನ ಹಂತವು (ಸ ಮ)(ಸ - ಮ) ಆಗುವಷ್ಟು ಅದರ 
ಮುಂದಿನ ಹಂತವು ಫ೨-ಮನ ಇದು ಇರುವದು. ಈಗ ಇಲ್ಲಿ ಪ ಗಾಗಿ ೩ಿಯ-ಲವ 
ಮತ್ತು ಮಗಾಗಿ ೨ರ-೫೮ ಬರೆದರೆ ಮೇಲೆ ತೋರಿಸಿದಂತೆ ಮುಂದಿನ ಹಂತವು 
(೩ಯ-ಲವ)”ನ - (೨ಕ-೫೮)ನ ಬರುವದು. 
ಪ್ರಶ್ನಸಂಗ್ರಹ ೧೬. 
ಕೆಳಗಿನ ರಾಶಿಗಳ ಗುಣಾಕಾರಗಳನ್ನು ಹೇಳಿರಿ: 
೧. ಕಗಘ, ಕ.ಗ-ಫು. ೨. ಕ-ಗ4ಫ್ಯ ಕ.ಗ.ಫ. 
೩. ಕ-ಗ4ಫ, ಕ.ಗ-ಫ. ೪, ೩ಸ-ಬ4೪ನಮು, ೩ನ.ಬಡ೪ಅವು. 
೫, ೫ಪ-೨ಬ4ಮ, ೫ಪ೬೨ಬ-ಮ. ೬. ೨ಯ-೪ರ-೩ಲ್ಕ.೨ಯ-೪ರ-೩ಲ. 
೭. ೩ಕ-೭ಗ4ಲಫ೩ಕಗ-ಲಘ 6. ಜಯ-೩೮--೭೮,೩ರ.-೭೮ಲ-೫ಯ. 
೯. ಯು ೬೨ಯರ೨ರ”ೌ, ಯ್‌ -೨ಯರ-.೨ರ್‌ೌ. 
೧೦, ೩ಯ”-ಯಲ-ಲ೨ನ, ೩ಯ೨--ಯಲ-ಲರ೨. 
೧೧. ೫ಸ”ೌ-೩ಪಬ4೨ಬ್ಸ, ೫ಪ೨--೩ನಬ-೨ಬಳ. 
೧೨. ೬ಕ೨-೭ಕಗ--೩ಗಳಿ, ೩ಗಣ ೭ ಕಗ-೬5೨. 
೧೩. ಯ?ಯ,೧, ಯ?-ಯ.೧. 
೧೪. ೪ಯರಖಿ4ಂಯ-, ೪ಯ೨೨ಯೂ. 
೧೫. ೯ಪ೨-೩ಸ.೧, ೯4೩೧. 
೧೬. ೧೬ಪ೨-೧೨ನ1೯, ೧೬ನ೨.೧೨೫೯. 
೧೭. ೨೫ಪ೨.೫ನಸಬ.-ಬಳಿ, ೨೫ನ೨-೫ಸಬ-ಬಳಿ. 
೧೮. ೪ಯಳ-೧೦ಯಕ್ಷ೨೫ಕ೨3, ೪ಯತ3.೧೦ಯಕ್ಷ ಕ್ಷ. 
೧೯. ೫ಯಕ&.೨ಯ೨. ೪, ೫ಯೆಸಹ೨ಯ೨- ೪. 
೨೦. ೮ಕ್ಷಕಿ-ಆಯ-೩, ಲಕ್ಷ ೪ಯ4. 
೨೧. ೨ಯ*೪ಯನ-೫ಯ೬, ೨ಯಕೆ-೪ಯನಿ ಯೆ. 
೨೨. ಸಸ -೨ಕ್ಷನ ೬ ಕ್ಷ-೭ 'ಸ್ಷಸ೨ನ್ಸೌ-೬ ಕ್ಷ. 
೨೩. ೩ಕ್ಷೌ-೭ಕ್ಟರ್ನೀ, ೩ಕ್ಷ್‌ ಕ್ಟ, 
೨೪, ೨ಕ4೫ಖ-೭ಗ4 ಲಘ, ೨೫-೫ಖ.೭ಗ-೮ಫ. 
೨೫. ೪ಯ*.೬ರ್ಯ ೪ಯತ೨-೬ರ್ಯಾ, ೧೬ಯ್‌-೩೬ಯೆರೆ ಲಗ. 
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(ಸಮ) ಆ ಸಮ" 4೩ ನಮ (ಪಮ); 
(ಪ-ಮ)* ಹ ಪಸ.-ಮಸಿ-೩ಸನು(ಪ-ಮ). 
೫.೫. ಮೇಲಿನ ಸೂತ್ರವನ್ನು ಉಪಯೋಗಿಸಿ ಯಾವಜೇ ದ್ವಿಪದ ರಾಶಿಯ 
ಘನವನ್ನು ಹೇಗೆ ಹೇಳಲು ಬರುವದೆಂಬುದನ್ನು ನಾವು ಹಿಂದಿನ ಪ್ರಕರಣದಲ್ಲಿ 
ನೋಡಿದ್ದೇವೆ. ಈಗ ಇವೇ ಸೂತ್ರಗಳನ್ನು ಉಪಯೋಗಿಸಿ ಎರಡಕ್ಕಿಂತ 
ಹೆಚ್ಚು ನದಗಳಿರುವ ರಾಶಿಗಳ ಘನಗಳ ವಿಸ್ತಾರಗಳನ್ನು ಹೇಗೆ ಬರೆಯಲು 
ಬರುತ್ತದೆಂಬುದನ್ನು ನೋಡುವಾ. ಸ4ಬಮು ಈ ತ್ರಿಪದ ರಾಶಿಯ ಘನದ 
ನಿಸ್ತಾರವನ್ನು ಬರೆಯುವದಿದೆಯೆಂದು ತಿಳಿಯಿರಿ. ಇಲ್ಲಿ ಸಬ ವನ್ನು ಅದಿಂದ 
ನಿರ್ದೇಶಿಸಿದಕ್ಕೆ 
(ಸಬು) 
-(ಅಮ) 
ಎ ಅಸಮ ಅನು(ಆಮ) 
(ಸಬ) 4-ಮಸ4೩ಮ (ಸಬ) (ಪಬವ) ['.' ಅಸ್ಯ ಬ] 
= ಪಬ್‌ ಸಬ(ಸಬ)+ಮ”-4೩ (ಸಮಃಬಮ)(ಪ%ಬನು) 
= ಪಕ್ಕಿ ಬಹಿಮಕೆ]೩ನಬ (ಸಬ) .೩ನಮ (ಪ.ಬ.ಮ) 
+೩ಬಮು (ಪ೬ಬಃನು) 
ಎ ಪಸಬಕ4ಮಸ 4೩ ಸಬ (ಸಬ) +೩ಪನು (ಸಮ) 4೩ಸಬಮ 
4೩ಸಬನುಬಮ(ಬಃನು) 
ಎ ಸಸ4ಬಸಮಸಡಸಬ(ಪಬ) .೩ಬವು (ಬಳನು)4೩ಸಮ (ಪಮ) 
..೬ನಬಮ. 
ಕಂಸಗಳನ್ನು ತೆಗೆದುಹಾಕಿ ಈ ವಿಸ್ತಾರವನ್ನು ಸಹ ಬಕ್ಕಮಕ ೩ಪ೨ಬ 
1೩ಪಬಲನಿ4 ಬಳಿ ಮೂ ಬಮ೨ ೨ ಪ೨ ಮು೨ಪಮ೨.೬ ಪಬಮ ಎಂದು ಸಹ 
ಬರೆಯಲು ಬರುವದು. 
ಇದರಂತೆಯೇ ಮೂರು ಅಥವಾ ಹೆಚ್ಚು ಸದಗಳಿರುವ ಯಾವದೇ ರಾಶಿಯ 
ಘನದ ವಿಸ್ತಾರವನ್ನು ನಾವು ಬರೆಯಬಹುದು. ಉದಾಹರಣೆಗಾಗಿ ಮುಂದೆ 
ಕೆಲವು ರಾಶಿಗಳ ಘನಗಳ ನಿಸ್ತಾರಗಳನ್ನು ಬರೆದು ತೋರಿಸಿದೆ. 


ಹಿ ಸುಜೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


ಉ. ೧, ೨ಯ-. ೩ರ ಲದ ಘನದ ವಿಸ್ತಾರವನ್ನು ಮಾಡಿರಿ. 
೨ಯ 4 ೩ರ ವನ್ನು ಅದಿಂದ ನಿರ್ದೇಶಿಸಿದರೆ, 
(೨ಯ + ೩ರ + ಲ)& 
(ಅತ ಲ) 
ಎ ಅಕ್ಕಿ ೪% ೩೮ಅಲ(ಅ--ಲ) 
=(೨ಯ4೩.ರೆ) ಲ ೮(೨ಯ-೩ರ)(೨ಯ-೩ರ--ಲ)][... ಅಂ೨ಯ-೩ರ] 
= ಲೆಯಸೆ 4 ೨೬ರಕೆ 4 ೧೮ಯರ (೨ಯ 4 ೩ರ) + ಲ* 
4 ೬ಯಲ (೨ಯ + ೩ರ + ಲ) 4 ೯ರಲ (೨ಯ + ೩ರ ಲ) 
ಎಲಯಿ 4 ೨೭ರ + ಲಕ 4 ೧೮ಯರ (೨ಯ-+೩ರ) 4೬ಯಲ (೨ಯ-+ ಲ) 
4 ೧೮ಯರಲ 4 ೧೮ಯರಲ + ೯ರಲ (೩ರ + ಲ) 
=೮ಯಸೆಿ 4 ೨೭ರ 4 ಲಸ ೬ ೧೮ಯರ (ಯ 4೩ರ) 4೬ಯಲ (ಅಯ ಲ) 
+ ೯ರಲ (೩ರ 4 ಲ) + ೩೬ಯರಲ. 
ಕಂಸಗಳನ್ನು ತೆಗೆದುಹಾಕಿ ನಮಗೆ ಇದೇ ವಿಸ್ತಾರವನ್ನು ೮ಆಯ* 
+ ೨೭ರ ಲಕಿ ೬೩ ಯರ ೫೪ ಯರ್‌ +4೧೨ ಯ್‌ಲ4+ ೬ ಯಲ 
+೨೭ ರೌಲ-4೯ರಲ೨ ೩೬ ಯರಲ ಎಂದು ಸಹ ಬರೆಯಲು ಬರುವದು. 
(ಸ4ಬ4ಮಗಸಿಎಪಕಿ4 ಬಸ ಮನ 4 ಪಬ (ಪ 4 ಬ) 
+ ೩ಬಮೆ (ಬ. ಮ)4೩ ಪಮ (ಪ. ಮು) 4೬ ಸಬಮು ಈ ಸೂತ್ರದ 
ಉಪಯೋಗವನ್ನು ಮಾಡಿ ನಮಗೆ ಮೇಲಿನ ಇಲ್ಲವೆ ಅದರಂತೆಯೇ ಇರುವ 
: ಬೇರೆ ಯಾನಡೇ ಉದಾಹರಣೆಯನ್ನು ಬಿಡಿಸಲು ಬರುವದು. ಹ ಎ ೨ಯ್ಕ 
ಬರ್ಕ ಮತ್ತು ಮಲ ತೆಗೆದುಕೊಂಡರೆ, 
(೨ಯ-%೩ರ.-ಲ)*ಎ(೨ಯ)*..(೩ರ)*.(ಲ)* 4-೩. ೨ಯ , ೩ರ (೨ಯ-೩ರ) 
+ ೩.೩ರಲ (೩ರ. ಲ)--೩. ೨ಯ.ಲ (೨ಯ-.ಲ).೬.೨ಯ.೩ರಲ 
ವ ೮ಯಕಿ 4 ೨೭ರಕೆ ೬ ಲಕ. ೧೮ಯರ (೨ಯ + ೩ರ) --೯ರಲ (೩ರ4-ಲ) 
+೬ಯಲ(೨ಯ- ಲ) + ೩೬ಯರಲ. 
ಉ. ೨. ೩ಕ-೪ಗ-4.೨ಫ ಇದರ ಘನದ ವಿಸ್ತಾರವನ್ನು ಮಾಡಿರಿ. 
೩೫ - ೪ಗ ವನ್ನು ಅ ದಿಂದ ನಿರ್ದೇಶಿಸಿದರೆ, 
(೩. ೪ಗ 4 ೨ಘ)& ಎ (ಅ ೨ಘ) 


ಹಿಂದಿನ ಕೆಲವು ಸೂತ್ರಗಳ ಉಸಯೋಜನೆ ೮೭ 


= ಅಕಿಸಲಘ.೬ಅಫ (ಅ.೨ಫೆ) 
ಎ (೩ಕ-೪ಗ) ಲಘ ಫ(೩ಕ-೪ಗ)(೩ಕ-೪ಗ,೨ಘ)[ ಅಎ೩ಕ-೪ಗ] 
ಎ ೨೭ಕ-೬೪ಗಹಿ-೩೬ಕಗ (೩ಕ-೪ಗ).ಲ೮ಘ೧೮ಕಫ(೩ಕ- ೪ಗ,೨ಫ) 


-೨೪ಗಫ(೩ಕ-೪ಗ4೨ಫೆ) 
- ೨೭. - ೬೪ಗ ೮ಫಸೆ -೩೬ಕಗ (ಒಕ -೪ಗ)4 ೧೮ಕಫ(೩ಕೆ 4 ೨ಫ) 


-೭೨ಕಗಫೆ-೨೪ಗಫ(-೪ಗ/೨ಫ)-೭೨ಕಗಫ 

= ೨೭ಕಕಿ- ೬೪ಗಳಿ- ಘಿ -೩೬ಕಗೆ (ಒಕ -೪ಗ)4೧೮ಕಫೆ(೩ಕ + ೨ಫ) 
೬೨೪ಗಘ(೪ಗ-೨ಫ)-೧೪೪ಕಗಫು. 

ನ-೩ಕ್ಕ ಬ--೪ಗ್ಯ ಮತ್ತು ಮ ೨ಘ ಎಂದು ತಿಳಿದರೆ ಮುಂದಿನಂತೆ 
(ಪೇಬಮ)ಸಎಪನ 4 ಬಹಿ 4 ಮಸಿ ೩ನಬ (ಸ + ಬ).೩ಬಮ(ಬ 4-ನು) 
US ಈ ಸೂತ್ರವನ್ನಾದರೂ ಇಲ್ಲಿ ಉಸಯೋಗಿಸ- 


(೩ಕ-೪ಗ--೨ಫೆ)*, | 
ಎ(೩ಕ)ಸ (ಳಗ 4೨ ಫ(೩ಕ(-೪ಗ(೩ಕ-೪ಗ) 
-೩(-೪ಗ)(೨ಘ)(-ಇಗ..೨ಫ)..೩(೩ ಕ)(೨ ಘ(೩ಕ೨ಫ) 
-೬(೩ಕ)(-೪ಗ)(೨ಫೆ) 
= ೨೭ಕಹಿ ೬೪ಗಳಿ೮ಘ-೩೬ಕಗ(೩ಕ- ಸ) ೨೪ಗಫ(- RR 
 ೧೮ಕಘ (ಒಕ 4 ೨೫) - ೧೪೪ ಕಗಘ | 
ಎ ೨೭ಕಸಿ -೬೪ಗಸಿ ೬೮ಫೆಸಿ -೩೬ಕಗ(೩ಕ -೪ಗ) + ೨೪ಗಘ(೪ಗ - ೨ಫೆ) 
+ ೧೮ಕಘ (೩ಕ 4 ೨ಫು) -೧೪೪ಕಗಫ. 

ಉ. ೩. ೪ಯ-೩ರ-ಇಲ ಇದರ ಘನದ ವಿಸ್ತಾರವನ್ನು ಬರೆಯಿರಿ. 
ಮೇಲೆ ಉ, ೧ ಮತ್ತು ೨ ಇವುಗಳಲ್ಲಿ ಮೊದಲಿನ ಎರಡು ಪದಗಳ 
ಬದಲಾಗಿ ಅ ಈ ಅಕ್ಬರನನ್ನು ಹಿಡಿದು ಮೂಲ ತ್ರಿನದ ರಾಶಿಯನ್ನು 
ಮೊದಲು ದ್ವ ಸದ ರಾಶಿಗೆ ರೂಪಾಂತರಿಸಿ ತರುವಾಯ ಘನದ ನಿಸ್ತಾಕನನ್ನು 
ಮಾಡಲು ಪ್ರಾರಂಭಿಸಿದೆ. ಮೂರು ಇಲ್ಲವೆ ಹೆಚ್ಚು ನದಗಳಿರುವ ರಾಶಿಯ 
ಘನದ ವಿಸಾ ಸಾರವನ್ನು ಬರೆಯುವ ರೂಢಿಯು ಸಾಕಷ್ಟು ಆದ ತರುವಾಯ 
ಸ್ರತಿನಿಧಿನರ್ಣದೆ ಉಷಯೋಗವನ್ನು ಮಾಡುವ ಅವಶ್ಯಕತೆಯೆನಿಸಲಿಕ್ಟಿಲ್ಲ 
ಮತ್ತು ಮೊದಲಿನ ಎರಡು ಹೆಂತಗಳನ್ನು ಬಿಟ್ಟು ಒಮ್ಮೆಲೆ ವಿಸ್ತಾರವನ್ನು 
ಬರೆಯಲಿಕ್ಕೆ ಪ್ರಾರಂಭಿಸಲು. ಬರುವದು. ಮೇಲಿನ ಉದಾಹರಣೆಯನ್ನು 
ಕೆಳೆಗೆ ಹೇಗೆ ಬಿಡಿಸಿ ತೋರಿಸಿಜೆಯೆಂಬುದನ್ನು ನೋಡಿರಿ. 


೮೮ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


(ಲಯ-೩ರ-೫೮)೫ಎ | (೪ಯ-೩ರ)-೫೮ | & 
ಎ(೪ಯ - ೩ರ - ೧೨೫೮%-೩(೪ಯ-೩ರ)ಊಲ 4 (೪ಯ-೩ರ)-೫೮ ? 
= ಹಿ೪ಯ - ೨೭೮% -೩೬ಯರ (೪ಯ-೩ರ)-೧೨೫೮೫% 
-೧೫ಲ(೪ಯ-೩ರ)(೪ಯ-೩ರ-೫೮; 
ಎ ಹಿಳಯಸ - ೨೭ರ - ೧೨೫೮3 -೩೬ಯರ(೪ಯ-೩ರ) 
-೬೦ಯಲ(೪ಯ-೩5ರ-೫೮)-೪೫ರಲ(೪ಯ-೩ರ-೫ಲ]) 
ಎ ೬೪ಯ - ೨೭ರ - ೧೨೫೮೩ -೩೬ಯರ(೪ಯ-೩ರ) 
-೬೦ಯಲ(೪ಯ-೫ಲ)1೧೮೦ಯರಲ೪೫ರಲ(-೩ರ-೫೮) ೧೮೦ಯರಲ 
ಎ ೬೪ಯ - ೨೭೮% - ೧೨೫೮% - ೩೬ಯರ(೪ಯ - ೩ರ) 
-೬೦ಯಲ(೪ಯ-೫ಲ)-೪೫ರಲ(೩ರ೫ಲ)೩೬೦ಯರಲ. 
ಸುಳಯ, ಬ -೩ರ ಮತ್ತು ಮ -೫ಲ ಹಿಡಿದರೆ (ಸಬ ಮ)ಹಿಪಕಿ 
ಕ ಬಹಿ ಮಕೆ1೩ನಬ(ಪ-ಬ)1೩ಬಮು(ಬ.ಮ)/-೩ನಮ(ಪ.ಮ) .೬ಪಬಮು 
ಈ ಸೂತ್ರವನ್ನು ಸಹ ಮುಂದಿನಂತೆ ಇಲ್ಲಿ ಉಸಯೋಗಿಸಬಹುದು. 
found. = -- NM 
ಐ (ಅಯ), (-೩ರ)*.(-೫೮)%..೩/(೪ಯ) (-೩ರ) (೪ಯ-೩ರ)+೩(-೩ರ) 
(-೫೮](-೩ರ-೫೮)*೩(೪ಯ](-೫ಲ)(೪ಯ-೫೮)1೬/(೪ಯ)(-೩ರ)(-೫ಲ) 
= ೬೪ಿಯ* - ೨೭ರ" - ೧೨೫೮% -೩೬ಯರ(೪ಯ-೩ರ)-೪೫ರಲ(೩ರ,೫ಲ) 
-೬೦ಯಲ(೪ಯ-೫ಲ)--೩೬೦ಯರಲ. 
ಉ. ೪. ಕ-೩ಗ.೪ಫ-೫ ಈ ರಾಶಿಯ ಘನದ ವಿಸ್ತಾರವನ್ನು ಬರೆಯಿರಿ. 
(ಕ-೩ಗ.೪ಘ-೫)*ಎ ( (ಕ.೩ಗ)/(೪ಫಘ-೫) ) & 
= (ಕ-೩ಗ) (೪ಘ-೫)*೩(ಕ-೩ಗ)/(೪ಫ-೫)(ಕ-೩ಗ--೪ಫಘ-೫) 
ಎಕೆ ೨೭ಗಳೆ -ಇಕಗ(ಕ-೩ಗ)--೬೪ಘ-೧೨೫- ೬೦ಘ(೪ಘ-೫) 
4೩(೪ಕಫ-೧೨ಗಫ-೫ಕ]೧೫ಗೆ)(ಕ.೩ಗ.೪ಘ-೫) 
ಎ ಕಹಿ -೨೭ಗಿ-- ೬೪ಫಕೆ-೧೨೫ -೯ಕಗ(ಕ-೩ಗ) + ೧೨ಕಫೆ (ಕ. ೪ಫ) 
*೧೨ಕಘ(-೩ಗ-೫)-೧೫ಕ(ಕ-೫)-೧೫ಕ(-೩ಗ.ಇಫ) 
-೩೬ಗಘ(-೩ಗ3೪ಫ)-೩೬ಗಘ(ಕ-೫)-.೪೫ಗ/-೩ಗ-೫)-ಇ೪೫ಗ(ಕ,ಲಘ) 
-೬ಂಘ(೪ಫ-೫) 


ಹಿಂದಿನ ಕೆಲವು ಸೂತ್ರಗಳ ಉಪಯೋಜನೆ ರ್ಳ 


ಐ ಕ್ಕ ೨೭ಗಳೆ 4 ೬೪ಫೆ -೯ಕಗ(ಕ - ೩ಗ.೧೨ಕಘ(ಕ,ಇಘ) 
45೬ಗಫ(೩ಗ - ೪ಘ)- ೧೫ಕ(ಕ - ೫)- ೪೫ಗ(೩ಗ-.೫)-೬ಂಘ(೪ಘ-೫) 
-ಓ೨ಕಗರ್ಫ್ಗ್ಯಂಕಗ-೧೨೦ಕಥ೩೬೦ಗಥ-೧೨೪% 

ಎಕಸಿ- ೨೭ಗ4 4 ೬೪ಫಿ - ೯ಕಗ(ಕ-೩ಗ).೧೨ಕಫ(ಕಇಫೆ) 
45೬ಗಘ (೩ಗ - ೪ಫ) -೭೨ಕಗಫ-೧೫೪೨-೧೩೫ಗ೨-೨೪೦ಫ೨.೯೦ಕಗೆ 
-ಗ೧೨೦ಕ4೩೬೦ಗಫೆ.-೭೫ಕ-೨೨೫ಗ.೩೦೦ಫ-೧೨೫. 
್ರತ್ಯಕ್ಸ ಗುಹಾಕಾರವನ್ನು ಮಾಡಿ ಈ ನಿಸ್ತಾರವು ಸರಿ ಇರುನಡೋ ಇಲ್ಲವೊ 
ಎಂಬುದನ್ನು ನೋಡಲು ಬರುವದು. ನೇಳೆ ಮತ್ತು ಉತ್ಸಾಹ ಇರುವವರು 


ಅನಶ್ಯನಾಗಿ ತಾಳೆ ಮಾಡಿ ನೋಡಬೇಕು. ಗುಣಾಕಾರದ ಸ್ವಲ್ಪ ಉಜಳಣಿ- 
ಯಾದರೂ ಅಗುನದು, 


ಪ್ರಶ್ನಸಂಗ್ರಹ ೧೭. 
ಕೆಳಗೆ ಕೊಟ್ಟ ರಾಶಿಗಳ ಫನಗಳ ವಿಸ್ತಾರಗಳನ್ನು ಬರೆಯಿರಿ: ' 


೧. ಕ-ಗ4ಘ. ೨, ತ-ದ-ನ. 4. ೨೫೩ಗ-ಫ. 

೪, ೫ಕ-೩ಗ-೨ಫ. ೫, ೨ತ-೫ದ.೩ನ. ೬. ೮ಸ-ಬ-೩ಮ. 

೬. ಸ-ಬರ್ಬನು. ೪, ೨ಸ-ಬ1೬ನ. ೯. ೩ಕ-೭ಗ-೫. 
೧೦. ೧-೫ಸ.೬ಬ. . ೧0. ಪಿಸ. ೧೨. ೨೫೨-೪ನ-೩. 


೧೩. ೨.೫ಪ- ಸತಿ... ೧೪. ೩-೨ನ-೪ಪತಿ, ೧೫. ಸರಿ್ಥಸಬ್ಲಬಳಿ. 
೧೬. ೩೫ಳ._೨ಸಬ.-ಬಳಿ. ೧೩, ಲತ೨-೨ಶದ-೩ದ3. ೧೮. ಪಕಿ.೩ನ ೧. 
೧೯. ೨ಪಹ.೪ಸ೨-೩, ೨೦, ೪9-೨೨೩. ೨೦. ೨-೩5೨-೧. 
೨೨, ೫-.೨ಸ೨..೩ಸ೪. ೨೩, ೨೫9..ಸ೨ಬ೨.೪ಬಳಿ. 

೨೪. ಯ? ೨ಯತ೨ಕ್ಷ.,೨ಕಳಿ. 


ಆರನೆಯ ಪ್ರಕರಣ 
ಸುಣಪೃಢಕೃರಣ 
೬.೧. ಯಾನದೊಂದು ಸಂಖ್ಯೆಯು ಎರಡು ಅಥವಾ ಹೆಚ್ಚು 
ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಗುಣಾಕಾರನಿದ್ದರೆ ಆ ಸಂಖ್ಯೆಗಳಿಗೆ ಆ ಮೂಲ ಸಂಖ್ಯೆಯ 
ಅವಯವಗಳಿಂದೆನ್ನುತ್ತಾರೆ, ಎಂಬುದು ನಮಗೆ ಗೊತ್ತಿದೆ. ಉದಾಹೆರಣೆ- 
ಗಾಗಿ ೬ ಈ ಸಂಖ್ಯೆಯು ೨ ಮುತ್ತು ೩ ಇವುಗಳ ಗುಣಾಕಾರನಿದೆ. 
ಅಂದರೆಯೇ ೨ ಮತ್ತು ೩ ಇವು ೬ರ ಅನಯವಗಳಿವೆ. ೩೦ ಈ ಸಂಖ್ಯೆಯು 
೨, ೩ ಮತ್ತು ೫ ಇವುಗಳ ಗುಣಾಕಾರನಿದೆ, ಅಂದರೆಯೇ ೨, ೩ ಮತ್ತು 
೫ ಇವು ೩೦ರ ಅನಯನಗಳಿನೆ. ಅದರಂತೆಯೇ ಕಗ ದ ಅನಯನಗಳು 
ತ ಮತ್ತು ಗೃಕಗಘ ದವ್ರ ಕೃಗ ಮತ್ತು ಸ, ೫ ಕಗಘ ದವು ೫ಪ್ರ ಕೈಗ, 
ಮತ್ತು ಫ. 
ಯಾವದೇ ಸೆ ಸಂಖ್ಯೆಯ ಅನಯವವು ಚ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ನಿಃಶೇಷವಾಗಿ 
ಭಾಗಿಸುವಂಥ ಸಂಖ್ಯೆಯು ಇರುತ್ತದೆ. ಒಂದು ಅವಯವವು ಗೊತ್ತಿದ್ದರೆ 
ಭಾಗಾಕಾರದಿಂದ ಎರಡನೇ ಅವಯವವನ್ನು ಕಿಗೆಯಲು ಬರುವದು. 


ಅನಯನ ಈ ಶಬ್ದದಂತೆಯೇ ಅಡೇ ಅರ್ಥದಲ್ಲಿ ಗುಣ್ಯ ಗುಣಕ ಈ 
ಕಬ್ಬಗಳನ್ನಾದರೂ ನಾವು ಉಪಯೋಗಿಸುತ್ತೇನೆ. ಅನಯನಗಳನ್ನು 
ತೆಗೆಯುವದು, ಗುಣಕಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯುನದು, ಇಲ್ಲನೆ ಗುಜ- 
ಪೃಥಕ್ಕೆರಣನನ್ನು ಮಾಡುವದು ಇವೆಲ್ಲವುಗಳ ಅರ್ಥವು ಒಂದೇ. 

ಈ ಪ್ರಕರಣದಲ್ಲಿ ನಮಗೆ ಗುಣನೃಥಕ್ಕರಣನನ್ನು ಮಾಡಲು ಸಾಧ್ಯನಿರು- 
ನಂಥ ಎರಡು ಅಥವಾ ಹೆಚ್ಚು ಸದಗಳುಳ್ಳ ರಾಶಿಗಳ ಗುಣಸೃಥಕ್ಕರಣನನ್ನು 
ಹೇಗೆ ಮಾಡುವದೆಂಬುದರ ನಿಚಾರವನ್ನು ಮಾಡುವದಿದೆ. "ಗುಣನೃಥಕೃ- 
ರಣವನ್ನು ಮಾಡಲು ಸಾಧ್ಯವಿರುವಂಥ ರಾಶಿಗಳ' ಎಂದೆನ್ನುವ ಉದ್ದೇಶ- 
ವೇನೆಂದರೆ ಎಲ್ಲ ರಾಶಿಗಳ ಗುಣಸೃಥಕ್ಸರಣನನ್ನು ಮಾಡಲು ಬರುವ- 
ದೆಂದಲ್ಲ ಗುಣಾಕಾರನನ್ನು ಮಾಡುವ ಒಂದು ನಿಶ್ಚಿತ ರೀತಿಯು ಇರುವಂತೆ, 
ಮತ್ತು ಅದನ್ನು ಉಪಯೋಗಿಸಿ ಯಾವದೇ ಎರಡು ರಾಶಿಗಳ ಗುಣಾಕಾರ- 
ನನ್ನು ನಮಗೆ ಹೇಳಲು ಬರುನಂತೆ, ಯಾನದೇ ರಾಶಿಯ ಗುಣಪೃಥಕ್ಟರಣ- 
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ನನ್ನು ಮಾಡುವ ಸರ್ವಸಾಮಾನ್ಯವಾದ ರೀತಿಯು ಇಲ್ಲ. ಇದಲ್ಲದೇ ಎಲ್ಲ 
ರಾಶಿಗಳ ಗುಣಸೃಥಕ್ಕರಣವನ್ನು ಮಾಡಲು ಬರುವದು ಎಂತಲೂ ಇಲ್ಲ. " 
೧. 
ಅಯ-- ಅಕ್ಷ 

೬-೨. ನಾವು ಮೊದಲು ಅಯ. ಅಕ್ಷ ಈ ಮಾದರಿಯ ದ್ವಿಪದ 
ನಾಶಿಗಳ ವಿಚಾರವನ್ನು ಮಾಡೋಣ. ಅಯ ಅಂದರೆ ಅ ಗುಣಿಲೆ ಯ, ಮತ್ತು 
ಅಕ್ಷ ಅಂದರೆ ಅ ಗುಣಿಲೆ ಕ್ಷ ಸ್ವಲ್ಪದರಲ್ಲಿ ಹೇಳುವದೆಂದಕ್ಕೆ ಅ ಮತ್ತು 
ಯ ಇನು ಅಯ ದ ಗುಣಕಗಳಿನೆ, ಮತ್ತು ಅ ಮತ್ತು ಕ ಇನು ಅಕ್ಷದ 
ಗುಣಕಗಳಿರುವವು. ಅಂದರೆ ಅ ಈ ಗುಣಕೆವು ಅಯ ಮತ್ತು ಅಕ್ಷ ಈ 
ಎರಡೂ ಪದಗಳಲ್ಲಿ ಸಾಧಾರಣ ಇರುವದು. ಈಗ ಅದಿಂದ ಯಕ್ಕೆ ಗುಣಿಸಿ 
ಬರುವ' ಗುಣಾಕಾರ ಮತ್ತು ಅ ದಿಂದ ಕ್ಲಕ್ಕೆ ಗುಣಿಸಿ ಬರುವ ಗುಣಾಕಾರ 
ಇವ್ರೆಗಳ ಬೇರೀಜನ್ನು ಮಾಡಿದರೆ ಅದು ಅದಿಂದ ಯ ಮತ್ತು ಕ್ಷ ಇವುಗಳ 
ಬೇರೀಜಿಗೆ (ಯ. ಕ್ಷ 3 ಕ್ಸ) ಗುಣಿಸಿ ಬರುವ ಗುಣಾಕಾರದಷ್ಟು ಇರುನಡೆಂಬ 
ಸಂಗತಿಯು .ಸ್ಫಷ್ಟನಿದೆ. ಉದಾಹರಣೆಗಾಗಿ, 

೩.೫--೩.೭ ೧೫-೨೧ ಎ೩೬, ೩(೫..೭) ಎ೩.೧೨ಎ೩೬. 

ABA ೩(೫-. ಬ). 

ಒಂದು ವರ್ಗದ ತಿಂಗಳ ಫೀಯು ಮೂರು ರೂಪಾಯಿ ಇದೆಯೆಂದು 
ತಿಳಿಯಿರಿ. ಮೊದಲನೆಯ ದಿನ ಐದು ಹುಡುಗರು ಫೀಯನ್ನು ತಂದು 
ಕೊಟ್ಟ ರು. ಅದು ೩೫೭೫ ಅಂದರೆ ೧೫ ರೂಪಾಯಿ ಆಗುವದು. ಜು 
ದಿನ "ಸತ್ತೆ ಏಳು ಹುಡುಗರು ತಂದುಕೊಟ್ಟರು. ಅದು ೩೫೭ ಅಂದರೆ 
೨೧ ರೂಪಾಯಿ ಆಗುವದು. ಒಟ್ಟು ದಿನಗಳಲ್ಲಿ ೩೬ ರೂಪಾಯಿ 
ಫೀ ಜಮೆ ಆಯಿತು. ೫4೦೭ ಜ್‌ ೧೨ ಹುಡುಗರೂ ಫೀಯನ್ನು ಒಂದೇ 
ದಿನ ತಂದುಕೊಟ್ಟಿದ್ದರೆ ಅದು ೩(೫- ೭) ಅಂದರೆ ೩೫೧೨ ಅಂದರೆ 
೩೬ ರೂಪಾಯಿಗಳೇ ಆಗುತ್ತಿತ್ತು. 

ಇದರಂತೆಯೆ, ಅಯ ಅಕ್ಷ- ಅ(ಯ- ಕ್ಷ). 

ಆದ್ದರಿಂದ, ಒಂದು ಗುಣಕವು ಸಾಧಾರಣನಿರುವ ನದಗಳುಳ್ಳ ಯಾವ- 
ಜೊಂದು ದ್ವಿಷದ ರಾಶಿಯ ಗುಣಸೃಥಕ್ಕರಣವನ್ನು ಮಾಡುನರಿದ್ದಲ್ಲಿ ಆ 
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ಗುಣಕವನ್ನು ಹೊರಗೆ ತೆಗೆದು ಮುಂಡೆ ಕಂಸಿನೊಳಗೆ ಆ ಪದಗಳ ಉಳಿದ 
ಗುಣಸಗಳನ್ನು ಮೊದಲಿನ ಚಿಹ್ನೆ ಸಹಿತವಾಗಿ ಬಕೆದರಾಯಿತು. ಈ ಉಳಿದ 
ಅವಯವಗಳು ನಮಗೆ ಸ್ಪಷ್ಟನಾಗಿ ಕಾಣುವನು. ಲಕ್ಷ ಸೈ ಬರದಿದ್ದಕೆ. 
ಭಾಗಾಕಾರದಿಂದ ತೆಗೆಯಲು ಬರುವವು. ಯಾವದೇ ರಾಶಿಗೆ ಇಲ್ಲವೆ 
ಸಂಖ್ಯೆಗೆ ಒಂದು ಅವಯವದಿಂದ ಭಾಗಿಸಿದರೆ ಎರಡನೇ ಅನಯನನವು ಸಿಗು- 
ನದು. ಭಾಗಲಬ್ಧವೇ ಆ ಎರಡನೇ ಅನಯವವು. ಮೇಲಿನ ಸಂಗತಿಯು 
ನಮಗೆ ಮುಂದಿನಂತೆಯೂ ಸಿದ್ಧಮಾಡಲು ಬರುವದು. ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಅ 
ವಾರು ಅಗಲವಿರುವ ಮತ್ತು ಯ ನಾರು ಹಾಗು ಕ್ಷೆ ವಾರು ಉದ್ದಳತೆಯುಳ್ಳ 
ಎರಡು ಆಯತಾಕೃತಿಯ ಭೂಭಾಗಗಳು ಒಂದಕ್ಕೊಂದು ಹತ್ತಿಕೊಂಡು 
ಇದ್ದು ಅವುಗಳೊಳಗಿನ ಮೊದಲನೆಯದು ರಾಮುರಾಯರದಿದ್ದು ಎರಡನೆ- 
ಯದು ಕೃಷ್ಣರಾಯರದಿಡೆ. ಮೊದಲನೆಯ ಭಾಗದ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲವೆ ಅಯ 
ಹೌ. ವಾ. ಇದ್ದು ಎರಡನೆಯದರದು ಅಕ್ಷ ಜೌ. ನಾ. ಇದಿ. ಕೆಲಕಾಲದ 
ತರುವಾಯ ರಾಮರಾಯರು ಕೃಷ್ಣ ರಾಯರಿಂದ ಅವರ ಭೂಭಾಗವನ್ನು 
ಕೊಂಡರು, ಮತ್ತು ನಡುವಿನ ಬೇಲಿಯನ್ನು ತೆಗೆದು ಹಾಕಿ ಎರಡೂ 
ಭಾಗಗಳನ್ನು ಜೋಡಿಸಿ ಒಂದೇ ಭಾಗವನ್ನಾಗಿ ಮಾಡಿದರೆ ಅದರ ಉದ್ದ ಛ್ಗ- 
ತೆಯು (ಯ + ಕ) ನಾರು ಮತ್ತು ಅಗಲಳತೆಯ ಅ ನಾರು ಇದ್ದು ಅದರ 
ಫ್ಲೇತ್ರಫಲವು ಅ(ಯ.ಕ್ಷ) ಚೌ. ವಾರು ಇರುವದು. ಅಂದಕೆಯೇ 
ಅಯ + ಅಕ್ಷ ಅ(ಯೆ.. ಶ್ಲ). 

ಇದಲ್ಲದೇ ಇಲ್ಲಿ ನಾವು ತಾಳೆ ಮಾಡಿ ನೋಡುವಾ. ಬಲಬದಿಯ 
ರಾಶಿಯು ಅ (ಯ. ಕ್ಷ) ಇರುವದು. ಅದರ ಕಂಸನನ್ನು ತೆಗೆದು ಹಾಕಿ ನಾವು 
ಅದನ್ನು ವಿಸ್ತರಿಸಿ ಬರೆದರೆ ಆ ನಿಸ್ತಾರವು ಅಯ ಅಕ್ಷ ಇದೇ ಇರುವದು. 

೬-೩. ದ್ವಿಪದ ರಾಶಿಯ ಮಾತೇ ತ್ರಿಸದ ರಾಶಿಯದು ಇಲ್ಲವ 
ಬಹುಪದ ರಾಶಿಯದು. ಉದಾಹರಣೆಗಾಗಿ ನಾವು ಅಯ 4 ಆರ 4 ಅಕ್ಷ 
ಈ ತ್ರಿಸೆದ ರಾಶಿಯನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳುವಾ. ಈ ರಾಶಿಯಲ್ಲಿಯ 
ಮೂರೂ ಪದಗಳಲ್ಲಿಯ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಪದದಲ್ಲಿ ಅ ಇದು ಸಾಧಾರಣ 
ಗುಣಕನಿದೆ. ಈಗ ಅದಿಂದ ಯಕ್ಕೆ, ಕಕ್ಕೆ ಮುತ್ತು ಶ್ರಕ್ಕೆ ಗುಣಿಸಿ 
ಬರುವ ಗುಣಾಕಾರಗಳ ಬೇರೀಜನ್ನು ಮಾಡಿದರೆ ಅದು ಅ ದಿಂದ ಯೃ ಠ 
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ಮತ್ತು ಸ ಇವುಗಳ ಚೇರೀಜಿಗೆ (ಯ. ರ. ಶ್ಲಕ್ಳೆ) ಗುಣಿಸಿ ಬರುವ 
ಗುಣಾಕಾರದಷ್ಟು ಇರುನದೆಂಬ ಸಂಗತಿಯು ಸ್ಪಷ್ಟನಿಜಿ. ಉದಾಹೆರಣೆ- 
ಗಾಗಿ, ಪ್ರತಿಯೊಬ್ಬನು ೩ ರೂಪಾಯಿಯಂತೆ ಐದು ಹುಡುಗರು ಕೊಟ್ಟ 
ನೀ, ನಾಲ್ಕು ಹುಡುಗರು ಕೊಟ್ಟಿ ಫೀ ಮತ್ತು ನಿಳು ಹುಡುಗರು ಕೊಟ್ಟ 
ಸೀ, ಈ ಎಲ್ಲ ರಕಮುಗಳ ಬೇರೀಜು ಐದು. ನಾಲ್ಕು + ಏಳು ಅಂದಕಿ 
ಹದಿನಾರು ಹುಡುಗರು ಕೊಟ್ಟ ಭೀಯಷ್ಟು ಇರುವದು. 
೩ ,೫--೩.೪೩೩,. ೭ಎ೧೫--೧೨-.೨೧ಎ೪೮; ೩ (೫೨-೪--೭) ಎ೩.೧೬ಎಳ೮. 
ಪ, ೩೫3೩.೪3 ೩.೭೩(೫. ೪. 2). 
ಇದರಂತೆಯೇ, ಅಯ 4 ಅರ ಅಕ್ಷ ಅ(ಯ-.ರ. ಕ್ಸ). 
ಮೇಲಿನಂತೆ ನಾವು ಇಲ್ಲಿಯಾದರೂ ತಾಳೆ ಮಾಡಿ ನೋಡುವಾ, ಬಲ- 
ಬದಿಯ ರಾಶಿಯು ಅ(ಯ.. ರ. ಕ್ಸ) ಇದೆ. ಕಂಸನನ್ನು ತೆಗೆದುಹಾಕಿ 
ಅದರ ವಿಸ್ತಾರವನ್ನು ಬರೆದರೆ ಅದು ಅಯ 4 ಅರ .. ಅಕ್ಷ ಎಂದು ಇರುವದು. 
೬.೪. ಈಗ ನಾವು ಅಯ. ಅರ ಅಲ ಅವ. ಅಕ್ಷ ದಂಥ ಒಂದು 
ಬಹುಷದ ರಾಶಿಯನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳುವಾ. ಇಲ್ಲಿಯೂ ಈ "ರಾಶಿಯ 
ಎಲ್ಲ ಪದಗಳಲ್ಲಿ ಅ ಇದು ಸಾಧಾರಣ ಗುಣಕನಿಜೆ. ಅದಿಂದ ಯೃ ರ್ಕ 
ಲೃ ನ ಮತ್ತು ೫ ಇವುಗಳಿಗೆ ಗುಣಿಸಿ ಬರುವ ಗುಣಾಕಾರಗಳ ಬೇರೀಜು 
ಮತ್ತು ಅ ದಿಂದ ಯೃ ರೃ ಲೃ ನ ಮತ್ತು ಕ ಇವುಗಳ ಬೇರೀಜಿಗೆ ಅಂದರೆ 
(ಯ. ರ. ಲ. ನ ಕಳ್ಳ) ಗುಣಿಸಿ ಬರುವ ಗುಣಾಕಾರ ಇವುಗಳಲ್ಲಿ 
ಯಾವ ತರದ ವ್ಯತ್ಯಾಸವೂ ಇಲ್ಲ. ಉದಾಹರಣೆಗಾಗಿ 
AHLAVLASLALLAESONLN + S00೧; 
೩ (೫.೪.೮. ೬-೭) ಎ೩.೩೦ಎ೯ಂ. 
ABLE ೩.೮3೩ ೬-೩.೭ ಎ೩ (೫.೪.೮೨. ೬. ೭). 
ಆದ್ದರಿಂದಲೇ ಅಯ ಅರ.ಅಲ, ಅನ ಅಕ್ಷಂಅ(ಯ-,ರ.-೮. ವಕ್ಷ). 
ನಾವು ಇದೇ ಸಂಗತಿಯನ್ನು ಹೀಗೆ ಸಹ ಸಿದ್ಧಮಾಡಬಹುದು. ಪ್ರತಿ- 
ಯೊಂದು ಅ ವಾರು ಅಗಲಿರುವ ಮತ್ತು ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ಯ ವಾರು 
ರ ವಾರು, ಲಾರ ಷನಾರು ಮತ್ತು ಕ್ಷ ವಾರು ಉದ್ದನಿರುವ ಒಂದ- 
ಕೊಂದು ಹೊಂದಿಕೊಂಡಿರುವ ಐದು ಆಯತಾಕೃತಿಯ ಭೂಭಾಗಗಳು 
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ಬೇರೆ ಬೇರೆ ಐದು ಜನರ ಒಡೆತನದಲ್ಲಿವೆಯೆಂದು ತಿಳಿಯಿರಿ. ಅವುಗಳ 
ಕ್ಲೇತ್ರಫಲಗಳು ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ಅಯ ಜೌ, ನಾ. ಅರ ಜೌ. ನಾ 
ಅಲ ಜೌ. ವಾ, ಅನ ಚೌ. ವಾ. ಮತ್ತು ಅಕ್ಬ ಚೌ. ನಾ. ಇರುನನೆಂಒ 
ಸಂಗತಿಯು ಸ್ಪಷ್ಟವಿದೆ. ಒಂದು ವೇಳೆ ಈ ಐದು ಜನರಲ್ಲಿ ಒಬ್ಬನು ಉಳಿದ 
ನಾಲ್ವರ ಕಡೆಯಿಂದ ಅವರ ಭೂಭಾಗಗಳನ್ನು ಕೊಂಡುಕೊಂಡರೆ ಮತ್ತು 
ಅವರ ಒಡೆತನವನ್ನು ತೋರಿಸುವ ನಡುನಿನ ಬೇಲಿಗಳನ್ನು ತೆಗೆದುಹಾಕಿ 
ಐದೂ ಭೂಭಾಗಗಳನ್ನು ಕೂಡಿಸಿ ಒಂದಕ್ಕೊಂದು ತಾಗಿರುವ ಒಂಜೇ 
ಹೊಲವನ್ನು ಮಾಡಿದರೆ ಅದು ಅ ನಾರು ಅಗಲನಿದ್ದು (ಯರ. ಲ. ಮತ್ತ) 
ವಾರು ಉದ್ದನಿರುನದು. ಮತ್ತು ಅದರ ಕ್ಲೇತ್ರಫಲವು ಅ (ಯ..ರು. ಲ ಮತ್ತ) 
ಜೌ. ವಾ. ಇರುವದು. ಈಗ ಈ ಒಂದೇ ಕ್ಲೇತ್ರವು ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ 
ಅಯ ಜೌ ನಾ ಅರ ಚೌ, ನ್ಯಾ ಅಲ ಜೌೌವಾ, ಅನ ಜೌ.ನಾ. 
ಮತ್ತು ಅಕ್ಷ ಜೌ. ನಾ, ಕ್ಲೇತ್ರಫಲಗಳಿರುವ ಬೇಕೆ ಬೇಕೆ ಐದು ಭೂಭಾಗ- 
ಗಳಿಂದೊಡಗೂಡಿದ್ದು ಇರುವದು. ಆದ್ದರಿಂದ 
ಅಯ ಅರ4 ಅಲ. ಅನ ಅಕ್ಷ ಅ(ಯೆ. ರ. ಲ] ನ ಕ್ಸ). 
೬.೫. ಈಗ ದಪ. ದಬ ಇಂಥ ರಾಶಿಯು ಇದ್ದರೆ ಅದರ ಗುಣಸೃಥ- 
ಕೃರಣನನ್ನು ಹೇಗೆ ಮಾಡಬೇಕೆಂಬುದನ್ನು ನೋಡುನಾ. ಬದಿಯಲ್ಲಿ 
ತೋರಿಸಿದ ರೀತಿಯ ಹ ವಾರು ಉದ್ದನಿರುನ ಮತ್ತು ದ ನಾರು ಅಗಲನಿರುನ 
ಮತ್ತು ಆದ್ದರಿಂದ ಸಹಜವಾಗಿ ಡಸ ಜೌ. ನಾ. ಕ್ಲೇತ್ರಫಲನಿರುವ ಒಂದು 
ಆಯತಾಕೃತಿಯ ಭೂಭಾಗವು ನಮ್ಮ ಒಡೆತನದಲ್ಲಿರುವಜಿಂದು ತಿಳಿಯಿರಿ. 
ಜಲ್‌ ಅದರೊಳಗಿಂದ ಆಕೃತಿಯಲ್ಲಿ ತೋರಿಸಿದಂತೆ 
ಘಾ ನನಾ] ೪ ನಾರು ಉದ್ದನಿರುನ ಒಂದು ಭಾಗನನ್ನು 
ರ(- ಬುಜೌ.ವಾರ| ದ ಬ | ಬೇಕೆನಾಡಿ ಮನೆ ಕಟ್ಟುನದಕ್ಕಾಗಿ ನಮ್ಮ 
ಒಬ್ಬ ಮಿತ್ರನಿಗೆ ಕೊಡುನೆನುು ಇದರ 
ಕ್ಲೇತ್ರಫಲವು ನಬ ಜೌ, ನಾ. ಇರುನದು. 
ಅಕೃತಿ ೧. ಈ ಭಾಗನನ್ನು ಕೊಟ್ಟ ನೇಲೆ ನನ್ಮು 
ಉಪಯೋಗಕ್ಕಾಗಿ ಉಳಿಯುವ ಭೊಮಿಯ 
ಕ್ಲೇತ್ರಫಲವು ದಷ- ದಬ ಜೌ, ನಾ. ಇರುವದು. ಅದಕೆ ಆಕೃತಿಯ 
ಮೇಲಿಂದ ಮುಂದಿನ ಸಂಗತಿಯು ಸ್ಪಸ್ಟ್ಯವಾಗುನದು. ಈ ಭೂಭಾಗದ 







೪ 
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ಉದ್ದಳೆತೆಯು (ಪ - ಬ)'ನಾರು ಇದ್ದು ಅಗಲಳಕೆಯು ದ ನಾರು ಇರುವದು 
ಮತ್ತು ಈ ಅಳತೆಗಳಿರುನ ಆಯತಾಕೃತಿಯ ಕ್ಲೇತ್ರಫಲವು ಡಸ. ಬ) 
ಜೌ, ವಾ. ಇರುವದು. ಆದ್ದರಿಂದ, 

ಧಸ-ಜಬ- ದ(ಹ- ಬ). 

ಇದಲ್ಲದೇ ಪ (ಸ- ಬ) ಈ ರಾಶಿಯೊಳೆಗಿನ ಕಂಸನನ್ನು ತೆಗೆದುಹಾಕಿ 
ಅದರ ವಿಸ್ತಾರವನ್ನು ಬರೆದರೆ ಅದು ನಪ - ದಬ ದಷ್ಟು ಆಗುವದು. ಸಹೆಜ- 
ನಾಗಿಯೇ ದಪ ದಬ ದ(ಸ - ಬ). 

ಇದೇ ಸಂಗತಿಯನ್ನು ಮುಂದಿನಂತೆಯೂ ವಿಚಾರ ಮಾಡಬಹುದು. 
ಒಬ್ಬ ಒಕ್ಳಲಿಗನು ತನ್ನ ಹೊಲದಲ್ಲಿ ಪ್ರತಿಯೊಬ್ಬರಿಗೆ ದರೂ. ದಿನಗೂಲಿ- 
ಯಂತೆ ಪ ಜನರನ್ನು ಕೆಲಸಕ್ಕೆ ಹೆಚ್ಚಿರುವನೆಂದು ತಿಳಿಯಿರಿ. ದಿನಾಲು 
ಸಾಯಂಕಾಲದಲ್ಲಿ ಕೆಲಸವು ಮುಗಿದ ಕೂಡಲೆ ಅವರಿಗೆ ದಪ ರೂ.ಗಳನ್ನು 
ಕೊಡಬೇಕಾಗುವದು. ಒಂದು ದಿನ ಯಾವದೇ ಕಾರಣದಿಂದ ಬ ಜನರು 
ಕೆಲಸಕ್ಕೆ ಬರದಿದ್ದರೆ ಅವರಿಗೆ ಕೊಡಬೇಕಾಗುವ ದಬ ರೂ.ಗಳನ್ನು ಆ 
ದಿವಸ ಕೊಡಬೇಕಾಗಲಿಕ್ಟಿಲ್ಲ, ಅಂದರೆ ಆ ದಿನ ಕೇವಲ (ದಪ - ದಬ 
ರೂಪಾಯಿಗಳು ಖರ್ಚಾಗುವನು. ಬೇಕೆ ದೃಷ್ಟಿಯಿಂದ ನೋಡಿದರೆ ಆ ದಿನ 
ಕೇವಲ (ಪ - ಬ) ಜನರೇ ಕೆಲಸಕ್ಕೆ ಬಂದುದರಿಂದ ಮತ್ತು ದಿನಗೂಲಿಯ 
ದರವು ದ ರೂಪಾಯಿ ಇರುವದರಿಂದ ಒಟ್ಟು ದಿನಗೂಲಿಯು ಪ (ಷ- ಬ್ರ 
ರೂಪಾಯಿ ಆಗುವದು. ಇದರ ಮೇಲಿಂದ ಮುಂದಿನ ಅನುಮಾನವು 
ಹೊರಡುವದು. ದಪ - ನಬ ಎ ದ (ಪ- ಬ). 

ಈ ಸಂಗತಿಯ ಸತ್ಯತೆಯನ್ನು ಮುಂದಿನಂತೆ ವ್ಯಕ್ತ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಉದಾ 
ಹರಣೆಗಳನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಂಡು ಸಹ ಮನಗಾಣಿಸಿಕೊಡಲು ಬರುವದು; 
ಹೇಗೆಂದರೆ, 

೫.೧೭-೫.೧೨ ಎ೮೫- ೬೦5೨೫ ೫ (೧೭-೧೨) ಎ೫.೫-.೨೫. 
೧೨.೧೬ - ೧೨.೯ ಐ ೧೯೨ - ೧೦೮ ಐ ೮೪; ೧೨ (೧೬- ೯) ಎ೧೨.೭ಎ೮೪. 

೬-೬ ಮೇಲಿನ ಎಲ್ಲ ನಿನೇಚನೆಯಿಂದ ಮುಂದಿನ ನಿಷ್ಕರ್ಷವು 
ಹೊರಡುವದು. ಯಾವದೊಂದು ಗುಹ೫ಕವು ಸಾಧಾರಣನಿರುನ 
ಸದಗಳುಳ್ಳಿ ಯಾವದೇ ರಾಶಿಯ (ಆ ರಾಶಿಯು ದ್ವಿಪದನಿರಲಿ, ಕ್ರಿನದ- 


₹೬ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


ವಿರಲಿ, ಇಲ್ಲವೆ ಬಹುಪದವಿರಲಿ) ಗುಣಪೃಥ ಕೃರಣವನ್ನು ಮಾಡುವ. 
ದಾದರೆ ಸಾಧಾರಣಿ ಗುಣಕನನ್ನು ಹೊರಗೆ ತೆಗೆದು ಅದರ ಮುಂಜಿ 
ಕಂಸಿನಲ್ಲಿ ಆ ಪದಗಳೆ ಉಳಿದ ಗುಣಕಗಳನ್ನು ಮೂಲ ಚಿಹ್ನ 
ಸಹಿತವಾಗಿ ಬರೆದರಾಯಿತು. 
ಇಂದು ನಮಗೆ ಗೊತ್ತಾದ ಈ ಹೊಸ ಸಂಗತಿಯು ಬೇಗನೇ ಗುಣಿಸು 
ಕಾರ್ಯದಲ್ಲಿ ಹಲವು ಸಲ ನಮಗೆ ಹೇಗೆ ಉಸಯೋಗನಾಗುವದೆಂಬುದನ್ನು 
ನೋಡಿರಿ. 
3೬2೮೮೨. ೩೬. ೧೧೮ ಎ ೩೬ (೮೨ + ೧೧೮) ೨೩೬ x ೨೦೦ ಎ ೭೨೦೦, 
೫೮ ೬ ೨೨೮ - ೫೮ ೫ ೧೭೮ ಎ ೫೮ (೨೨೮ - ೧೭೮) ಎ ೫೮೭೫೦ ಎ ೨೯೦೦, 
೪೮ x HS + ೪೮ 26 ೧೩೩ + ೪೮ ೬೬೫ = ೪೮ (೫೨ + ೧೧೩ + ೬೫) 
ಎ ೪೮ «೨೫೦ ಎ ೧೨೦೦೦, 
LONELY ೨(೪೭-,೬ ೨೮೩೬೨ (೬೪-೮೪೭-೪೩) ೬೨೬೦-೩೭೨೦. 
೬:೭. ಈಗ ಮಾದರಿಗಾಗಿ ಗುಣನೃಥಕ್ಕರಣದ ಕೆಲವು ಉದಾಹರಣೆ- 
ಗಳನ್ನು ಮುಂದೆ ಬಿಡಿಸೋಣ. 
ಉ. ೧, ೪ಯ%೪ಕ್ಷಣಳ (ಯಕ್ಷ). ಉ. ೨, ೫ಯ.೧೫ಕ್ಷಣಜ(ಯೂಕ್ಷ). 
ಉ. ೩, ೬ಸ-೬ಬವ (ಸ-ಬ).  ಉ.೪. ೭ಸ-೩೫ಬ-೭ (ಪ-೫ಬ). 
ಉ.೫, ೮ಯ%೮೧೮ (ಯ) ಉ. ೬. ೯ಯ-ರ೯ (ಯ-೧). 
«೩, ೧೨ಕ್ಷಸಳ೮ಎ೧ಂ೨ (ಕ್ಷಃ೪). ಉ. ೮, ೧೫ನು-೯೦೧೧೫ (ಮ-೬). 
. ೯. ೨ನ. ೨ರ. ೨೮ಎ ೨(ಮ-4- ರ. ಲ), 
೧೦. ೪ಯ-+೧೨ಬ + ೧೬ಮು ಎ೪ (ಯ 4 ಓಬ 4 ೪ನ). 
೧೧. ೩ಯ -೩ರ--೩೮ ಎ೩(ಯ- ರ. ಲ). 
೧೨. ೩ಯ -೯ರೆ- ೧೨೮% ೨೧ವಎ೩(ಯ -೩ರ-೪೮% ೭ನ). 
೧೩. ೧೫ನ - ೨೫ಫ 4 ೩೫ಬ - ೪೦ಭ - ೧೦ನು 
2೫(೩ಪ- ೫ಫ4 ೭ಬ -೮ಭ- ೨ಮು). 
ಉ. ೧೪. ೨ಕನ-೮ಕಬ.೧೨ಕಭ-೨೦ಕಮ-೨ಕ (ಸ-೪ಬ4೬ಭ-೧೦ನು). 
ಮೇಲಿನ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಉದಾಹೆರಣೆಯಲ್ಲಿ ಕೊಟ್ಟ ರಾಶಿಯ ಎಲ್ಲ 
ಪದಗಳಲ್ಲಿ ಸಾಧಾರಣವೆಂದು ಕಂಡುಬರುವ ಗುಣಕವನ್ನು ಮೊದಲು ಬರೆದು 


ಕಿರೆೆತೆತಿಕಿ 
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ಮುಂಡೆ ಕಂಸಿನಲ್ಲಿ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಸದದೊಳಗಿನ ಉಳಿದ ಗುಣಕನನ್ನು 
ಮೂಲ ಚಿಹ್ನ ಸಹಿತವಾಗಿ ಬರೆದಿದೆ. ಹೀಗೆ ಮಾಡುವಾಗ ಎಲ್ಲವುಗಳಿಗಿಂತ 
ದೊಡ್ಡ ದಾದ ಸಾಧಾರಣ ಗುಣಕನನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಂಡಿದೆ. ಉದಾಹರಣೆ- 
ಗಾಗಿ, ಉ. ೭. ನೆಯದರಲ್ಲಿಯ ೧೨ಕ್ಷ ೪೮ ಈ ರಾಶಿಯಲ್ಲಿ ೨ ೩ ೪, ೬ 
ಮತ್ತು ೧೨ ಈ ಸಂಖ್ಯೆಗಳಲ್ಲಿ ಯಾನದೇ ಸಂಖ್ಯೆಯು ಸಾಧಾರಣ 
ಗುಣಕನಿದೆ ಮತ್ತು ಆ ರಾಶಿಯನ್ನು ಅನಯವ ಸ್ವರೂಪದಲ್ಲಿ ೧೨ (ಕಳ) 
ಇದರಂತೆಯೇ ೨(೬ಕ್ಷ4 ೨೪) ಹೀಗೈೆ ಇಲ್ಲವೆ ೩(೪ಶ್ರ. ೧೬) ಹೀಗೆ, 
ಇಲ್ಲವೆ ೪ (೩. ೧೨) ಹೀಗೆ, ಇಲ್ಲವೆ ೬(೨ಕ್ಷ4 ೮) ಹೀಗೂ ಸಹ 
ಬರೆಯಲು ಬರುವದು. ಅದರೆ ಕೊನೆಯ ನಾಲ್ದು ಸ್ವರೂಸಗಳೆಲ್ಲಿಯ ಕಂಸ- 
ಗಳೊಳಗಿನ ರಾಶಿಗಳಲ್ಲಿ ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ೬ ೪, ೩ ೨ ಈ ಸಾಧಾರಣ 
ಗುಣಕಗಳು ಉಳಿಯುವವು ಮತ್ತು ನಾವು ಗುಣಸೃಥಕ್ಕರಣ ಮಾಡುವಾಗ 
ಹೀಗೆ ಸಾಧಾರಣ ಗುಣಕನನ್ನು ಹಿಂದೆ ಉಳಿಯಗೊಡಬಾರದು. ಅದ್ದರಿಂದ 
ಮೇಲಿನ ಉದಾಹರಣೆಯಲ್ಲಿ ತೋರಿಸಿದಂತೆ ಎಲ್ಲಕ್ಕೂ ದೊಡ್ಡ ದಾಗಿರುನ 
ಸಾಧಾರಣ ಗುಣಕೆನನ್ನು ನೊದಲು ಹೊರಗೆ ತೆಗೆದು ತರುನಾಯ ಕಂಸಿ- 
ನಲ್ಲಿ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಪದದ ಉಳಿದ ಗುಣಕನನ್ನು ಮೂಲ ಚೆಹ್ನ ಸಹಿತವಾಗಿ 
ಬರೆಯುವದು ಅನಶ್ಯನಿರುವದು. ಉದಾಹರಣೆಗಾಗಿ ಉ. ೧೪ ನೆಯದರಲ್ಲಿ 
ರಾಶಿಯೊಳಗಿನ ನಾಲ್ಪೂ ನದಗಳೊಳಗೆ ೨ ಇದು ಸಾಧಾರಣ ಗುಣಕನಿದೆ. 
ತೆ ಇದು ಸಾಧಾರಣ ಗುಣಕನಿದೆ, ಮತ್ತು ಅದರಂತೆಯೇ ೨೫ ಇದು ಸಾಧಾ- 
ರಣ ಗುಣಕವಿದೆ. ಆದರೆ ಈ ಮೂರರಲ್ಲಿ ೨ಕ ಇದು ಎಲ್ಲಕ್ಕೂ ದೊಡ್ಡದಾದ 
ಸಾಧಾರಣ ಗುಣಕನಿದೆ. ಆದ್ದರಿಂದ ರಾಶಿಯ ಗುಣಸೃಥಕ್ಕರಣವನ್ನು 
ಮಾಡುವಾಗ ಅದನ್ನು ಹೊರಗೆ ತೆಗೆದು ತರುವಾಯ ಕಂಸಿನಲ್ಲಿ ಪದಗಳ 
ಉಳಿದ ಗುಣಕಗಳನ್ನು ಬರೆದಿದೆ. 


ಪ್ರಶ್ನಸಂಗ್ರಹ ೧೮. 
ಗುಣಪೃಥಕ್ಕರಣವನ್ನು ಮಾಡಿರಿ: (ಇವುಗಳೊಳಗಿನ ಬಹಳಷ್ಟು ಉದಾ- 
ಹರಣೆಗಳನ್ನು ಜಾಯಿಯಿಂದಲೇ ಬಿಡಿಸಲು ಬರಬಹುದು.) 
೧. ೫ಯ* ಕ್ಷ ೨. ೭ಸ4೭ಮ. ೩. ೮ಕ4೮ಗ. ೪. ೧೨೮.೧೨೮, 
೫. ೨ಪ-೨ಬ. ೬. ೯ಸನ೯ವು. ೩, ೧೧ಯ-೧೧ಕ್ಷ. 6. ೨ಯ- ಕ್ಷ. 
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೯, ೩ಯೆ-೬ಸ. ೧೦. ೭ಕ-೧೪ಗ. ೧೧, ಆಯ, ಕ್ಷ. ೧೨. ೯ಯ-೨೩೬ಕ್ಷ, 
೧೩. ೪ನ೬ಬ. ೧೪. ೮ಬ-೧೪ಮ. ೧೫, ೯ಕ-೧೫ಗ. ೧೬. ೨೦ಯ-.೨೮ಕ್ಟ. 
೧೭೩. ೨೫ನ-೧೫ಮ. ಬಿ. ೨೭ಕ4೧ಗ. ೧೯, ೪೨ಪ4% ೨೮ಬ. 
೨೦. ೬೪ಯ-೩೬ಕ್ಷ. ೨೦. ೮ಯ-೪. ೨೨. ೨೦ಕ್ಷ4೮. ೨೩. ೧೨%೨೮ನು. 
೨೪, ೩೬ -೪೮ನ. ೨೫. ೨೮ಯ 3 ೨೮ಕ್ಷ. ೨೬. ೫ಅಯ - ೫ರ. 
೨೭. ೩ಅಯೋಅಕ್ಷ. ೨೮. ೮ಅಪ-೨ಅಬ. ೨೯. ೫ಕಗಯ-೫ಕಗಕ್ಷ. 
೩೦. ೭ಕಗಬ+೧೧ಕಗನು. ೩೦೧. ೬ಕಗಯ- ೧೫ಕಫಕ್ಷ್ತ. 

೩೨. ೨೨ಸಬನು - ೫೫ಪಮಯ. ೩೩. ೭ಯ . ೭ರ. ೭೮. 

೩೪, ೫ಯ-೫ರ4೫ಕ್ತ. ೩೫. ೪ಯ.೪ಲ-೪ಕ್ಷ. ೩೬. ೮ಪ-ಅಬ-ಆವು. 
೩೭. ೨ನ/೪ಬ.೬ಮು. ೩೮. ೬ರ್ಕ್ಯಗ್ಗ೩ ಘು. ೩೯. ೧೪ಯ-೧೦ಲ.೨೫ಕ್ಷ. 


ಕ 


೪೦. ಆತ - ೪ದ 4 ೧೨ನ. ೪೧. ೧೪ಸ - ೨೧ಬ 4+ ೨೮ವು. 
೪೨, ೯ಯ- ೧೮ರ - ಕ್ಷ. ೪೩, ೩೬ಕ- ೨೪ಖ + ೧೬ಗ. 
೪೪, .೨೧ತ 4 ೧೨ದ - ೪೮ನ. ೪೫, ೩ಅಯ 3. ೩ಅರ + ೩ಅಲ. 
೪೬. ೪ಕನ- ೪ಕಬ-4 ೪ಕಮ. ೪೭. ೬ಗಯ + ೬ಗರ - ಓಗಕ್ಷ. 
೪೮. ೯ಕನ -೯ಕಸ -೯ಕನಮ. ೪೯. ೫೮ಯ 4 ೧೦೬ರ 4 ೨೫೮೮. 


೫೦. ೧೪ಕಸ-೨೧ಕಬ-% ೨೮ಕವು. ೫೧, ೧೨ನಸ-೩ಂನಬ-ಗ೧ಿ೬ನಮ. 
೫೨. ೬ಕಯ .. ೧೫ಗಯ + ೧೨ಬಯ. ೫೩. ೧೬ಕಕ್ಷ-೮ಗಕ್ಷ-- ಒಂಸಕ್ಸ. 
೫೪. ೬ಕನಯ - ೩೦ಕನಲ + ೨೧ಕಪಕ್ಷ. 

೫೫. ೨೮ಕಯಕ್ಷ- ೧೪ಗಯಕ್ಷ- ೬ಬಯ ಕ್ಷ, 

೫೬. ೧೬ಯ -೮ರ. ೧೨೮ -ಶಿಂಕ್ಸ. 

೫೭. ೨೪ಯ - ೪೮ರ - ೭೨೮% ೧೬ನ- ೨೦ಕ್ಷ. 

೫೮, ೧೫ಕನ - ೨೫ಗಫ- ೨೦ಫಬ + ೧೦ಖಮು. 

೫೯. ಆಕೆಯರ- ೧ಗರಲ- ೨೦ಘಲಯ್ದ. 

೬೦. ೨೦ಕನಬನು - ೧೫ಗಪಬಯ + ೩೦ ಘನಬರ- ೨೫ತಸಬಕ್ತ. 

೬೧, ೧೬- ೨೦ಯ + ೨೪ರ 4 ೩೨೮ - ರಕ್ಷ. 

೬೨. ೧೪-4೩೫ಕಯ - ೨೧ಗರ - ೨೮ಘವ + ೪೯ಸಕ್ಷ. 


ಗುಣಪೃಥಕ್ಕರಣ ೯೯ 


ಸಾಧ್ಯವಾದಷ್ಟು ಶೀಘ್ರವಾಗಿ ಬಿಡಿಸಿರಿ: 
೬ಕ್ಕಿ, ೪೭ 6 ೫೧೩ + ೧೫೩ ೬ ೫೧೩. ೬೪, ೨೨೪ «೯೭ - ೨೨೪ «೭೨, 
೬೫. ೩೧೮ 2೭ ೪೨೬. ೧೮೨೨೭೪೨೬. ೬೬, ೮೯೧೫೬೭೨೭ ೮೯೧ಗು«೪೨೭. 
೬೭. ೬೫೬ 6೮೧೯ +೬೫೬ x ೧೮೧. ೬೮. ೩೨೭ /೮೬೪-೧೭೭)€೮೬೪. 
೬೯. ೨೭ 2 ೪೨೮ +೪೨೫ ೪೨೮ + ೩೧ ೪೨೮. 

೭೦. ೧೧೩ «೫೧೨ - ೫೭೭೫೧೨. ೧೪೪ x ೫೧೨. 

೭೧. ಊದಿದ. ೩೨. ೯ಇ೩೯ದ ಗ್ಲೈ-೭ಂ೮ದ ಕ್ಲೆ. 
೭೩. ೧೦೨೪ ದ ೩5೧ ೧೦೨೪ದ ಜ್ಞ. 

೭೪. ೮೩೬೬ದ ೬೧ 4೫೧೪ದ ೬೮%. 

೭೫. ೧೨೨೮ ದ ೫% - ೭೬೬೮ ದೆ ೫. 

೭೬, ೫೨೮ ದ 20 -೫೨೮ ದ ಅಕ್ಕಿಳ್ಳ್‌. 

೬.೮. ಕೆಳಗೆ ಬಿಡಿಸಿದ ಉದಾಹರಣೆಗಳನ್ನು ಲಕ್ಷ $ಪೂರ್ನಕವಾಗಿ 
ಅಭ್ಯಸಿಸಿರಿ 
ಉ.೧.ಕೌ4ಕಯ-ಕ(ಕ4ಯ). 

ಉ. ೨. ಅಕ 4 ಅಕಿ ಎ ಅಕ್‌ (ಕ+ ಅ). 
ಉ. ೩. ೨ಕಯಳ 4 ೮ಕೆಯ್‌ ಎ ೨ಕ4ಯೌ (ಯ? 4 ೪ಕ್ರ. 
ಉ. ೪. ೨೫ಕ*ಗಳಿಯಕಿ.೧೫ಕಗಳಿಕ್ಷೆಳಕಗಳಿ (೫ಕಿಗಣಯ*-೩ಕ್ಷೆ), 
ಉ. ೫. ೧೨ನಬಳಿಮ ಯಳಿ-೩೨ಸ೪ ಬಮ ಯ೧೬ಸ್‌ಬ೨ಮಯ?ಳ 
ಎಳಪಹಿಬನಿಮಯ(೩ಬಳಿ ನುಯ-೮ಸಬನು೬೪ಪಯಸ್‌). 
ಪ್ರಶ್ನಸಂಗ್ರಹ ೧೯. 

ಗುಣಪೃಥಕ್ಕರಣವನ್ನು ಮಾಡಿರಿ: (ಎಲ್ಲ ಉದಾಹರಣೆಗಳು ಬಾಯಿ- 

ಯಿಂದ ಮಾಡಲು ಬರುವಂಥ ನಿವೆ). 


೧. ಯಕ್ಷ ಯಕ್ಷ. ೨. ೬ಸೌ ಬ 4 ೬ಪಬತಿ. 
೩. ೪ಕಗ 4 ೧೨ಕಗತ. ೪. ೧೬ಸ೨ಮು- ೧೨ಪನುಳಿ. 
೫. ಪೌಫ- ಪಫ್‌. ೬. ೫ಅ೨ಕ್ಷ- ೫ಅಕ್ಷಿ. 


೭. ೩ಸಕೆಸ್ಟ೨ - ೨೧ನ೨ಸಕ್ಕಿ.. ೮. ೯ಯ?ರ&ಿ - ೨೪ಯ೨ರ೫. 
೯. ಕೌಗಘಕಗೌಘಕಗಫ್‌. ೧೦. ಯರಕ್ತಯರ ಕ್ಷ-ಯರಕ್ಷಸ. 


೧೦೦ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


೧೧. ಯಳಿರಿಕ್ಷ- ಯರ ಕ್ಷಸ 4 ಯರಕ್ಷತೆ. 
೧೨. ೮ಯಸೆಕ್ಷ- ೨೦ಯ”ಕ್ಷನ,- ೧೨ಯಕ್ಷ್‌. 

೧೩, ೨೦ಯಸರ5 ಲ - ೪೦ಯಳ ರಲಿ 4 ೧೫ಯ್‌ ರೌಲ್‌. 
೧೪. ೨೪ಅಪಬಳಿ + ೧೨ಅಬಮಳ - ೨೮೮ಅನುಬಳೆ. 

೬೯. ಕ (ಪಮ). ಗ(ಪ-.ಮ) ಈ ರಾಶಿಯನ್ನು ಲಕ್ಷ್ಯ: 
ಪೂರ್ವಕವಾಗಿ ನೋಡಿರಿ. ನಮಗೆ ಅದರ ಗುಣಸೃಥಕ್ಕರಣವನ್ನು ಮಾಡ- 
ಬೇಕಾಗಿದೆ. ಇಲ್ಲಿ ಯಾನ ಸಂಗತಿಯು ಸ್ಪಷ್ಟವಾಗಿ ನಮ್ಮ ಲಕ್ಷ್ಯವನ್ನು 
ತನ್ನೆಡೆಗೆ ಎಳೆದುಕೊಳ್ಳ ಳ್ಳುವದು? ಕರ. ಗರ ಹೀಗೆ ರಾಶಿಯು ಇದ್ದರೆ ರ 
ಇದು ಎರಡೂ ಪದಗಳಲ್ಲಿ ಸಾಧಾರಣ ಗುಣಕವಿಜೆಯೆಂದು ಅದರ ಗುಣಸೃಥ- 
ಕೃರಣವನ್ನು ಕ(ಕ4ಗ), ಹೀಗೆಯೇ ನಾನು ಬರೆಯುತ್ತಿದ್ದ ಲ್ಲವೇ ಕೊಟ್ಟಿ 
ಮೂಲ ರಾಶಿಯಲ್ಲಿ ಕಂಸಿನೊಳಗಿದ್ದ ಪಮ ಇದು ನಮ್ಮದ ೃಸ್ಟಿಯನ್ನು 
ತನ್ನ ಕಡೆಗೆ ಎಳೆದುಕೆ ಇಂಡು ತಾನು ಸಾಧಾರಣ ಕೂ ನೆಂದು 
ನಮಗೆ ಹೇಳುವದಿಲ್ಲನೇ? "ಹ4ಮದ ನಿರ್ದೇಶನವನ್ನು (ಕಃ ದಿಂದ 
ಮಾಡಿದರೆ ನಮಗೆ ಅದೇ ರಾಶಿಯನ್ನು "ಕರ 4 ಗರ' ಎಂದು ಬರೆಯಬೇಕಾ- 
ಗಲಿಶ್ಸಿಲ್ಲನೇ? ಮತ್ತು ತರುವಾಯ ಅದನ್ನೇ ಅನಯನ ಸ್ವರೂಪದಲ್ಲಿ 
ರ(ಕ4ಗ) ಹೀಗೆಯೇ ನಮಗೆ ಬರೆಯಬೇಕಾಗುವದಿಲ್ಲನೇ? ಆದರೆ 
ನಾವು "ರ ವನ್ನು "ಪ4 ಮದ ಬದಲಾಗಿ ಬರೆದಿರುವೆವು. ಅಂದಮೇಲೆ 
ಅದರೆ ವಿರುದ್ಧವಾಗಿ "ರುದ ಬದಲಾಗಿ «ಸಮ ಬಕೆದೊಡನೆಯೇ 
(ಪ4 ಮ)(ಕೆ 4 ಗೆ) ಈ ಸ್ವರೂಪದಲ್ಲಿ ಅದರ ರೂಪಾಂತರವಾಗಲಿಕ್ಕಿಲ್ಲನೇ? 
ಕ (ಪಮ) ಗ(ಪ4 ಮ): (ನಮ) (ಕಿಗೆ. 

ಅದರಂತೆಯೇ ತನ. ಫ)4 ದ(ಪ-. ಫ) 4 ನ(ಪ4 ಫ) ಈ ರಾಶಿಯಲ್ಲಿ 
ಅಕಿ ಸ್ಪಷ್ಟವಾಗಿ ಕಾಣುವ "ಪ4 ಫೆ ಈ ಸಾಧಾರಣ ಗುಣಕೆನನ್ನು ಹೊರಗೆ 
ತೆಗೆದಕ್ಕೆ 

ತ(ಪ-+ ಫ್‌ ದ(ಪ-+ ಫು ನ(ನ+ ಫ್‌ (ಪ. ಫ(ತ-. ದ. ನ). 
ಮತ್ತು ಇದರಂತೆಯೇ ಗುಣಪೃಥಕೃರಣವನ್ನು ಮಾಡುವದಾದರೆ, 

೨ಯ (೩ಯ - ೭). ೫(೩ಯ- ೭) 5 (೩ಯ- ೭) (೨ಯ-4-೫) ಮತ್ತು 
೬ಯ೨ (ಯ - ೩). ಯ(ಯ -೩) - ೨೫ (ಯ- ೩) 

: =(ಯ-೩)(೬ಯ್‌ + ಯ- ೨೫). 


ಈ ಪ್ರಕಾರದ ರಾಶಿಯತ್ತ ಇಲ್ಲಿ ಬೇಕೆಂತಲೇ ನಿಮ್ಮ 

ನೇನೆಂದರೆ ಗುಣಪೃಥಕ್ಕೆ ರಡವನ ನ್ನು ಮಾಡುವಾಗ ಈ ರೀತಿಯಲ್ಲಿ ಸ್ಪಷ್ಟವಾಗಿ ನಿಮ 
ಕಣ್ಣೆ ದುರಿಗೆ ನಿಲ್ಲುವ ಸಾಧಾರಣ SS 
ನೃರ್ಥನಾಗಿ ಜೆಳೆಯಜಾ ರದು. ತಾನು ಸಾಧಾರಣ ಗುಣಕನಿದ್ದೇನೆಂದು ಒದ£ 
ಹೇಳುವ ಈ ಸ್ವಷ್ಟವಾಗಿ ಕಾಖುನ್‌ ಸಾಧಾರಣ ಗುಣಕದ ಕಡೆಗೆ ಹಲವು ಸಲ 
ನಿದ್ಯಾರ್ಥಿಗಳ ಲಕ್ಷ್ಯವು ಹೋಗುವದಿಲ್ಲ. ಮತ್ತು ಅನರು ಕಂಸನನ್ನು ಬಿಡಿಸ 
ಗುಣಾಕಾರವನ್ನು ಮಾಡಿ ರಾಶಿಯ ಸಂಪೂರ್ಣ ವಿಸ್ತಾರವನ್ನು ಮೊದಲು ಬರೆದು, 
ತರುವಾಯ ವಿಸ್ತಾರದ ಗುಣಪೃಥಕ್ಕರಣ ಮಾಡಲಿಕ್ಕೆ ಪ್ರಾರಂಭಿಸುವರೆಂದು ಅನು- 
ಭವಕ್ಕೆ ಬಂದಿದೆ. ಇಂಥ ಪ್ರಕಾರದ ಈ ದೀರ್ಥವನಾದ ಮಾರ್ಗಕ್ಕೆ ಹಾಯದೆ 
ಸರಳವಾದ ಮತ್ತು ಸುಲಭವಾದ ಮಾರ್ಗದಿಂದ ಅವರು ಹೋಗಬೇಕೆಂಬ 
ಉದ್ದೇಶದಿಂದ ಈ ಎಲ್ಲ ನಿನೇಚನೆಯನ್ನು ಇಲ್ಲಿ ಕೊಡಲಾಗಿದೆ. 


ಪ್ರಶ್ನಸಂಗ್ರಹ ೨೦. 
ಕೆಳಗಿನ ರಾಶಿಗಳ ಗುಣಪೃಥಕೃರಣವನ್ನು ತೀವ್ರವಾಗಿ ಮಾಡಿರಿ: 
(ಇವುಗಳಲ್ಲಿ ಬಹಳಷ್ಟು ಉದಾಹರಣೆಗಳು ನಿಮಗೆ ಬಾಯಿಯಿಂದ ಬಿಡಿಸಲು 
ಬರಬಹುದು). 
೧. ಕ(೨ಯ- ೫ರ) . ಘೆ(೨ಯ 4೫ರ). 
. ೩ತ (೪ಯ - ೭ರ). ೨ನ(೪ಯ - ೭ರ). 
. ೨ನ (೨ಯ + ೭ನ) - ೩ವು (೨ಯ + ೭ನ). 
. ೮ಕ (೩ನ - ೫ಮ) - ೩ಫ (೩ನ - ೫ಮ). 
. ಯೆ(ಯ - ೪ವ) + ನ(ಯ - ೪). 
. ೨ಯ (೫ಯ + ೪ರ) - ೭ರ (೫ಯ + ೪ರ). 
. ೩ಯ (ಯ-೮) - ೧೧(ಯ -೮). 
. ೧೨(೮- ೩ರ) 4+ ೫ರ (೮ - ೩ರ). 
ದ(೨ಯ- ೫ರ) 4 ಧ(೨ಯ - ೫ರ) 4 ನ (೨ಯ - ಜರ). 
೨ದ (೪ಯ + ೭ವ) - ೫ಧ (೪ರ + ೭ವ) 4 ೬ನ (೪ಯ + ೭ವ). 


MT NS TTT ಬು ಜಾ ಜೂ 
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3 
ಲಿ 


errs mt ಲಯ ಯಂಥ eg ಭಾಭಾ ಜುಂ ಖಾಸಾ ಜಾವಾ ಬಾ 


ಜ್ರ ರೀತಿಯ ಗುಣಕಗಳಿಗೆ ಸ್ಪಷ್ಟ ( ಮಾತಾಡುನ) ಗುಣಕಗಳು ಎಂದು 
ಹೇಳುವದು ಯೋಗ್ಯವಾಗುವದು. "ಮತ್ತು ಇನ್ನು ಮೇಲೆ ಈ ಪುಸ್ತಕದಲ್ಲಿ 
ಅವುಗಳನ್ನು ಇದೇ ಹೆಸರಿನಿಂದ ಉಲ್ಲೇಖಿಸಲಾಗುವದು... 


ದಿಂತಿ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


೧೧. ದ(೩ನ4೪ಫ- ೭ಮು) + ನ(ಹಿಸ4 ೪ ಫ- ೭ಮ). 
೧೨. ೫ಡಿ (೨ನ - ೪ಫ-೩ಮ) - ೭ನ (೨ನ -ಇಫ - ೩ಮ). 
೧೩. ತ(ಯ4ರ-ವ)-ದ(ಯ+ರ-ವು4ನ(ಯ+ರ- ವ). 
೧೪. ೫ತ (೨ಯ -೪ರ-೭೮) + ೭ದ (೨ಯ - ೪ರ - ೭೪) 

-೯ನ (ಅಯ - ೪ರ - ೭೮). 
೧೫. ೬ಯ್‌ (ಯ - ೫) - ೯ಯರ(ಯ - ೫) - ೪ರ್‌ (ಯ - ೫). 
೧೬. ೩ಯ?3 (೨ಯ - ೭) 4 ೭ಯರ(೨ಯ- ೭) -೯ರ್‌ (೨ಯ - ೭). 


೨. 


ಪಯ + ಪಕ್ಷ. ನುಯ 1 ಮಸ್ತ 
೬-೧೦. ನಾಲ್ಕು ಪದಗಳಿದ್ದ ಹಯ 4 ಪಕ್ಷ ನುಯ + ನುಕ್ಷ ದಂಥ 
ರಾಶಿಗಳ ಕಡೆಗೆ ಸೂಕ್ಷ್ಮನಾಗಿ ಲಕ್ಷ್ಯಕೊಟ್ಟಕೆ ನಮಗೆ ಮುಂದಿನ 
ಸಂಗಕಿಯು ಕಂಡುಬರುವದು. ಸಾಧಾರಣ ಗುಣಕನಿದ್ದ ಎರಡೆರಡು 
ಸದೆಗಳ ಎರಡು ಗುಂಪುಗಳು ಅದರಲ್ಲಿ ಇರುವವು. ಮತ್ತು ಆ ರಾಶಿಯನ್ನು 
ಗುಣಪೃಥಕ್ಕರಣ ಮಾಡುವದಕ್ಕಾಗಿ ಕೆಳಗಿನಂತೆ ಬರೆಯಲು ಬರುವದು. 
ಸಯ + ಪಕ್ಷ ಮಯ + ಮಕ್ಷಹ ನ ಸ (ಯ + ಕ್ತ) ಮ (ಯ + ಕ್ರ) 
ಹ ಫವ4 ಮವ*[ಯ 4 ಕ್ಷ ನನ್ನು 
ವ ದಿಂದ ನಿರ್ದೇಶಿಸಲಾಗಿ 
ನ (ಸ. ಮ)* 
ಪ (ಯೆ, ಕ್ಷ (ತಮ) [ನದ 
ಬದಲಾಗಿ ಪುನಃ ಯ. ಸ್ತ ಬರೆದು] 
ಇಲ್ಲಿ ನಮಗೆ ಕಂಡುಬರುವದೇನಂದರೆ ರಾಶಿಯಲ್ಲಿಯ ನಾಲ್ಕು ಪದಗಳೊ- 
ಳಗಿನ "ನೊಡಲಿನ ಎರಡು ಸದಗಳಲ್ಲಿ (ಫ' ಇದು ಸಾಧಾರಣ ಅವಯವನಿದ್ದು 
ಕೊನೆಯ ಎರಡರಲ್ಲಿ "ಮ ವು ಸಾಧಾರಣ ಅವಯವನಿದೆ. ಆದ್ದ ರಿಂದ 
*ಈ ಹಂತಗಳು ಕಾಲುಗಾಡಿಯಂತೆ. ಇರುವವು. ಕಾಲುಗಾಡಿಯ ಸಹಾಯ- 
ವಿಲ್ಲದೆ ನಡೆಯಲು ಬಂದ ಬಳಿಕ ಅದನ್ನು ಉಪಯೋಗಿಸುನದಿರುವದಿಲ್ಲ. ಅದರಂತೆಯೇ 


ಈ ಹಂತಗಳನ್ನು ಬಿಟ್ಟು ಬನ್ಮೊಲೇ ಮುಂದಿನ ಹಂಠವನ್ನು ಬರೆಯಲು ಬರುವಷ್ಟು 
ನಮ್ಮ ಸಿದ್ಧತೆಯಾದ ಬಳಿಕ ಈ ಹಂತಗಳನ್ನು ಉಸಯೋಗಿಸಬಾರಡು. 


||| 
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ಮೇಲೆ ತೋರಿಸಿದಂತೆ ನೊದಲಿನ ಎರಡರ ಒಂದು ಗುಂಪು ಮತ್ತು ಕೊನೆಯ 
ಎರಡರ ಒಂದು ಗುಂಪು, ಹೀಗೆ ಎರಡು ಗುಂಪುಗಳೆನ್ನು ಮಾಡಿ ಮೊದಲು 
ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಗುಂಪಿನ ಗುಣಸೃಢಕ್ಳರಣವನ್ನು ಮಾಡಿದ ಬಳಿಕ ಆ ಎರಡೂ 
ಗುಂಪುಗಳಲ್ಲಿ ಒಂದು ಸಾಧಾರಣ ಅನಯವ (ಯ. ಕ್ಷ ಇದು) ಇದ್ದುದಾಗಿ 
ಕಂಡುಬಂದಿತು, ಮತ್ತು ಅದನ್ನು ಹೊರಗೆ ತೆಗೆಯಲಾಗಿ ಮೇಲೆ ತೋರಿಸಿ- 
ದಂತೆ ಮೂಲರಾಶಿಯ ಅವಯವಗಳು ದೊರೆತವು. 

ಪ ನರ್ಣಾತ್ಮಕ ಸದಗಳ ಒಂದು ಗುಂಪು ಮತ್ತು ಮ ನರ್ಣಾತ್ಮಕ ಸದಗಳ 
ಒಂಡು ಗುಂಪು, ಹೀಗೆಯೇ ಎರಡು ಗುಂಪುಗಳನ್ನು ಮಾಡಬೇಕೆಂದಿಲ್ಲ. 
ಯ ವರ್ಹಾತ್ಮಕ ಪದಗಳ ಒಂದು ಗುಂಪು ಮತ್ತು ಕ್ಷ ವರ್ಣಾತ್ಮಕ ಪದಗಳ 
ಬೇಕೊಂದು ಗುಂಪು ಹೀಗೆ ಎರಡು ಗುಂಪುಗಳಲ್ಲಿ ಕೊಟ್ಟರಾಶಿಯ 
ಸುನರ್ರಚನೆಯನ್ನು ಮಾಡಿಯೂ ಸಹ ನನುಗೆ ಕೆಳಗೆ ತೋರಿಸಿದಂತೆ ಆದರ 
ಗುಣಪೃಥಕ್ವರಣನನ್ನು ಮಾಡಲು ಬರುತ್ತಿತ್ತು. 

ನಯ ಪಕ್ಷ. ಮಯ - ಮಕ್ಷಹ ಸಯ + ನುಯ ಪಕ್ಷ. ಮಕ್ಷ 

=ಯ(ಸ4+ಮ)+ ಕಸ. ಮ) 
= ಯಬ ಕಬ್‌ [ಪ 4 ಮ ವನ್ನು 
ಬ ದಿಂದ ನಿರ್ದೆೇಶಿಸಲಾಗಿ 
=ಬ(ಯನ್ಸ)್‌ 
= (ಸನು)(ಯಕ್ಷ)[ಬ ದ ಬದಲಾಗಿ 
ಪಮ ಬರೆದು 

೬.೧೧. ಇದೇ . ಸಂಗತಿಯನ್ನು ನು ಆಕೃತಿಯ ಸಹಾಯದಿಂದ 
ಕೆಳಗೆ ತೋರಿಸಿದಂತೆ ಸಿದ್ಧಮಾಡಲು ಬರುವದು. ಬದಿಯ ೨ ಅ ಈ 

ಸ ಇಂ ಮೆ ಇಂ ಆಕೃತಿಯಲ್ಲಿ ತೊರಿಸಿದಂತೆ 

(೧) ಸ ಇಂ. ಉದ್ದ, ಯ ಇಂಚು 

ಮಯ ಜೌಂ 6 ಆಗಲು (೨) ಮ ಇಂ. ಉದ್ದ. 
ಯ ಇಂ. ಅಗಲ್ಯ (೩) ಪ ಇಂ 

ಉದ್ದ, ಸ್ತ ಇಂಚು ಅಗಲವಿರುವ 

ತ ಮತ್ತು (೪) ಮ ಇಂ. ಉದ್ದ, ಸ 

ಪಕ್ಷ ಚೌ ಇಂ. ಮಕ್ಷಚೌ ಇಂ 4 ಇಂಚು ಅಗಲನಿರುವ ನಾಲ್ಕು 
ಇತ 9೮ ಆಯತಾಕೃಕಿಯ ಕಟ್ಟಿಗೆಯ 
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(ಪಮ) ಇಂ ತುಂಡುಗಳಿರುವವು. ಅವುಗಳ 
ಕೇತ್ರ ಫಲಗಳು ಅನುಕ್ರಮನಾಗಿ 
| ಪಯ ಚೌ ಇಂ.(ಮಯಚೌಇಂ. ಬು ಸೆ ಜು ಜೂ ಚ 
ಇಂ., ಸಕ್ಷ ಜೌ. ಇಂ. ಮತ್ತು 
| K ಲ ಮಕ್ತ ಜೌ. ಇಂ. ಇರುವವು. 
ಒಂದು ಫಲಕವನ್ನು ಮಾಡುವದರ 
ರಾ ಸಲುವಾಗಿ ಈ ನಾಲ್ಕೂ ತುಂಡು- 
(ಸಮ) (ಯಾತ್ರ) ಚೌ ಇಂ. ಗಳನ್ನು ಆ. ೨ ಆ ದಲ್ಲಿ ಕೋರಿಸಿ- 
ದಂತೆ ಒಂದೆಡೆ ಜೋಡಿಸಿದರೆ ಆ ಫಲಕದ ಉದ್ದಳತೆಯು (ಸಮ) 
ಇಂ. ಆಗುವದು ಮತ್ತು ಅಗಲಳತೆಯು (ಯ. ಕ್ಷ) ಇಂ. ಆಗುವದು. 
ಮತ್ತು ಅದರ ಕ್ಲೇತ್ರಫಲವು (ಸಮ) (ಯಕ್ಷ) ಚೌ. ಇಂ. ಆಗುವದು. 
ಈಗೆ ಫಲಕವನ್ನು ಮಾಡಲು ಒಂದೆಡೆ ಕೂಡಿಸಲಾದ ಆ ನಾಲ್ಫೂ ತುಂಡುಗಳ 
ಬೇರೀಜಿನಷ್ಟೇ ಈ ಫಲಕದ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲನಾದರೂ ಇರುವದು. ಆದ್ದರಿಂದ, 
ಸಯ 4 ಮಯ  ಪಕ್ಷ4 ಮಕ್ಷವ (ಪ 4 ಮ) (ಯ... ಕ್ಲ). 


೬-೧೨. ಗುಣಾಕಾರನನ್ನು . ಮಾಡುವದು ಮತ್ತು ಗುಣಪ ೈಥ- 

ಕೃರಣವನ್ನು ಮಾಡುವದು ಈ ಕ್ರಿಯೆಗಳು ಒಂದಕ್ಕೊಂದು ನಿರುದ್ಧ 
ಶದಕೆ ವ್ಯತ್ಯಾಸ ಕ್ರಿಯೆಗಳು ಇರುತ್ತವೆ. ಗುಣಾಕಾರ ಮತ್ತು 
ಗುಣಪ ಫಕ್ಕ ರಣ ಒಂದಕ್ಕೊಂದು ವ್ರ ತ್ಕಾಸವಾಗಿನೆ. ಉದಾಹರಣೆಗಾಗಿ. 
ಲ | ೭ ಇವುಗಳ ಗುಣಾಕಾರವು ೨೧; ಇದಕ್ಕೆ ನಿರುದ್ಧವಾಗಿ ೨೧ರ 
ಅವಯವಗಳು ೩ ಮತ್ತು ೭. ಸಹಜವಾಗಿಯೇ ಎರಡು ರಾಶಿಗಳ 
ಗುಣಾಕಾರನನ್ನು ಮಾಡುವಾಗ ನಮಗೆ ಬರೆಯಬೇಕಾಗುನ ಹಂತಗಳನ್ನೇ 
ವಿರುದ್ಧ ಕ್ರಮದಿಂದ ನಮಗೆ MS ಗುಣಪೃಥಕ್ಕರಣವನ್ನು 
ಮಾಡುವಾಗ ಬರೆಯಬೇಕಾಗುವದು. ಈ ಸಂಗತಿಯನ್ನು ಸ್ಪಷ್ಟೀಕರಿಸಲು 
ಕೆಳಗೆ ಪ4 ಮ ಮತ್ತು ಯ... ಕ್ಷ ಇವುಗಳ ಗುಣಾಕಾರನನ್ನು ಮತ್ತು 
ಪಯ 4 ಪಕ್ಷ4 ಮಯ. ಮಕ್ಷ ಈ ರಾಶಿಯ ಗುಣಪ್ನ ೈಥಕೃರಣವನ್ನು 
ಮಾಡುವಾಗ ಬರೆಯಜೇಕಾಗುವ ಅವಶ್ಯವಿರುವ : ಹಂತಗಳನ್ನು ಎದುರು 
ಬದಿರು ಮಂಡಿಸಿದೆ. 









ರಾ (ಔ. 
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(ಸ.ಮ)(ಯಸಕ್ಷ) `ಪಯಸಸಕ್ಷಮಯ,ಮಕ್ಷ 
= ಪ(ಯ್ಯಕ್ಷ) ಮ(ಯಸಕ್ಷ) | ೫ ನ(ಯ್ಯಕ್ಷ),ಮ(ಯ್ಯಕ್ಷ। 
= ಪಯನಕ್ಷ-ನುಯಃನುಕ್ಷ | ಎ(ಸಃಮು)(ಯಃಕ್ಷ) 


೬-೧೩. ಮಾದರಿಗಾಗಿ ಇನ್ನೂ ಕೆಲವು ನಾಲ್ಗು ಪದಗಳಿರುವ ರಾಶಿಗಳ 
ಗುಣಪೃಥಕ್ಸರಣನನ್ನು ಮುಂದೆ ಮಾಡುನಾ: 


ಉ. ೧. ಅ. ಅನ ಅನು ಸನುವ ಅ(ಅ4ಪ)4ನು(ಅ4 ಪ) 
=(ಅ+ಪ)(ಅ 4 ಮ). 


ಈ ಪ್ರಕಾರದ ರಾಶಿಗಳ ವಿಷಯದಲ್ಲಿ ಒಂಡು ಬಹಳ ಮಹತ್ವದ ಸಂಗತಿಯನ್ನು 
ಲಕ್ಸ್ಯದಲ್ಲಿಡುವಂಥದಿದೆ, ಗುಣಪೃಥಕ್ಕರಣವನ್ನು ಮಾಡಬೇಕಾದ ರಾಶಿಯಲ್ಲಿ ಕೇನಲ 
ಪ್ರಥಮ ಘಾತದಲ್ಲಿ ಯಾವದೊಂದು ನರ್ಣವಿದ್ದೆಕ್ಕೆ ಆ ನರ್ಣನಿರುವ ಸದಗಳ ಒಂದು 
ಗುಂಪನ್ನು ಮಾಡಬೇಕು, ಮತ್ತು ಉಳಿದ ಪದಗಳ ಬೇಕೆ ಗುಂಪನ್ನು ಮಾಡಬೇಕು. 
ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಗುಂಪಿನ ಗುಣಪೃಥಕ್ಕರಣವನ್ನು ಮಾಡಿದ ಬಳಿಕ ಆ ಎರಡು ಗುಂಪು- 
ಗಳಲ್ಲಿ ಸಾಧಾರಣ ಅನಯವವು ಕಂಡುಬಂದರೆ ಸಹಜವಾಗಿಯೇ ಅದು ಆ ರಾಶಿಯ 
ಅನಯವನಿರುನದು. 


ಮೇಲಿನ ರಾಶಿಯಲ್ಲಿ ಅ, ಪ, ಮತ್ತು ಮ್ಮ ಈ ಮೂರು ವರ್ಣಗಳಲ್ಲಿ (ಹು 
ಮತ್ತು «ಮ ಈ ಎರಡು ವರ್ಣಗಳು ಕೇನಲ ಪ್ರಥಮ ಘಾತದಲ್ಲಿಯೇ ಇರುವವು, 
ಆದುದರಿಂದ ಗುಣಪೃಥಕ್ಕರಣದ ಸಲುವಾಗಿ ರಾಶಿಯ ಪುನರ್ರ೯ಚನೆಯನ್ನು 
ಮಾಡುವಾಗ (೧) ಪ ನರ್ಣಾತ್ಮಕ ಸದಗಳ ಒಂದು ಗುಂಪು, ಮತ್ತು ಉಳಿದ ಪದಗಳ 
ಎರಡನೆಯ ಗುಂಪು, ಇಲ್ಲನೆ (೨) ಮ ನರ್ಣಾತ್ಮಕ ಪದಗೆಳ ಒಂದು ಗುಂಪು ಮತ್ತು 
ಉಳಿದ ಪದಗಳ ಬೇರೆ ಗುಂಪು, ಹೀಗೆ ಪದಗಳನ್ನು ಮಂಡಿಸಬೇಕು. ಮೇಲೆ 
ಎರಡನೆಯ ರೀತಿಯಿಂದ ಪದಗಳನ್ನು ಮಂಡಿಸಿದೆ. ಮೊದಲನೆಯ ರೀತಿಯಿಂದ 
ಮಂಡಿಸುವದಾದರೆ ಅದನ್ನು ಮುಂದಿನಂತೆ ಮಾಡಬೇಕಾಗುವದು. 


ಅ೨ 4 ಅಸತ ಅನು4 ಸನು೭ ಆ. ಅಮು. ಅನ 4 ಸಮ 
= ಅ(ಅ4ಮ)4ಸ(ಅ4 ಮ) 
= (ಅ4 ಮ) (ಅತ ಪು. 
ಉ. ೨. ಯ್‌ - ಕಯ-ಗಯ4 ಕಗಪ ಯ(ಯ-ಕ)-ಗ(ಯ- ಕ) 
=(ಯ- ಕ)(ಯ- ಗು. 
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ಉ. &. ರೌ- ತರ ದರ-ತದ ರ(ರ-ತ)-.. ದ(ರ- ತ) 
(ರ- ತ)(ಕ 4 ದ 
ಉ. ೪. ೬ಲ೨-೧೫ನಲ೪ಬಲ-೩೫ನಬ 
= ೩ಲ(೨೮-೫ನ)..೭ಬ(೨೮-೫ಪ) 
= (೨೮-೫೫) (೩೮.೬೭ಬ). 


ನಾಲ್ಯಕ್ಕಿಂತ ಹೆಚ್ಚು ಸಡಗಳಿರುನ ಇದೇ ತರದ ರಾಶಿಗಳ ಗುಣಪೃಥ- 
ಶೃರಣವನ್ನು ಮುಂಡೆ ಹೇಗೆ ಮಾಡಿದಿ ಎಂಬುದನ್ನು ನೋಡಿರಿ: 
ಉ. ೫. ಅತ್ಯಅದ!ಅನ4ಕತ4ಕದಕನ 
= ಅತವ) (ತದ) 
= (ಅಸ) (ತ೬ದೆ). 
(ಇಲ್ಲಿ ಆ ನರ್ಣವಿದ್ದ ಪದಗಳದೊಂದ್ಕ, ನುತ್ತು ಉಳಿದವುಗಳದ್ದು ಎರಡನೆಯದು, 
ಹೀಗೆ ಎರಡು ಗುಂಪುಗಳನ್ನು ಮಾಡಿದೆ). ಇಲ್ಲವೆ 
ಅತ ಅದ ಅನ ಕತಕದಕನ ೭ ಅತ4ಕತ"ಅದಕದ ಅಕಕನ 
= ತ(ಅಃಕ)ದ(ಅಕ)-ನ(ಅ೬ಕ) 
(ಅಕ) (ತ. ದ. ನ). 
ಉ. ೬, ೧೦ಯ್‌ 4೫ನೆಯ - ೪ಬಯ + ೨ಮಯ - ೨ಸಬ 4 ನಮ 
=(೧೦ ಯ್‌-೪ಬಯ4೨ನುಯ)(೫ನಯ-೨ನಬ+ಸಮ) 
= ೨ಯ (ಜಿಯ - ೨ಬ 4 ಮ). ನ (ಜಯ - ೨ಬ 4 ಮ) 
= (೨ಯ + ಪ್ರ (ಜಯ - ೨ಬ ಮ). 
(ಇಲ್ಲಿ ಪ ಇಲ್ಲದ ಪದಗಳದೊಂದು ಮತ್ತು ಪ ವಣ ೯ನಿದ್ದ ಸಡಗಳದ್ದು ಎರಡನೆ- 
ಯದು, ಹೀಗೆ ಎರಡು ಗುಂಪುಗಳನ್ನು ಮಾಡಿಡಿ), ಇಲ್ಲವೆ 


|1| |1| 


೧೦ಯ 4 ೫ಸಯ - ೪ಬಯ + ೨ಮಯ - ೨ನಬ 4 ಸಮ 
= ೧೦ಯಖ್‌4೫ಸಯ-೪ಬಯ-೨ನಬ4 ಮಯನು 
= ೫ಿಯ(೨ಯಪ)-೨ಬ(೨ಯ-ಸ)ಮ(3ಯಸ) 
= (೨ಯಸೆ) (೫ಯ-೨ಬ.ಮ). 


ಗುಣಪೃಥಕ್ಕರಣ ೧೦೭ 


ಉ. ೭. ೩ಕತ-೬ಗರ್ತ ಭತ್ಗ೨ಕದ-೪ಗದ.೬ಫದ-ಕನ 
$೨ಗನ-೩ಘನ 
= ೩ತ(ಕ-೨ಗ/೩ಘ)೨ದ(ಕ-೨ಗ1೩ಫ)-ನ(ಕ-೨ಗ.೩ಫ) 
= (ಕ-೨ಗ4೩ಿಫೆ) (ಒತ೨ದ- ನು. 
ಉ. ೮. ೨ಯ”-೨ಕಯ೪ಗಯ-೩ನಯ-ಮಯ-೩ಕಪ4೬ಗಸಪ 
$+ಕಮ-೨ಗನು 
= (ಅಯ್‌ ೨ಕಯ4೪ಗಯ)(೩ಸಯ-೩ಕಪ4೬ಗನ) 
—(ಮುಯ-ಕಮ-4೨ಗಮ) 
= ಪಯ(ಯ- ಕಗ) +೩ಸ(ಯ-ಕ4ಅಂಗ)-ಮ(ಯ-ಕ4-೨ಗ) 
= (ಯ-ಕ4ಗ) ld 


(ಇಲ್ಲಿ ಪ ನರ್ಣನಿದ್ದ ಪದಗಳದೊಂದು, ಮ ನರ್ಣವಿದ್ದ ಸದಗಳದೊಂದು ಮತ್ತು 


ಉಳಿದ ಪ ಪಗಳದೊಂದು, ಹೀಗೆ ಮೂಲ ರ pS ಸದಗಳ ಮೂರು ಗುಂಪು- 


ಗಳನ್ನು ಮಾಡಿ ನೊಡಲು ಜತ್ತ ಗುಣಪೃಥಕ್ಕ ರಣನನ ನ್ಗ ಮಾಡಿದೆ. ಮತ್ತು ತರು- 
ನಾಯ ಆ ಮೂರು ಗುಂಪುಗಳಲ್ಲಿ ಸ್ಪಷ್ಟ (ಮಾತಾಡುವ) ಸಾಧಾರಣ ಅವಯನ- 


ನೆಂದು ಕಂಡುಬಂದದ್ದನ್ನು ಹೊರ ಗೆ ತೆಗೆದು ಎರಡನೆಯ ಅನಯವನೆಂದು ಬರೆದಿದೆ), 


ಪ-ಮ ಮತ್ತು ಮಸ ಇವುಗಳಲ್ಲಿಯ ಸಂಬಂಧೆನನ್ನು ನೆಟ್ಟಿ ಗೆ ಲಕ್ಷದಲ್ಲಿ ಬರದ 
ಮೂಲಕ ಗುಣಪೃಥಕ್ಕರಣದೆ ಉದಾಹರಣೆಗಳನ್ನು ಬಿಡಿಸುವಾಗ ಆಗುವ ತಪ್ಪು ಗಳನ್ನು 
ENS; ಕೆಳಗಿನ ಸಂಗತಿಗಳನ್ನು ಲಕ್ಷ್ಮದಲ್ಲಿಡುವಡು ಅನಶ್ಯ ನಿದೆ, i 
ನನ್ನು ಬಿಡಿಸುವಾಗ ನಾವು a ನಿಯಮಗಳ ಸ ಮುಂದಿನ 
ಸಂಗ i ಸ್ಪಷ್ಟ್ಯವಾಗುನದು. 


ಪ-ಮ--(ನು-ಪ) ಮತ್ತು ಮ-ಪ--(ಸ-ನು). 
ಸ್ರಶ್ಚಸಂಗ್ರಹ ೨೧. 
1 ಅಯೆಅರೆಸಯ ಸರ. ೨. ೨ನಯ-೨ಮಯ-ಸಕ್ಸ.-ಮಕ್ಸ, 


೩. ೨ಕಸ-ಗಪ!೨ಕಮ-ಗಮ. ೪. ೮ತಸ!೬ದಸ-೪ತನು-೬ದಮ. 
೫. ೩೨ಕಯ - ೧೨ಗಯ - ೪೦ಕಕ್ಸ 4 ೧೫ಗಕ್ಷ. 


೧೦೮ 


ಡಿ fp ೧ಣ್‌ 


873 


® 8% 


೩೪. 
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. ೮ಷಯ - ೨೮ಮಯ + ೬ಪರ - ೨೧ಮರ. 
. ೩ಗಪ - ೧೨ಜನ - ೪ಗಮ + ೧೬ಜಮಃ 
.'೧೮ದನ - ೧೫ನಪ 4 ೧೨ದವು - ೧ಿಂನಮ. 
. ೧೦ಕರೆ4 ೪ಜರ 4 ೩೫ಕಲ 4 ೧೪ಜಲ. 
೧೦. 
೧೧. 
೧೨. 
೧೩. 
. ೨೮ೆಕರ4%೭ಕಲ-೮ರ- ೨೮. ೧೫. ೬ತನ - ೩ತಕ್ಷ್ಮ 4 ೮ವ - ೪ಕ್ಟ. 
. ತೆಗೆ4೬ಕ4ಜಗೆ 4೩೦. ೧೭. ಯರ -೮ಯ-೩ರ4 ೨೪. 

. ಪಬ-೭ನ4೬ಬ- ೪೨. ೧೯. ಜನ4ಲ೮ಲಜ-೧ಗ೧ನ -೮ಲೆ. 

. ಹಿಪಷಯ-೨೧ಯ-೮ಸ.9೮. ೨೧. ೧೬ಯರ-೨೪ಯ--೧೪ರ-.೨7. 
೨೨. 
. ೨೮೨ - ಆಸರ + ೩ಬರ - ೧೨ಸಬ. 

. ೬ಯೆ೨-೧೫ನಯ-೪ಮಯ-ಂಪಮ. 

. ೧೬ಯಾ್‌ + ೧೦ನಯ + ೮ಬಯ + ೫ಪಬ. 
. ೧೪ಯನ - ೪ಕಯ 4+ ೪೬ಗಯ - ೧೪ಕಗ. 
೨೪. 
೨೯. 
೩೦. 
೩೧. 
೩೨. 
ಕಿತ್ತಿ. 


೧೫ಅಪ - ೧೦ಜಪ - ೩೮ಅವ.- ೧೨ಜಮು. 
೮ಸಲ- ೨ಬಲ 4 ೨೦ನನ - ೫ಬವ. 
೧೨ಮಯ - ೯ಮುನ 4 ಆಯ - ೬ವ. 
೧೬ಪಯ - ೬ಮುಯ - ೪೦ಸ 4 ೧೫ಮ. 


ಅ೨..೨ಅಕ೪ಅಗ.೮ಕಗ. ೨೩. ಬನು೫ಬಯ-೩ಮಯ-೧೫ಯ. 


ಪಯ - ಬಯ- ಮಯ - ಪಕ್ಷ. ಬಕ್ಷ4 ಮಕ. 
ಕಯ- ಗೆಯ 4 ಫೆಯ-. ಕಕ್ಷ- ಗಕ್ಷ- ಫಕ್ಷ 
ಅಪ - ೨ಅಬ 4 ೩ಅನು- ಸಯ 4+ ೨ಬಯ - ೩ಮಯ. 
೪ಪಯ + ೧೦ಬಯ - ೨ಮಯ - ೧೦ಪಕ್ಷ- ೨೫ಬಕ್ಷೆ 4 ೫ಮಕ್ಷ. 
ಯತ - ೨ಅ೬ಯ + ೪ಕಯ - ೩ಗಯ - ೮ಅಕ 4 ೬ಅಗೆ. 
೨ಸಯ-4 ಬಯ-ಮಯ-೪ಸಲ-೬ಬಲ4೨ನುಲಓ೨ಸನ4೩ಬನ 
-ಮನ- 
ಯ*-ಕಯ!೨ಫಘಯ-೪ನಯ-4೩ಮುಯ4೪ಕನ-೮ಫಸ-೩ಕಮ 
$೬ ಫುಮ. 





ಪತಿಮೂ ಪಮ. ಮತ ಐ (ಹನು). 


೬-೧೪. ಈಗ ನಾವು ಪ೨4೨ಪನು"ಮ ಮತ್ತು ಪ3-೨ಪನಮ- ಮತ 

ಈ ಪ್ರಕಾರದ ತ್ರಿ ಸದ ರಾಶಿಗಳ ನಿಚಾರ ಮಾಡೋಣ. ಮೊದಲನೇ- 
ಯದು ಹ. ಮುದ ವರ್ಗದ ವಿಸ್ತಾರವಿದ್ದು ಎರಡನೆಯದು ಪ- ಮದ 
ವರ್ಗದ ನಿಸ್ತಾರನಿಡೆಯೆಂಬುದನ್ನು ನಾವು ಹಿಂಜಿ ನೋಡಿದ್ದೇವೆ. ನಮಗೆ 
ಮುಂದಿನ ಸಂಗತಿಯು ಗೊತ್ತೇ ಇದೆ. ಯಾನಜೇ ಎರಡು ಪದಗಳ 
ಬೇರೀಜಿನ ವರ್ಗವು ಆ ಎರಡು ಪದಗಳ ವರ್ಗೆಗಳ ಬೇರೀಜು ಅಧಿಕ 
ಆ ಎರಡು ಪದಗಳೆ ಗುಣಾಕಾರದ ಇನ್ಮುಡಿಯಸ್ಟಿ ರುವದು. ಮತ್ತು 
ಅದರಂತೆಯೇ ಯಾವದೇ ಎರಡು ಪದಗಳೆ ನಜಾಬಾಕಿಯ ವರ್ಗವು 
ಆ ಎರಡು ಪದಗಳೆ ವರ್ಗಗಳ ಬೇರೀಜು ಉಣಾ ಆ ಎರಡು ಪದಗಳ 
ಗುಣಾಕಾರದ ಅಮ್ಮಡಿಯಷ್ಟು ಇರುವದು. ಕೆಳಗೆ ತೋರಿಸಿದಂತೆ 
ನಾವು ಈ ಸಂಗತಿಯನ್ನು ಹಿಂದೆ ಸಿದ್ಧಮಾಡಿದ್ದೇವೆ. 


(ಸಮ) (ನಮ) (ಪಮ) (ಸಮು (ಪ-ಮ) (ನ-ಮ) 
ಪ(ಸಮ)4ಮು(ನ:ಮ)ಜ್‌ ಪ(ಪ-ಮ)- ಮ(ಪ-ಮ) 

ಸಪನ4೬ಸಮ-ಸಮಮ೨ ದ ಪೌ ಸನಮ- ಪಮ. ಮತ 

ಪೌ೬೨ನಮಃಮ”್‌. . ಹ ಪಶಿ-೨ೂಸಮ. ಮಳಿ, 


Ill 


Hl || 


ನಮಗೆ ಇಲ್ಲಿ ಗುಣಪೃಥಕ್ಕರಣಕ್ಕಾಗಿ ಕೊಟ್ಟ ರಾಶಿಗಳು ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ 
ಪಮ ಮತ್ತು ಪ4೬ಮ್ಮ ಪ-ಮ ಮತ್ತು ಪ-ಮ ಇವುಗಳ ಗುಣಾ- 
ಕಾರಗಳಿನೆ, ಮತ್ತು ಗುಜಕಾರ ಹಾಗೂ ಗುಣಪೃಥಕ್ಕರಣ ಇವು 
ವ್ಯತ್ಯಾಸ ಕ್ರಿಯೆಗಳಿರುತ ನೆಂದು ಕಂಡು ಬರುತ್ತದೆ. ಸಹಜವಾಗಿಯೇ 
ಗುಣಾಕಾರ ಮಾಡುವಾಗ (ವರ್ಗವಿಸ್ತಾರ ಮಾಡುವಾಗೆ) ಕ್ರಮವಾಗಿ 
ನಮಗೆ ಬರೆಯಬೇಕಾಗುವ ಹಂತಗಳ ವಿರುದ್ಧ ಕ್ರಮವನ್ನು ಗುಣಸೃಥ- 
ಕೃರಣ ಮಾಡುವಾಗ ಅನುಸರಿಸಬೇಕಾಗುವದು. ಇದು ಹೇಗೆ ಮಾಡಲು 
ಬರುವದೆಂಬುದನ್ನು ನೋಡಿರಿ: 
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ಸತಿ. ೨ನಮ*ಮಳೆ ಸೌ-ಂನಮ4ಃನು್‌ 
= ಫನಮ-ಃಸಮ-ನಮು”್‌ = ಫಿ-ನಮ-ಸಮ4ಮ 
= ಫೆ(ಸಃಮ)ಮ(ಸಃಮ) = ಷ(ಸ-ನು)-ಮ(ಸ-ಮ) 
ತ” (ಸ.ನು) (ಪನು) = (ಸ-ನು) (ಸ-ನು) 
= (ಪಮ) = (ಸ-ಮ) 


ಇದರಮೇಲಿಂದ ಮುಂದಿನಂತೆ ನರ್ಣಯನಾಗುನದು. (೧) ಯಾವ- 
ಹೊಂದು ತ್ರಿ ಸದಿಯು ಎರಡು ಪದಗಳೆ ನರ್ಗಗಳೆ ಬೇರೀಜು ಅಧಿಕ 
ಇನೇ ಎಂಡು ಫದಗಳ ಗುಣಾಕಾರದ ಇಮ್ಮಡಿ ಪ್ರ ಸ್ವರೂಪದಲ್ಲಿ 
ಇದ್ದರೆ ಅದು ಆ ಎರಡು ಸದಗಳ ಬೇರೀಜಿನ ನರ್ಗಕ್ಕೆ ಸರಿ ಇರುವದು, 
ಮತ್ತು (೨) ಅದು ಎರಡು ಪದಗಳೆ ನರ್ಗಗಳ ಜೀರೀಜು ಉಣಾ 
ಅವೇ ಎರಡು ಪದಗಳೆ ಗುಣಾಕಾರದ ಇನ್ಮುಡ್ಯಿ ಈ ಸ್ವರೂಪದಲ್ಲಿ ಇದ್ದರೆ 
ಅದು ಅ ಎರಡು ಸಥಠಗಳೊಳಗಿನ ಅಂತರದ ನರ್ಗದಷ್ಟು ಇರುವದು. 
ಇಲ್ಲಿ ಎರಡನೆಯ ನಿಧಾನದೊಳಗಿನ ಮತಿತಾರ್ಥವು ನೊದಲನೆಯದರಲ್ಲಿ 
ಸಮಾನೇಶವಾಗುತ್ತದೆಂಬ ಸಂಗತಿಯು ಪೂರ್ಣ ಸ್ಪಷ್ಟನಿದೆ. ನಿಕೆಂದಕ್ಕೆ 
ಸತಿ - ೨ಸಮ ಪೌ ಎಪಿ 4೨. ಪ. (-ಮ) + ಷ್ಟ ಮ)ಶ, ಮತ್ತು 
ಸ- ಮಜ ಪ4+(- ಮ). 
೬-೧೫. ಮೇಲಿನ ಎರಡೂ ವಿಧಾನಗಳನ್ನು ಆಕೃತಿಗಳ ಸಹಾಯದಿಂದ 
ನನುಗೆ ಹೇಗೆ ಸಿದ್ಧಮಾಡಲು ಬರುವಣಿಂಬುದನ್ನು ಸ ನೋಡುವಾ. 
ಮ ಬದಿಯ ಆಕೃತಿಯನ್ನು ನೋಡಿರಿ. 
ಎಐ ಆ. ಆಕೃತಿಯು ಎರಡು ಜೌರಸಗಳು 
ಮತ್ತು ಗ ಸಮಾನ ಕಾಟಕೋನ 
ತರು 1೩. ಜಚೌಕೋನಗಳು ಕೂಡಿ ಆಗಿದೆ. ಜೌರ- 
' | ಸುಗಳ ಕ್ಲೇತ್ರಫಲಗಳು ಪತಿ ಜೌ. ಇಂ. 
ಮತ್ತು ಮನಿ ಜೌ. ಇಂ. ಇದ್ದು ಪ್ರತಿ- 
ಯೊಂದು ಕಾಟಿಕೋನ ಚೌಕೋನದ 
೬ ಶ್ಲೀತ್ರಫಲವು ಪನು ಚೌ. ಇಂ. ಇನೆ. 
ನಾಲ್ಕು ಸಣ್ಣ ಆಕೃತಿಗಳು ಕೂಡಿ ಆದ 
ಆ. ೩ ಈ ದೊಡ್ಡ ಆಕೃತಿಯು ಜೌರಸನಿದ್ದು. 








ಗುಣಪೃಥಕ್ಕರಣ ೧೧೧ 


ಅದರ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಬದಿಯು (+ ನು) ಇಂ ಇದೆಯೆಂಬ ಸಂಗತಿಯು 

ಸ್ಪಷ್ಟವಿದೆ. ಸಹಜವಾಗಿಯೇ ಅದರ ಕ್ಲೇತ್ರಫಲವು (ಸ 4 ನು)೨ ಜೌ. ಇಂ. 

ತಜಿ ಸಂಗತಿಯಾದರೂ ಅಸ್ಟೇ ಸ್ಪಷ್ಟ ನಿದೆ. ಆದ್ದರಿಂದ ಮುಂದಿನ 
ಸಂಗತಿಯು ಸಿದ್ಧವಾಗುವದು. 
೫೨ 4 ೨ಸನು% ಮ ಐ (ಪನು). 

ಈ ದ ಘು ಈ ಆಕೃತಿಯು ಎರಡು 
| ಚೌರಸಗಳಿಂದೊಡಗೂಡಿದೆ. 
ಕಖಗಥ ಇದು ಪ ಇಂ. 
ಭುಜದ ಜೌರಸನಿದ್ದು 
ಲಗಮಸ ಇದು ನು ಇಂ. 

ಜ್ಯ ಭುಜದ ಜೌರಸನಿಜಿ. ಸಹ- 

೪ ಜನಾಗಿ ಅವುಗಳ ಕ್ಷೇತ್ರ 

ಫಲಗಳು ಕ್ಕೆ 

ಪತ ಚೌ. ಇಂ.ಮತ್ತು ಮತ 
ಚೌ. ಇಂ. ಇನೆ. ಮತ್ತು 
ಇಡೀ ಆಕೃತಿಯ ಕ್ಫೇತ್ರಫಲನು(ಪ೨-ಮು೨)ಜ್‌ೌ. ಇಂ. ಇರುವದು. ಕಖತದ 
ಮತ್ತು ತಮಸಧ ಇವೆರಡು ಕಾಟಕೋನ ಚೌಕೋನಗಳು ಸಮಾನನಿದ್ದು 
ಅವುಗಳ ಭುಜಗಳು ಸ ಬಿ ೪೦. ಮತ್ತು ಮ ಇಂ. ಇವೆ. ಸಹಜವಾಗಿಯೇ 
ಅವುಗಳಲ್ಲಿಯ ಪ್ರತಿಯೊಂದರ ಫ್ಲೇತ್ರಫಲವು ಪನು ಜೌ. ಇಂ, ಇರುವದು. 

ಈ ಎರಡು ಕಾಟಿಕೋನ ಚೌಕೋನಗಳನ್ನು ಮೂಲ ಆಕೃತಿಯೊಳಗಿಂದ 

ತೆಗೆದುಬಿಟ್ಟಿ ಕೆ ದಧಲಘ ಈ ಭಾಗವು ಉಳಿಯುವದು. ಮೂಲ ಆಕೃತಿಯ 

ಕ್ಲೇತ್ರಫಲವು (ಪ೨ 4 ಮತ) ಜೌ. ಇಂ. ಮತ್ತು ಈ ಎರಡು ಸಮಾನ 
ಕಾಟಕೋನ ಚೌಕೋನಗಳ ಪ್ರತಿಯೊಂದರ ಕ್ಲೇತ್ರಫಲವು ಸನು ಚೌ. ಇಂ, 

ಇದ್ದ ಮೂಲಕ ಉಳಿದ Wi ಕ್ಷೀತ್ರಫಲವು (ಪನ - ೨ಸಮ 4 ಮ”) 

ಚೌ. ಇಂ. ಇರುವದು. ಈಗ ದಧಲಘು ಈ ಉಳಿದ ಭಾಗದ ವಿಚಾರವನ್ನು 

ನಾವು ಮಾಡಿದರೆ ನಮಗೆ ಮುಂದಿನ ಸಂಗತಿಯು ಸ್ಪಷ್ಟವಾಗಿ ಕಂಡು- 
ಬರುವದು. ಅದೊಂದು ಜೌರಸನಿದ್ದು ಅದರ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಭುಜವು 
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(ಷ- ಮ) ಇಂ. ಇದೆ, ಅಂದರೆಯೇ ಅದರ ಕ್ಲೇತ್ರಫಲವು (ಪ- ನುನ ಜೌ. 
ಇಂ. ಇದೆ ಆದ್ದರಿಂದ ಸಿದ್ಧವಾಗುವದೇನೆಂದರೆ, 
ಪ೨ - ೨ಸಮ ಮೌ ಐ (ಪ-ಮ)3. 

ಮೇಲಿನ ಎಲ್ಲ ನಿನೇಚನೆಯ ಮೇಲಿಂದ ಮುಂದಿನ ಸಂಗತಿಯು ಸ್ಪಷ್ಟ 
ವಾಗುನದು. ನಮಗೆ ಯಾವದೊಂದು ರಾಶಿಯನ್ನು ಎರಡು ಪದಗಳ 
ವರ್ಗಗಳ ಬೇರೀಜು ಅಧಿಕ ಇಲ್ಲವೆ ಉಣಾ, ಅನೇ ಎರಡು ಪದಗಳೆ 
ಗುಣಾಕಾರದ ಇನ್ಮುಡ್ಕಿ ಹೀಗೆ ಮಂಡಿಸಲು ಬಂದರೆ ಆ ರಾಶಿಯು 
ಅನುಕ್ರ ಮನವಾಗಿ ಆ ಪದಗಳೆ ಬೇರೀಜಿನ ಇಲ್ಲನೆ ಆ ಸದಗಳೊಳಗಿನ 
ತ ನರ್ಗನಿದೆ ಎಂದು ಹೇಳಲು ಬರುವದು. 

೬-೧೬. ಮುಂದಿ ಕೊಟ್ಟ ತ್ರಿನದ ರಾಶಿಗಳು ನರ್ಗಗಳಿನೆಯೋ ಹೇಗೈ 
ಮತ್ತು ಇದ್ದರೆ ಅವು ಯಾವ ದ್ವಿಷದಿಗಳ ವರ್ಗಗಳಿನೆಯೆಂಬುದನ್ನು ಈಗ 
ನಾವು ನೋಡುವಾ. 

ಉ. ೧. ಯ೨-೧೮ಯ-. ೮೧. ಇಲ್ಲಿ ಯ? ಇದು ಯದ ವರ್ಗ. 
ನಿದ್ದು ೮೧ ಇದು ೯ರ ನರ್ಗನಿದೆ ಮತ್ತು ೧೮ಯ ಇದು ೯ ಹಾಗೂ ಯ 
ಇವುಗಳ ಗುಣಾಕಾರದ ಇನ್ಮುಡಿ ಇಡೆ. ಸಹಜನಾಗಿಯೇ ಕೊಟ್ಟ 
ರಾಶಿಯು ಯ ಮತ್ತು ೯ Ril ನರ್ಗಗಳ ಬೇರೀಜು ಉಣಾ ಹ 
ಮತ್ತು ೯ ಇವುಗಳ . ಗುಣಾಕಾರದ ಇನ್ಮುಡಿ ಈ ರೀತಿಯಾಗಿ ಇದೆ. 
ಅದುದರಿಂದ ಅದು ಯ ಮತ್ತು ೯ ಇವುಗಳ ಅಂತರದ ವರ್ಗಕ್ಕೆ ಸರಿ ಇದೆ. 

ಯ - ೧೮ಯ-. ೮೧೫ (ಯ-೯)3. 

ಇಲ್ಲಿ ನಮಗೆ (ಯ - ೯)೨ದ ಬದಲು (೯ ಷೈ ಯ) ಹೀಗೆಯೂ ಬರೆಯಲು 
ಬರುನದು. (ಯ -೯)ರ ವರ್ಗ ಮತ್ತು (೯- ಯ)ದ ನರ್ಗ ಇವು ಒಂದೇ, 
ನುತ್ತು ಇದು ಸಹಜವೇ ಇದೆ. ಏಕೆಂದರೆ ೯ ಯ ಎ-(ಯ- ೯). ನುತ್ತು 
ಯ ೯ ಗುಣೆಲೆಯ ೨೯ ಹಾಗೂ-(ಯ- ೯) ಗುಣಿಲೆ- (ಯ - ೯) ಇವುಗಳ 
ಗುಣಾಕಾರಗಳೆಲ್ಲಿ ಯಾನ ಭೇದವೂ ಇರುವದಿಲ್ಲ. ಅದ ವರ್ಗ ಅತ ಮತ್ತು 
ಅದ ನರ್ಗವೂ ಅವನೇ. ಅದ್ದರಿಂದ ಯಾನದೇ ಧನಸಂಖ್ಯೆಯ ನರ್ಗಮೂಲ- 
ಗಳು ಎರಡು ಇರುವವು. ೪ರ ನರ್ಗಮೂಲವು * ೨ ಇಲ್ಲವೆ -೨, ಅ೨ ದ ವರ್ಗ- 
ಮೂಲವು 4 ಅ ಇಲ್ಲನೆ _ ಅ ಪೆ೨.. ೨ಸಮ. ಮತಿ ದ ನರ್ಗಮೂಲವು ಪಮ 


ಇಲ್ಲವೆ _ ಸ. ಮ ಮತ್ತು ಸ೨_ ಂಸಮ.ಮನಿದ ವರ್ಗಮೂಲವು ಪಮ 
ಇಲ್ಲವೆ ಮ. ಸ, | 


ಗುಣಸೃಥಕ್ಟರಣ ೧೦ಕ್ಕಿ 


೫. ೨. ೨೫ಅನಿ .೭೦ಅ ೪ ೨೫೮೨ ಇದು ೫ಅದೆ ನರ್ಗನಿದ್ದು 
೪೯ ಇದು ೭ರ ವರ್ಗವಿದೆ, ಮತ್ತು ೭೦೪ ಇದು ೫ಅ ಹಾಗೂ ೭ ಇವುಗಳ 
ಗುಣಾಕಾರದ ಇನ್ಮುಡಿ ಇದೆ. 

೨೫೨ 4 ೬೭೦೮-೪೯ ವ (೫೨4 ಖ್ರ೨. 

ಉ ೩. ಹಸೆ 4 ೪೯ನಮು 4 ೨೫ಮತ, ೩೬ಹ೨ ಇದು ೬ಪದ ವರ್ಗ- 
ವಿಜೆ, ೨೫ಮ3 ಇದು ೫ನುದ ವರ್ಗವಿದೆ; ಆದರೆ ೪೯ನಸಮ ಇದು ೬ಪ 
ಮತ್ತು ೫ನು ಇವುಗಳ ಗುಣಾಕಾರದ ಇಮ್ಮ, ಡಿ ಅಲ್ಲ. ಆದುದರಿಂದ ಈ 

ತ್ರಿಸದಿಯು ಪೂರ್ಣನರ್ಗನಿರುವದಿಲ್ಲ. ನ ಸಿಯ ಸದನ್ರು ೪೯ಸಮ ಧದ 
ಬರಲಾಗಿ ೬೦ಸಮ (೬ನ ಮತ್ತು ೫ಮ ಇವುಗಳ ಗುಣಾಕಾರದ ಇಮ್ಮಡಿ) 
ಇದ್ದರೆ ಕೊಟ್ಟ ರಾಶಿಯು ೬ನ 4 ೫ನು ದ ವರ್ಗನಿರಬಹುದಾಗಿತ್ತು. 


ಉ. ೪. ೬೪ಯ” - ೧೭೬ಯಕ್ತ 4 ೧೨೧8 ಇದರ ಗುಣಕಗಳನ್ನು 
ತೆಗೆಯಿರಿ: 
೬೪ಯ” - ೧೭೬ಯಕ್ಟ 4 ೧೨೧ಕ೨ 
= (ಆ೮ಯ)-.೨. ೮ಯ. ೧೧ಕ್ಷ್ಮ + (೧೧ಕ್ಬ) 
= (ಆಯ -೧೧ಕ್ಸ)3. 
ಉ. ೫. ೪೯ಯ೨ 1 ಯರ ಇಠ್ಟಿರ್‌ ದ be ತೆಗೆಯಿರಿ. 
೪೯ಯ” 4 ಯರ + ೃಠಿರೌ ಹ = (೭ಯ)3 + ೨. ೭ಯ. ಸ್ಯೊರ + (ಹರ) 
= (೭ಯೆ 4 ನರ). 
ಉ. ೬. ೮ಯ೨-೫೬ಯರ-4೯೮ರ೨ ಇದರ ಗುಣಕಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. 
ಆಯ” - ೫೬ಯರ-44೯೮ರೌ ೭ ೨(೪ಯಳ - ೨೮ಯರ!ರ೯ರ”) 
= ೨(೨ಯ - ೭ರ)”. 
ಇಲ್ಲಿ ಮೂಲ ರಾಶಿಯೊಳಗಿನ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಸದದಲ್ಲಿ ಇರುವ ೨ ಈ ಸಾಧಾರಣ 
ಗುಣಕನನ್ನು ಹೊರಗೆ ತೆಗೆದ ಬಳಿಕ ಕಂಸಿನಲ್ಲಿ ಉಳಿಯುವ ಪದಸಮುಚ್ಚಯವು 
ಪೂರ್ಣನರ್ಗವಿದೆ ಎಂಬುದು ನಮಗೆ ಕಂಡುಬರುವದು. ಆದುದರಿಂದ ಗುಣಪೃಥ- 


ಕೃರಣದ ನಿಷಯದಲ್ಲಿ ಯಾನಾಗಲೂ ಲಕ್ಷ್ಯದಲ್ಲಿಡಬೇಕಾದ ಒಂದು ಸಂಗತಿಯು 
ಯಾವ್ರದೆಂದರೆ ಗುಣಸೃಥಕ್ಕರಣಕ್ಕಾಗಿ ಕೊಟ್ಟ ರಾಶಿಯಲ್ಲಿಯ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಪದದಲ್ಲಿ 


೧೧೪ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


ಯಾವದೊಂದು ಸಾಧಾರಣ ಗುಣಕನಿದೆಯೆಂದು ಕಂಡುಬಂದರೆ ಮೊದಲು ಅದನ್ನು 
ಹೊರಗೆ ತೆಗೆದು, ತರುವಾಯ ಉಳಿದವುಗಳ ಗುಣಪೃಥಕ್ಕರಣವನ್ನು ಮಾಡಲು 
ಯತ್ನಿಸಬೇಕು, 
ಉ. ೭. ೨೭ರಳಿ - ಇ೦ರ೨ಲ೨ .. ೭೫೮೪ದ ಗುಣಪೃಥಕೃರಣವನ್ನು 
ಮಾಡಿರಿ. 
೨೭ರ೪-೯೦ರ೨ ೮೨೭೫೮೪ ವ ೩ ೯ರ೪-೩೦ರದಲ*.೨೫೮೪) 
ದ್‌ ೩ 1 (೩ರ) ೨-೨.೩ರ೨ ೫ಲ೨.(೫ಲ೨)೨] 
= ೩/(೩ರ೨-೫ಲ೨)3. 
ಉ. ೮. (೫ಯ,.೪ರ)೨.. ೨(೫ಯ-೪ರ) (೪ರ-೭೮)..(೪ರ-೭೮)೨ ದ 
ಗುಣಕಗಳೆನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. 
ಜಯ 4 ೪ರ ಮತ್ತು ೪೮-೭೮ ಇವುಗಳನ್ನು ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ನ ಮತ್ತು 
ಸ ಈ ನರ್ಣಗಳಿಂದ ನಿರ್ದೇಶಿಸಿದರೆ, 
ಕೊಟ್ಟ ರಾಶಿಯು - ನತ - ೨ವಸ.. ಸ್‌ 
(ವ- ಸು 
ಎ {(೫ಯ 4೪ರ) - (೪ರ- ೭೮) } * 
ಎ (ಜಯ 4 ೪ರ - ೪ರ4 ೭೮) 
ತ್ತ (ಜಯ + ೭೮)”. 
ಉ. ೯. ೪೯ದ೨-೧೬೮ಡನ4೧೪೪ನ>-.೨೧ದ4೩೬ನ ದ ಅನಯನ- 
ಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. 
ಇಲ್ಲಿ ನಮಗೆ ಕಂಡುಬರುವದೇನೆಂದರೆ ಸುಲಭೆರೀತಿಯಿಂದ ಕೂಟ್ಟ 
ರಾಶಿಯ ಎರಡು ಭಾಗಗಳು ಆಗುವವು. ಮತ್ತು ಮೊದಲನೆಯ ಮೂರು 
ಸದಗಳ ಭಾಗವು ಒಂದು ಪೂರ್ಣವರ್ಗನಿದ್ದು ಅದು ಯಾವುದರ ನರ್ಗ- 
ನಿರುವಜೋ ಅದು ಉಳಿದ ಭಾಗದಲ್ಲಿ ಅವಯವ ರೂಪದಿಂದ ಇದೆ. ಅದು 
ಹೇಗೆಂಬುದನ್ನು ನೋಡಿರಿ. 
ಲ೪೯ದನ - ೧೬೮ದನ 4 ೧೪೪ನ೨ -೨೧ದ 4 ೩೬ನ 
= (ಕದ - ೧೨ನ)೨ - ೩(೭ದ - ೧೨ನ) 
= (೭ದ-೧೨ನ) (೭ದ -೧೨ನ-೩). 
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ಪ್ರಶ್ನಸಂಗ್ರಹ ೨೨. 
ಕೆಳಗಿನ ರಾಶಿಗಳು ವರ್ಗಗಳಿನೆಯೋ ಹೇಗೆ, ಮತ್ತು ಇದ್ದರೆ ಅವು 


ಯಾನವುಗಳೆ ನರ್ಗಗಳಿನೆಯೆಂಬುದನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. (ಇವುಗಳಲ್ಲಿಯ ಬಹಳಷ್ಟು 
ಉದಾಹರಣೆಗಳು ಬಾಯಿಯಿಂದಲೇ ಮಾಡಲು ಬರುವವು.) 


. ಯಳಿ-೧೨ಯ.ಒ. ೨. ೪ರ೨..೨೦ರ.೨೫. 
. ೧೬೮-೫೬೮. ೪೯. ೪. ೨೫ಸ೨-೭೦ಸ.ರ೪೯. 
. ೮೧-೧೮೮ ರ೨. ೬. ೬೪. ೪೮ರ್ಕ್ಷ್ಯಕ್ಷತಿ. 


. ೨೫ಪ೨..೨೦ಸಮ-ವುಳಿ. ಲೆ. ೩೬ಯ”ನ-೮೪ಯಲ-೪೯ ಲಿ. 

, ಗಿ೨೧ಪ೨-೧೯೮ನರ.ಆ೧ರಳಿ. ೧೦. ೩೬ಸಿ ಂಪನು೧೦೦ಮ. 

೧೧ ೪೯ಪ೨.೫೬ನಬ.೧೬ಬಳಿ. ೧೨. ೧೪೪೫೨-೧೨೦ನಮೂ ಚವಳಿ. 

೧೩. ೧೬ಯಿ-೭೨ಯರ4೮೧ರ್‌. ೧೪. ೧೦೦ರೌ-೬೦ರರ್ಲ್ಯೀಲ. 

೧೫. ೧೨೧ಪ೨-೧೧೦ನಮ-೨೫ಮ5.೧೬. ೪೯ಯನ-೪೨ಯರyರ್‌. 

೧೭. ೮೧೮೨-೮೦೪೯. ೧೮. ೧೬೮೨-೪೮೨೧. 

೧೯. ೩೬%೧೩೨ಮ.೧೨೧ಮಳ... ೨೦. ೮೧ನ೨-೨೮೮ನಕ್ಷ೨೫೬ಕಿ. 

೨೧. ೬೨೫ಯನ-೨೦೦ಯಕ್ಷ೧೬ಕ್ಷನ. ೨೨. ವ್ಯ- ಅಕ್ಷ 4 ೧೬೮೫ ಕ್ಷೆ. 

೨೩, ೧೬೫೪-೨೪ಸ೨ ಮರ್ನಿಮ್‌, ೨೪. ಗಲ ;೩೦ಅ ತಕರ, 

೨೫. ೩೬೨.೮೪ಕನ?೨..೪೯೫ಳ, ೨೬. ೪ರಳ-90ರ೨ಲ೨೫ಲ೬. 

೨೭. ೪೯ಯಲೆ - ಯಕ ೬ ಕ್ಲಾಕ್‌, 

೨೮, (೨ಯ-ರ)೨-೨(೨ಯ-ರ)(ಯ-೨ರ) + (ಯ-೨ರ)೨. 

೨೯. ೪(೩ಪ-೫ಮ)೨-.೧೨(೩ಪ-೫ಮ)(೩ಮ-೫ ಪ). ೯(೩ಮ-ಜವೈ2 

೩೦. ೧೬(ಸ.-ಮ)3,೪೦(ಪ.ಮ) (ಯರ) --.೨೫(ಯ3,ರ)3. 

೩೧. ೪೯(೩ಯ-೫ರ)೨-೧೧೨(೩ಯ-೫ರ) (೨ರ-ಲ) + ೬೪(೨ರ-ಲ)್‌. 
ಅವಯವಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ: 

೩೨. ೨೫ಯಖನ$೬೦ಯರ4೩೬ರೌ-೫ಯ-೬ರ. 

೩. ೪ರ-೨೦ರಲ4೨೫ಲ೨-೧೪ರ4ಿ೫ಲ. 

೩೪. ೧೬೫೨ -೪ನಮ 4 ಕಮತ -೧೬ಪ + ೨ಮ, 


ಸ್ಥಾ [೨ 5 ೫ DD 


೧೧೬ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


ಗಿ ಎ 
೫%. ವಿ ee ರುಸ ಯಪ 
೩೫. ಯ +೨ *ಷಾ್‌ ಯಿ 
೩೬. ೯ಕ್ತು-೧೨ಕಕ್ಷ೪ಕ೨-೨೧ಕ್ಷ4೧೪ಕ. 
೩೭. ೨೫ರ೨-೬೦ರಸ.-&೩೬ ಸ3-೧೦ಕರ೧೨ಕಸ. 


೪, 
೫೨ _ ಮ 

೬.೧೭. ಈಗ ನಾವು ಸ೨-ನು5ನ ಈ ರೀತಿಯ, ಅಂದಕೆ ಒಂದು ವರ್ಗ 
ಉಣಾ ಎರಡನೆಯ ನರ್ಗ, ಇಂಥ ಸ್ವರೊಸದ ರಾಶಿಯು ಇದ್ದರೆ ಅದರ 
ಗುಣಪೃಥಕೃರಣವನ್ನು ಹೇಗೆ ಮಾಡಬೇಕೆಂಬುದನ್ನು ನೋಡುವಾ. ಸಾನ 
ಹಿಂದೆ ನೋಡಿದಂತೆ ಎರಡು ಪದಗಳ ಬೇರೀಜು (ಪ4 ಮ) ಮತ್ತು 
ಅವುಗಳ ವಜಾಜಾಕಿ (ಪ - ಮ), ಇವುಗಳ ಗುಣಾಕಾರವು ಮೊದಲ 
ನೆಯ ಪದದ ನರ್ಗ ಉಣಾ ಎರಡನೆಯ ಸದದ ನರ್ಗ(ಸ೨- ಮ), 
ಇಷ್ಟು ಇರುವದು. ಕೆಳಗೆ ತೋರಿಸಿದಂತೆ ಈ ಸಂಗತಿಯನ್ನು ನಾವು ಹಿಂಜಿ 
ಸಿದ್ಧಮಾಡಿಷ್ಚೀನೆ. 

(ಪಮ) (ಪ- ನುು೭ ಸ(ಸ4ಮು)-ಮ(ಸ4+ ಮ) 

= ಪೌ ಸನಮು- ಪಮ- ಮ 
ವಷ ಮಳೆ. 

ಈಗ ಇಲ್ಲಿ ನಮಗೆ ಕಂಡುಬರುವದೇನಂದರೆ ಗುಣಪೃಥಕೃರಣಕ್ಕಾಗಿ 
ಕೊಟ್ಟ (ಸ೨ - ಮನ) ಈ ರಾಶಿಯು (ಸ ಮ) ಮತ್ತು (ಸ- ಮ) ಇವುಗಳ 
ಗುಣಾಕಾರವಿಜೆ. ಸಹಜವಾಗಿಯೇ ಗುಣಾಕಾರವನ್ನು ಮಾಡುವಾಗ ನಮಗೆ 
ಕ್ರಮವಾಗಿ ಬರೆಯಜೇಕಾಗುವ ಹಂತಗಳ ನಿರುದ್ಧ ಕ್ರಮವನ್ನು ಆ ಗುಣಾ- 
ಕಾರದ (ಪೌ - ಮ ದ) ಗುಣಪೃಥಕ್ಕರಣವನ್ನು ಮಾಡುವಾಗ ಸ್ವೀಕರಿಸ- 
ಬೇಕಾಗುವದು. ಹಾಗೆ ಮಾಡಿದರೆ ಏನು ಆಗುವದೆಂಬುದನ್ನು ನೋಡಿರಿ. 

ಪತಿ ಮತೆ ವ ಹರಿಸ. ಪಮ- ಸಮ-ಮತಿ 

=ಪ(ಪ4ಮ)-ಮ(ಸ4 ಮ) 
=(ಫ4ಮ)(ಸ- ಮ). 


|| 


ಗುಣಪೃಥಕ್ಕರಣ ೧೧೭ 


ಇದರ ಮೇಲಿಂದ ಮುಂದಿನ ಸಂಗತಿಯು ಸ್ಪಷ್ಟನಾಗುವದು. ಯಾವದೇ 
ಎರಡು ಪದಗಳೆ ನರ್ಗಗಳ ನಜಾಜಾಕಿಯು ಆ ಎರಡು ಪಜಗಳ 
ಜೇರೀಜು ಮತ್ತು ಅವುಗಳ ವಜಾಜಾಕಿ ಇವುಗಳ ಗುಣಾಕಾರಳ್ಳೆ ಸರಿ 
ಇರುನದು. ಈ ನಿಧಾನನು ಯಾನದೇ ಎರಡು ಪದಗಳೆ ಬೇರೀಜು 
ಮತ್ತು ಅವುಗಳೆ ವಜಾಬಾಕಿ ಇವುಗಳ ಗುಣಾಕಾರವು ಆ ಹದಗಳ 
ನರ್ಗಗಳ ನಜಾಬಾಕಿಗೆ ಸರಿಯಿರುವದ್ಳು ಎಂಬ ನಮಗೆ ಹಿಂಜಿ 
ಗೊತ್ತಿದ್ದ ನಿಧಾನದ ಕೇವಲ ವ್ಯತ್ಯಾಸನಿನೆ. 

೬.೧೮. ಈಗ ಇದೇ ಸಂಗತಿಯನ್ನು ಆಕೃತಿಯ ಸಹಾಯದಿಂದ ನಮಗೆ 
ಹೇಗೆ ಸಿದ್ಧಮಾಡಲು ಬರುವದೆಂಬುದನ್ನು ನೋಡುವಾ. 

ಬದಿಯ ಆಕೃತಿಯೊಳಗಿನ ಕಖಗಘು ಕ ಪೆ ಘನು ದ್ಧ 
ಇನೊಂದು ಸ ಇಂ. ಭುಜನಿರುವ ಸ 
ಜೌರಸನಿಜೆ. ಮತ್ತು ಆಕೃತಿಯಲ್ಲಿ 
ತೋರಿಸಿದಂತೆ ಅದರದೇ ಒಂದು 





ಮೂಲೆಯಲ್ಲಿ ನಲಗಥ ಈ ನುಇಂ. ತ್‌ಾನ 
ಭುಜವಿರುವ ಎರಡನೆಯದೊಂದು [. 
ಚೌರಸವಿರುವದು. ಅವುಗಳ ಕ್ಲೇತ್ರ- ೩ ೮ 
ಫಲಗಳು ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ೫೨ ಚೌ, ಅಕೃತಿ ೫. 


ಇಂ. ಮತ್ತು ಮ” ಜೌ. ಇಂ. ಇನೆಯೆಂಬುಡು ಸ್ಫಷ್ಟನಿಜೆ. ಸಹಜವಾಗಿಯೆ 
ಮೊದಲನೆಯ ಜೌರಸಿನೊಳಗಿಂದ ಎರಡನೇ ಜೌರಸವನ್ನು ಕಳೆದರೆ 
ಉಳಿಯುವ ಆಕೃತಿಯ (ಕಖಲನಥಘ ದ) ಕ್ಷೇತ್ರಫಲವು (ಸ೨-ಮ೨) ಜೌ. 
ಇಂ. ಇದೆ. ಈ ಉಳಿದ ಆಕೃತಿಯೊಳೆಗಿನ ತೆಖಲನ ಈ ಭಾಗವು ಕಾಟ- 
ಕೋನ ಜೌಕೋನನಿದ್ದು ತನದ ಉದ್ದಳತೆಯು (ಸ- ನು) ಇಂ. ಅಂದರೆ 
ಘಥ ದಷ್ಟು ಇರುವದು. ಮತ್ತು ತಖದ್ದು ಮ ಇಂ. ಇದೆ. ಈ ಭಾಗವನ್ನು 
ತೆಗೆದು ಕತಥ ಘ ಕೈ ಕೂಡಿಸಿದರೆ ಕತದಥ ಈ ಕಾಟಿಕೋನ ಜೌಕೋನವು 
ಸಿದ್ಧವಾಗುವದು, ಈ ಕಾಟಕೋನ ಚೌಕೋನದಲ್ಲಿ ಕಥ ದ ಉದ್ದಳತೆಯು 


(ಸ ಮ) ಇಂ. ಇದ್ದು ಕತವು (ಸ-ನು)ಇಂ. ಇರುವದು. ಅಂದರೆ ಅದರ 
ಫೇತ್ರಫಲನು (ಪ ಮ) (ಪ-ಮ) ಜೌ, ಇಂ. ಇನೆ. ಈಗ ಈ ಕಾಟ- 


೧೧೪ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


ಕೋನ ಚೌಕೋನವು ಮೂಲ ಜೌರಸ ಕಖಗಘ (ಕ್ಷೇತ್ರಫಲ 3) 
ಇದರೊಳಗಿಂದ ನಲಗಥ ಈ ಜೌರಸನನ್ನು (ಕ್ಷೇತ್ರಫಲ ಮುನಿ) ಕಳೆಯಲಾಗಿ 
ಉಳಿಯುವ ಆಕೃತಿಯಿಂದ ಉಂಟಾಗಿದೆ. ಆದ್ದರಿಂದ, 
ಪ೨ - ಮತ 2( ಪ. ಮ)(ಪ-ಮ). 
೬-೧೯. ಈ `ಸೂತ್ರವನ್ನು ಉಸಯೋಗಿಸಿ ಕೆಲವು ರಾಶಿಗಳ 
ಗುಣಪೃಥಕ್ಕರಣನನ್ನು ಮಾಡುವಾ. 
ಉ. ೧. ೪ಯಳ - ೨೫ರ 


೩ 


(ಎಯ್‌ - (ಕರೈ * 

ಹಸ + ಜರ) (೨ಯ - ೫ರ). 
(೨೫)೨ -(೧೧ಯ)೨೬ 

(೨೫ + ೧೧ಯ) (೨೫ - ೧೧ಯ). 
(೬ಫೈ್‌ - (ಕಮತ 

= (೬ನ 4 ಡಮ) (೬ನ -9್ರಮ). 


ಉ. ೨. ೬೨೫ ೨ ೧೨೧ಯ 


|| ತ 


ಉ. ೩. ೩೬ಸ್‌ - ದೈವಿ 


||| 


| 


ಗ (: ಸೆ 
* ೪, ಲಲಿ ಮ್‌ -(z 
ಬು ಸ ೧೨೧ ತ 


೧ 
ಧ್‌ (೧೨547) (೧೨5-5) 


ಉ. ೫. ೧೨ಆಯನಿ ಎ ೭೫ಅಕ್ಟತಿ, ಇಲ್ಲಿ ಮೇಲೆ ಮೇಲೆ ನೋಡಿದೊಡನೆಯೇ 
ಎರಡು ವರ್ಗಗಳ ವಜಾಬಾಕಿಯ ಸೂತ್ರವು ಉಪಯೋಗಿಸಲು ಬರುನದಿಲ್ಲನೆಂದು 
ಎನಿಸುವ ಸಂಭವವಿದೆ. ಆದರೆ ಸ್ವಲ್ಪ ವಿಚಾರ ಮಾಡಿದರೆ ಎರಡೂ ಪದಗಳಲ್ಲಿ ೩೪ 
ಇದು ಸಾಧಾರಣ ಗುಣಕನಿದ್ದು ಆದನ್ನು ಹೊರಗೆ ತೆಗೆದೊಡನೆಯೇ ೪ಯ೨-೨೪ಕ್ಷನ 
ಈ ಎರಡನೆಯ ಅನಯವವು ಉಳಿಯುನದು ಮತ್ತು ಅದಕ್ಕೆ ಈ ಸೂತ್ರವನ್ನು 
ಹಚ್ಚಲು ಬರುವದೆಂಬುದು ಕಂಡುಬರುವದು, ಆದ್ದರಿ ರಿಂದ ಗುಣಸೃಥಕ್ಕ ರಣಕ್ಕಾಗಿ 
ಕೊಟ್ಟ ರಾಶಿಯಲ್ಲಿಯ ಎಲ್ಲ ಪದಗಳಲ್ಲಿ ಯಾವದೊಂದು ಸಾಧಾರಣ ಗುಣಕನಿ್ದ 
ಅದನ್ನು ಮೊದಲು ಹೊರಗೆ ತೆಗೆಯಬೇಕು. ಅಂದರೆ ತರುವಾಯ ಮುಂದೆ ಗುಣಕ- 
ಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯುವ ಕೆಲಸವು ಸುಲಭವಾಗುನದು. ಈ ಸಂಗತಿಯ ಉಲ್ಲೇಖವನ್ನು 
ಹಿಂದೆ ಒಂಡೆರಡುಸಲ ಮಾಡಲಾಗಿದೆ, ಆದರೆ ಅಡು ಗುಣಸೃಥಕ್ಕರಣದ ವಿಷಯದಲ್ಲಿ 
ಬಹಳೇ ಮಹತ್ವವುಳ್ಳದ್ದು ಇರುವದರಿಂದ ಅದನ್ನು ಪುನಃ ಒಂದು ಸಲ ಹೇಳುವದು 
ಇಷ್ಟವೆನಿಸುತ್ತದೆ. 


[| 


* ಸ್ವಲ್ಪ ರೂಢಿಯು ಆದ ಬಳಿಕ ನಮಗೆ ಈ ಹಂತಗಳನ್ನು ಬಿಡಲು ಬರುನದು. 


ಗುಣಪೃಥಕ್ಕರಣ ೧೧೯ 


೧೨೮ಯಳ - ಅಕ್ಷತೆ ಐ ೩೮(೪ಯಳ - ೨೫5೨ 
= ೩೮ ೨ಯ 4 ಜಕ್ಷ) (೨ಯ - ಕ್ಷ). 
೬. ೧೦೦ಯ೨ - (೪ರ-೭೮ 
= ೧೦೦ಯಳಿ-ಮ38 [೪ರ-೭೮ ದ ಬದಲಾಗಿ ಮ ಉಪಯೋಗಿಸಿ 
= (೧೦ಯ 4 ಮ) (೧೦ಯ - ಮ) 
= (೧೦ಯ೪ರ-೭ಲ) | ೧೦ಯ-(೪ರ-೭ಲ) | 


ಊ 


ಎ 


ಟಿ ಮುಲರ-೭೮] 
= (೧೦ಯ + ೪ರ - ೭೮) (೧೦ಯ - ೪ರ 4 ೭೮), 
ಉ. ೭. (ಲಯ - ೫ರ) - ೩೬(೩ರ - ೪೮)೨ 
= ೨೫೩೨-೩೬ ಮ[ಲಯ-೫ರ ದ ಬದಲಾಗಿ ಪೆ ಮತ್ತು 
೩ರ-೪೮ ದ ಬದಲಾಗಿ ಮ ಉಪಯೋಗಿಸಿ 
= (ಉಪ. ೬ಮು) ೫ಪ- ೬ಮ)ಃ 
( ೫(೮ಯ - ೫ರ) + ೬(೩ರ- ೪೮) 1 
| ಜ೮ಯ- ಟೆ - ೬(೩ರ - ೪ಲ) | 
೪ಂಯ-೨೫ರ4೧೮ರ-.೨೪೮್ಗ(೪೦ಯ-.೨೫ರ-೧೮ರೆ4.೨೪ಲ) 
೪೦ಯ - ೭ರ - ೨೪೮)(೪೦ಯ - ೪೩ರ + ೨೪೮). 
ಸಳಿ - ಮಳಿ (ಸ) - (ಮೌ) ಈ ಹಂತವನ್ನು 
ಬಿಡಲು ಅಡ್ಡಿ ಇಲ್ಲ. 
= (ಪ. ಮ)(ಸ3 - ಮ) 
= (ಹೌ. ಮ) (ಸೆ. ಮ)(ಪ - ನು). 
; ಯಾನದೇ ರಾಶಿಯ ಅನಯನಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಲು ಹೇಳಿದರೆ ತೆಗೆಯಲು 
(ಶಕ್ಕನಿರುವ : ಅದರೆ ಎಲ್ಲ ಅನಯನಗಳನ್ನು ತೆಗೆದು ತೋರಿಸುವದು ಅನಶ್ಯನಿಡೆ 
[ಎಂಬ ಸಂಗತಿಯನ್ನು "ಅಶ್ಷ್ಯ ದಲ್ಲಿಡಬೇಕು.. ಈ ಉದಾಹರಣೆಯಲ್ಲಿ ಓರೇ 
(೨4 ಮಪ ಸ೨ ಮು) ಬರೆದರೆ ಸಾಗದು. ಪ ಮರದ ಅವಯವ. 
ಗಳನ್ನು ಮುಂಡೆ ತೆಗೆಯಲು ಬರುವದು, ಆದುದರಿಂದ ಅವುಗಳನ್ನು ಬರೆಯುನ- 
ದಾದರೂ ಅತಿ ಅನಶ್ಶನಿದೆ. 
ಪ೨ 4 ಮನ ದ ಅನಯನಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಲು ಬರುನದಿಲ್ಲನೆಂಬ ಸಂಗತಿಯನ್ನು 
ಚನ್ನಾಗಿ ಲಕ್ಷ 4 ಡಲ್ಲಿಡಬೇಕು. ವಿದ್ಯಾರ್ಥಿಗಳಿಂದ ಈ ನಿಷಯದಲ್ಲಿ ಬಹಳ 4 


ತಪ್ಪ ಮಾಡಲಾಗುತ್ತೆ ಎಂಡು ಅನುಭವಕ್ಕೆ ಬಂದ ಮೂಲಕ ಬೇಕಂತಲೇ ಈ 
ಸೂಿನೆಯನ್ನು ಆಲ್ಲಿ "ಕೊಡಲಾಗಿದೆ. 


*ಸ್ವಲ್ಪ ರೂಢಿಯಾದ ಮೇಲೆ ನಮಗೆ ಈ ಹಂತಗಳನ್ನು ಸಹಜವಾಗಿ ಬಿಡಲು 
ಬರುವೆನು, ಮುಂದಿನ ಉದಾಹರಣೆಗಳಲ್ಲಿ ಈ ಕಾಲುಗಾಡಿಯ ಉಪಯೋಗನನ್ನು 
ಮಾಡಿಲ್ಲ, 


(| || 


Ill (| 


ೆ 
೧ 


ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


ಪ್ರಶ್ನಸಂಗ್ರಹ ೨೩, 


ಕಳಗೆ ಕೊಟ್ಟಿ ರಾಶಿಗಳ ಅನಯವಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. (ಬಹಳಷ್ಟು ಉದಾ- 
ಹರಣೆಗಳು ಬಾಯಿಯಿಂದ ಬಿಡಿಸಲು ಬರುವವು.) 


ಸ್ಥಾ fo ೮ ೪ 


೧೧, 
೧೩. 


೧೫. 


೧೭. 


೧೯. 


೨೧. 
೨. 


೨೭. 
೨೯. 


ಕಗ. 


ತ್ಕಿತ್ಕಿ. 
೩೫. 


೩, 
ತ್ಮ 
೪೧. 
೪ತ್ಲಿ, 
೪೪, 


ಛಿ, 
೪ಲ, 
೫೦. 





ಹಿ. ೨. ೨೫-ಮರ. ೩. ೩೬ನರಿ-ಳ೧ವುಳಿ. 

. ೬೪೮೨-೪೯ ಕತ. ೫. ೧೯೬ಯೆ೨-೧೨೧ರ೨. ೬. ೨೨೫ಯ೨-೧೬೯೮೨. 

. ೧೪೪ರ೨-ಆಗಿಸತಿ. ೮. ೬೪ಮತನಿ-೨೨೫ನ0೨. 

. ೩೧೫೨-೧೦೦೨. ೧೦. ೮೧ತ೨-೪೦೦ದತಿ. 
ರ್ಳಯ೨-೮೪೧೮೨. ೧೨. ೩೬೧ರಣ-೮೧ಸತ. 
೪ಸ೨.೯೬೧ಸ್ಪಳ. ೧೪. ೧೦೦ಕ೨೯ಗಳ. 

೨೨೫ ಕ೨-೧೯೬೫೪. ೧೬. ೧೮ನರ-೯೮ವುಳೆ, 
೨೦ಮಳ -೧೨೫ಯಳ. ೧೮. ೧೦೮ಯಳಿ - ೭೫ರ. 
೨೦೦೭೫೪೨ -೩೯೨ಬಳಿ. ೨೦. ೬೪೮೨ - ೧೪೪ನುಳೆ. 
೨೫೮5 - ಭು. ೨೨. ರಕತ - ೩೬ಗತ. 
ಯ್‌ - ಒರ? ೨೪. ೬, 

. ಕ್ಲೀಸತಿ೨೫ಮಳಿ. ೨೬. ಯ -ಶ್ವಿಕ್ಸಮ. 
ನೆಸ್‌ ಹ ಜು ೨೮. ೯೦೦ಕಯ>-೪೦೦ಸ. 
೧೪೭ನ೨ರ೨-೧೯೨೮ಲ೨. ೩೦. ೧೫೦ತ೨ಸ೨೯೬ತಳ ನುತ. 
ಲಲ೪೮ನಯಳಇ-೬೩ನಲಳ ,. ೩೨. ೫೦೫%೨ರಳಿ-೧೨೮ಬಳಿಲಐತಿ, 
೧೬೮೪-೮೧೪೫. ೩೪. ಯ*ೌ-೨೫೬ಲ೪. 
೩೨೫೫೮೪-.೨೫೬ಮಳ. ೩೬. ೩೨ರಳಿ-೧೨೫೦೫. 
೧೬ಅದ?9-.೨೫೬೮ಅನ*. ೩ಿಲೆ. ೪-೩೨೪ನ೪. 
(೫ಯ-.೨ರ)೨-೧೬೮೨. ೪೦. (೮ಯ.೫ಲ)೨-೩೬ಸಳ. 
೧-(೨ಯ-೩ರ-೫ಲ)3 ೪೨. ೪(೨ಯ-೭ರ)*-೯(ಲ-೪ಸೆ)ಈ. 
೧೬(೩ಯ + ೫ರ)೨ - ರ೯(ರ - ಆಸು. 


೨೫(೨ನ - ೩ಮ)? - ೪(೨ಮ - ಜಸು). 


. (೭ನ - ೪ಬ)” - (೪ಪ + ೩ಬ)”. 


೧೬(೨ಯ..೭ರ)೨-೪೯(೪ರ-ಯ)3. -೪೩. ೪ನ೯ಬ*ಿ. 
೨೫ಪಸರ೬ಳ೪ನವಳೆ, ೪೯. ೧೬ನ೮-ಉ೧ಮಲೆ. 
೧೬ಕತಯೌ-ಂ೧ಸಳಿಸಳಿ, . ೫೧. ೨ಯಸೆ-೩೨ಯಲ?. 
(೪ಯ೨-೫ಯರ-೭ರ೨)೨-(೨ಯ3-೩ಯರ..೬ರ)3. 


ಗುಣಪೃಥಕ್ಕರಣ ೧೨೧ 


೬.೨೦, ಹೌ - ಮತ ಐ (ಸಸ ಮ)(ಸ-ಮ) ಈ ಸೂತ್ರದ ಉಸ- 
ಯೋಗವನ್ನು ಗುಣಸೃಥಕ್ಕರಣಕ್ಕಾಗಿ ಮಾಡಲು ಬರುವ ಕೆಲವು ರಾಶಿ- 
ಗಳಲ್ಲಿ ಈ ಸೂತ್ರವನ್ನು ಉಪಯೋಗಿಸಿ, ಅವುಗಳ ಅನಯವಗಳನ್ನು 
ಮುಂದೆ ಹೇಗೆ ತೆಗೆದಿದೆ ಎಂಬುದನ್ನು ನೋಡಿರಿ. 


ಉ. ೧. ೪ಯ೨-೨೫ರ೨-ಅಯ--೨೦ರೆ 
= (೪ಯ?3-5೫ರ೨3)-(೮ಯ-೨೦ರ) 
= (೨ಯ೫ರ) (೨ಯ-೫ರ)-೪(೨ಯ-೫೦) 
= (೨ಯ-೫ರ) (೨ಯ4೫ರ-೪). 
ಉ. ೨. ೨೫ಯ>೨ 4 ೨೦ಯರ 4 ೪ರ - ೮೧ಸಿ, 
ಇಲ್ಲಿ ೨೫ಯ೨ .. ೨೦ಯರ 4. ೪ರ೨ ಇದು ೫ಯ 4 ೨ರ ಇದರ ವರ್ಗನಿನೆ, 
ಮತ್ತು ಮುಂಡೆ ಉಣಾ ೮೧ಸ೨ ಇದೆ. ಅಂದರೆ ರಾಶಿಯು ಎರಡು 
ನರ್ಗಗಳ ನಜಾಬಾಕಿಯ ಸ್ವರೂಸದ್ದಿಜೆ. ಆದುದರಿಂದ, 
೨೫ಯ್‌್‌೬೨೦ಯರ4೪ರೌ-೮೧ಸೌ ಐ (ಜಯ4೨ರ)-(೯ ಸ) 
= (೫ಯಸ೨೯ಸ)(೫ಯ-.೨ರ೯ಸ). 
ಉ. ೩. ೧೪೪೫೪ -೩೬ಬ೨,.೮ಳಬಮ-೪೯ ಮನಿ. ಇಲ್ಲಿ ೧೪೫೨, ೩೬ಬಳ, 
ಮತ್ತು ೪೯ಮಳ ಇವು ಪೂರ್ಣವರ್ಗಗಳಿನೆ. ಆದುದರಿಂದ ೩೬ಬ”, ೪೯ನೆ ಮತ್ತು 
೮ಳಬನು ಈ ಮೂರು ಪದಗಳ ಗುಂಪು ಪೂರ್ಣ ನರ್ಗವಿದ್ದಕ್ಕೆ ಮತ್ತು ಕೊಟ್ಟ ರಾಶಿ- 
ಯನ್ನು ನಮಗೆ ಎರಡು ವರ್ಗಗಳ ವಜಾಬಾಕಿಯ ಸ್ವರೂಪದಲ್ಲಿ ಮಂಡಿಸಲು 
ಬಂದರೆ ಸೂತ್ರದ ಉಪಯೋಗವನ್ನು ಮಾಡಿ ಕೊಟ್ಟ ರಾಶಿಯ ಅನಯನಗಳನ್ನು 
ನಮಗೆ ಒನ್ಮೆಲೆ ತೆಗೆಯಲು ಬರುವದು, 


೧೪೪೨ -೩೬ಬಳ 4+ ೮ಲಬಮ - ೪೯ವುಳಿ 

= ೧೪೪ಪಳೆ - (ಒ೬ಬಳಿ - ೮೪ಬಮ 4. ೪೯ನುನ) 

= (೧೨೮೨ - (೬ಬ - ೭ಮ) 
( ೧೨ನೆ 4(೬ಬ-೭ಮ) } { ೧೨ಪ-(೬ಬ - ೭ನು) ] ೫ 
(೧೨ 4 ೬ಬ - ೭ಮ) (೧೨ಪ - ೬ಬ + ೭ನು). 

ಉ. ೪. ೧೦೦ಯ೨ - ೨೦ಯೆರ 4+ ರನ - ೨೫೮೨ + ೬೦೮ಸ - ಪಿಸ, ಇಲ್ಲಿ 
ನೊದಲಿನ ಮೂರು ಪದಗಳ ಭಾಗವು ೧೦ಯ-ಕದ ವರ್ಗನಿದೆ ಎಂದು ಸ್ಪಷ್ಟವಾಗಿ 
ಕಾಣುವದು. ಸ್ವಲ್ಪ ನಿಚಾರ ಮಾಡಿ ಮಂಡಿಸುವದರಲ್ಲಿ ಅನಶ್ಯವಿರುವ ಬದಲಾವಣೆ- 
ಯನ್ನು ಮಾಡಲಾಗಿ ಉಳಿದ ಭಾಗೆನನ್ನು ಉಣಾ ೫ಲ-೬ಸ ದ ವರ್ಗ ಎಂದು ಬರೆ- 
ಯಲು ಬರುನದೆಂದು ಕಂಡುಬರುನದು, ಆದ್ದ ರಿಂದ್ಕ 


|| 


|| 
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೧೮೦ಯ - ೨೦ಯರ + ೮೨ - ೨೫೮೨ 4 ೬೦ಲಸ - ೩೬ಸ 
= (೧೦೦ಯ* - ೨೦ಯರ4 ರೌ) - (ಆ೫ಸ - ೬೦ಲಸ 4 ೩೬ಸಿ) 
(೧೦ಯ -ರ್ರೌ - (೫೮ - ೬ಸು)೨ 
| (೧೦ಯ-೮).(೫೮-೬ಸ) } ( ೧೦ಯ-ರ-(೫೮-೬ಸ) } ೫ 
(೧೦ಯ- ರ4೫ಲ- ೬ಸ)(೧೦ಯ - ಕೆ - ೫೮ + ೬ಸು. 


I} || 


|| 


ಪ್ರಶ್ನಸಂಗ್ರಹ ೨೪. 
ಮುಂದೆ ಕೊಟ್ಟಿ ರಾಶಿಗಳ ಅನಯನಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. 
೪ಪ್ನ್‌ಮು4೧೦ಸ-೧೫ನು. ೨. ೩೬ಯ?5-೨೫ರ೨ ೧೨ಯ-೧0ರ. 
. ೮೧ಬ೨-೧೬ಮ5..೧೮ಬ-೮ವು. ೪. ೨೫ರ೨-೧೨೧ಸ೨.೧೫೮೬೩೩ಸ. 
. ೧೪೪ತ೨-೧೬೯ದ೨.೨೪ತ-೨೬ದ. ೬.೧೦೦ನ೨-೮೧ಬ೨-೧೦ರೂಬ. 
. ಆಯೆ5-೨ರ-೧೦ಯ4೫ರ. ೮. ೨೭ರನಿ-೪೮ಸತಿ-ಗರ-೧೬ಸ್ಸ 
. ೧೪೪ಯಳಿ - ೧೯೬ಸತಿ - ೧೮ಯ + ೨೧ಸೆ. 
೧೦. ೪ಯ೨ - ೪ಯಕ್ಷ + ಕ್ಷಿ -೧೬ನಳ. 
೧೧. ೯ಪನಿ4 ೨೪ನಮು + ೧೬ಮ? - ೬೪ಗಳಿ, 
೧೨. ೧೨೧ಯಳಿ - ೨೫ರ - ೩೦ರಲ - ೯೮೨. 
೧೩. ೧೪೪ಯಳ -೩೬೮೨ 4 ೬೦೮ಸ - ೨೫ಸ೨. 
೧೪. ೬೪೫೨.೮೦ ಪಬ.೨೫ಬ೨-೩೬. ೧೫. ೮೧-೪ದ೨-೨೮ದನ-೪೯ನತ. 
೧೬. ೧೮ನ೨ -೮೪ನಮ + ೯೮ವುಳಿ - ೫೦೦, 
೧೭. ೩ತೌ ಎ ಅಳಿತದ 4 ೪೮ದ”ನ - ೧೦೮೮೪೨. 
೧೮. ೫ಯ” - ೪೫ರೌ 4 ೧೨೦ರಲ - ಆಂಲಲಿ. 
೧೯. ೨೫ಯಳೆ - ೩೦ಯೆರ 4೯ರ - ಲೌ - ೧೦೮ಸ- ೨೫ಸಿ. 
೨೦. ೪ನ೨ + ೨೮ನಬ 4 ೪೯ಬಳಿ - ೯ಭ೨ - ೬ಭಮ - ಮ. 
೨೧. ೪೯ 4 ೭೦ತದ + ೨೫ದಳ - ಇದ್ರ 4 ೧೨ಧನ - ೯ನ. 
೨೨. ಕೌ -೧೪ಕಖ4ಳಲಖ್‌ -೯ಗತ 4 ೬ಂಗಘ - ೧೦೦ಫು. 


ಇ fo ಖ೫ ಲ 


* ಚನ್ನ ಗಳನ್ನು ಬಡಲಿಸುವೆ ವಿಷಯದಲ್ಲಿ ತಪ್ಪು ಆಗಲಿಳ್ಳಿಲ್ಲನೆಂಬ ಆತ್ಮನಿಶ್ವಾಸ- 
ವಿದ್ದರೆ ಈ ಹಂತವನ್ನು ಬಿಡಲು ಅಡ್ಡಿ ಇಲ್ಲ. 


ಗುಣಪೃಥಕ್ಕರಣ ೧೨ಎ 


೫. 
ಪಿಸ ಮಃ 

೬:೨೧. ಎರಡು ಘನಗಳ ಬೇರಿಜು (ಪೆ + ಮನೆ) ಮತ್ತು ಅದರಂ- 
ತೆಯೇ ಎರಡು ಫನಗಳ ನಜಾಜಾಕಿ (ಹಸ ಮಸಿ) ಇವುಗಳ ಅನಯವ- 
ಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಲು ಬರುವಜೋ ಹೇಗೆ ಮತ್ತು ಬರುವದಾದರೆ ಅವುಗಳನ್ನು 
ಹೇಗೆ ತೆಗೆಯಬೇಕು ಎಂಬುದರ ನಿಚಾರವನ್ನು ನಮಗೆ ಈಗ ಮಾಡುನದಿದೆ. 
ಹಿಂಜಿ ಪ. ೪. ೩, ರಲ್ಲಿ ಎರಡು ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಬೇರೀಜು ಮತ್ತು ಅನೇ 
ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ನರ್ಗಗಳ ಬೇರೀಜು ಉಣಾ ಆ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಗುಣಾಕಾರ, 
ಇವುಗಳ ಗುಣಾಕಾರವು (ಸ4ನು ಗುಣಿಲೆ ಸ೨- ಸಮ ಮ) ಆ 
ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಘನಗಳ ಬೇರೀಜಿಗೆ (ಪ* 4 ಮಸಿ) ಸರಿ ಇರುವದು, ಮುತ್ತು 

ಎರಡು ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ನಜಾಜಾಕಿ ಮತ್ತು ಅನೇ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ನರ್ಗ- 
ಗಳೆ ಬೇರೀಜು ಅಧಿಕ ಅನೇ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಗುಣಾಕಾರ ಇವುಗಳ 
ಗುಣಾಕಾರವು (ಸ-ಮಗುಣಿಲೆ ಸ... ಪಮ. ಮನ) ಆ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ 
ಫುನಗಳ ನಜಾಬಾಕಿಗೆ (ಪಸ ಮಕ್ಕಿ) ಸರಿ ಇರುವದು ಎಂದು ನಾವು 
ನೋಡಿದ್ದೇನೆ. ಅಲ್ಲಿ ಪ್ರತ್ಯಕ್ಷ ಗುಣಾಕಾರವನ್ನು ಮಾಡಿ 

ಪಮ ಮತ್ತು ಪ೨-ಸಮ-4 ಮಳ ಇವುಗಳ ಗುಣಾಕಾರವು 
ಸಹಿ. ಮಕ್ಕಿ ಹಾಗೂ ಪ. ಮ ಮತ್ತು ಪ೨4ಪನು4ನಮು೨ ಇವುಗಳ 
ಗುಣಾಕಾರವು ಸಸ - ಮಸೆ ಇರುವದು ಎಂದು ನಾವು ಸಿದ್ಧ ಮಾಡಿರುನೆವು. 
ಸಹಜವಾಗಿಯೇ ಇದರ ಮೇಲಿಂದ ನಾವು ಸ್ಪಷ್ಟವಾಗಿ ಮುಂದಿನಂತೆ 
ಹೇಳಬಹುದು. ಎರಡು ಘನಗಳ ಬೇರೀಜ್ಕು ಅದರಂತೆಯೇ ನಜಾಬಾಕಿ, 
ಇವುಗಳ ಅನಯವಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಲು ಬರುವದು ಮತ್ತು ಅವು ಕೆಳಗೆ 
ತೋರಿಸಿದಂತೆ ಇರುವವ. 

ಸ8.. ಮಕಿದ (ಪ. ಮ) (ಪೌ. ಸಮು ಮ, 
ಮತ್ತು ಪ&- ಮಸ =(ಸ- ಮ) (ಪೌ. ಸಮ ಮಣಿ). 

ಇಲ್ಲಿ ನಮಗೆ ಕಂಡುಬರುವದೇನೆಂದರೆ ಯಾವದೊಂದು ರಾಶಿಯು ಎರಡು 

ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಘನಗಳ ಬೇರೀಜು ಇಲ್ಲವೆ ವಜಾಬಾಕಿ ಈ ಸ್ವರೂಪದಲ್ಲಿದ್ದಾಗ 
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ಅದರ ಎರಡು ಅವಯವಗಳು ಉಂಟಾಗುವವು. ಮತ್ತು ಅವುಗಳಲ್ಲಿಯ ಒಂದು 
ಅನಯವವು ಘನಗಳ ಜೀರೀಜು ಇದ್ದಕ್ಕೆ ಆ ಸಂಖ್ಯೆಗಳೆ ಬೇರೀಜು ಮತ್ತು, 
ನಜಾಬಾಕಿಯಿದ್ದರೆ, ಆ ಸಂಖ್ಯೆಗಳೆ ವಜಾಬಾಕಿ ಇರುವದು. ಮತ್ತು 
ಎರಡನೆಯ ಅನಯವವು ಆ ಎರಡು ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ವರ್ಗಗಳ ಬೇರೀಜು ಉಣಾ 
ಇಲ್ಲವೆ ಅಧಿಕ ಆ ಎರಡು ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಗುಣಾಕಾರದಷ್ಟು ಇರುವದು. [ಎರಡು 
ಘನಗಳ ನಡುನೆ ಯಾವ ಚಿನ್ನವು (4 ಇಲ್ಲವೆ-) ಇರುನದೋ ಅದೇ 
ಮೊದಲಿನ ಅವಯನದಲ್ಲಿಯ ಆ ಎರಡು ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ನಡುವೆ ಇರುವದು, 
ಮತ್ತು ಅದರ ವಿರುದ್ಧ ವಾದ ಚಿನ್ನವು (- ಇಲ್ಲವೆ ೪) ಎರಡನೆಯ ಅನಯವ- 
ದಲ್ಲಿಯ ಆ ಎರಡು ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಗುಣಾಕಾರದ ಹಿಂಜಿ ಇರುನಜೆಂಬ ಸಂಗಕಿ- 
ಯನ್ನು ಅಕ್ಷ್ಯದಲ್ಲಿಟ್ಟರೆ ಅನಯವಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯುವ ಕೆಲಸವು ಬಹಳ 
ಸುಲಭವಾಗುನದು.] 
ಸ್ವಲ್ಪ ನಿಚಾರ ಮಾಡಿದರೆ ಮೇಲಿನ ಎರಡೂ ನಿಯಮಗಳು (ಇಲ್ಲವೆ 
ಸೂತ್ರಗಳು) ತತ್ವತಃ ಒಂದೇ ಇರುವವು ಮುತ್ತು ಅವುಗಳಲ್ಲಿಯ ಗರ್ಭಿ- 
ತಾರ್ಥವು ಒಂದೇ ನಿಯಮದಲ್ಲಿ (ಇಲ್ಲವೆ ಸೂತ್ರದಲ್ಲಿ) ಅಗುವದೆಂದು 
ಕಂಡುಬರುವದು. ಮೊದಲಿನಜೇ ನಿಯಮವನ್ನು (ಇಲ್ಲವೆ ಸೂತ್ರವನ್ನು) 
ಉಪಯೋಗಿಸಿ ಎರಡನೆಯ ಸೂತ್ರವು ಹೇಗೆ ಹೊರೆಯುನದೆಂಬುದನ್ನು 
ನೋಡಿರಿ. ಪಕ್ಕಿ. ಮಕ್ಕೆ ಈ ರಾಶಿಯನ್ನು ಎರಡು ಫನಗಳ ಬೇರೀಜಿನ 
ಸ್ವರೂಪದಲ್ಲಿ ಪಕ. (- ಮಕ) ಎಂದು ಅಂದರೆಯೇ ಪ*+(-ಮ)ಃ 
ಎಂದು ನಮಗೆ ಬರೆಯಲು ಬರುವದು. ಆದ್ದರಿಂದ, 
ಪಿ _ ಮಹಿ ಎ ಪಕ. (ಎಮಕ್ಕೆ) 
ಎ(ಪುಕಿ4(- ಮ) 
ಎಕ್ಕೆ ಸ.(-ಮ) } 4 ಪೌ-ನ(-ನು)(-ನು” 
ವಾ (ಪೆ ಅ ಮ) (ಪತಿ 4 ಸಮ + ಮ”). 
ಇಲ್ಲಿ ಪ 4 ಮಸ = (ಹ. ನು)(ಪ೨ - ಪಮ. ಮ) ಈ ಸೂತ್ರ- 
ವನ್ನು ಉಪಯೋಗಿಸಿ ಪ& - ಮಸ ದ ಅವಯವಗಳನ್ನು ತೆಗೆದಿದೆ. 
೬.೨೨ ಪಸ ಮಕೆ ಮತ್ತು ೫ - ಮಕಿದ ಅನಯನಗಳನ್ನು 


ಜ್‌ ಗಜ ಗಸಿ ಚ 
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ಮಗೆ ಬೇರೊಂದು ರೀತಿಯಲ್ಲಿ ತೆಗೆಯಲು ಬರುತ್ತಿತ್ತು. ಪರಿಚ್ಛೇದ ೪.೧ರಲ್ಲಿ 


(ಸಮ) ವಪ 4 ಮನ. ೩ಸಮ (ಪಮ 
ಎಂದು ಸಿದ್ಧ ಮಾಡಿರುವೆವು. ಇದನ್ನು ಉಪಯೋಗಿಸಿದ 
ನಿಷ್ಟ ನ್ಸವಾಗುವದೆಂಬುದನ್ನು ನೋಡಿರಿ: 
(ಪ... ಮ) ಪ. ಮಹ. ೩ಸಮ (ಪ. ಮ) 
ಪಮ ಐ (ಪೆ. ಮಕ - ೩ನನಮು (ಪನು) 
=(ಸ4ನು){ (ಸಮು) - ೩ನನು] 
= (ಪ ಮು)(ಸೌ 4 ೨ಪನು% ಮ- ೩ಸಮ) 
=(ಪ4ಮ)(ಸ೨ - ಪಮ. ಮ) 
ಅದರಂತೆಯೇ ಸೆ.೪-೩ರಲ್ಲಿ ಕೊನೆಗೆ (ಪ-ಮ)ಸಿವಷ- ಮಸ 
-೩ಪೆಮ (ಸೆ- ಮ) ಇರುವದೆಂದು ತೋರಿಸಿದೆ. ಅದರ ಉಪಯೋಗ- 
ವನ್ನು ಮಾಡಿದರೆ ಎನು ಕಂಡುಬರುವದೆಂಬುದನ್ನು ನೋಡಿರಿ: 
(ಪೆ-ಮ)ಸಿ = ಹ್ಕ&- ಮಹಿ ೩ಹಮ(ಸ- ನು) 
ಸಸಿ- ಮನಸ ಐ (ಪ- ಮ)*. ೩ಸಮ(ಪ.- ನು) 
=(ಹ-ಮ){ (ಸ- ಮ) +೩ಸನು] 
= (ಪ- ಮ) (ಸೆ೨ -೨ಸನು4ನು೨4೩ಸನು) 
=(ಹ- ಮ) (ಸೌ + ಸೆಮು ಮು”) 

೬:೨೩. ಮೇಲಿನ ಸೂತ್ರಗಳ ಉಪಯೋಗವು ಬೇರೆ ಬೇಕೆ ರಾಶಿಗಳ 
ಅವಯವಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯುವದಕ್ಕಾಗಿ ಹೇಗೆ ಆಗುವದೆಂಬುದನ್ನು ಈಗೆ 
ಮಾದರಿಗಾಗಿ ಕೆಲವು ಉದಾಹರಣೆಗಳನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಂಡು ನೋಡುವಾ. 

ಉ. ೧. ೮4 ೨೭ಕಕೆ ವ (ಅ)... (೩ರ) 

= (ಅ. ಕ) ( ಅ೨-೮.೩ಕ.(೩ಕ)೨ | * 
5 (ಅಸ-೩ಕ) (ಅೌ _೩೮ಕ. ೯ಕ3), 
ಛ)& - (ನ್ರಕಿ್‌ | 
(೪-ನು| (೪ 4೪. ನಸನತ) ೫ 
=(೪-ಕು(೧೬4+೪ನ+ ನ್‌). 


) 
ಗ 


ಗಿ, ೨ ೬೪ - ನಕ 
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೧೨೬ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿ 


ಉ. ೩. ೧೨೫ರಕೆ-೮ಸಕಿ ವ (ಜರ) - (ಅಸ) 
= (೫ರ-೨ಸ) 1 (೫ರ)5.-೫ರ.೨ಸ.(೨ಸ)೨ ] * 
= (ಜಿರ-೨ಸು) (೨೫ರ೨--೧೦ರಸ-. ಇಸಿ), 
ಉ. ೪, ೫೪ಲಕ್ಲ೧೨೮ವಕೆಎ ೨(೨೭ಲ% 4 ೬೪ವಸಿ) 
ಡ್‌ ೨ | (೩೮)% + (೪ವುಕೆ 
= ೨(೩ಲ+೪ವ)(£ಲ೨-೧೨ಲವ + ೧೬ನ3*), 
ಇಲ್ಲಿ ತೋರಿಕೆಗೆ ನಮಗೆ ಕೊಟ್ಟಿ ದ್ವಿಪದಿಯೊಳಗಿನ ಎರಡೂ ಪದಗಳು ಘನ- 
ಗಳಿಲ್ಲವೆಂಡೆನಿಸುವದು, ಆದರೆ ಸ್ವಲ್ಪ ವಿಚಾರ ಮಾಡಿದೆರೆ ಆ ಎರಡೂ ಪದಗಳಲ್ಲಿ ೨ 
'ಇದು ಸಾಧಾರಣ ಗುಣಕವಿದೆ ಎಂಬ ಸಂಗತಿಯು ಕಂಡು ಬರುವದು. ಗುಣಪೃಥ- 
ಕೃರಣಕ್ಕಾಗಿ ತೆಗೆದುಕೊಂಡ ಯಾವದೇ ರಾಶಿಯೊಳಗಿನ ಎಲ್ಲ ಪದಗಳಲ್ಲಿ ಸಾಧಾರಣ 
'ಗುಣಕವಿರುವಡನ್ನು ಮೊದಲು ಹೊರಗೆ ತೆಗೆಯುನದು ಇಷ್ಟ ವಾದುದು ಅದರಂತೆ 
ಇಲ್ಲಿ ಅದನ್ನು ಹೊರಗೆ ತೆಗೆದುಕೊಂಡರೆ ಕೆಂಸಿನಲ್ಲಿ ಬಳಯುವ ಎರಡು ಸದಗಳು 
ಎರಡು ಫುಸನಿರುವನೆಂದು ಕಂಡುಬರುವದು. 


3 


| 
' 
| 


ಉ. ೫. ೮೧ಸನಯ್‌ - ೧೯೨ಸ್‌ರ 
= ೩ಸೆ(೨೭ಯಸೆ - ೬೪ರಸೆ) 
೩ನ { (೩ಯ)* - (೪ರ) ) 
ಸ೨(೩ಯ-೪ರ) (ಯನ4೧೨ಯರ4೧೬ರ್‌). 
ಮೇಲಿನ ಉದಾಹರಣೆಯಲ್ಲಿಯಂತೆ ಇಲ್ಲಿ ೩ಸ೨ ಇದು ಎರಡೂ ಪದಗಳಲ್ಲಿ 
ಸಾಧಾರಣ ಗುಣಕನಿಜೆ. ಅದನ್ನು ಹೊರಗೆ ತೆಗೆದರೆ ಕಂಸಿನಲ್ಲಿ ಉಳಿಯುನ 
ಎರಡು ಪದಗಳು ಎರಡು ಫನಗಳ ವಜಾಜಾಕಿಯಿದೆ ಎಂದು ಕಂಡು 
ಬರುವದು. 
ಉ. ೬. ೬೨೫೨೪..೧೩೫ಅ = ೫೮(೧೨೫ಅ% + ೨೭) 
"5೫೮ (ಊರ) 4 (೩) 
ವ ೫೮ ( (೫೮4೩) (೨೫೮೨-೧೫೮೯). 


ಸ ML BTS ಟಾನ್‌ ತಾಕಾ ನಿಜನ ಹಬ ಹಂ ಇಂಧ ಬ ಜು 


* ಸ್ವಲ್ಪ ರೂಢಿಯಾದ ತರುವಾಯ ಈ ಹಂತಗಳನ್ನು ನಮಗೆ ಸಹಜವಾಗಿ ಬಿಡಲು 
ಬರುವದು ಮುತ್ತು ಹಾಗೆ ಅವುಗಳನ್ನು ಬಿಡಲು ಏನೂ ಅಡ್ಡಿ ಇಲ್ಲ, 


[|| 


ಗುಣಜಪೃಥಕ್ಕರಣ ೧ತಿ೭ 


ಉ. ೭. ೮( ೨೮-೩) - (೩೮- ೫೫)* 
= ಳಹಹ- ಮಹ [೨ಅ-೩ಕದ ಬದಲಾಗಿ ಹೆ ಮತ್ತು 
೩ಅ-೫ಕದ ಬದಲಾಗಿ ನು ಬಕೆದು] 
= (೨೫- ಮ) (೪೨ 4 ೨ಪನು4 ಮ)» 
= | (೨೮-೩5) - (೩೮-೫೪); | ೪(೨೮-೩ಕ) 
..೨(೨ಅ-೩ಕ) (೩ಅ-೫ಕ)..(೩ಅ-೫ಕ)5 | 
=(೪೮-೬ಕ-೩ಅ4೫ಕ) { ೪(೪ಅ೨ - ೧೨೮ಆಕ + ೯೨) 
(೬೮೨ - ೧೯೮ಕ೬೧೫ಕೌ) 4೯೮೨ -೩ಂಅಕೆ 4 ೨೫ಕ ] 
= (ಅ-ಶ)(೧೬೮೨-೪೮ಅಕ-- ೩೬ಕ೨..೧೨೮೨-೩೮೮ಅಕ೩೦ಕ5 
$೯೮ - ೩೦೮ಕ 4 ೨೫5೨) 
(ಅ- ಕ) (೩೭೮೨ - ೧೧೬೮ಅಕ 1: ೯೧ಕ೨), 


|| 


ಉ. ೮. ೨೭ರ - ೬೪ಸಕಿ- ೧೫ರ ೨೦% 

(೨೭ರ - ೬೪ಸಹ) - (೧೫ರ - ೨೦ಸ) 

(೩ರ - ೪ಸ) (೯ರ೨ 4 ೧೨ರಸ 4 ೧೬ಸ೨) - ೫೩ರ - ೪ಸ) 
= (೩ರ - ೪ಸು ೯ರ” 4 ೧೨ರಸೆ 4 ೧೬ಸ೨ - ೫). 

ಉ. ೯. ಸಮಜ ಈ ರಾಶಿಯ ಗುಣಕಗಳನ್ನು ನಮಗೆ ತೆಗೆಯ- 
ಬೇಕಾಗಿದ್ದರೆ, ಆ ರಾಶಿಯನ್ನು ಎರಡು ರೀತಿಗಳಿಂದ ಮಂಡಿಸಿ ಅವುಗಳನ್ನು 
ತೆಗೆಯಲು ಬರುವದು. ಹ ಮತ್ತು ನೇ ಇವು ಹ ಮತ್ತು ಮತ ಗಳ 
ಘುನಗಳಿನೆ, ಅದರಂತೆಯೇ ಪಸ ಮತ್ತು ಮಸಿಗಳ ವರ್ಗಗಳಾದರೂ 
ಇರುವವು. ಆದುದರಿಂದ ಪೆ. ಮ! ಈ ರಾಶಿಯು ಎರಡು ಘನಗಳ 
ವಜಾಬಾಕಿಯನ್ನು ತೋರಿಸುವಂತೆಯೇ ಎರಡು ನರ್ಗಗಳ ನಜಾಜಾಕಿ- 
ಯನ್ನು ಸಹ ಶೋರಿಸುತ್ತದೆ. ನಾವು ಮೊದಲು ಅದು ಎರಡು ವರ್ಗಗಳ 
ವಜಾಬಾಕಿ ಇದೆಯೆಂಬ ಸಂಗತಿಯನ್ನು ಲಕ್ಷದಲ್ಲಿ ಇಟ್ಟು ಕೊಂಡು ಅದರ 
ಅವಯವಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯುವಾ. ಹೀಗೆ ಮಾಡಿದಕ್ಕೆ 


೫ ಈ ಎರಡು ಹಂತಗಳ ಅನಶ್ಯಕತೆಯಿದೆ ಎಂತಲ್ಲ ನನ್ಮುದು ಅಸ್ಟು ತರಬೇತಿ 
ಯಾಗಿದ್ದರೆ ಅವುಗಳನ್ನು ಬಿಟ್ಟು ಬಿಡಲು ಅಡ್ಡಿ ಇಲ್ಲ, 


|| ॥|| 


ದಿತಿಲೆ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


ಬಲ ೧೬೧, 
ಸಖಿ (ಮಕ್ಕಿ) 


TL 
ಕಳ್‌ 
| 

2 

ತೆ 
( 


pS 

pe 

pe 
ಗ್‌ 
po 


= (ನಸ ಮಸ್‌(ಸಸ - ಮಕ 
ಹ್‌ = (ಪಮ)್ಗ(ಸ5-ಸನುಃಮ”ನ)(ಸ-ಮು(ಸ ಸ4ಸಮ-ಮು”). 

ಇಲ್ಲಿ ಸ - ಮದ ಮೇಲೆ ತೋರಿಸಿದಂತೆ ನಾಲ್ಕು ಅವಯವಗಳು 
Fh ಕಿ ಪಡು. 

ಈಗ ನಾವು ಸೇ - ಮಹಿ ಈ ರಾಶಿಯು ಎರಡು ಘನಗಳೆ ನಜಾಜಾಕಿ 
ಇರುವದೆಂಬ PR ಲತ ್ಸ್ಯದಲ್ಲಿಟ್ಟು ಕೊಂಡು ಅದರ ಅವಯವ- 
ಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯುವಾ. ಹಾಗೆ ಮಾಡಿದಕ್ಕೆ 

ಎಮು ಹಾ (ಪ) - (ಮೌ) 
= (ಪೌ - ಮ) (ಸೌ ಪಮ +೬ ಮಳ 
= (ಪ ಮ) (ನ- ತು ೪೬ ಪನು + ಮ”). 

ಯಾವದೇ ಮಾರ್ಗದಿಂದ ಹೋದರೂ ಕೊನೆಗೆ ಅನೇ ಅನಯವಗಳು 
ಬರಬೇಕು. ಇದರೆ ಮೇಲಿಂದ ನಮಗೆ ಹೊಳೆಯುನದೇನೆಂದಕೆ 
ಹಳಿ4ಪ೨ಿನು೨4ಮೌದ ಹಚಿ ಘನ ಮನ ಮತ್ತು ಪ೨ 4 ಸಮ. ಮತ 
ಇನು ಅನಯನಗಳಿರಬೇಕು. ಹಿಂದೆ ಪ. ೫. ೨ರಲ್ಲಿ" ಪ೨4 ಸಮ. ಮತ 
ಮತ್ತು ಸ೨-ಪಮ್ಮ-ನು5೨ ಇವುಗಳ ಗುಣಾಕಾರವು ಸಳಸರಿಮತ್ಮಿಮಳ 
ಇರುವಡೆಂಬುದನ್ನು ನಾವು ಸಿದ್ಧ ಮಾಡಿದ್ದೇನೆ. ಇದರ ಮೇಲಿಂದ ನಾವು 
ಮುಂದಿನಂತೆ ಅನ್ನಬಹುದು. ನಳ, ಸತುತ, ಮಳಿ ದ ಪ೨4 ಸಮ ಮತ 
ಮತ್ತು ತಿ ಸಮ + ಮು೨ ಇವು ಅನಯನಗಳಿನೆ. ಆದರೆ ಬೇಕಾ- 
ಗಿದ್ದ ತ ನಮಗೆ ಪಳಿ4ಪಮ೨ಿ ಮ್‌ ಇದರ ಅವಯವಗಳ- 
ನ್ನಾದರೂ ತೆಗೆಯಲು ಬರುವದು. ಹಳ 3. ೨ಸ೨ಮ೨ . ಮಳಿ ಇದು 
ಪತ ಮಳ ದ ವರ್ಗವಿದೆ. ಮತ್ತು "ಸಮ? ವ್ರ "ಸಮ' ಇದರ ವರ್ಗವಿದೆ. 
ಇದರ ಮೇಲಿಂದ ಪಳಿ4ಸಪ ಪ೨ಮ೨ 4 ಮಳಿ ಈ ರಾಶಿಯನ್ನು ಎರಡು 
ನರ್ಗಗೆಳೆ ನಜಾಬಾಕಿಯ ಸ ಸ್ವರೂಸದಲ್ಲಿ ನಮಗೆ ಮಂಡಿಸಲು ಬರುನಡೆಂಬ 
ಕಲ್ಪನೆಯು ಹೊಳೆಯುನದಿಲ್ಲನೇ? ಇದು ಹೇಗೆ ಎಂಬದನ್ನು ನೋಡಿರಿ. 


ಫೌ. ಸಮು. ಮಳ ವ ಫಳ 4 ೨೫೨೨ - ಪೌಮ೨ 4 ಮ 
=ಫಳ4ಂಸ೨ನುನ ಮ್‌ - ಪಮ 
= (ಪೌ. ಮಲಿ) - (ಸಮ) 
= (ಪ೨ಮ೨4ಪಮ) (ಸೆ೨ನು೨- ಸಮ) 
= (ಫ೨4ಪಮ;ನು”) (ಸ೨- ಪಮ-4-ಮ”). 


ಗುಣಸೃಥೆಕ್ಟರಣ ೧೩೯ 


ಬೀಜಗಣಿತದೊಳಗಿನ ಇದೊಂದು ಪ್ರಸಿದ್ಧನಾದ ಥಿತ್ಯಸಮೀಕರಣವು 
ಇರುವದು. ಇದು ಗುಣಸೃಥಕ್ಟರಣನನ್ನು ಮಾಡುವ ಕೆಲಸದಲ್ಲಿ ಬಹಳ 
ಸಲ ಉಸಯೋಗವಾಗುವದರಿಂದ ಅದನ್ನು ನಾನು ಚನ್ನಾಗಿ ಲಕ್ಷ್ಯದಲ್ಲಿಡ- 
ಬೇಕು. ಇಲ್ಲಿ ನಾವು ನಿಶೇಷನೆಂಬುಡೆಳನೂ ಮಾಡಿಲ್ಲ. ನಡುವಿನ ಸದನಾದ 
ಸ೨ಮ೨ ವನ್ನು ೨ಸ೨ಮ3 - ಪಮ ಈ ಅನುಕೂಲವಾದ ಸ್ವರೂಪದಲ್ಲಿ 
ಬರೆದು ಎರಡು ನರ್ಗಗಳ ನಜಾಜಾಕಿಯ ಗುಣಕ- ಸೂತ್ರವನ್ನು ಇಲ್ಲ 
ಉಪಯೋಗಿಸಿದೆ. 

ಯಾವದೊಂದು ರಾಶಿಯೊಳಗಿನ ಯಾನದೇ ಸದನವನ್ನು ನಿಂಗಡಿಸಿ, 
ಅದನ್ನು ಅನುಕೂಲವಾಗಿ ಮಂಡಿಸಿ, ಗುಣಪೃಥಕೃರಣಕ್ಕಾಗಿ ಯಾವಾಗಲೂ 
ಉಪಯೋಗಿಸಲಾಗುವ ಗುಜಕ-ಸೂತ್ರಗಳೊಳಗಿನ ಯಾನದಾಡ- 
ಕೊಂದನ್ನು ಉನಯೋಗಿಸಿ ಸುಲಭ ರೀತಿಯಿಂದ ಅನಯನಗಳನ್ನು ಹೇಗೆ 
ತೆಗೆಯಲು ಬರುವದೆಂಬುದನ್ನು ಕೆಳಗಿನ ಉದಾಹರಣೆಗಳಲ್ಲಿ ಸ್ಪಸ್ಟೀಕಂಸ- 
ಲಾಗಿದೆ. 

ಯ್‌ __೧೦ಯ 4 ೨೧- ಕೌ -ಲರ ಈ ರಾಶಿಯ ಗುಣಪೃಥಕೃರಣನನ್ನು 
ನಮಗೆ ಮಾಡುನದಿಜಿ ಎಂದು ತಿಳಿಯಿರಿ. ಇಲ್ಲಿ ನಮಗೆ ಕಂಡುಬರುವ- 
ದೇನೆಂದಕೆ ಯ?೨.. ೧೦ಯ- ೨೫% ಈ ರೀತಿಯಾಗಿ ಮೊದಲಿನ ಮೂರು 
ನದಗಳಿದ್ದರೆ ಅದೊಂದು ನರ್ಗನಾಗುನದು. ಅದರೆ ಹೀಗೆ ಆಗಲು ೨೧ ನ್ನು 
೨೫-೪ ಹೀಗೆ ಮಂಡಿಸಬೇಕಾಗುವದು. ಮುಂದೆ ನಮಗೆ ಕಂಡುಬರುವ- 
ದೇನೆಂದರೆ ಹೀಗೆ ಮಂಡಿಸಿದರೆ ಉಳಿದ ಸದಗಳದಾದರೂ ಒಂದು 
ವರ್ಗನಾಗುನದ್ಳು ಮತ್ತು ರಾಶಿಗೆ ಎರಡು ನರ್ಗಗಳೆ ವಜಾಜಾಕಿಯ 
ಸ್ವರೂಪವು ದೊರೆಯುವದು. ಇದು ಹೇಗೆಂಬುದನ್ನು ನೋಡಿರಿ. 

ಯನ್‌ Hಂಯಂ-ರೌ-೪ರ ೫ ಯ? + ೧೦ಯ4+ ೨೫-೪ -ರ್‌-೪ರ 
ಯ್‌ +೧೦ಯ4೨೫- ರೌ -೪ರ-೪ 
(ಯ್‌ +೧೦ಯ4೨೫)-(ರ4೪ರ4೪) 
ತ(ಯ4+ ೫)” -(ರ4+ ೨) 
. 5 (ಯ.೫. ರ...) (ಯ4೫-ರ-೨) 
=(ಯರ4೭)(ಯೆ-ರ-4೩). 


WM 


೧೩೦ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


ಸ೨ ಮ ೨ಿಹಮ-. ಮತ ಎ(ಪಪನುನ ಈ ಸೂತ್ರದ ಮೇಲಿಂದ 
ಒಂದು ಪದವು ಪೂರ್ಣವರ್ಗವಿರುವಂಥ ಎರಡು ಸದಗಳೊಡನೆ ಮೂರನೆಯ 
ಯಾನ ಪದವನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಂಡರೆ ಅ ತ್ರಿಪದಿಯು ಪೂರ್ಣ ವರ್ಗನಾಗ- 
ಬಲ್ಲದು ಎಂಬುದನ್ನು ಹೇಳಲು ಬರುವದು. ಮೇಲಿನ ಸೂತ್ರದ ಮೇಲಿಂದ 
ಮೂರನೆಯ ಪದವು ಎರಡನೆಯ ಪದಧ ಅರ್ಥಕ್ಕೆ ಮೊದಲನೆಯ ಪಡದ 
ವರ್ಗಮೂಲದಿಂದ ಭಾಗಿಸಿ ಬರುನ ಭಾಗಾಕಾರದ ನರ್ಗನಿರುನದು 
ಎಂಬ ಸಂಗತಿಯು ಸ್ಪಷ್ಟವಾಗಿ ಕಂಡುಬರುವದು. ಉದಾಹರಣೆಗಾಗಿ 
೯೪೨ ೬೩೦ಅಕ ಇದರೊಡನೆ (೧೫೮ಕ -೩೮)೨, ಅಂದರೆ (ಜಕ)೨ 
ಅಂದರೆಯೇ ೨೫೨ ಇದ್ದರೆ ಆ ತ್ರಿ ಪದಿಯು (೯ಅ೨ಮ-೩೦ಅಕ  ೨೫ಕ೨) 
ಪೂರ್ಣ ವರ್ಗ (೩ಅಪ- ೫ಕದ) ಇರುವದು. ಅದರಂತೆಯೇ ಎರಡು 
ಪದಗಳು ಪೂರ್ಣ ನರ್ಗಗಳಿದ್ದರೆ ಅವುಗಳ ಜೊತೆಗೆ ಅನುಗಳೆ ನರ್ಗ- 
ಮೂಲಗಳ ಗುಣಾಕಾರದ ಇನ್ಮುಡಿ ಇದ್ದಕ್ಕೆ ಆ ಕ್ರಿಸದಿಯು ಪೂರ್ಣ 
ನರ್ಗನಿರುನದು. ಉದಾಹರಣೆಗಾಗಿ, ೧೬೮೪೨ 4೬೪೯8೨ ದ ಜೊತೆಗೆ 
೨.೪೮೪. ೭ಕೆ ಅಂದರೆ ೫೬ಆಕ ಇದ್ದರೆ ಆ ತ್ರಿಸದಿಯು (೧೬೪೨ ೫೬ಅಕೆ 
+೪೯8೨) ಪೂರ್ಣ ವರ್ಗ (೪ಅ 5 ೭ಕದ) ಆಗುವದು. 

ಉ. ೧೦. ಗುಣಕಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯುವದಕ್ಕಾಗಿ ೬೪ರೇ-೬೨೯ಸೇ ಈ 
ಒಂದು ರಾಶಿಯನ್ನು ನಾವು ತೆಗೆದು ಕೊಳ್ಳೋಣ. ಗುಣಸೃಥೆಕೃರಣಕ್ಕಾಗಿ 
ಇದನ್ನು ಎರಡು ರೀತಿಗಳಿಂದ ಮಂಡಿಸಬಹುದು. 

೬೪ರ - ೭೨೯ಸ 
ವ (ಆರಿ - (೨೭ಸಿ) 

ಹ (೮೮% 4 ೨೭ಸಕ) (ಆರ - ೨೭ಸ್‌) 

ತ (೨ರ4೩ಸ]್ಗ೪ರ5- ೬ರಸ4೯ಸ್‌ೌ)್ಗ೨ರ- ೩ಸ)(೪ರೌ 4+ ೬ರಸ-4೯ಸೌ). 
೬೪ರ - ೭೨೯ಸ 

ಪ (೪ರ) (ಸ) 

(೪ರ - ೯ಸ್‌) (೧೬ರ್‌4೩೬ರನ ಸ ೮೧೫೪) 

ಹ (೨ರ. ೩ಸ)(೨ರ-೩ಸ) (೧೬ರಳಿ 4೭೨ರ ಸತ. ೮೧ಸಿ - ೩೬ರ ಸೌ) 


| 


ಗುಣಪೃಥಕ್ಕರಣ ೧೩೧ 


(|| 


(೨ರ. ೩ಸ)(೨ರ - ೩ಸ) | (೪ರ೨ . ೯ಸ3)೨- ರಸ] 

(೨ರ 4 ೩ಸ)(೨ರ - ೩ಸೆ(೪ರ೨ 4 ೬ರಸ 4 ೯ಸ೨)(೪ರ3-೬ರಸರರ್ಸಸ3). 
ಪ್ರಶ್ನಸಂಗ್ರಹ ೨೫. 

ಕೆಳಗೆ ಕೊಟ್ಟ ರಾಶಿಗಳ ಗುಣಸೃಥಕ್ಟರಣನನ್ನು ಮಾಡಿರಿ. (ಬಾಯಿಯಿಂದ 

ಬಿಡಿಸಲು ಬರುವ ಉದಾಹರಣೆಗಳನ್ನು ಬಾಯಿಯಿಂದಲೇ ಬಿಡಿಸಿರಿ.) 


|| 


೧. ಯ್‌ ೬೪ರ. ೨. ಲಸ-ಅನಸ.  £. ೨೭ರಗಿಜಸನಿ 
೪, ೨೧೬ನಕ್ಕ.೧೨೫ರಕೆ. ೫. ೧-೧೨೫. ೬ ಆಟವ 
೭. ಯ್‌ -೧೦೦೦ಕ್ನಸೆ. ಳೆ. ೨೭ಸ% -೩೪೩ಮಸಿ. 

೯. ೫೧೨- ೨೭ಸಿ. ೧೦. ೩೪೩ -೧. 

೧೧. ಯಸ - ಗ. ೧೨. ವ್ಯ-ಸಕ್ಕಿ 

೧೩. ಅವಸಿ ಸಕ ೧೪. ಸಸ ಕಬಕ, 

೧೫. ೩೪೩ರ 4 ೬೪೩. ೧೬. ೭೨೯ದಕಿ. ೮೫೩. 

೧೭. ೧೬೧೩೧೮. ೧೮. ಕಕೆಗಸ ೮. 

೧೯. ೧-ಬಳಿಮಕಿ. ೨೦. ೮ಪ* ಬ - ೩೪೩. 

೨೧. ೪೮೮% -೬ಗಸಿ. ೨೨. ೮೫% - ೬೪ಗಕೆ. 

೨೩. ೧೫ನ%-.೧೨೦ ನಕ ಘಕಿ, ೨೪. ೨೪೩೫೩. ೭ ೨ಬಸೆ, 


೪ ಇಲ್ಲಿ ೩೬ರೌಸ” ವನ್ನು ೭೨ಕೌಸನ - £೬ಕಸ5 ಎಂದು ಮಂಡಿಸಿ 
೧೬ರಳೆ*- ೬೨ಸಿ. ೮ಂಸಳಿ ಈ ಸದಾನಲಿಯನ್ನು ಎರಡು ನರ್ಗಗಳ ವಜಾ- 
ಬಾಕಿಯ ಸ್ವರೂಪದಲ್ಲಿ ಬರೆದಿದೆ ಮತ್ತು ತರುವಾಯ ಅದರ ಅವೆಯನಗೆಳನ್ನು ತೆಗೆದಿದೆ. 
೪೨ ದ ಜಬ ಫ್‌ ಮತ್ತು ಸರಿದ ಸಲುವಾಗಿ ಮಲ ಬರೆದು ಈ ಪದಾನಲಿ- 
ಯನ್ನು ಹೆಳಿ. ಪ೨ಸತ,ಮಳಿದಲ್ಲಿ ರೂಪಾಂತರಿಸಲು ಬರುತ್ತಿತ್ತು. ಮತ್ತು ಬಳಿಕ 
ಷಳಿ 4 ಸರಿಮ, ಮಳಿ ಎ (ಪ. ಪಮ. ಮ3)(ಪ೨ - ಪಮ. ಮ) ಈ 
ಗುಣಕ-ಸೂತ್ರವನ್ನು ಉಪಯೋಗಿಸಿ ಅನಯನಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಲು ಬರುತ್ತಿತ್ತು, 
ಎರಡೂ ರೀತಿಗಳ ತುಲನೆಮಾಡಿ ನೋಡಿದಕ್ಕೆ ಮೊದಲನೆಯ ಮಾರ್ಗವು ಅನುಕೂಲ- 
ವಾದದ್ದು ಹಾಗೂ ಸುಲಭವಾದದ್ದೆಂದು ಕಂಡು ಬರುವದು. ಆದ್ದರಿಂದ ಸೃಥಕ್ಯರಣ- 

ಕ್ಕಾಗಿ ಕೊಟ್ಟ ರಾಶಿಯನ್ನು ಎರಡು ವರ್ಗಗಳ ನಜಾಜಾಕಿ ಇಲ್ಲನೆ ಎರಡು ಘನಗಳ 


ನಜಾಬಾಕಿ ೬ ಈ ಎರಡೂ ರೊಸಗಳಲ್ಲಿ ಮಂಡಿಸಲು ಶಕ್ಕವಿದ್ದಾಗ ಅದನ್ನು ಎರಡು 
ನರ್ಗಗಳ ನಜಾಬಾಕಿಯ ಸ ರೂಪದಲ್ಲಿ ಮಂಡಿಸುವದು ಇಷ್ಟವಾಗುವದು. 


೧ಕ್ಷಿತಿ 


೨೫. 
೨೭, 
೨೯. 
೩೧. 
ಷಿ. 
೩೫. 
೩೭. 
ತಿಲ, 
ಷ್ಠ. 
೪೦. 
ಛಿತ್ಸಿ, 
ಬಹಿ, 
ಛಲ. 
೫೦. 
೫೧. 
೫೨. 
೫೩. 


ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


೫೦೦ಅಳಯ*-೧೦೮ಅಕ್ಷಕೆ. ೨೬. ೪೩೨ಸ*ಬಸಭೆಸ 4 ಜ೪ಸಕೆಮಕೆ. 
(ಸ..-ಬ)*..(ಪ-ಬ)*. ೨೮. (೨೦. ನ). (೨ದ- ನಕ, 
೮(ಈ.ಗ)ಹಿ - (ಕಗ). ೩೦, (೪ಯ-೩ರ)*-(೩ಯ - ೪ರ). 
ರಕ ಎ ಗಹಿಷ೫ತ-೫ಗ, ೩೨. ಆಯ್‌ -ರ 4೬ ಯ- ೩ರ. 
೨೭ಸಕ-೮ಬಕ-೧೨ಸ4 ಬ. ೩೪. ೬೪ಯ೨ಂ೭ರ-೪ಯ-೩ರ. 
೧೨೫ಪಕಿ4೮ಬಸ೨೦ಸ-೮ಭ. ೩೬. ೮೫೩. ಬಕಿ ೮ನ + ೪ಬ. 
ಗಸಿ4ಫೆಸಿ4೩ಗ೨ -೩ಗಘ 4 ಒಫುತ. 

ಲಕ ಗಸಿ- ೮ಕ3 - ೪ಕಗ- ೨ಗೌ 

೨೭ಪಕ ಎ ೧೨೫ಬ್‌್‌ - ೨೭೫೨ - ಇ೫ನಬ- ಬಬ. 

ಕೇ -೬೪ಗೇ, ೪೧, ಕಲಗ, ೪೨. ಪಲಗ. 
ಆಯ೨೭ಕ್ಷೇ. ೪೪. ೮ಯ-೧೨ಂ೫ಸೇ. ೪೫. ೭೨೯ನೇ-ಮಃ. 
೬೬ - ಛಲಕಸೆ. ೪೭. ೨೭ಕ್‌ - ೬೪ಫ್‌, 
೪೦೯೬ಯ೦3೨-_೮೧೨, ೪೯, ೧೬ದಕೆ-೫೪ನಕೆ-೧೦ದ-೧೫ನ. 
ಲಪ್‌ 4 ೪ಪ್‌ ಬಸ ೬ಸಬನ 4 ೨೭ಬ್‌. 

೨೭೫ -೯ಕಗ - ೧೨ಕಗ” 4 ೬೪ಗಳಿ, 

೧೨೫೩ 4 ೧೦ರ೨ಿಸ - ಅರಸ್‌ - ೬೪ಸಸ್‌. 

೮ಯಕಿ - ೬ಯ ಕ್ಷ ೧೫ಯಕ್ಷೌ - ೧೨೫ ಕ್ಷ. 


ಏಳನೆಯ ಪ್ರಕರಣ 
ಗುಣಪೃಥಕೃರಣ (ಮುಂದೆಸಾಗಿದುದು) 


ಪಯ” 4 ಬಯ ನು 
ಧ್ಯ, 


೭.೧. ಇನ್ನು ಸಯ” ಬಯ 4 ಮ ದಂಥ ದ್ವಿಘಾತ ತ್ರಿಪದಿಗಳ 
ಗುಣಸೃಥಫ ಕರ ಚನನ್ನು ಹೇಗೆ ಮಾಡಬೇಕೆಂಬುದನ್ನು ನೋಡುವಾ 
ಈ ರಾಶಿಯಲ್ಲಿರುವ ಒಟ್ಟು ಸದಗಳು ನೂರು. ಯೆದ ನರ್ಗನಿರುವಂಥ 
ಒಂದು ಪದ್ದ ಯದ ಪ್ರಥಮ ಫಾತನಿರುನಂಥ ಒಂದು ಸದ್ಯ ಮತ್ತು 
ಅದರ ಅಭಾನನಿರುನ್ಯ ಅಂದರೆಯೇ ಯಾವುದರಲ್ಲಿ ಅದು ಇಲ್ಲವೋ ಅಂಥ 
ಒಂದು ಸದ. ಹಮುತ್ತು ಬ ಇವು ಅನುಕ್ರಮನಾಗಿ ಯ? ಮತ್ತು ಯ 
ಇವುಗಳ ಸಹಗುಣಕೆಗಳಿರುವವು. ನಮ್ಮ ಇಂದಿನ ಅಭ್ಯಾಸಕ್ಷೇತ್ರದೆ 
ನುರ್ಯಾಜಿಯನ್ನು ಲಕ್ಷ್ಯಕ್ಕೆ ತಂದುಕೊಂಡಕ್ಕೆ ನಾವು ಮುಖ್ಯವಾಗಿ ವಿಚಾರ 
ಮಾಡಬೇಕಾದ ರಾಶಿಗಳಲ್ಲಿ ಸ್ಯ ಬೃ ನು ಇವುಜ್ಜಾ ತ (ವ್ಯಕ್ತ) ಸಂಖ್ಯೆಗಳು 
ಇರುವವು. ಅಂದಕೆ ಆ ರಾಶಿಗಳು ೬ಯಲಿ4೧೭ಯ-೫, ೧೨ರೌ-.೨೩ರೆ೧ಂ, 
೨ನನ.೩ವ-೧೪, ಕ್ಷೌ-೭ಕ್ಷ-೮, ಈ ತರಹದ್ದಿರುನನು. ಇಲ್ಲಿ ಉದಾಹೆರಣೆ- 
ಗಾಗಿ ತೆಗೆದುಕೊಂಡ ನಾಲ್ಕು ರಾಶಿಗಳಲ್ಲಿಯ ನೊದಲನೆಯದರಲ್ಲಿ ಪ- ೬, 
ಬಎ೧೭) ನು-೫ ಎರಡನೆಯದರಲ್ಲಿ, ಸ-೧೨, ಬವ-೨೩ ಮವಗ೧ಂ, 
ಮೂರನೆಯದರಲ್ಲಿ ಸ ಬ-೩ ಮ--೧೪, ಮತ್ತು ಕೂನೆಯದರಲ್ಲಿ 
ಪ-೧, ಬಎ-೭ ಮಜ-ಲ. 

೭.೨. ಷೆಯೆ೨ + ಬಯ ನು ಈ ರಾಶಿಯಲ್ಲಿಯ "ಸ, "ಬಿ, ಮತ್ತು 
"ಮ' ಈ ಮೂರು ಸಂಖ್ಯೆಗಳಲ್ಲಿ ಸಾಧಾರಣವಾದ ಗುಣಕವು ಇಲ್ಲ ಎಂಬ 
ಸಂಗತಿಯನ್ನು ಇಲ್ಲಿ ಗೃಹೀತವೆಂದು ತಿಳಿದುಕೊಂಡಿದೆ. ರಾಶಿಯಲ್ಲಿಯ 
ಮೂರೂ ಪದಗಳಲ್ಲಿ ಯಾವದಾದರೊಂದು ಸಾಧಾರಣ ಗುಣಕನಿದ್ದರೆ ಅದನ್ನು 
ನೊದಲು ಹೊರಗೆ ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಬೇಕು. ಉದಾಹರಣೆಗಾಗಿ, ಮಿ ್ಲೊನ-ಂ೮ 
ಇಂಥ ರಾಶಿಯು ಇದ್ದರೆ ಎಲ್ಲ ಸದಗಳಲ್ಲಿ ಸಾಧಾರಣಗುಣಕನೆಂದು ತೋರಿ- 
ಬರುವ ೨ ಈ ಗುಣಕನನ್ನು ನೊದಲು ಹೊರಗೆ ತೆಗೆದುಕೊಂಡು, ಕೊಟ್ಟ 


ಗಿಕ್ಕಿಳಿ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಜೆತ 


ರಾಶಿಯನ್ನು ೨(೨ನ3೨ -. ೩ವ - ೧೪) ಈ ಸ್ವರೂಪದಲ್ಲಿ ಬರೆದು ತರುವಾಯ 
೨ವ೨ 4 ೩ವ _ ೧೪ ಇದರ ಗುಣಕಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಬೇಕು. ಸಹಜನಾಗಿ 
ಪಯ2 + ಬಯ ಮ ಇದರಲ್ಲಿ ಏಕಪದ ಗುಣಕವಿರದೇ ಅದರೊಳಗಿನ 
ಗುಣಕಗಳು ನಿಕಘಾತದ್ವಿ ಸದ ಅಂದರೆ ಅಯ- ಕ ಈ ಸ್ವರೂಪದವು 
ಇರುವವು. 

೭೩. ಇನ್ನು ನಾವು ಇಂಥ ದ್ವಿನದಿಗಳ (ಅಯ. ಕ ಈ ಸ್ವರೂಪದ) 
ನಾಲ್ಕು ಜೋಡಿಗಳನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಂಡು ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಜೋಡಿಯ ಗುಣಾ- 
ಹಣ ಮಾಡುವಾ. ತರುವಾಯ ಆ ಗುಣಾಕಾರದ ಸ್ವರೂಪವನ್ನು 

ಸ ಮಾಡುವಾ ಮತ್ತು ಅದರಲ್ಲಿ ಎನು ಕಂಡುಬರುವದೆಂಬುದನ್ನು 
4 ಕೆಳಗಿನ ಗುಣಾಕಾರಗಳನ್ನು ನೋಡಿರಿ. 


(೧) (೨) 


೨ಯ 4೫ ೩ಯ -೫ 
೩ಯ +೪ ಆಯ -೭ 
೬ಯರ4 ೧೫ಯ ೨೪ಯ್‌-೪೦ಂಯ 
4. ೮ಯ-೨ಂ | - ೨೧ಯ-.-೩೫% 
೬ಯಳ.೨೩ಯ-.೨೦ ೨೪ಯಳಿ- ೬೧ಯ-.೩೫ 
(೩) (೪) 
೭ಯ -೩ ೪ಯ -೫ 
೨ಯ 4೯ ೩ಯ 4೧ 
೧೪ಯ೨- ೬ಯ ' ೧೨ಯ3. ೧೫ಯ 
4 ೬೩ಯ-೨೭ 4 ೪ಯ- -೫ 
೧೪ಯ೨. ೫೭ಯ-೨೭ ೧೨ಯ೨-೧೧ಯು - ೫ 


ಇಲ್ಲಿ ನಮಗೆ ಕಂಡುಬರುವದೇನೆಂದರೆ ಗುಣಾಕಾರವು ಸಯೆ೨ + ಬಯ--ಮ 

ಈ ಸ್ಪರೂಪದ ತ್ರಿಪದ ರಾಶಿಯು ಇದ್ದು ಅದರ ಮೊದಲನೆಯ ಪದವು 
ಗುಣಾಕಾರ ಹಾಕ ದ್ವಿನದಿಗಳ ತೊಡಲನೆಯ ಪದಗಳ ಗುಣಾ- 
ಕಾರವಿದ್ದು, ಅದರ ಕೊನೆಯ ಸದನು ಅನುಗಳ ಕೊನೆಯ ಸದಗಳ ಗುಣಾ- 
ಕಾರೆವಿರುಪದ್ದು ಮತ್ತು ಅದರ ನಡುವಿನ ಪದವು ಒಂದು ದ್ವಿಸದಿಯ 
ಮೊದಲನೆಯ ನದ ಮತ್ತು ಎರಡನೆಯದರ ಕೊನೆಯ ಸದ ಮತ್ತು” ಎರಡ- 
ನೆಯದರ ಮೊದಲನೆಯ "ಇಡೆ ಮತ್ತು ಮೊದಲನೆಯದರ ಕೊಳೆಯ ಸದ 
ಇವುಗಳ ಗುಣಾಕಾರಗಳ ಬೇರೀಜು ಇರುವದು. 


ಗು ಜಸೃಥಕ್ಕ ರಣ ೧೩೫ 


ನಮಗೆ ಕಂಡು ಬರುವ ಮತ್ತೂ ಒಂದು ಸಂಗತಿಯೇನೆಂದರೆ ಗುಣಕ- 
ಗಳಲ್ಲಿಯ ಕೊನೆಯ ಸದಗಳ ಚಿನ್ನಗಳು ಒಂಜೇ ತರಹದನು(- ಮತ್ತು 4, 
ಇಲ್ಲವೆ - ಮತ್ತು -) ಇದ್ದರೆ ಗುಣಾಕಾರದಲ್ಲಿಯ ಕೊನೆಯ ನದದ ಚಿಕ್ನವು 
+ ಇರುತ್ತದೆ ಮತ್ತು ಗುಣಕಗಳಲ್ಲಿಯ ಕೊನೆಯ ಪದಗಳ ಚಿನ್ಹೆಗಳು ಭಿನ್ನ 
(+ ಮತ್ತು -) ಇದ್ದರೆ ಗುಣಾಕಾರದಲ್ಲಿಯ ಕೊನೆಯ ಪದದ ಚಿನ್ನವು 
- ಇರುತ್ತದೆ. ಅಲ್ಲದೆ ಗುಣಾಕಾರದಲ್ಲಿಯ ಕೊನೆಯ ಸದದ ಚಿನ್ನವು 
+ ಇದ್ದಾ ಗ ಅದರಲ್ಲಿಯ ನಡುವಿನ ಸದದ ಚಿನ್ನವು ಮತ್ತು ಗುಣಕದಲ್ಲಿಯ 
ಕೊನೆಯ ಪದಗಳ ಚಿನ್ಹೆಗಳು ಒಂದೇ ಇರುತ್ತವೆ. 


೭.೪. ಇಷ್ಟು ನಿನೇಚನದ ನಂತರ ಪಯ? -.. ಬಯೆ + ಮ ದಂಥ 
ಸ್ವರೂಪದ ಯಾವದೊಂದು ರಾಶಿಯನ್ನು ನಮಗೆ ಗುಣಪೃಥಕ್ಕರಣಕ್ಕಾಗಿ 
ಕೊಟ್ಟರೆ ಅದರ ಗುಣಕಗಳನ್ನು ನಮಗೆ ಹುಡುಕಿ ತೆಗೆಯಲು ಬರಬೇಕು. 
ಉದಾಹರಣೆಗಾಗಿ ೨ಯ 4 ೧೧ಯ ೫ ಈ ರಾಶಿಯನ್ನು ನಾವು ತೆಗೆದು- 
ಕೊಳ್ಳುವಾ. ಇದರಲ್ಲಿ ಅಯೆ4ಕ ಈ ಸ್ವರೂಪದ ಎರಡು ಗುಣಕಗಳು 
ಇರುವವು ಎಂಬುದು ಸ್ಪಷ್ಟವಿದೆ. ಇನ್ನು ೨ಯ೨ ಇದರಲ್ಲಿ ಯ ಮತ್ತು 
೨ಯ ಇವೇ "ಯ ವರ್ಣವುಳ್ಳ ಎರಡು ಅನಯವಗಳು ಹೊರಡಬಲ್ಲವು. 
ಸಹಜವಾಗಿ ಕೊಟ್ಟಿ ರಾಶಿಯ ಗುಣಕಗಳು (ಯ...) ( ೨ಯೆ...) ಈ 
ಸ್ವರೂನದವು ಇರಬಹುದು. ಇನ್ನು ನಾವು ಈ ಗುಣಕಗಳಲ್ಲಿಯ ಎರಡನೆಯ 
ನದಗಳನ್ನು ಹುಡುಕಿ ತೆಗೆಯಲು ಪ್ರಯತ್ನಿಸುವಾ. ಕೊಟ್ಟಿ ರಾಶಿಯಲ್ಲಿಯ 
ಕೊನೆಯ ಪದವು ೫ ಇದೆ. ಇದರಲ್ಲಿ ೧ ಮತ್ತು ೫ ಇವೇ ಎರಡು ಅವಯವ- 
ಗಳು ಹೊರಡುವವು. ಮತ್ತು ಇವೆರಡೂ ಮೇಲಿನ ಎರಡು ಕಂಸಗಳಲ್ಲಿಯ 
ತೆರವಿದ್ದ ಸ್ಥಳಗಳಲ್ಲಿ ಇರುವವು. ಕೊಟ್ಟ ರಾಶಿಯಲ್ಲಿಯ ಕೊನೆಯ ಪದವು 
ಧನನಿದೆಯಾದ್ದರಿಂದ ೧ ಮತ್ತು ೫ ಇವುಗಳ ಹಿಂಡೆ ಯಾವದಾದರೂ ಒಂಜೇ 
ಚಿನ್ಹನಿರುವದು, ಮತ್ತು ಕೊಟ್ಟ ರಾಶಿಯಲ್ಲಿ ನಡುವಿನ ಪದವು ಢನಂದೆ- 
ಯಾದ್ದರಿಂದ ಆ ಚಿನ್ಹಗಳು + ಇರುವವು. ಇನ್ನು ೧ ಇದು ಯ ದೊಡನೆ 
ಮೊದಲನೆಯ ಕಂಸದಲ್ಲಿ ಇದ್ದು ೫ ಎರಡನೆಯ ಕಂಸದಲ್ಲಿ ಇರುವದೋ 
ಅಥವಾ ೫ ಇದು ಯ ದೊಡನೆ ಇದ್ದು ೧ ಇದು ಎರಡನೆಯ ಕಂಸವಲ್ಲಿ 
ಇರುವದೋ ಎಂಬುದಷ್ಟೇ ಪ್ರಶ್ನೆಯು. ಮೊದಲನೆಯ ಪ್ರಕಾರದಲ್ಲಿ ಗುಣಕ- 


ಗಿಕ್ಕಿಹಿ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


ಗಳನ್ನು (ಯ + ೧)(೨ಯ 4+ ೫) ಎಂದು ಮಂಡಿಸಬೇಕಾಗುವದು; ಎರಡ- 
ನೆಯ ಪ್ರಕಾರದಲ್ಲಿ (ಯ 4 ೫)(೨ಯ 4೧) ಎಂದು ಮಂಡಿಸಬೇಕಾಗುವದು. 
ಇವುಗಳಲ್ಲಿ ಯಾನದು ಗ್ರಾಹ್ಯನೆಂಬುದನ್ನು ನಾವು ಗುಣಾಕಾರಮಾಡಿ 
ನೋಡುವಾ. ಮೊದಲನೆಯ ಜೋಡಿಯ ಗುಣಾಕಾರವು ೨ಯ೨ 4೭ಯ೫ 
ಎರಡನೆಯ ಜೋಡಿಯದು ೨ಯ 4 ೧೧ಯ. ೫, ಅಂದಮೇಲೆ ಸಹಜ- 
ವಾಗಿಯೇ ಕೊಟ್ಟ ರಾಶಿಯ ಗುಣಪೃಥಕ್ಕರಣವು (ಯ... ೫(೨ಯ 4 ೧) 
ಎಂದಿರುವದು. 

[ನಿ ಸೂ, ಅನಯವಗಳೆನ್ನು ತೆಗೆದ ಬಳಿಕ ಸಾಧ್ಯವೂ ಅನುಕೂಲವೂ ಇದ್ದಲ್ಲಿ 
ಗುಣಿಸಿ ತಾಳೆ ಮಾಡಿ ನೋಡಬೇಕು] 
೭.೫. ಇದರಂತೆಯೇ ಗುಣಸೃಥಕ್ಕರಣ ಮಾಡುವದಕ್ಕಾಗಿ ೬ಯನ-೧೧ಯ್ಲೂ 
ಈ. ಎರಡನೆಯದೊಂದು ರಾಶಿಯನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳುವಾ. ೬ಯ೨ ಇದರಲ್ಲಿ 
ಯ ವರ್ಣವುಳ್ಳ ಅನಯವಗಳು ಯೃ ೬ಯ ಮತ್ತು ೨ಯ್ಕ ೩ಯ ಇವೇ 
ಎರಡು ಜೋಡಿಗಳು ಇರುವದು ಶಕ್ಯವಿರುವದರಿಂದ ಕೊಟ್ಟ ರಾಶಿಯ 
ಗುಣಕಗಳು (ಯ....) (೬ಯ....) ಅಥವಾ (೨ಯ....) (೩ಯ್ನ್ನ,) ಈ 
ಸ್ವರೂಪದವಿರಬೇಕು. ಮತ್ತು ೩ರ ಅವಯವಗಳು ೧ ಮತ್ತು ೩ ಇನೇ 
ಇರುವದರಿಂದ ಮತ್ತು ೩ರ ಹಿಂದಿನ ಚಿನ್ನವು + ಇದ್ದು ನಡುವಿನ ಪದವು 
ಬುಜನಿದೆಯಾದ್ದ ರಿಂದ ಮೇಲಿನ ಕಂಸಗಳಲ್ಲಿ ತೆರನಿದ್ದ ಸ್ಥಳಗಳಲ್ಲಿ -೧ 
ಮತ್ತು -೩ ಈ ಸಂಖ್ಯೆಗಳು ಇರುವವು. ಸಹಜವಾಗಿಯೇ ಸಾಧ್ಯನಿರುನ 
ಗುಣಕಗಳು ಕೆಳಗಿನಂತೆ ಇರುವವು: 

(ಯ-೧)(೬ಯ--೩); (ಯ-೩)(೬ಯ-೧); (೨ಯ-೧)(೩ಯ-೭); 
(೨ಯ-೩)(೩ಯ-೧). 

ಇನ್ನು ಮೊದಲನೆಯದು ಮತ್ತು ಮೂರನೆಯದು ಈ ಎರಡೂ ಪ್ರಕಾರಗಳು 
ಸಂಭನಿಸಲಾರವು. ಕಾರಣವು ಸ್ಪಷ್ಟ್ರವಿಜೆ. ಅವೆರಡರಲ್ಲಿಯೂ ಎರಡನೆಯ 
ಗುಣಕಗಳಲ್ಲಿ ೩ ಇದು ಸಾಧಾರಣ ಗುಣಕನಿಜೆ. ಮೂಲ ರಾಶಿಯಲ್ಲಿ 
ಎಲ್ಲ ಪದಗಳಿಗೆ ಸಾಧಾರಣವಾದ ಗುಣಕನಿಲ್ಲ. ಇದ್ದರೆ ಅದನ್ನು ನಾವು 
ಮೊದಲೇ ಹೊರಗೆ ಕೆಗೆದುಕೊಳ್ಳುತ್ತಿದ್ದೆವು. ಆದ್ದರಿಂದ ಇವೆರಡೂ ಪ್ರಕಾರ- 
ಗಳು. ಅಗ್ರಾಹ್ಯನಿರುವವು. ಇನ್ನು. ಉಳಿದವು ಎರಡನೆಯ ಮತ್ತು 


ಗುಜಪೃಥಕ್ಕರಣ ೧೩೩ 


ನಾಲ್ಕನೆಯ ಪ್ರಕಾರಗಳು. ಎರಡನೆಯ ಜೋಡಿಯ ಗುಣಾಕಾರವು 
೬ಯ೨ - ೧೯ಯ +೩ ಆಗುವದು ಮತ್ತು ನಾಲ್ಕನೆಯ ಜೋಡಿಯದು 
ಓಯ೨_೧೧ಯ 4+ ೩ ಆಗುವದು. ಸಹಜವಾಗಿಯೆ 

೬ಯ೨ - ೧೧ಯ . ೩೬(೨ಯ _ ೩)](೩ಯ - ೧), 

೭೬. ೧೦ಯ್‌ .೧೧ಯ ೬ ಈ ಮತ್ತೊಂದು ರಾಶಿಯನ್ನು ನಾವು 
ಗುಣಸೃಥಕೃರಣಕ್ಕಾಗಿ ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳುವಾ. ೧೦ಯ೨ ದ ಶಕ್ಕವಿರುವ 
ಅನಯವಗಳು ಯ ಮತ್ತು ೧೦ಯ್ಯ ಅಥವಾ ೨ಯ ಮತ್ತು ೫ಯ ಇವೇ 
ಇರುತ್ತವೆ. ಸಹಜವಾಗಿಯೇ ಗುಣಕಗಳು (ಯ...(೧೦ಯ....) ಅಥವಾ 
(೨ಯ.... (೫ಯ...) ಈ ಸ್ಪರೂಪದನಿರುವವು. ಇನ್ನು ನಾವು ಕೊಟ್ಟ 
ರಾಶಿಯ ಕೊನೆಯ ಪದದ (- ೬ರ) ನಿಚಾರಮಾಡುವಾ. ೬ರ ಅವಯನ- 
ಗಳು ೧ಮತ್ತು ೬ ಅಥವಾ ೨ ಮತ್ತು ೩ ಹೀಗೆ ಇರುವವು. ೬ರ ಹಿಂದಿನ 
ಚಿನ್ನ ವು - ಇರುವದರಿಂದ ಅದರ ಒಂದು ಅವಯವದ ಹಿಂದಿನ ಚಿನ್ನವು + 
ಮತ್ತು ಎರಡನೆಯ ಅನಯನಡ ಹಿಂದಿನ ಚಿನ್ನವು- ಇರುವದು. ಈಗ 
ನಾವು ೧ ಮತ್ತು ೬ ಈ ಜೋಡಿಯ ನಿಜಾರನನ್ನು. ಮಾಡುನಾ. ೬ ಇದು 
೧೦ಯ ಅಥವಾ ೨ಯ ಈ ಜೋಡಿಯೊಡನೆ ಇರಲಾರದು. ಇದ್ದರೆ ೨ ಇದು 
ಸಾಧಾರಣ ಗುಣಕವಾಗುವದ್ಕು ಆದರೆ ಮೂಲ ರಾಶಿಯಲ್ಲಿ ಎಲ್ಲ ಪದಗಳಿಗೆ 
ಇಂಥ ಸಾಧಾರಣ ಗುಣಕನಿಲ್ಲ. ಹಾಗೆಯೇ ೨ ಮತ್ತು ೩ ಈ ಜೋಡಿಯ 
ನಿಚಾರ ಮಾಡಿದರೆ ಕಂಡು ಬರುನದೇನೆಂದರೆ ೨ ಇದು ೧ಂಯ ಅಥನಾ 
೨ಯೆ ಇವುಗಳ ಜೊತೆಯಲ್ಲಿ ಇರಲಾರದು. ಆದ್ದರಿಂದ ರಾಶಿಯ ಸಾಧ್ಯವಿದ್ದ 
ಗುಣಕಗಳು ಕೆಳಗಿನಂತೆ: 


(ಯ.-೬)(೧೦ಯ-೧); (ಯ-೬)(೧೦ಯ3೧), (ಯ%-೨)(೧೦ಯ-೩); 
(ಯ-೨)(೧೦ಯ%೩);  (೨ಯ-೧)(೫ಯ,೬); (೨ಯ,ಗ೧)(೫ಯ-೬); 
(೨ಯ-ಜ)/೫ಯ-.೨)) (೨ಯ-೩)(ಜಯ-.೨). 

ಗುಣಾಕಾರವನ್ನು ಮಾಡಿ ನೋಡಿದರೆ ಇವುಗಳಲ್ಲಿಯ ಯಾನ ಜೋಡಿಯು 
ಇಷ್ಟನಿದೆ ಎಂಬುದು ತಿಳಿಯುವದು. ಆದರೆ ಈ ಎಂಟೂ ಗುಣಾಕಾರಗಳನ್ನು 
ಮಾಡುವ ಕಾರಣನೇನೂ ಇಲ್ಲ. ಪ್ರಕಿಯೊಂದರಲ್ಲಿಯೂ ಮೊದಲಕೆಯ 
ಸದನವು ೧೦ಯ೨ ಮತ್ತು ಕೊನೆಯ ಪದವು -೬ ಇದ್ದೇ ಇರುವದು. 


೧೩೮ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 
ನಡುವಿನ ಪದದ್ದಷ್ಟೇ ಪ್ರಶ್ನೆ; ಯಾನ ಜೋಡಿಯು.ಬೆಳಕಾದದ್ದು ಎಂಬುದನ್ನು 


ರ ಲ್‌ ಕಾ 
ಡುನಿನ ನದದ ಮೇಲಿಂದ ತೀರ್ಮಾನಿಸುವದಿದೆ. (ಯ...) (೧೦ಯ-೧) 


“೭.೬ 


ವಾವ ಮಾತರ್‌ 

ದಂಥ ದ್ವಿಪದ ಗುಣಕಗಳ ಜೋಡಿಯ ತ್ರಿನದ ಗುಣಾಕಾರದಲ್ಲಿಯ ನಡುವಿನ 
ಪದವನ್ನು ಹೇಳುವದು ಅತಿ ಸುಲಭವಾದ ಮಾತಾಗಿದೆ. ಹೊರಗಿನ ಸದಗಳ 
ಗುಣಾಕಾರ ಮತ್ತು ಒಳಗಿನ ಪದಗಳ ಗುಣಾಕಾರ ಇವುಗಳ ಬೈಜಿ ಕಬೇರೀಜು 
ಇದೇ ನಡುವಿನ ಸದ. ಈ ವಿಶಿಷ್ಟ ಜೋಡಿಯಲ್ಲಿ ಹೊರಪದಗಳ (4 ಯ 
ಮತ್ತು -೧ ಇವುಗಳ) ಗುಹಾಕಾಕವು - ಯ, ಒಳಸದಗಳ (4೬ ಮತ್ತು 
+ ೧೦ಯ ಇವುಗಳ) ಗುಣಾಕಾರವು 4 ೬೦ಯ, ಮತ್ತು ಆ ಗುಣಾಕಾರಗಳ 
ಬೇರೀಜು 4 ೫೯ಯ. ಇದರಂತೆಯೇ ಉಳಿದ ಜೋಡಿಗಳ ಗುಣಾಕಾರ- 
ಗಳೊಳಗಿನ ನಡುವಿನ ಪದವನ್ನು ತೆಗೆಯಲಾಗಿ ಅವು ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ 
- ೫೯ಯ್ಯ 4೧೭ಯ - ೧೬ಯ, 4 ೭ಯ್ತ - ೭ಯೃ ..೧೧ಯ ಮತ್ತು 
-೧೧ಯ, ಹೀಗೆ ಬರುವವು. ಗುಣಪೃಥಕ್ಕರಣಕ್ಕಾಗಿ ಕೊಟ್ಟರಾಶಿಯಲ್ಲಿಯ 
ನಡುವಿನ ಪದನುಃ೧೧ಜಯ ಇದೆ. ಸಹಜವಾಗಿಯೇ (೨ಯ೩)(೫ಯ..೨) 
ಇದು ಆ ರಾಶಿಯ ಗುಣಸೃಡಥಕ್ಕರಣವು. 

೭.೭. ಪಯ” ಬಯ ಮ ಈ ತರಹದ ತ್ರಿಸದ ರಾಶಿಯ ಗುಣ- 
ಪೃಢಕೃರಣವನ್ನು ಮಾಡಲು ನೋಡಿದ ರೀತಿಯಿಂದ ಮೊದಲನೆಯ (ಸೆ. ೭.೪) 
ಮತ್ತು ಎರಡನೆಯ (ಸೆ. ೩೫) ಉದಾಹರಣೆಗಳಲ್ಲಿ ರಾಶಿಗಳ ಗುಣಕಗಳನ್ನು 
ನಮಗೆ ಬಹು ಸುಲಭವಾಗಿ ಹೇಳಲು ಬಂದಿತು. "ದರೆ ಮೇಲಿನ ಉದಾ- 
ಹೆರಣೆಯಲ್ಲಿ ರಾಶಿಯ ಗುಣಕಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯುವಾಗ ನಮಗೆ ಆ ರೀತಿಯು 
ಅಷ್ಟೊ ಂದು ಅನುಕೂಲನಲ್ಲಿಂಜೆನಿಸುವ ಸಂಭನನಿಜೆ. ಬಹುಶಃ ಅದು ಸ್ವಲ್ಪ 
ಜೀಸೆರಕೆಯದೆನಿಸಿರಬೇಕು ಆದ್ದರಿಂದ ಇಂಥ ಶ್ರಿನದಿಗಳ ಗುಣಸೃಢಕ್ಕರಣ- 
ವನ್ನು ಮಾಡಲು ಯಾನದಾದಕೆಣಂದು ಹೆಚ್ಚು ಅನುಕೂಲವಾದ ಮಾರ್ಗ- 
ನಿದೆಯೇ ಎಂಬುದನ್ನು ಹುಡುಕಿ ತೆಗೆಯಲು ಬುಕ್ಕಿ ಸುವಾ. ಅದರೆ ಹಾಗೆ 
ಮಾಡುವ ಮೊದಲು ನಮಗೆ ಈ ರೀತಿಯಿಂದಲೂ "ಗುಣಕಗಳನ್ನು ಹುಡುಕಿ 
ತೆಗೆಯುವ ರೂಢಿಯಾಗಬೇಕೆಂದು ಮುಂದಿನ ಸಂಗ್ರಹದಲ್ಲಿ ಕೊಟ್ಟಿ ರಾಶಿಗಳ 
ಗುಣಸೃಥಕ್ಟರಣನನ್ನು ಈ ರೀತಿಯಿಂದ ಮಾಡುವಾ. ಗುಣಕಗಳನ್ನು 
ತೆಗೆಯಲಾರಂಭಿಸಿದ ತರುವಾಯ ನಮಗೆ ಈ ರೀತಿಯಿಂದಲೂ ಅವಯವ- 
ಗಳನ್ನು ಅತಿ ಸುಲಭವಾಗಿ ತೆಗೆಯಲು ಬರುವದೆಂಬುದು ಕಂಡುಬರುವದು. 
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ಪ್ರಶ್ನಸಂಗ್ರಹ ೨೬. 
ಕೆಳಗಿನ ರಾಶಿಗಳ ಗುಣಪೃಥಕೃರಣನನ್ನು ಮಾಡಿರಿ: 

೧. ೨ಯಳಿ -೭ಯ +೬. ೨. ೨ಯ” -೯ಯ +೪. 

ಕ್ಲಿ. ಓಯ್‌” 4+ ೧೬ಯ 4೫. ೪, ೧೨ರೌ -.೩ರ +೧೦. 

೫. ೬ಯೌ + ಯ- ೧. ೬. ೧೬ರ - ೨೬ರ +೩. 

೭. ೨ನೆ. ೩ವ -೧೪. ೮. ಕೌ-೭ಕ್ಷ-೮. 

೯, ಲಯ” - ೨೬ಯೆ - ೭. ೧೦. ೧೫ಮನ + ೭ವ - ೨, 
೧೧. ೧೪೫೨ -೧೯ಸ-&. ೧೨. ೨೨ನ೨ .೩೭ನ +೬. 
೧೩. ೧೮ಸ೨ - ೧೫ಸ+ ೨. ೧೪. ೭ಮಳೆ 4 ೩೨ನು- ೧೫. 
೧೫. ೧೦ಸಿ 4 ೨೧ನ ೨ ೧೦. ೧೬. ೧೨ದ೨ - ೫ದ- ೨. 
೧೭. ೯ರ - ೧೧ರ. ೨. ೧೮. ೨೨ಯ” - ೭೬ಯೆ +೨೩೩. 


೧೯. ೨೪೫% 4೮ -ಗಿಂಸ ೨೦. ೪೨೮೩ - ೯೧೮೨ 4 ೪೨೮. 
೨೧, ೯೫೪ - ೪೨೫೩ - ೧೫೫೨. 

೭.೮. ಇನ್ನು ನಾವು ಹೆಚ್ಚು ಅನುಕೂಲವಾದ ಮತ್ತು ಸುಲಭವಾದ 
"ನೀತಿಯನ್ನು ಹುಡುಕಿ ತೆಗೆಯಲು ಪ್ರಯತ್ನಿಸುವಾ. ಕೆಳೆಗೆ ಅಯ-- ಕ 
ಪ್ರ ಸ್ವರೂಪದ ವಿಕ ಘಾತ ದ್ದಿಪದಿಗಳ ನಾಲ್ಕು ಜೋಡಿಗಳ ಗುಣಾಕಾರ- 
ಗಳನ್ನು ನಡುವಿನ ಹಂತಗಳೊಡಕೆ ಬರೆಯಲಾಗಿದೆ. ಅವುಗಳನ್ನು ಲಕ್ಷ್ಯ- 
ಪೂರ್ವಕವಾಗಿ ಅಭ್ಯಾಸ ಮಾಡುನಾ, ಮತ್ತು ನಿನು ಕಂಡು ಬರುತ್ತದೆಂಬು- 
ದನ್ನು ನೋಡುವಾ. i 
(೪ಯ-.೫)(೨ಯ.೭) ಹ ೨ಎಯ(೪ಯ4 ೫). (೪ಯ+೫). ೧ 

[ 5 ೪.೨ಯನಿ೫.೨ಯ4೪ಿ.೭ಯೆ4೫.೭] ೨೮೫ 
= ಲಯರ್‌ + ೧೦ಯ 4 ಎ೮ಯೆ +೩೫ . ...೨ಉ 
ಹ ಆಯ” 4 ೩೮ಯ + ೩೫ fall 
(೩ಯ-೭)(೫ಯ-೨) ತ ೫ಯ(೩ಯ -೭)-೨(೩ಯ -ಐ) ೧ 
[ ಪ ೩೫ಯ೨-೭.೫ಯ-೩,೨ಯ..೬.೨.. ...೨೮೪ 
= ೧೪೫ಯಳಿ -೩೫ಯ- ೬ಯ 4 ೧೪ ವಯ 
= ೧೫ಯಳಿ - ೪೧ಿಯ +೧೪ ಡಿ 
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೧೪೦ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


(೬ಯ-೧ಗ)(೭ಯ-1೩) ೫ ೭ಯ(೬ಯ-೧೧)-೩(೬ಯ-೧೧) ....... ೧ 
| 5 ೬.೬ಯ5೨-೧೧.೬೭ಯ.೬.೩ಯ-೧೧.೩ ೨೮% 
ಇ ಛಂಯುಖೆ-೬ ಯ ಿಲಯ-೩೩ ... ಎ, ೨ಉ 
ಹಳೂಯ್‌ ರಯ ೩೩... ಎ4, ೩ 
(ಆಯ್ಯೇ](೩ಯ-೨) ತ೩ಯ (ಆಯ 4೯) - ೨(೮ಯ4೯). ... ೧ 
[ ಪ೮.೩ಯನ$೪೯.೩ಯ-೮.೨ಯ-೯.೨]. ...೨೮% 
ಹ ,೪ಯಳಿ 4 ೨೭ಯ -೧೬ಯ-೧೮... ... ೨ಉ 
ಷ 9೪ಯತಿಎಂಗಿಯ ಗಿಲಿ. ಐ ಆಆಹ್‌ ದ 
ಗುಣಸೃಥಕ್ಕರಣ ಮತ್ತು ಗುಣಾಕಾರ ಇವು ಪರಸ್ಸರ ವಿರುದ್ಧವಾದ 
ಕ್ರಿಯೆಗಳಿರುತ್ತನೆ. ಸಹಜನಾಗಿಯೇ ಗುಣಾಕಾರವನ್ನು ಮಾಡುವಾಗ 
ಯಾನ ಹಂತಗಳಿಂದ ನಮಗೆ ಕ್ರಮವಾಗಿ ಹೋಗಬೇಕಾಗುತ್ತದೆಯೋ 
ಅವೇ ಹಂತಗಳಿಂದ, ಅದರೆ ವಿರುದ್ಧ ಕ್ರಮದಿಂದ ನಮಗೆ ಗುಣಾಕಾರ- 
ರಾಶಿಯ ಪೃಥಕ್ಕರಣವನ್ನು ಮಾಡುವಾಗ ಹೋಗಬೇಕಾಗುವದು. ಇನ್ನು 
ಮೇಲಿನ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಗುಣಾಕಾರದಲ್ಲಿಯ ೨೪ ಮತ್ತು ೨ಉ ಈ ಹೆಂತ- 
ಗಳನ್ನು ಹೆಚ್ಚು ಸೂಕ್ಷ್ಮವಾಗಿ ಸಿರೀಕ್ಷಿಸುವಾ. ಇಲ್ಲಿ ವಿಶೇಷವಾದ ಯಾವ- 
ದಾದರೂ ಸಂಗತಿಯು ನನ್ಮ ಲಕ್ಷ್ಯಕ್ಕೆ ಬರುವದೇ? ಈ ಹೆಂತಗಳಲ್ಲಿಯ 
ನಡುನಿನ ಎರಡು ಪದಗಳ ಕಡೆಗೆ - ನಿಶೇಷವಾಗಿ ಅವುಗಳಲ್ಲಿಯ ಯದ 
ಸಹಗುಣಕಗಳ ಕಡೆಗೆ- ಲಕ್ಷ್ಯಕೊಡಿರಿ ಮುತ್ತು" ಮೊದಲನೆಯ ಸದ 
(ನಿಕೇಷವಾಗಿ ಯ? ದ ಸಹಗುಣಕ) ಮತ್ತು ಕೊನೆಯ ಸದ್ಯ ಇವುಗಳತ್ತ 
ಲಕ್ಷ್ಯಕೊಡಿರಿ, ಮತ್ತು ಅವುಗಳಲ್ಲಿ ಏನಾದರೂ ಸಂಬಂಧವು ಕಂಡು- 
ಬರುವಡೇ ಎಂಬುದನ್ನು ನೋಡಿರಿ. ನಿಚಾರಕ್ಕೆ ಗತಿ ದೊರೆಯಬೇಕೆಂದು 
ಮತ್ತೂ ಒಂದು ಗುಣಾಕಾರವನ್ನು ಕೆಳಗೆ ಬರೆಯುವಾ. ಇನ್ನು ಗುಣಾ- 
ಕಾರವನ್ನು ಮಾಡುವದಕ್ಕಾಗಿ ಅಯ ಕ ಮತ್ತು ಇಯ-ಗೆ ಈ ದ್ವಿಸದಿ- 
ಬೇಕೆಂತಲೇ ಅವುಗಳನ್ನು ಚೌಕ ಕಂಸಗಳಲ್ಲಿ ತೋರಿಸಲಾಗಿದೆ. ಹಿಂದೆ ಇಂಥ 
ಗುಣಾಕಾರೆಗಳಲ್ಲಿ ಈ ಹಂತನನ್ನು ನಾನೆಂದಿಗೂ ಬರೆದಿಲ್ಲ. ಅದರೆ ಇಲ್ಲಿ ಸಾಲೂ 
ಗುಹಾಕಾರಗಳಲ್ಲಿ ಅದನ್ನು ಬರೆಯುನದರಲ್ಲಿ ಒಂದು ವಿಶಿಷ್ಟವಾದ ಉದ್ದೇ ಶನಿದೆ. 
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ಗಳನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳುವಾ. ಅಂದರೆ ಅವುಗಳಲ್ಲಿ ಇಲ್ಲಿ ನಾವು ನಿಚಾರ- 

ಮಾಡುತ್ತಿರುವ ಎಲ್ಲ ಪ್ರಕಾರದ ದ್ವಿಸಔಿಗಳ ಸಮಾನೇಶವಾಗುನದು. 

(ಅಯ ಕೆ ಕಯಗ) ಎ ಇಯ(ಅಯ-ಕ)ಗ(ಅಯಃಕೆ) ...... ೧ 
= ಅಳಯ ಇಕೆಯಅಗಯ:ಕಗೆ ೨ 


= ಅಳಿಯನ (ಇಕಅಗೆಯಕೆಗ ...... ೩ 
ಇಲ್ಲಿಯೂ ಮೇಲಿನಂತೆಯೇ ಕ್ರ.೨ ಈ ಹಂತದೊಳಗಿನ ನಾಲ್ಕೂ ಸಡ- 
ಗಳನ್ನು ಸರೀಕ್ಷಿಸುನಾ. ನಡುನಿನ ಎರಡು ಸದಗಳು, (ವಿಶೇಷವಾಗಿ ಯದ 
ಸಹಗುಣಕಗಳು), ಮತ್ತು ಮೊದಲನೆಯ ಸದ (ವಿಶೇಷವಾಗಿ ಯತಿ ದ 
ಸಹಗುಣಕವು ಮತ್ತು ಕೊನೆಯ ಸದ ಇವುಗಳಲ್ಲಿ ಯಾವದಾದರೂ 
ಸಂಬಂಧನವಿದ್ದುದು ತೋರಿಬರುನಜೀ? ನಡುವಿನ ಎರಡು ಸದಗಳ ಗುಣಾ” 
ಕಾರವನ್ನು ಮಾಡಿದರೆ ಅದು ಎಷ್ಟು ಇರುವದು? ಅಇಕಗಯ?. ಮತ್ತು 
ಮೊದಲನೆಯ ಮತ್ತು ಕೊನೆಯ ಪದಗಳ ಗುಣಾಕಾರವನ್ನು ಮಾಡಿದರೆ 
ಅದು ಎಸ್ಟಿ ರುವದು? ಅಇಕಗಯ೨. ಇದೇ ಸಂಗತಿಯು ಮೊದಲಿನ 
ನಾಲ್ಫು ಉದಾಹರಣೆಗಳಲ್ಲಿ ಕಂಡುಬರುವದೇಕೆಂಬುದನ್ನು ನೋಡೊಣ. 
ಉದಾ: ನಡುವಿನ ಎರಡು ಸದಗಳ ಗುಣಾಕಾರ. ನೊದಲನೆಯ 
ಮತ್ತು ಕೊನೆಯ ಪದಗಳ ಗುಣಾಕಾರ. 
೧ನೆಯ. ೪.೭ಯೇ೫.೨ಯೆ. ಎ೨೮ಂ೦ಯಳಿ ೪.೨ಯ೫.೭ಎ೨೮ಂಯುಿ 
೨ನೆಯ. ೩.೨ಯು(-೭.೫ಯ) ಎ೨೧೦ಯಳ ೩೫ಯಉನೀ೭.೨ಎ೨೧೦ಯಳ 
೩ನೆಯ, ೬.೩ಯ(-೧೧.೭ಯ)-೧೩೮೬ಯಳ 
೬.೭ಯ೫(-೧೧.೩) ಎ -೧೩೮೬ಯತಳ 
೪ನೆಯ. -೮.೨ರ್ಯ.೩ಯ-೪೩೨ಯ೨;೮.೩ಯಉ೨(-೯.೨)ಎ-೪೩೨ಯನ 


ಮೇಲೆ ನಾವು ನಡುವಿನ ಎರಡು ಪದಗಳ (ಅಥನಾ ಯ ದ ಸಹಗುಣಕ- 
ಗಳ) ಗುಣಾಕಾರ ಮತ್ತು ಮೊದಲನೆಯ ಪದ (ಅಥನಾ ಯೆೌದ ಸಹಗುಣಕ) 
ಮತ್ತು ಕೊನೆಯ ಪದ ಇವುಗಳ ಗುಣಾಕಾರ ಇವು ಸರಿ ಇರುವವೆಂದು 
ಸೂಚಿಸಿದ ಸಂಗತಿಯ ಸತ್ಯತೆಯು ಇಲ್ಲಿಯಾದರೂ ನಮಗೆ ಕಂಡುಬರುವ: 
ದಿಲ್ಲನೇ? ಇನ್ನು ಈ ಸಂಗತಿಯನ್ನು ಗುಣಸೃಥಕ್ಳರಣನನ್ನು ಮಾಡುನದ- 
ಕ್ಯಾಗಿ ಉಪಯೋಗಿಸಲು ಬರುವದೇ ಎಂಬುದನ್ನು ನೋಡುವಾ. ಗುಣಾ- 
ಕಾರ ಮಾಡುವಾಗ ನಾನು ಹೋಗಬೇಕಾದ ಹಂತಗಳ ಮೇಲಿಂದ, ಅದರೆ 
ನಿರುದ್ಧ ಕ್ರಮದಿಂದ, ನಾವು ಗುಣಾಕಾರ ರಾಶಿಯ ಗುಣಪೃಥಕೃರಣವನ್ನು 
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ಮಾಡುವಾಗ. ಹೋಗಬೇಕಾಗುವದು ಎಂಬ ಸಂಗತಿಯು ನಿಚ್ಚಳನಿದೆ. 
ಉದಾಹರಣೆಗಾಗಿ ಅಜಯ . (ಇಕೆ ಅಗೆ)ಯ 4 ಕೆಗೆ ಈ ರಾಶಿಯ 
ಗುಣಪೃಥಕ್ತರಣವನ್ನು ನಮಗೆ ಮಾಡಬೇಕಾಗಿದ್ದಕಿ ನಾವು ಕೆಳಗಿನ ಹೆಂತ- 
ಗಳಿಂದ ಹೋಗಬೇಕಾಗುವದು. 
ಅಜಯ ಇಕ-ಅಗ)ಯ!ಕೆಗಣ ಅಇಯ3.ಆಕಯ-ಅಗಯು ಕಗ 
ಇ ಇಯ(ಅಯ,, ಕೆ)-- ಗ(ಅಯಕ) 
=(ಅಯ-ಕ)(ಇಯ-ಗೆ) 
ಇನ್ನು ಇಲ್ಲಿ ಗುಣಪೃಥಕ್ಕರಣಕ್ಕಾಗಿ ಕೊಟ್ಟ ರಾಶಿಯಲ್ಲಿಯ ನಡುನಿನ 
ಸದದಲ್ಲಿಯ (ಯ ದ) ಸಹ ಗುಣಕಪು ಎರಡು ಭಾಗಗಳಲ್ಲಿ ನಿಭಾಗಿಸಲ್ಪಟ್ಟ 
ಸ್ಥಿತಿಯಲ್ಲಿ ಇದೆ ಮತ್ತು ಅದರ ಸಹಾಯದಿಂದ ನಡುನಿನ ನದದಲ್ಲಿ ಇಕಯ 
ಮತ್ತು ಅಗೆಯ ಎಂದು ಎರಡು ಭಾಗಗಳನ್ನು ಮಾಡಿ ಅವುಗಳನ್ನು 
ಮೊದಲನೆಯ ಸದ ಮತ್ತು ಕೊನೆಯ ನದ ಇವುಗಳೊಂದಿಗೆ ಗುಂಪು 
ಮಾಡಿ ಮೂಲ ರಾಶಿಯಲ್ಲಿಯ ಸದಗಳನ್ನು ಎರಡೆರಡು ಪದಗಳ ಎರಡು 
ಗುಂಪುಗಳಲ್ಲಿ ಮಂಡಿಸಲು ಬರುವದು, ಮತ್ತು ಈ ರೀತಿಯಿಂದ ಅನಯವ- 
ಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಲು ಬರುವದು. ಆದರೆ ಇಲ್ಲಿ ಯದ ಸಹಗುಣಕವು 
ವಿಭಾಗಿಸಿದ ಸ್ವರೂಪದಲ್ಲಿದ್ದಂತೆ ಸಾಮಾನ್ಯನಾಗಿ ಗುಣಪೃಥಕ್ಕರಣಕ್ಕಾಗಿ 
ಕೊಟ್ಟಂಥ ರಾಶಿಗಳಲ್ಲಿ ಇರುವದಿಲ್ಲ. ಇಲ್ಲಿಯವರೆಗಿನ ಎಲ್ಲ ವಿವೇಚನೆಯಿಂದ 
ನಮ್ಮ ಲಕ್ಷ್ಯಕ್ಕೆ ಬಂದಿರುವ ಸಂಗತಿಯೇನಂದಕೆ ಸಯೆ೨ ಬಯ 4 ಮ 
ಈ ರಾಶಿಯಲ್ಲಿಯ ನಡುವಿನ ಸದದ (ಬಯ ದ) ಎರಡು ಭಾಗಗಳನ್ನು 
ಮಾಡಲು ಬರಬೇಕು. ಅವುಗಳ ಗುಣಾಕಾರವು ಮೊದಲನೆಯ ಮತ್ತು 
ಕೊನೆಯ ಪದಗಳ ಗುಣಾಕಾರದಷ್ಟು (ಪಮಯ-? ದಷ್ಟು) ಇದ್ದಕೆ 
ಒಂದು ಭಾಗವನ್ನು ಮೊದಲನೆಯ ಸದದೊಡನೆ ಮತ್ತು ಎರಡನೆಯದನ್ನು 
ಕೊನೆಯ ಪದಶೊಡನೆ ಕೆಗೆದುಕೊಂಡು ಕೊಟ್ಟ ರಾಶಿಯ ಗುಣಕಗಳನ್ನು 
ನಮಗೆ ತೆಗೆಯಲು ಬರುವದು. ವಿಶೇಷ ಸ್ಪಷ್ಟೀಕರಣಕ್ಕಾಗಿ ನಾವು ಈ 
ಪರಿಚ್ಛೀದದಲ್ಲಿಯ ನಾಲ್ಕು ಮತ್ತು ಹೆ. ೭.೩ ರಲ್ಲಿಯ ನಾಲ್ಕು ಗುಣಾಕಾರ- 
ಗಳನ್ನು ಗುಣಕಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯುವದಕ್ಕಾಗಿ ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳುವಾ, ಅಲ್ಲಿಯ 
ಹಂತಗಳನ್ನು ನಿರುದ್ಧ ಕ್ರಮದಿಂದ ಬರೆಯುವಾ ಮತ್ತು ಇದೇ ನಿಯಮವು 
ಇಲ್ಲಿ ಹೇಗೆ ಅನ್ವಯಿಸುವಡೆಂಬುದನ್ನು ನೋಡುವಾ. 


ಗುಣಿಪೃಥಕ್ಕರಣ ೧೪ಎ 


ಆಯ 4+ ೩೮ಯ + ೩೫ 
= ಆಯನ ೧ಂಯ೨ಲಿಯ೩೫ (Mo +50) = 4560; 
ತ ೨ಯ(ಳಯ-೫)(೪ಯ4೫) (.೮)(.೩೪) ಎ +5೮೦. 
5 (೪ಯ4೫)(೨ಯ೭). 

೧೫ಯಳ - ೪೧ಿಯ +೧೪ 
ಹ ೧೫ಯೆ-೩೫ಯ-೬ಯಃ೧೪ (2೫-೬) = +೨೧0; 
= ೫ಯ(೩ಯ-ಏ)-೨(೩ಯ-೭) (0840೪) = 4೨೧೦. 
ತ (೩ಯ-೭)(೫ಯ-೨). | 

೪೨ಯ೨-೫೯ಯ-೩೩ 
= ೪೨ಯ-೭೭ಯಗಿಲಯ-೩೬  (-೭ಬಿ)(-೧೮)ಎ-೧೩೮೬; 
= ೭ಯ(೬ಯ-೧೧)೩೬ಯ-೧೧) (1೪೨ -೩೩)--೧೩೮೬. 
= (೬ಯ-೧೧(೭ಯ,೩). 

೨೪ಯ೨ 4 ೧೧ಯ - ೧೮ 
ಹ ೨ಳ೪ಯ್‌4೨೭ಯ-೧೬ಯ-೧೮  (೨೭)(-೧೬)ಎ-೪&೩೨; 
5 ೩ಯ(ಲಯ4)- (ಆಯ) (+99)(-೧೮)=-೪೩೨. 
= (ಆರ್ಯೇ)(೩ಯ-೨). 

೬ಯಳೆ 4 ೨೩ಯ + ೨೦ 
= ೬ಯುನ ಜಯ ಯಂ (HOB) (+E); 
= ೩ಯ(೨ಯ3೫).೪(೨ಯ-೫) OO (H)(+90)=೧೨0. 
ತ (೨ಯ-.೫)(೩ಯ--೪). 

೨೪ಯಳ - ೬೧ಯ +೬೩೫. 
= ೨೪ಯ3-೪೦ಯ-೨೧ಯ-3೩೫%  (-90)(-೨೧)ಐ.೮೪೦; 
ಹ ೮ಯ(೩ಯ-೫)-೭(೩ಯ-೫) . (..೨೪)(೩೫)ಎ..೮೪೦. 
= (೩ಯ-೫)(೮ಯ-೭). 

೧೪ಯಳಿ 4 ೫೬ಯ -.೨೭ 
= ೧ಿಳಿಯ್‌್‌-೬ಯಹೀ೩ಿಯ-೨೭ (೬) (Fa)=-a೭ಲ; 
= .೨ಯ(೭ಯ-8)..೯(೭ಯ-೩)  (4೧೪)(-.೨೭)ದ-೩೭೮; 
= (೬ಯ-೩) (ಯ). 


೧೪೪ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


೧೨ಯಳಿ -೧೧ಯ-೫. 
ಇಗ೨ಯನ-೧೫ಯ-.-೪ಯ-೫ (-(೧೫)(..೪) ಎ -೬೦; 
=೩ಯ(೪ಯ-೫)(೪ಯ-೫) (+೧೨)(-೫)  -೬೦. 
ಇ(೪ಯ-೫)(೩ಯ-1). 

೭.೯, ಇನ್ನು ಮೇಲಿನ ಎಂಟೂ ರಾಶಿಗಳಲ್ಲಿಯ ನಡುವಿನ ಸದಗಳನ್ನು 
ಎರಡು ಭಾಗಗಳಲ್ಲಿ ಹೇಗೆ ವಿಭಾಗಿಸಬೇಕೆಂಬುದು ಹ ೩.೮ ಮತ್ತು 
೭.೩. ಇವುಗಳ ಮೇಲಿಂದ ನಮಗೆ ಗೊತ್ತಿದೆ. ಆದರೆ ನಮಗೆ ಬೇಕೆ 
ಯಾವದಾದರೊಂದು ರಾಶಿಯನ್ನು ಕೊಟ್ಟರೆ ಗುಣಸೃಥಕ್ಕರಣಕ್ಕಾಗಿ 
ಉಪಯೋಗವಾಗುವಂಥ ನಡುವಿನ ಸದದ ಎರಡು ಭಾಗಗಳನ್ನು ಮಾಡಲು 
ಬರುವದೇ? ಉದಾಹರಣೆಗಾಗಿ ಸ. ೭.೬ರಲ್ಲಿಯ ೧೦ಯ೨..೧೧ಯ-೬ 
ಈ ರಾಶಿಯನ್ನೇೇ ನಾವು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳುವಾ. ಇಲ್ಲಿ ೧೦ ಮತ್ತು -೬ ಇವುಗಳ 
ಗುಣಾಕಾರವು - ೬೦. ಇನ್ನು ಯಾವ ಭಾಗಗಳ ಗುಣಾಕಾರವು - ೬೦ 
ಆಗುವದೋ ಅಂಥ ಎರಡು ಭಾಗಗಳನ್ನು ೧೧ರಲ್ಲಿ ನಮಗೆ ಮಾಡಲು 
ಬರುವಡೇ? ಗುಣಾಕಾರವು - ೬೦ ಇರಜೇಕಾಗಿದ್ದರೆ ಒಂದು ಭಾಗವು ಧನ 
ಮತ್ತೊಂದು ಭಾಗವು ಯಣ ಇದ್ದಿರಬೇಕು ಎಂಬ ಸಂಗತಿಯು ನಿಚ್ಚಳನಿದೆ. 
ಸ್ವಲ್ಪದರಲ್ಲಿ ಹೇಳುನಡೇನೆಂದಕಿ ನಮ್ಮೆದುರಿಗಿರುವ ಪ್ರಶ್ನೆಯು ಹೀಗೆ: 
ಗುಣಾಕಾರವು -೬೦ ಮತ್ತು ಬೇರೀಜು--೧೧ ಇರುವಂಥ ಎರಡು 
ಸಂಖ್ಯೆಗಳು ಯಾವವು? ಸ್ವಲ್ಪ ನಿಜಾರನನ್ನು ಮಾಡಿದರೆ ೬೧೫ ಮತ್ತು 
-೪ ಇವೇ ಆ ಸಂಖ್ಯೆಗಳು ಎಂದು ನಾವು ಹೇಳಬಹುದು. ಸಹಜವಾಗಿಯೇ 
ಇಲ್ಲಿ ಗುಣಪೃಥಕ್ಕರಣಕ್ಕಾಗಿ-೧ಜಯ ಮತ್ತು -೪ಯ್ಯ ಹೀಗೆ ಎರಡು 
ಭಾಗಗಳನ್ನು ನಾವು ಮಾಡುವದು ಅವಶ್ಯವಿದೆ. 


ಇಷ್ಟು ತಿಳಿದ ತರುನಾಯ ಇನ್ನು ನಾವು ರಾಶಿಯ ಅನಯವಗಳನ್ನು 
ತೆಗೆಯಲು ಪ್ರಾರಂಭಿಸುವಾ. 


೧೦ಯ3 + ೧ಯ - ೬ ಇ೧೦ಯತಳಿ + ೧ಜಯ -೪ಯ - ೬ 
ಇಯ (೨ಯ +೩) - ೨(೨ಯ +೩) 
| ಪ(೨ಯ +೩) (ಜಯ - ೨). 
ಪ. ೭.೬ರಲ್ಲಿ ಇವೇ ಅವಯವಗಳನ್ನು ನಾವು ಸಂಭವನೀಯವಾದ 
ಗುಣಕಗಳನ್ನು ಪರೀಕ್ಷಿಸಿ (ಅವು ಹೊಂದಿಕೊಳ್ಳುವವೋ ಇಲ್ಲವೋ ಎಂಬು- 


ಗುಣಸೃಥಕ್ಕರಣ ೧೪೫ 


ದನ್ನು ಬೇರೆ ಜೇಕೆಯಾಗಿ ಪರೀಕ್ಷಿಸಿ- ಈ ಪದ್ಧತಿಗೆ ನಾವು ಪರೀಕ್ಷಣ 
ಪದ್ಧತಿ ಎನ್ನುವಾ) ಹುಡುಕಿ ತೆಗೆದಿರುನೆವು. ಆ "ಡ್ಡ ಕಿಗಿಂತ ಈಗಿನ ಈ 
ಪದ್ಧ ಡಿಯು ಹೆಚ್ಚು ಸುಲಭವೂ ಅನುಕೂಲವೂ ಇಲ್ಲವೇ) 

ಸ. ೭೪ ೭.೫ ಇವುಗಳಲ್ಲಿಯ .೨ಯ೨ 4 ೧೧ಯ 4 ೫ ಮತ್ತು 
೬ಯ್‌ -೧೧ಯ 4೩ ಈ ರಾಶಿಗಳಿಗೂ ನಾವು ಈ ರೀತಿಯನ್ನು ಹಚ್ಚಿ 
ನೋಡುವಾ, ಎಯ್‌ ೬೧೧ಯ 4೫:೨ ಮುತ್ತು ೫ ಇವುಗಳ ಗುಣಾಕಾರವು 
೧೦೧೧ರಲ್ಲಿ ೧೦ ಮತ್ತು ೧ ಹೀಗೆ ಭಾಗಗಳನ್ನು ಮಾಡಿದರೆ ಅವುಗಳ 
ಗುಣಾಕಾರವೂ ೧೦ ಆಗುವದು. ಆದ್ದರಿಂದ, 

೨ಯ 4 ೧೧ಯ 4 ೫ ಆ೨ಯ”್‌ 4೧೦ಯ 4+ ಯ 4೫ 

ಇ೨ಯ(ಯ-. ೫) + (ಯ +೫) 
(ಯ +೫) (೨ಯ + ೧). 

೬ಯ5 -೧೧ಯ 4೩. ೬ ಮತ್ತು ೩ ಇವುಗಳ ಗುಣಾಕಾರವು ೧೮. 
-೧೧ರಲ್ಲಿ- ಮತ್ತು -೨ ಹೀಗೆ ಭಾಗಗಳನ್ನು ಮಾಡಿದರೆ ಅವುಗಳ 
ಗುಣಾಕಾರವು 4 ೧೮ ಆಗುವದು. ಅದ್ದ ರಿಂದ್ಕ 

೬ಯಳಿ - ೧೧ಯ +೩ ೬ಆ೬ಯ>೨ -೯ಯ - ೨ಯ +೩ 

ಇ೩ಯ (೨ಯ - ೩)- (೨ಯ - ೩) 
ಎ(೨ಯ - ೩) (೩ಯ - ೧). 

೭.೧೦. ಇನ್ನು ಇಲ್ಲಿಯ ವರೆಗಿನ ವಿವೇಚನೆಯಲ್ಲಿ ಸಂಬಂಧವು ಬಂದಿರ- 
ದಂಥ ಕೆಲವು ಹೊಸ ರಾಶಿಗಳನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಂಡು ಈ ಪದ್ದತಿಯಿಂದ 
ಅವುಗಳ ಗುಣಸೃಥಕ್ಕರಣನನ್ನು ಮಾಡುವಾ. 

ಉ. ೧. ೧೫ಯ೨ ., ೩೧ಯ 3. ೧೦... ೧೫ ಮತ್ತು ೧೦ ಇವುಗಳ 
ಗುಣಾಕಾರವು ೧೫೦. ೩೧ರಲ್ಲಿ ೨೫ ಮತ್ತು ೬ ಹೀಗೆ ಎರಡು ಭಾಗಗಳನ್ನು 
ಮಾಡಿದರೆ ಅವುಗಳ ಗುಣಾಕಾರವೂ ೧೫೦ ಆಗುವದು. ಅದ್ದರಿಂದ, 

೧೫ಯ 4 ೩೧ಯೆ 4 ೧೦ ಇ೧೫ಯಳಿ 4 ೨೫ಯ 4% ೬ಯ +೧೦ 

ಇಳಯ (ಯ 4 ೫) + ೨(೩ಯ + ೫) 
ಎ(೩ಯ + ೫) (೫ಯ + ೨). 
10 


೧೪೬ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


ಉ. ೨, ೩೨ರ - ೪೪ರ . ೧೫೩. 4೩ ಮತ್ತು 4 ೧೫ ಇವುಗಳ 
ಗುಣಾಕಾರವು 4 ೪೮೦. -೪೪ ರಲ್ಲಿ -೨೪ ಮತ್ತು -೨೦ ಹೀಗೆ ಭಾಗಗಳನ್ನು 
ಮಾಡಿದರೆ ಅವುಗಳ ಗುಣಾಕಾರವೂ 4 ೪೮೦ ಆಗುವದು. ಅದ್ದರಿಂದ, 

೩೨ರ” - ೪೪ರ. ೧೫ ಆ೩೨ರೌ - ೨೪ರ - ೨೦ರೆ4 ೧೫ 

ಹಲಿರ (೪ರ - ೩) -೫ (೪ರ - ೩) 
(೪ರ - ೩) (೮ರ - ೫). 

ಉ. ೩. ೧೮ವ೨ . ೪೧ವ -೧೦. ೧೮ ಮತ್ತು - ೧೦ ಇವುಗಳ 
ಗುಣಾಕಾರವು -೧೮೦. ೪೧ ರಲ್ಲಿ + ೪೫ ಮತ್ತು -೪ ಹೀಗೆ ಭಾಗಗಳ 
ಮಾಡಿದರೆ ಅವುಗಳ ಗುಣಾಕಾರವೂ - ೧೮೦ ಆಗುವದು. ಆದ್ದ ರಿಂದ, 

೧೮ವಳಿ 4 ೪೧ನ - ೧೦ ಆ೧೮ನ೨ 4 ೪೫ನೆ - ಅವ ೧೦ 

ರ್ಷನ(೨ನ 4 ೫) - ೨(೨ನ 4 ೫) 
(೨ನ 4೫) (೯ನ - ೨). 

ಉ. ೪. ೨೪ಕ್ಷೌ - ತಕ್ಷ. ೧೫. ೨೪ ಮತ್ತು - ೧೫ ಇವುಗಳ ಗುಣಾ- 
ಕಾರವು - ೩೬೦. - ೨ರಲ್ಲಿ - ೨೦ ಮತ್ತು 4೧೮ ಹೀಗೆ ಭಾಗಗಳನ್ನು 
ಮಾಡಿದರೆ ಅವುಗಳ ಗುಣಾಕಾರವೂ - ೩೬೦ ಅಗುನದು. ಆದ್ದರಿಂದ, 

೨೪ಕ್ಷತಿ - ೨ಕ್ಷ- ೧೫ ಎ೪ - ೨೦ಕ್ಷ, ೧೮ಕ್ಷ-೧೫ 

ಅಳಿ್ಷ(ಒಕ್ಷ-೫) 4 ೩(೬ಕ್ಷೆ- ೫) 
ಎ(ಕ್ಷೆ- ೫) (ಕ್ಷ, ೩) 

೬-೧೧. ಉ. ೫. ೩೫ಯ೨ 4 ಯ. ೩೩. ೩೫ ಮತ್ತು ೩೩ 
ಇವುಗಳ ಗುಣಾಕಾರವು ೧೧೫೫. ಇನ್ನು ನಮ್ಮೆದುರಿಗೆ ಬರುವ ಪ್ರಶ್ನಿ- 
ಯೆಂದರೆ ೭೬ರಲ್ಲಿ ಗುಣಾಕಾರವು ೧೧೫ ಆಗುವಂಥ ಯಾನ ಎರಡು 
ನಾಗಗಳಿರುವವು? ಇಲ್ಲವೆ ಬೇಕೆ ಶಬ್ದಗಳಲ್ಲಿ, ಜೇರೀಜು ೭೬ ಮತ್ತು 
ಗುಣಾಕಾರವು ೧೧೫೫ ಆಗುವಂಥ ಎಂಡು ಸಂಖ್ಯೆಗಳು ಯಾನನು? 
ಕೇಳೆ ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳದೇ ಈ ಪ್ರಶ್ನೆಗೆ ನಾವು ಉತ್ತರ ಕೊಡಬಲ್ಲೆವಾದಕೆ 


*ಳೈಯದು, ಇಲ್ಲವಾದರೆ ಮುಂದಿನ ಮಾರ್ಗವನ್ನು ಅನಲಂಬಿಸುವದು 
ರೋಗ್ಯವಾಗುವದು.. 


ಗುಣಪೃಥಕ್ಕರಣ ೧೪೭ 


ಯನ ದ ಸಹಗುಣಕನಾದ ೩೫ರಲ್ಲಿ ಎರಡು ಅನಯನಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯುವ- 
ದಾದರೆ ಅವು ಯಾವವು? ೧ ಮತ್ತು ಖಾ ಇಲ್ಲವೆ ೫ ಮತ್ತು ೭. ಕೊನೆಯ 
ನದನಾದ ೩೩ರಲ್ಲಿ ಹೀಗೆಯೇ ಅನಯನಗಳೆನ್ನು ತೆಗೆಯುವದಾದರೆ ಅವು 
ಯಾವವು ಇರಬಹುದು? ೧ ಮತ್ತು ೩ ಇಲ್ಲನೆ ೩ ಮತ್ತು ೧೧. ಇದರ 
ಮೇಲಿಂದ ಕೊಟ್ಟಿ ರಾಶಿಯಲ್ಲಿ ಸಂಭೆನಿಸಬಹುದಾದ ಗುಣಕಗಳ ಜೋಡಿ- 
ಗಳನ್ನು ನಮಗೆ ಕೆಳಗೆ ತೋರಿಸಿದಂತೆ ಬರೆಯಲು ಬರುವದು; 
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ಕ್ಲಿಜಯ--ಿತ್ತಿ ಕಿಜರ್ಯ | ಆಯೆ 


ಇಲ್ಲಿ ಕತ್ತರಿ ಗುಣಾಕಾರವನ್ನು ಮಾಡಿದರೆ ರಾಶಿಯಲ್ಲಿಯ ನಡುನಿನ 
ನಡು ಜೊರೆಯುವದು ಎಂಬುದನ್ನು ಲಕ್ಷ್ಯದಲ್ಲಿ ಕೆಗೆರುಕೊಂಡಕೆ ಇಲ್ಲಿ ' 
ಏಳನೆಯ ಜೋಡಿಯು ಕೂಡುನದು ಎಂಬುದು ಸಹಜವಾಗಿ ಹೊಳೆ. 
ಯುವದು, ಇದೇ ಸಂಗತಿಯನ್ನು ನನುಗೆ ಮುಂಜಿ ತೋರಿಸಿದಂತೆಯೂ 
ತರ್ಕಿಸಲು ಬರುನದು. ಯಿದ ಸಹೆಗುಣಕದ ಅನಯನಗಳ ಒಂದು 
ಜೊ!ಡಿಯನ್ನು ಒಂದು ಸಾಲಿನಲ್ಲಿ ಬಕಿಯಬೇಕು. ಅದರ ಕೆಳಗೆ ಕೊನೆಯ 
ಸದದ ಅನಯನಗಳ ಒಂದು ಜೋಡಿಯನ್ನು ಬರೆಯಜೀಕು. ಮೇಲಿನಂತೆ 
ಕತ್ತರಿ ಗುಣಾಕಾರನನ್ನು ಮಾಡಿ ಆ ಗುಣಾಕಾರಗಳ ಜೇರೀಜನ್ನು 
ಮಾಡಬೇಕು. ಈ ಬೇರೀಜು ಯದ ಸಹಗುಣಕಕ್ಕೆ ಸರಿಯಿದ್ದರೆ ಆ 
ಕತ್ತರಿ ಗುಣಾಕಾರಗಳೇ ನಮಗೆ ಬೇಕಾಗಿರುವ ಯದ ಸಹಗುಣಕದ ಭಾಗ- 
ಗಳೆಂದು ತಿಳಿಯಬೇಕು. ಈ ಸಂಗತಿಯನ್ನು ಪ್ರತ್ಯಕ್ಷವಾಗಿ ಅಂಕೆಗಳನ್ನು 
ಮಂಡಿಸಿ ಕೆಳಗೆ ನಿಶದ ಮಾಡಲಾಗಿಕೆ. 
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+H ೧೬೧೧೫೫ ೧೧-೧೦೫ ೩.೩೮೫ ೧೬.೭ ೫.೨೩೧ ೫೨೧೭೭೬ 
ಇಲ್ಲಿ ನಿಳನೆಯ ಗುಣಾಕಾರವು ಸರಿಬರುವದು, ಮತ್ತು ಇದರ ಮೇಲಿಂದ 


೧೪೮ ಸುಜೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


ನಡುವಿನ ಪದದಲ್ಲಿ ೨೧ಯ ಮತ್ತು ೫೫ಯ್ಯ ಹೀಗೆ ಎರಡು ಭಾಗಗಳನ್ನು 
ಮಾಡಬೇಕೆಂಬುದು ನಮ್ಮ ಲಕ್ಷ್ಯಕ್ಕೆ ಬರುವದು. 
೩೫ಯ್‌ ಹಂ೧ಿಯ4೫೫ಯ 2೭ಯ (೫ಯ-.೩).೧೧(೫ಯ-.೩) 
(ಜಯ .. ೩)(೭ಯ +೧೧). 
ಕೊನೆಯೆ ನದದ ಹಿಂದಿನ ಚಿನ್ನವು- ಇದ್ದ ಕಿ (ಯ ದ ಹಿಂದಿನ ಚಿನ್ನವು 
- ಚಿನ್ನವಲ್ಲ -ಎಂಬ ಸಂಗತಿಯನ್ನು ಗೃಹೀತವೆಂದು ಇಟ್ಟುಕೊಳ್ಳಲಾಗಿದೆ.) 
ಅಲ್ಲಿ ಯಾವ ಕತ್ತರಿ ಗುಣಾಕಾರಗಳಲ್ಲಿಯ ಅಂತರವು ಯದ ಸಹಗುಣಕ- 
ದಷ್ಟು ಇರುವದೋ ಅದು ಬೇಕಾಗಿರುವ ಜೋಡಿ ಇರುವದು. 


ಉ. ೬ ೧೫ಯ೨..೪ಯ -೯೧ ಈ ರಾಶಿಯ ವಿಚಾರವನ್ನು ನಾವು 
ಮಾಡುವಾ. ೧೫ರ ಅವಯವಗಳು ೧ ಮತ್ತು ೧೫ ಇಲ್ಲವೆ ೩ ಮತ್ತು ೫. 
೯೧ರ ಅನಯನಗಳು ೧ ಮತ್ತು ೯೧ ಇಲ್ಲವೆ ೭ ಮತ್ತು ೧೩. ಇನ್ನು ೧೫ರ 
ಅವಯನಗಳ ಯಾನದೇ ಜೋಡಿಯೊಡನೆ ೯೧ರ ಅನಯನಗಳ ಯಾನದೇ 
ಜೋಡಿಯನ್ನು ಕತ್ತರಿ ಗುಣಾಕಾರಕ್ಕಾಗಿ ತೆಗೆದುಕೊಂಡರೆ ಮುಂದಿನಂತೆ 
ಪ್ರಕಾರಗಳು ಸಂಭವಿಸುತ್ತವೆ. 











೧೧೫ ೧೧೫1೧೧೫೧೧೫ ೩೫ | ೩೫೩೫! ೩೫ 
X X X 1X X ೬. X X 
೧೯೧ ೯೧೧ | ೭೧೩/೧೩ ೭| ೧೯೧ ೯೧ ೧೭ ೧೩1೧೩ ೭ 





೯೧-೧೫ ೧೩೬೫-೧ ೧೦೫-೧೩ ೧೯೫-೭ ೨೭೩-೫ ೪೫೫-೩ ೩೯-೩೫-೪ 


ಇಲ್ಲಿ ಏಳನೇ ಗುಣಾಕಾರವು ಸರಿಹೋಗುವದು ಮತ್ತು ಇದರ ಮೇಲಿಂದ 
ಲಯ ದ ಬದಲಾಗಿ ೩೯ಯ - ೩೫ಯ ಎಂದು ಬರೆಯಬೇಕೆಂಬುದು ನನು 
ಟಿ 
ಲಕ್ಸ್ಯಕ್ಕೆ ಬರುವದು. 
೧೫ಯ 4 ೪ಯ - ೯೧ ಆ೧೫ಯ್‌ .೩೯ಯ ೩೫ಯ - ೯೧ 
ಹನಿಯ (೫ಯೆ 4 ೧೩) - ೭ (೫ಯ + ೧೩) 
(ಜಿಯ 4 ೧೩)(೩ಯ - ೭). 
೭-೧೨. ಮೇಲಿನ ಉದಾಹರಣೆಗಳನ್ನು ನಮಗೆ ಕೆಳಗೆ ತೋರಿಸಿದ 
ರೀತಿಯಿಂದಲೂ ಮಾಡಲು ಬರುವದು. ಉದಾಹರಣೆಗಾಗಿ ಉ. ೫ ರಲ್ಲಿಯ 
೩೫ಯರಿ 4 ೭೬ಯ 4 ೩೩ ಈ ರಾಶಿಯನ್ನು ನಾವು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳುವಾ. 


ಗುಜಸೃಥಕ್ಕರಣ ೧೪೯ 


ನಡುವಿನ ಪದದಲ್ಲಿ ಅನುಕೂಲವಿರುವ ಎರಡು ಭಾಗಗಳನ್ನು ಮಾಡುವ- 
ದಕ್ಕಾಗಿ ಇಲ್ಲಿ ನಮಗೆ, ಬೇರೀಜು ೭೬ ಇದ್ದು ಗುಣಾಕಾರವು ೩೫ ೩೩ 
ಅಂದರೆ ೧೧೫೫ ಇರುವಂಥ ಎರಡು ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಹುಡುಕಿ 
ತೆಗೆಯಬೇಕಾಗಿದೆ. ನಾವು ೧೧೫೫ ಈ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ಅನಿಭಾಜ್ಯ- 
ಅವಯನಗಳಲ್ಲಿ ಬರೆಯುವಾ. ೧೧೫೫ ಎ೩.೫. ೭.೧೧. ಇಲ್ಲಿ ಎಲ್ಲಕ್ಕಿಂತ 
ದೊಡ್ಡದಾದ ಅವಿಭಾಜ್ಯ ಅವಯವವು ೧೧ ಇದೆ. ಇನ್ನು ನಾವು 
ಎರಡೆರಡು ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಜೋಡಿಗಳನ್ನು ಹುಡುಕುವಾ. ಅವುಗಳ ಗುಣಾ- 
ಕಾರವು ೧೧೫೫ ಇರಬೇಕು. ಮತ್ತು ಅವುಗಳಲ್ಲಿಯ ಒಂದು ಸಂಖ್ಯೆಯು 
೧, ೧೧ ಇಲ್ಲವೆ ೧೧ರ ಪಟ್ಟು ಇದ್ದು ಅದು ೧೧೫೫ನ್ನು ಭಾಗಿಸಬೇಕು. 


ಇಂಥ ಜೋಡಿಗಳು ಕೆಳಗಿನಂತಿರುವವು:--- 
೧. ೧೧೫೫ 
೧೧ ೧೦೫ 
೩೩ ೩೫ 
೫೫ ೨೧ ಬೇರೀಜು ೩೬, ಆದ್ದರಿಂದ ೫೫ ಮತ್ತು ೨೧ ಇವು 


ಆ ಬೇಕಾಗಿರುವ ಸಂಖ್ಯೆಗಳು. 


ಉ. ೬ ರಲ್ಲಿಯ ೧೫ಯ೨ ೬೪ಯ-೯೧ ಈ ರಾಶಿಯ ವಿಷಯದಲ್ಲಿ 
ಈ ನಿಯಮವನ್ನು ಉಪಯೋಗಿಸುವಾ. ಇಲ್ಲಿ ಕೊನೆಯ ನದದ ಹಿಂಜಿ 
- ಚಿನ್ನನಿಡೆ. ಆದ್ದರಿಂದ ಇಲ್ಲಿ ನಡುನಿನ ಸದದ ಎರಡು ಭಾಗಗಳನ್ನು 
ಮಾಡುವದಕ್ಕಾಗಿ ನಮಗೆ ಅಂತರವು ೪ ಇದ್ದು ಗುಣಾಕಾರವು ೧೫೫೯೧ 
ಅಂದರೆ ೧೩೬೫ ಇರುವಂಥ ಎರಡು ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಹುಡುಕಿ ಕೆಗೆಯ- 
ಬೇಕಾಗಿದೆ. ಇನ್ನು ೧೩೬೫ ಎ೩. ೫. ೭. ೧೩. ಇಲ್ಲಿ ಎಲ್ಲಕ್ಕಿಂತ ದೊಡ್ಡ 
ಅವಿಭಾಜ್ಯ ಅವಯವವು ೧೩ ಇರುತ್ತದೆ. ಇನ್ನು ಗುಹಾಕಾರವು ೧೩೬೫ 
ಇದ್ದು ಒಂದು ಸಂಖ್ಯೆಯು ೧, ೧೩ ಇಲ್ಲವೇ ೧೩ರ ಪಟ್ಟು ಇದ್ದು ೧೩೬೫ನ್ನು 
ಭಾಗಿಸುವಂಥ ಎರಡೆರಡು ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಜೋಡಿಗಳನ್ನು ಅರಿಸುವಾ. 


೧... ೧೩೬೫ 
೧೩ ೧೦೫ 
ರ೯ ೩೫ ಅಂತರವು ೪. ಆದ್ದರಿಂದ ೩೯ ಮತ್ತು ೩೫ ಇನು 


ಇಷ್ಟ ಸಂಖ್ಯೆ ಗಳು. 


೧೫೦ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


೭.೧೩. ಎರಡು ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಜೇರೀಜು ಮತ್ತು ಹಾಗೆಯೇ ಅವುಗಳ 
ಗುಣಾಕಾರವು ಗೊತ್ತಿದ್ದರೆ ಆ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಹುಡುಕಿ ತೆಗೆಯುವ ಒಂದು 
ಸುಲಭವಾದ ಮಾರ್ಗವಿದೆ. ಅದು ಹೀಗೆ: ಬೇರೀಜು ಅಷ್ಟೇ ಇರುವ 
ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಜೋಡಿಗಳನ್ನು ನಾವು ಮಂಡಿಸುತ್ತ ಹೋದರೆ ಅವುಗಳೊಳಗಿನ 
ಅಂತರವು ಹೆಚ್ಚುತ್ತ ಹೋದಂತೆ ಗುಣಾಕಾರವು ಕಡಿನೆಯಾಗುತ್ತ 
ಹೋಗುವದು ಮತ್ತು ಅವುಗಳೊಳಗಿನ ಅಂತರವು ಕಡಿನೆಯಾಗುತ್ತ 
ಹೋದಂತೆ ಅವುಗಳ ಗುಣಾಕಾರವು ಹೆಚ್ಚುತ್ತ ಹೋಗುನದು. 


ಉದಾಹರಣೆಗಾಗಿ ಬೇರೀಜು ೧೨ ಇರುವಂಥ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ತೆಗೆದು- 
ಕೊಳ್ಳಿರಿ. 


೬೫೮ ಹಿವಡಿ೬ ಇಲ್ಲಿ ಬೇರೀಜು ೧೨ ಇರುವಂಥ ಸಂಖ್ಯೆಗಳಲ್ಲಿಯ 
೫೫ ೭೦೩೫ ಅಂತರವು ಹೆಚ್ಚಾಗುತ್ತ ಹೋದಂತೆಲ್ಲ ಗುಣಾ- 
೪೫ ೮೩೩೨ ಕಾರವು ಕಡಿಮೆಯಾಗುತ್ತ ಹೋಗುವದು ಮತ್ತು 
೩೫ ೯ಇ೨೭ ಆ ಸಂಖ್ಯೆಗಳು ಸಮಾನನಿರುವಾಗ ಗುಣಾಕಾರವು 


೨೧೦೩.೨೦ ಎಲ್ಲಸ್ಕಿಂತ ದೊಡ್ಡ ದಿರುನದು,, ಎಂದು ನಮಗೆ 
೧೫೧೧೬೧೧ ಕಂಡುಬರುವದು. 

ಇನ್ನು ವಿಷಮ ಬೇರೀಜು ಇರುವ ಒಂದು ಉದಾಹರಣೆಯನ್ನು ತೆಗೆದು- 
ಕೊಳ್ಳುವಾ. ಬೇರೀಜು ೯ ಇದೆಯೆಂದು ತಿಳಿದುಕೊಳ್ಳಿರಿ. 
೪2೭೫.೨೦ ಇಲ್ಲಿಯೂ ನಮಗೆ ಮೇಲಿನ ಸಂಗತಿಯೇ ಕಂಡುಬರುನದು. 
೩೨೭೬೧೮ ಆ ಸಂಖ್ಯೆಗಳಲ್ಲಿಯ ಅಂತರವು ಅತಿ ಕಡಿಮೆ, ಅಂದರೆ ೧ 
೨೫೭೧೪ ಇದ್ದಾಗ ಗುಣಾಕಾರವು ಎಲ್ಲಕ್ಕಿಂತ ದೊಡ್ಡದಿರುವಡೆಂಬು- 
೧೩೬೮೭೮ ದನ್ನು ನಾವು ನೋಡುತ್ತೇವೆ. ಇಲ್ಲಿ ನಮ್ಮೆದುರಿನಲ್ಲಿ 
ಎರಡೇ ಉದಾಹರಣೆಗಳನ್ನು ಇಡಲಾಗಿದೆ. ಆದರೆ ಬೇರೆ ಬೇಕೆ ಉದಾಹರಣೆ- 
ಗಳನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಂಡು ನಮಗೆ ಈ ಸಂಗತಿಯು ನಿಜನಿರುವದೆಂಬುದನ್ನು 
ಮನವರಿಕೆ ಮಾಡಿಕೊಳ್ಳಲು ಬರುವದು, ಮತ್ತು ಅದನ್ನು ಹಾಗೆ ನಾವು 
ಮನವರಿಕೆ ಮಾಡಿಕೊಳ್ಳಬೇಕು. ಯಾವದೇ ಸಂಗತಿಯನ್ನು ಇಲ್ಲಿ ಹೇಳ 
ಲಾಗಿದೆ ಎಂಬ ಮಾತ್ರಕ್ಕೆ ಅದು ಗ್ರಾಹ್ಯವೆಂದು ತಿಳಿಯ ಕೂಡದು. 

ಯಾವ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ನಿಷಯದಲ್ಲಿಯೂ ಈ ಸಂಗತಿಯು ನಿಜನಿಡೆಯೆಂಬು- 


ಗುಣಪೃಥಕ್ಕರಣ ೮೫೧ 


ಪನ್ನು ನಮಗೆ ಮುಂದಿನಂತೆ ಸಿದ್ಧಮಾಡಿ ತೋರಿಸಲು ಬರುವದು. ಮೊದಲು 
ನಾವು ಸಮ ಬೇರೀಜಿನ ಉದಾಹರಣೆಯನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳುವಾ. ಎರಡು 
ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಬೇರೀಜು ೨ ಇದೆ ಎಂದು ತಿಳಿಯಿರಿ. ಹಾಗಾದಕೆ ಆ 
ಸಂಖ್ಯೆಗಳು ಮತ್ತು ಅವುಗಳ ಗುಣಾಕಾರಗಳು ಕೆಳಗೆ ತೋರಿಸಿದಂತೆ 
ಇರುವವು. 
ಅಆ ಐಟ್ರಿತಿ ಇಲ್ಲಿ ನಮಗೆ ಏನು ಕಂಡುಬರುವದು? ಎರಡೂ 
(ಅ-೧)(ಅ.೧)-ಅರಿ-೧ ಸಂಖ್ಯೆಗಳು ಸಮಾನ (ಅ ಮತ್ತು ಅ) ಇದ್ದಾಗ 
(ಅ-.೨)(ಅ..೨)ಅಪಿ-ಲ ಗುಣಾಕಾರ ಎಲ್ಲಕ್ಕೂ ಹೆಚ್ಚು ಅಂದರೆ ಅ: 
(ಅ-೩)(ಅ-8)ಎಅರ೯. ಇರುತ್ತದೆ. ಮತ್ತು ಅವುಗಳಲ್ಲಿಯ ಅಂತರವು 
ಹೆಚ್ಚುತ್ತ ಹೋದಂತೆಲ್ಲ ಕ್ರಮನಾಗಿ ಅದು 
ಯಾಗ ಹೋಗುವದು. 


ಇನ್ನು ನಿಷಮ ಬೇರೀಜು ಇರುವ ಉದಾಹರಣೆಯನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳುವಾ. 
ಎರಡು ಸ ಸಂಗ ಬೇರೀಜು ೨ಅ +೧ ಇದೆಯೆಂದು ತಿಳಿಯಿರಿ, ಹಾಗಾ- 


ದರೆ ಆಸ ಸಂಖ್ಯೆಗಳು ಮತ್ತು ಅವುಗಳೆ ಗುಣಾಕಾರಗಳು ಕೆಳಗೆ ತೋರಿಸಿದಂತೆ 
ಇರುವವು. 


ಅ (ಅ.೧) ಎಲಿ ಇಲ್ಲಿಯೂ ನಮಗೆ ಮೇಲಿನಂತೆಯೇ 
(ಅ-೧)(ಅ..೨) ಎ ಆ೨೬೮ಅ-೨ ಕಂಡು ಬರುತ್ತದೆ. ಸಂಖ್ಯೆಗಳಲ್ಲಿಯ 
(ಅ-೨)(ಅ..೩) ಎ ಆಅ-೬ ಅಂತರವು ಅತಿ ಕಡಿಮೆಯೆಂದರೆ ಬರೇ 
(ಅ-೩)(ಅ.,೪) ಎ ಅನ೬ಅ-೧೨ ೧ ಇದ್ದಾಗ ಗುಣಾಕಾರವು ಎಲ್ಲಕ್ಕಿಂತ 
ಜನ ಸ“ ದೊಡ್ಡ ಡು ಅಂದರೆ ಅ೨.ಅ ಇರು 
ವದು. ಮತ್ತು ಅಂತರವು ಕೆಚ್ಚು ತ್ರ ಹೋದಂತೆಲ್ಲ ಅದು ಕಡಿಮೆಯಾಗುತ್ತ 
ಹೋಗುವದು. 


ಇದರ ಉಸಯೋಗವು ಯಾವ ಎರಡು ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಬೇರೀಜು ಮತ್ತು 
ಗುಣಾಕಾರ ಇವೆರಡನ್ನು ಕೊಟ್ಟಿ ರುವದೋ ಅಂಥ ಎರಡು ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು 
ಹುಡುಕಿ ತೆಗೆಯುವದಕ್ಕಾಗಿ ಹೇಗೆ ಆಗುವದೆಂಬುದನ್ಮು ನಾನಿನ್ನು 
ನೋಡುವಾ. ಉದಾಹರಣೆಗಾಗಿ ನಾವು ಐದನೆಯ ಉದಾಹರಣೆಯನ್ನು 
ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳುವಾ. ಅಲ್ಲಿ ನಮಗೆ ಬೇರೀಜು ೭೬ ಮತ್ತು ಗುಣಾಕಾರವು 
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7೧೫೫ ಇರುವಂಥ ಎರಡು ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಹುಡುಕಿ ತೆಗೆಯಬೇಕಾಗಿದೆ. 
ನಾವು ೪೦ ಮತ್ತು ೩೬ ಈ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಂಡರೆ ಅವುಗಳ 
ಗುಣಾಕಾರವು ೧೪೪೦ ಬರುವದು ೫೦ ಮತ್ತು ೨೬ ತೆಗೆದುಕೊಂಡರೆ ೧೩೦೦ 
ಬರುವದು, ೬೦ ಮತ್ತು ೧೬ ತೆಗೆದುಕೊಂಡರೆ ೯೬೦ ಬರುವದು. ೫೬ 
ಮತ್ತು ೨೦ ಇವುಗಳ ಗುಣಾಕಾರವು ೧೧೨೦ ಬರುವದು. (ಈ ಎಲ್ಲ ಗುಣಾ- 
ಕಾರಗಳನ್ನು ನಮಗೆ ಬಾಯಿಯಿಂದ ಮಾಡಲು ಬರುವದು.) ಇಷ್ಟ ಸಂಖ್ಯೆ- 
ಗಳ ಗುಣಾಕಾರವು ೧೧೫೫ ಇದೆ. ಅದರ ಕೊನೆಯ ಅಂಕೆಯು ೫ ಇದೆ. 
ಆದ್ದರಿಂದ ೫೫ ಮತ್ತು ೨೧ ಇವು ಆ ಸಂಖ್ಯೆಗಳು ಇರುವದು. ಬಹಳ 
ಸಂಭವನೀಯವಾಗಿದೆ. ಪ್ರತ್ಯಕ್ಷವಾಗಿ ಗುಣಾಕಾರನನ್ನು ಮಾಡಿದರೆ 
ಅವನೇ ಇರುವವೆಂಬುದು ಕಂಡುಬರುತ್ತದೆ. 


ಹೀಗೆಯೇ ನಾವು ಆರನೆಯ ಉದಾಹರಣೆಯನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳುವಾ. 
ಇಲ್ಲಿ ನಮಗೆ ಬೇಕಾಗಿರುವ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಬೇರೀಜು 3೪ ಇದ್ದು ಗುಣಾಕಾರವು 
-೧೩೬೫ ಇದೆ. ಗುಣಾಕಾರವು ಖುಖವಿದೆಯಾದ್ದರಿಂದ ಒಂದು ಸಂಖ್ಯೆಯು 
ಧನ ಇನ್ನೊಂದು ಯಣ ಇರುವದೆಂಬುದು ನಿಚ್ಚಳನಿಜೆ. 4೩೪ ಮತ್ತು 
-೩೦ ಈ ಜೋಡಿಯನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಂಡರೆ ಗುಣಾಕಾರವು -೧೦೨೦ ಬರು- 
ನದು. 1೪೪ ಮತ್ತು -೪೦ ಈ ಜೋಡಿಯನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಂಡಕೆ -೧೭೬೦ 
ಬರುವದು. ಇಲ್ಲಿ ಗುಣಾಕಾರವು -೧೩೬೫ ಇದೆ. ಆದ್ದರಿಂದ ಇಷ್ಟ 
ಸಂಖ್ಯೆಗಳು ೬೩೪ ಮತ್ತು ೬೪೪, ಮತ್ತು -೩೦ ಮತ್ತು -೪೦ ಇವುಗಳ 
ಹತ್ತರ ಹತ್ತರ ನಟ್ಟನಡುವೆ ಇರುವ ಸಂಭವನಿಜೆ. ಗುಣಾಕಾರದ ಕೊನೆಯ 
ಅಂಕೆಯು ೫ ಇದೆ. 4೩೯ ಮತ್ತು -೩೫ ಇವು ಇಷ್ಟ ಸಂಖ್ಯೆಗಳಿರುವನೇ 
ಎಂದು ನೋಡುವಾ. ಗುಣಾಕಾರ ಮಾಡಿದರೆ ಅವೇ ಇರುವನೆಂದು ಕಂಡು 
ಬರುತ್ತದೆ. 

೭.೧೪. ಎರಡು ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಜೇರೀಜು (ಬ) ಮತ್ತು ಅವುಗಳ ಗುಣಾ- 
ಕಾರವು (ಸನು) ಗೊತ್ತಿದ್ದರೆ ಅವುಗಳನ್ನು -ಹುಡುಕೆ ತೆಗೆಯುವ ಬಹಳ 
ಹತ್ತರದ ಮತ್ತು ಸುಲಭವಾದ ಒಂದು ಮಾರ್ಗವನ್ನು ಈಗ ಹೇಳುವೆವು. 
ಬೇರೀಜಿನ ಅರ್ಥದ (4ಬ ದ) ವರ್ಗವನ್ನು ಮಾಡಬೇಕು. ಮತ್ತು 
ಅದರೊಳಗಿಂದ ಗುಣಾಕಾರವನ್ನು (ಪಮ) ಕಳೆಯಬೇಕು. ಬರುವ 
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ಶೇಷದ ವರ್ಗಮೂಲನನ್ನು ತೆಗೆಯಬೇಕು ಮತ್ತು ಅದನ್ನು ಬೇರೀಜಿನ 
ಅರ್ಥದಲ್ಲಿ (3ಬ ದಲ್ಲಿ) ಕೂಡಿಸಬೇಕು ಮತ್ತು ಅದೇ ರೀತಿ ಕಳೆಯಬೇಕು. 
ಬಂದ ಬೇರೀಜು ಮತ್ತು ವಜಾಬಾಕೆ ಇವು ಆ ಎರಡು ಇಷ್ಟ ಸಂಖ್ಯೆಗಳು. 

ಈ ನಿಯಮದ ಉನಯೋಗವು ನಮಗೆ ಪೆಯೆ೨ + ಬಯೆ + ಮ ದಂಥ 
ತ್ರಿಪದಿಗಳ ನಡುವಿನ ಸೆದವನ್ನು ಗುಣಪೃಥಕ್ಟರಣಕ್ತಾಗಿ ಒಡೆಯುನದ- 
ಕ್ಟಾಗಿ ಬಹಳ ಒಳ್ಳೆ ರೀತಿಯಿಂದ ಆಗುವದು. ನಾವು ೪೮ಯನಿ4೬೪ಯ೨೧ 
ಈ ರಾಶಿಯನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳುವಾ. ನಮಗೆ ಇಲ್ಲಿ ಮೊದಲು 
ಜೇರೀಜು ೬೪ ಮತ್ತು ಗುಣಾಕಾರ ೪೮ ೨೧ ಅಂದರೆ ೧೦೦೮ ಇರುವಂಥ 
ಎರಡು ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಹುಡುಕಿ ತೆಗೆಯಜೇಕಾಗಿದೆ. ಇಲ್ಲಿ ಬೇರೀಜಿನ 
ಅರ್ಧನು ೩೨; ಅದರ ವರ್ಗನು ೧೦೨೪. ಅದರೊಳಗಿಂದ ಕಳೆಯಬೇಕಾದ 
ಗುಣಾಕಾರವು ೧೦೦೮; ಶೇಷವು ೧೬. ಅದರ ವರ್ಗಮೂಲವು ೪. 
೩೨ - ೪ 2೩೬; ೩೨- ೪ ಎ೨೮, ಆದ್ದರಿಂದ ಇಷ್ಟ ಸಂಖ್ಯೆಗಳು ೩೬ 
ಮತ್ತು ೨೮. ಇನ್ನು ಗುಣಪೃಥಕೃರಣವನ್ನು ಕೆಳಗೆ ತೋರಿಸಿದಂತೆ 
ಮಾಡಲು ಬರುವದು. 
೪೮ಯಳ 4 ೬೪ಯೆ + ೨೧ ಇ ಇಲಯ +೩೬ಯೆ 4 ೨೮ಯ 4 ೨೧ 
೧೨ಯ (೪ಯ 4+ ೩). ೭ (೪ಯ + ೩) 
(೪ಯ +೩) (೧೨ಯ +೭). 

ಇದೇ ನಿಯಮವನ್ನು ೪೦ಯ೨ - ೯ಯ - ೧೦ ಈ ರಾಶಿಯ ಅವಯವ- 
ಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯುನದಕ್ಕಾಗಿ ಉಪಯೋಗಿಸುವಾ. -$5ದ ವರ್ಗ ರ; 
೪೦ ಮತ್ತು -೧೦ ಇವುಗಳ ಗುಣಾಕಾರ -೪೦೦. ೮? ಉಣಾ - ೪೦೦ 
ಐ 0೮0 ಎ (ಭಾನ ದಿಲಿ; 5-೪೧ ಜ.೨೫. 
೪೦ಯ” - ೯ಯ- ೧೦೬ ೪೦ಯಳನ + ೧೬ಯ - ೨೫ಯ - ೧೦ 

ಇ ೮ಯ (೫ಯ +೨) - ೫(೫ಯ + ೨) 
= (ಜಯ 4 ೨) (ಆಯ - ೫). 
ಪ್ರಶ್ನಸಂಗ್ರಹ ೨೩. 

ಕೆಳಗೆ ಕೊಟ್ಟಿ ರಾಶಿಗಳ ಅವಯನಗಳನ್ನು ಕೆಗೆಯಿರಿ : 

೧. ಎಯ್‌ ೬೫ಯ ೩. ೨. ೩ಯ್‌ 4 ೪ಯ +೧. 
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ತ್ತಿ ೬ರ ೧೩ರ ೬. ೪, ೬ನ. ೧೭ವ 4೫. 

೫. ೬ಲ೨ - ೫೮. %೧. ೬. ೬ರ - ೧೩ರ. ೫. 

೩. ೮ಸತಿ -೧೮ನರ್ಲ೯. ಳೆ. ೬ಮಳವಿ -೨೫ಮ 4 ೪. 

೯. ೬ರ ೭ರ -೩, ೧೦. ಆಸ 4 ೨ಸ-೧. 
೧೧. ಜಯ” 4೯ ಯ - ೨. ೧೨. ೨೫೨ - ೧೩ನ -೭. 
೧೩. ೧೦ದ೨ -೧೩ದ - ೩ ೧೪. ೬ಕ್ಷ -೧೧ಕ್ಷ+೩. 
೧೫. ೮ರ೨ - ೧೮ರ 4೯. ೧೬. ೮೫ನೆ -೧೮ಪ - ೫. 
೧೭. ೩ಯತ೨ + ೨೩ಯ + ೩೦. ೧೮. ೧೫ನ೨ - ೩ನ - ೨. 
೧೯. ೨ಬ -೧೫ಬ -೮. ೨೦. ೧೨ಯಳಿ 4+ ೨೮ಯ + ೧೫. 
೨೧. ಓಯ್‌ + ೬ಯ - ೩. ೨೨. ೪ಯಳಿ 4+ ೩೧ಯ + ೪೨. 
೨೩, ೬ಯಳಿ ೬ ೧೭ಯೆ- ೧೦. ೨೪. ೧೦ಯಳ - ೧೯ಯ ೯ ೯. 
೨೫. ೧೬೫೨ + ೪೬ನ.-೧೫. ೨೬. ೪ಮು 4 ೮ಮ- ೫. 
೨೭. ೨೪ಯಳಿ - ೨೫ಯ + ೬. ೨೮. ೧೦ರ -೯೧ರ +೯. 
೨೯. ಆಯನ 4 .೨೬೭ಯ - .೨೦. ೩೦. ೨೪ರ೨ - ೩೮ರ 4 ೧೫. 

ತ್ತಿ, 
ಯ5.ಬಯ ನು 


೭.೧೫. ಯ3.. ಬಯ. ಮ ಇದು ಸಯೆ೨+ಬಯೆ4೬ನುದ 
ಪ.೧ ಇರುವಂಥ ಒಂದು ವಿಶಿಷ್ಟ ಪ್ರಕಾರವಿರುತ್ತದೆ. ಇದರ ಅನಯವ- 
ಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯುವದು ಬಹಳ ಸುಲಭವಾಗಿದೆ. ಈ ವಿಶಿಷ್ಟ ಸ್ವರೂಪದ 
ರಾಶಿಯ ಗುಣಸೃಥಕ್ಕರಣನನ್ನು ಮಾಡುವದಕ್ಕಾಗಿ ನಮಗೆ ಬೇರೀಜು 
ನಡುವಿನ ಸದದಲ್ಲಿಯ (ಯ ದ) ಸಹಗುಣಕದಷ್ಟು (ಬ) ಇರುವ, ಮತ್ತು 
ಗುಣಾಕಾರವು ಮೊದಲಿನ ಸದದಲ್ಲಿಯ (ಯ ದ) ಸಹಗುಣಕ (೧) ಮತ್ತು 
ಕೊನೆಯ ಸದ (ಮ) ಇವುಗಳ ಗುಣಾಕಾರದಷ್ಟು (ಅಂದರೆ ಮು), ಇರು- 
ನಂಥ ಎರಡು ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಹುಡುಕಿ ತೆಗೆಯಬೇಕಾಗಿಡೆ. ಅನಯವಗಳು 
(ಯ....(ಯ...) ಈ ಸ್ವರೂಪದವು ಇರುವವು. ಮತ್ತು ತೆರವಿದ್ದ ಸ್ಥಳಗಳಲ್ಲಿ 
ಆ ಎರಡು ಸಂಖ್ಯೆಗಳು ಇರುವವು... ಉದಾಹರಣೆಗಾಗಿ, ಯ೨.೮ಯ,೧೫ 
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ಎ ಟೆ (ಸ 


ಇದರ ಗುಣಕಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯುವದಿದ್ದ ರೆ(ಯ.೩)(ಯ..೫) ಇವು ಆ ಗುಣಕ- 
ಗಳೆಂದು ಒಮ್ಮೆಲೇ ಹೇಳಲು ಬರುವದು. ಇಲ್ಲಿ ೩ ನುತ್ತು ೫ ಇವುಗಳ 
ಬೇರೀಜು ೮ ಇದೆ ಮತ್ತು ಗುಣಾಕಾರವು ೧೫ ಇದೆ. ಅನಯನಗಳನ್ನು 
ತೆಗೆದು ತೋರಿಸಿದ ಕೆಳಗಿನ ರಾಶಿಗಳನ್ನು ನೋಡಿರಿ: 


ಯ್‌-೧೦ಯ ೨೪೨ (ಯ -೪)(ಯ- ೬). (೧೪). (-೬)2-೧ಂ; 


(-೪)(-೬) ಎ4 ತಾ. 
+೫ರ-೧೪ 2 (ರ. ಬ(ರ- ೨. SM 64 js 
4-5) = 
ವೌ-೪ನ-೨೧೭(ನ-2)(ನ+೫). (-೭)(45) 
(os) = 


ಮೂಲ ರಾಶಿಯಲ್ಲಿ ಕೊನೆಯ ಸದವು ಥನನಿದ್ದಕಿ ಅನಯನ 4 
ಕೊನೆಯ ಸದಗಳು ಏಕಜಿನ ನಿರುವವು ಮತ್ತು ನಡುವಿನ ನ ದ ಚಿನ್ನವೇ 


ಅವಗಳ ಚಿನ್ನ ವಿರುತ್ತದೆ. ಮೂಲರಾ ಶಿಯಲ್ಲಿಯ ಕೊನೆಯ ಪದವು ಯಣ- 
ನಿದ್ದರೆ ಅನಯವಗಳಲ್ಲಿಯ ಕೊನೆಯ ಸರಗಳು ಭಿನ್ನಚಿನ್ಹನಿರುವವು 


ಈ ಪಿಶಿಸ್ಟ ತರದ ಬಹಳಸ ಷ್ಟು ಉದಾಹರಣೆಗಳನ್ನು ಸ್ವಲ್ಪ ನಿಚಾರ ರವನ್ನು ಮಾಡಿದಕೆ 


[ಬಾಯಿಯಿಂದ ಬಿಡಿಸಲು ಜಃ ಮತ್ತು ಅವುಗಳನ್ನು ಹಾಗೆ ಓಡಿಸಬೇಕು. 
[ಯಾವದಾದರೊಂದನ್ನು ಹಾಗೆ ಬಿಡಿಸಲು ಬರೆದಿದೆ ರೆ ಹಿಂದೆ ನಿಶದಪಡಿಸಿದ ರೀೀತಿ- 
'ಗಳೆಲ್ಲಿಯ Re ರೀತಿಯನ್ನು ಉಪಯೋಗಿಸಬೇಕು. 


ಉ. ೧. ಯೌ + ೨೯ಯ . ೨೦೪. ಬೇರೀಜು ೨೯ ಇದ್ದು ಗುಣಾ- 
ಕಾರವು ೨೦೪ ಇರುವಂಥ ಎರಡು ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಹುಡುಕಿ ಕಿಗೆಯುವಾ. 
೨೦೪ ಎ ೨.೩೧೭. ಎಲ್ಲಕ್ಕಿಂತ ದೊಡ್ಡ ಅನಿಭಾಜ್ಯ ಅನಯನವು ೧೭. 
೧೫೨೦೪, ೧೭೧೨, ಹೀಗೆ ೨೦೪ ರ ಗುಣಕಗಳೆ ಜೋಡಿಗಳನ್ನು 
ಮಂಡಿಸಲಾರಂಭಿಸಿದೊಡನೆಯೇ ೧೭ ೧೨೩ ೨೯ ಎಂದು ನಮಗೆ ಕಂಡು- 
ಬರುವದು. ಆದ್ದರಿಂದ, 


ಯ” + 8೯ಯ 4 ೨೦೪೬ ಯ? + ೧೨ಯ 4 ೧೭ಯ 4 ೨೦೪ 
= ಯಯ +೧೨) + ೧೭(ಯ + ೧೨) 
ಇ (ಯ-4೧೨)(ಯ +೧೭). 


೧೫೬ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


ಉ. ೨. ರವ ೩೪ರ .. ೨೬೮೪, ಬೇರೀಜು ೩೪ ಇದ್ದು ಗುಣಾಕಾರವು 
೨೬೪ ಇರುವಂಥ ಎರಡು ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಹುಡುಕ ತೆಗೆಯುವಾ. ೩೪ರ 
ಅರ್ಧ ೧೭, ಅದರ ವರ್ಗವು ೨೮೯. ೨೮೯ - ೨೬೪ ಐ ೨೫, ೨೫ ರ ವರ್ಗ- 
ಮೂಲವು ೫. ೧೭ 4 ೫ ಅಂದರೆ ೨೨, ಮತ್ತು ೧೭- ೫ ಅಂದರೆ ೧೨ ಇವು 
ಆ ಸಂಖ್ಯೆಗಳು. ಆದ್ದರಿಂದ, 

ರೌ - ೩೪ರ4 ೨೬೪ ಎ ರೌ ೨ ೧೨ರ - ೨೨ರ+ ೨೬೪ 

=ರ(ರ-೧೨)- ೨೨(ರ- ೧೨) 
ಹ (ರ-೧೨್ಗರ - ೨೨). 

ಉ.ಪ4. ವತಿ -೧೨ನ- ೧೦೫೩. ಕೊನೆಯ ಪದದ ಹಿಂದಿನ ಚಿನ್ನವು 
-ಇ್ಲದೆ. ಈ ಸಂಗತಿಯನ್ನು ಲಕ್ಷ್ಯಕ್ಕೆ ತೆಗೆದುಕೊಂಡು ನಮಗೆ ಇಲ್ಲಿ ಗುಣಾ- 
ಕಾರವು ೧೦೫೩ ಇದ್ದು ಅವುಗಳಲ್ಲಿಯ ಅಂತರವು ೧೨ ಇರುವಂಥ ಎರಡು 
ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಹುಡುಕಿ ತೆಗೆಯಬೇಕಾಗಿದೆ. ಇನ್ನು ೧೦೫೩ -೩ x ೧೩. 
ಎಲ್ಲಕ್ಕಿಂತ ದೊಡ್ಡ ಅನಯವವು ೧೩. ೧೫೧೦೫೩, ೧೩ «೮೧, ೩೯ « ೨೭ 
ಹೀಗೆ ಗುಣಕಗಳ ಜೋಡಿಗಳನ್ನು ಮಂಡಿಸಲು ಆರಂಭಿಸಿದೊಡನೆಯೇ 
೩೯ - ೨೭ ಎ೧೨ ಎಂದು ನಮಗೆ ಕಂಡು ಬರುವದು. ಆದ್ದರಿಂದ, 

ವೌ- ೧ವ-೧೦೫೩ ಆ ವೌ 4 ೨೭ನ-ರ೯ವ- ೧೦೫೩ 

=ವ(ವ4೨೭)-ರ೯(ವ4 ೨೭) 
= (ನ ೨೭)/(ವ-೩೯). 
ಉ. ೪. ಅಯ್‌ -೧೨೮೨ಯ>-೪೫ 
ಇ ಆಳೆಯಳ-೩ಅಯಇವಿ-೧೫೪೨ಯಳಿ-೪೫ 
ಇ ಅೌಯ3(ಅರಿಯ?.,೩)-೧೫(ಅ೨ಯ*..೩) 
= (ಅಯ) (ಅ3ಯ”-೧೫). 

ಉ. ೫. ಯನ _೨೦ಯಕ್ಷ- ೫೨೫ಕ್ತನ. ನಡುನಿನ ಸದದ ಸಹಗುಣಕವು 
-೨೦. ಆದರ ಅರ್ಥ -೧೦. ಅದರ ವರ್ಗ೧೦೦. ೧೦೦-(-೫೨೫)-೬.೨೫. 
ಇದರ ವರ್ಗಮೂಲವು ೨೫, - ೧೦4 ೨೫ ಎ೧೫; -೧೦ - ೨೫ಎ - ೩೫. 
ಆದ್ದರಿಂದ, 


೧೬. 
೧೯, 
೨೧. 


೨೪ 

೨೬. 
೨೯ 

೩೧. 
೩೪. 
೩೭. 
೪೦. 
೪೨. 
೪೪, 
ಛ್ತ 


೪ಲ. 
೪೯ 


ಈ 


ಷು 


ಗುಣಪೃಥಕ್ಕರಣ ೧೫೭ 


ಯನ-೨೦ಯಕ್ಷ-೫ಜಕ್ಷೌ ವ ಯ” 4೧೫ಯಕ್ಸ-೩೫ಯನ್ಸ-೫೨೫ಕ್ಟನ 
= ಯೆ(ಯಃಗಿಜಕ್ಸ) - ೩೫ಕ್ಸ(ಯ.೧೫ಕ್ಸ) 
(ಯ 4 ೧೫ಕ್ಷ) (ಯ - ೩೫ಕ್ಷ) 


ಪ್ರಶ್ನುಸಂಗ್ರಹ ೨೮. 


ill 


ಕೆಳಗಿನ ರಾಶಿಗಳ ಅವಯನಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯಿರಿ. ಸಾಧ್ಯವಿದ್ದರೆ ಉದಾ- 
ಹರಣೆಗಳನ್ನು ಬಾಯಿಯಿಂದ ಬಿಡಿಸಿರಿ. 
೧. 
ಳ್ಳ, 
ಪ. 
೧೦. 
೧೩. 


ದ 


ಯ್‌ ಸ೭ಯಂ. ೨. ರತಿಸ೧೪ರ೪೫. &. ವ” ೧೩ವ-೪೦. 
ಲ5..೧೦೮-.೨೦೧. ೫. ಸಗ. ೬. ಕ್ರನ-೭ಕ್ಷ೧ಂ. 
ಮ”-೮ಮಹಟ೫. ೮. ನೌ-೧೬ನ4ರೂ, ೯. ಯನಿ-೧೦ಂಯ೧೬. 
ಯ್‌-.೨೦ಯ-೭೫. ೧೧. ಯರೆ-ಜಯ-೨೪, ೧೨. ೮5೯೮.೧೮. 
ಮಳೆ-೧೬ಮ-೩೯ ೧೪. ನ೨-೩ನ-೧೩೦. ೧೫. ಪನ, 
ನೌ4೨ವ-೮ಂ. ೧೭. ಬಿ4೫ಬ-೨೪. ೧೮. ರ೨.೧೦೮-೫೬, 
ರೌ-೯ರ-೧೩೬. ೨೦. ಯರಿ-೨೦ಯ-೧೨೫, 

ನೌ-ನ-೧೧ಂ. ೨೨. ತೌ4೨೦ತ-೬೯. ೨೩. ದ4೨೮ರ್ದೇ೬. 


 ಕ೭ಕ4೫. ೨೫, ಅ೨-೨೫೮.೧೫೬. 


ಗೌ-೧೯ಗ-೯೨. ೨೬. ರ-೧೫ರ- ೨೫೦. ೨೮. ವೌ9೪ನ-ಊ. 


, ಪೌ-೩ಂಸ-೨ಂಂ. ೩೦. ಮನಿಸನು-೨೧೬, 


ರೌ-೬ರಲಗಿ. ೩&೨. ಯನ 4ಂಯ-೩೫. ೩೩. ಸ೨.೨೩ಸ-೧೩೨. 
ಯಳಿ.ಯ-೨೭೨. ೩೫. ಯ?-ಯ-8೮೦, ೩೬. ರ೨-೧೬ರ_೭೨೦. 
ಕ್ಷತಿ-೧೧ ೨೪. ೩೮. ಅಶಿ ೨ಅ-೧೫೨೦. ೩೯. ಸೌ-೧೧ಪ-೮೦. 
ಯ೨-.೩೦ಯ-.೧೭೬. ೪೧. ಅಯ್‌ ೧೩ಆಯ-೪ಂ. 
ಕತಿಯ3-೧೧ಕಯ-3೨೮. ೪೩. ಯ”-ಜ೫ಯಕ್ಷ4೬್ಲ೨. 

ಯ್‌ 4೫ಯಕ್ಷ-೧೪ಕ್ಷು. ೪೫. ಪೌ-೩ನಬ-೧೮ಬ. 

ಯ್‌ ೫ಬ ಯನ ೬ಬ ೪೭೩, ಯಹ&-ಂಬಿಯಕೆ-೪೮ಬ೬. 
ಅಳಿಯಳಿಎ೩ಅ೨ಕ೨ಯರಿ-೧೮ಕಳಿ. 

ಸಯನ ಮ೨ಯಸಿಕ್ಷಸ-೨೦ಮಳಿ ಕ್ಷೇ. 


೧೫೮ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


೪, 


೭.೧೬. ಪಯ. ಬಯ ಮ ಈ ಸ್ವರೂಪದ ದ್ವಿಘಾತ ತ್ರಿಪದಿಗಳ 
ಗುಣಕಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯುವ ಮತ್ತೆ ಕೆಲವು ಸುಲಭವಾದ ಮಾರ್ಗಗಳನ್ನು 
ಕೆಳಗಿನ ಉದಾಹರಣೆಗಳಲ್ಲಿ ನಿಶದಪಡಿಸಲಾಗಿದೆ. 

ಉ. ೧. ೧೪ಯ4ಯ-೩೦ ೬ Saat ೪೨೦) 
ಎದಿ 1 (೧೪ಯ)3.೧೪ಯ-೪೨೦ ] 
ಗ(ರ೨..ರೆ-೪೨೦)...೧ಳಯ ದ 
A ರ ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಲಾಗಿ 

ನಿ(ರೆ೨೧)(ರ-.೨೦) 
ಇಗ್ಲ್ಯೋ(೧೪ಯ-.೨೧)(೧೪ಯ-.೨0)..... 

ರದ ಬದಲಾಗಿ ೧೪ಯ ಬರೆಯಲಾಗಿ 
ಪಗ್ಗೋಸ(೨ಯ-೩)(೭ಯ-೧೦) 
ಷ(೨ಯ-.೩)(೭ಯ-೧೦). 

ತ್ರಿಸದಿಯ ಮೊದಲನೆಯ ಪದವನ್ನು ಪೂರ್ಣ ವರ್ಗದ ಸ್ವರೂಸದಲ್ಲಿ 
ಬಕೆಯಲು ಬರುನ ರೀತಿಯಲ್ಲಿ ಮೊದಲು ರಾಶಿಯನ್ನು ಮಂಡಿಸಲಾಗಿಜೆ 
ಮತ್ತು ತರುವಾಯ ಮೊದಲನೆಯ ಸದದ Ke ಸ್ಥಳದಲ್ಲಿ 
ರದಂಥ ಪ್ರತಿನಿಧಿ ವರ್ಣವನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಂಡು ಹೆಚ್ಚು ಸುಲಭವಾದ 
ಸ್ವರೂಪದಲ್ಲಿ ಶ್ರಿನದಿಯನ್ನು ಬರೆಯಲಾಗಿದೆ. ಇನ್ನು ಅದರ ಗುಣಕಗಳನ್ನು 
ಒಮ್ಮೆಲೆ ಬರೆಯಲು ie 

ಉ. ೨. ೫ಯ್‌-೪೭ಯಟ೬ ಎ ೨೫ಯೌ-೫೪೭ಯ ೦) 

ಇಧ್ಫಿ(ರ3-೪೩ರ.೨೮೦)...೫ಯ ದ 
ಬದಲಾಗಿ ರೆ ತೆಗೆದುಕೊಂಡು 
ಜ(ರ-೪೦(ರ-2) 
ದ(ಗಯ-೪೦)(೫ಯ-೭)...ರಿದ 
ಬದಲಾಗಿ ೫ಯ ಬರೆಯಲಾಗಿ 
ಇಲ್ಯು%(ಯ-೮)(೫ಯ-೭) 
ಇ(ಯ-೮)(೫ ಯ-ಏ); 


ಫ್ರಂ Fo 


| | 


| || 


ಗುಣಪೃಥಕ್ವರಣ ೧೫೯ 


ಉ. ೩. ೧೫ಯ೨-೧೧ಯ-೧೪ ಎಸ್ರೇ(೨೨ ೫ಯ್‌-೧೫೧೧ಯ-೨೧೦) 


ನಹ(ರ೨-೧೧ರ-೨೧೦)....೧೫ಯ ದ 
ಬದಲಾಗಿ ರ ತೆಗೆದುಕೊಂಡು 
G(8-s0)(dino) 

4 (೧೫ಯ-೨೧್ಗ೧೫ಯ೧೦)... 
ಬದಲಾಗಿ ೧೫ಯ ಬಕೆಯಲಾಗಿ 
xA(೫ಯ-೭)೫(೩ಯ-೨) 

= (5 ಯ-೭)(೩ಯ-.೨). 
ಉ. ೪. ೨೧ಯ5-೩೪ಯ-ಒ1 
Ws ಯಃಿ-೨೧ು೩೪ಯ-೭೩೫) 
೧(ರೌ-೩೪ರೆ-೭೩೫)....೨೧ಯ ದ ಬದಲಾಗಿ ರ ತೆಗೆದುಕೊಂಡು 
(-೪೯॥(ರ,ಂ೫) 
_(ತಿ೧ಯ-೪೯)(೨೧ಯ.೧೫) ರದ ಬದಲಾಗಿ ೨೧ಯ 
ಬರೆಯಲಾಗಿ 


ಸ [ 


all il 
೦1. ೦ಿ| 
೫೦ ೪ 


2] 
ಹ ೬೬೫ 


( Hl I 


ತೋ (೩ಯ-2ಿ)೩(೭ಯ-,೫) 
(೩ಯ-೭)(೭ಯ4೫). 
ಮೇಲಿನ ರಾಶಿಯ ಗುಣಪೃಥಕ್ಕರಣವನ್ನು ಕೆಳಗೆ ತೋರಿಸಿದಂತೆಯೂ 
ಮಾಡಲು ಬರುವದು. ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಹಂತನನ್ನು ಲಕ್ಷ ಪೂರ್ನಕನಾಗಿ 
ಅಭ್ಯಾಸ ಮಾಡಿರಿ. 
೨೧ಯ೨-೩೪ಯ-೩೫ 
(೪೪೧ಯ೨-೨೧೯.೪ಯ-೭೩೫) 
( (೨೧ಯ)೨-.೨೧೭೨೧ಯ-((೧೭)೨-(೧೭)೨-೭ಐ೫ ] 
$ (೨೧ಯ-೧೭)೨-೨೮೯-೭೩೫ | 
351 
{ 


lo) 
AD 


DA 
P&P jo 


(೨೧ಯ-೧೭)೨-೧೦೨೪ | 

(೨೧ಯ-೧೭)೨-(೩೨) ] 
ಎ(೨೧ಯ-೧೭-೩೨) (೨೧ಯ-೧೬--೩೨) 
(೨೧ಯ-೪೯)(೨೧ಯ-೧೫) 
೩ಯ-೭)(೭ಯ-೫). 


mm meme me ॥| il 
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೧೬ರ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


ತ್ರಿನದಿಯ ಮೊದಲನೆಯ ಪದವನ್ನು ಪೂರ್ಣನರ್ಗದ ಸ್ವರೂಪದಲ್ಲಿ 
ಬರೆಯಲು ಬರುವ ರೀತಿಯಲ್ಲಿ ಮೊದಲು ರಾಶಿಯನ್ನು ಮಂಡಿಸಿ ತರುವಾಯ 
ಆ ಕ್ರಿನದಿಯನ್ನು ಎರಡು ವರ್ಗಗಳ ವಜಾಜಾಕಿಯ ಸ್ವರೂಪದಲ್ಲಿ ಬರೆಯಲು 
ಬರುವಂಥ ಪ್ರಕಾರದಲ್ಲಿ ಅದನ್ನು ರಚಿಸಲಾಗಿದೆ. 

ಈ ರಾಶಿಯ ಗುಣಕಗಳನ್ನು ಕೆಳಗೆ ತೋರಿಸಿದಂತೆಯೂ ತೆಗೆಯಲು 
ಬರುವದು. 

, ೨೧ಯ5-೩೪ಯ-೩೫ ಎ.೨೧(ಯ೨-ತ್ವಿಕಿಯ-ಕ್ಕಿಳಿ) 
ಇಾತಿಗಿ 1 (ಯ-ಡಶ ಇ (95 ೨ ಸಿಜೆ 
.ಹವಿಗಿ | (ಯ-65)” 0030} 
೨೧ { (ಯ-55)-(5$ಕಿ | 
ಎ೨೧ (ಯ-35-ತಿನ್ಷೆ((ಯ-596ೆಕೆ) 
ಆ.೨೧ ಯ-55)(ಯ5ಕ) 
ಎಬೀ೭(ಯ-$್ಗಯಿ) 
ಎ(೩ಯ-೭)್ಗ೭ಯ4೫). 

ಪ. ೭-೧೪ರಲ್ಲಿಯ ೪೮ಯ೨ 4 ೬೪ಯ 4 ೨೧ ಈ ರಾಶಿಯ ಗುಣಕ- 
ಗಳನ್ನು ಮೇಲಿನ ಮೂರೂ ರೀತಿಗಳಿಂದ ತೆಗೆಯುವಾ. ೪೮ಯತಳ ನನ್ನು 
ಖೃರಿಂದ ಗುಣಿಸಿದಾಗ ಗುಣಾಕಾರವು ೧೪೪ಯ೨ ಬರುವದು. ಮತ್ತು 
ಇದು ೧೨ಯದ ವರ್ಗವಿರುವದು. ಆದ್ದರಿಂದ 

೪೮ಯ”೬೬೪ಿಯ೨೧ ಎಲ್ಗೀ೧ಳಳಿಯನ ೬೧೯೨0೬೩) 

ಇಳಿ ( (೧೨ಯೌ೬೧ಂಯಿ | 


೧(ರ೨.,೧೬ರ೬೩)...೧೨ಯ ದ ಬದಲಾಗಿ 
ರ ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಲಾಗಿ 
(ರ.೯)(ರ1೭) 


೦(೧೨ಯ.೯)(೧೨ಯ-.೭)...ರಿ 

ಬದಲಾಗಿ ಗಯ we 
ಪಲ್ಯು(೪ಯ-೩)(೧೨ಯ--೭) 
(೪ಯ4)(೧೨ಯ೭). 


|| 


e 


1| || 
ಬಾಮ 


ಇಲ್ಲವೆ, ಆಲಯ5.೬೪ಯ-%/೨೧ ೫ ಧಿ(೧೪೪ಯ3,೧೯೨ಯ.೬೩) 
ಇ 2 | (೧೨ಯ)343೨-೮-೧೨ಯ%(೮)5-೧ | 
ಪಲ್ಲಿ; (ಗೂಯ/ಲ)ಕೆ-೧) 
 ೧(೧೨ಯ.೮-.೧)(೧೨ ಓಟ ) 
= $(೧೨ಯ4)(೧೨ಯ12) 
= $೩(೪ಯ೩)(೧೨ಯೆ42) 
ಹ aie tines 
ಇಲ್ಲವೆ, ೪೮ಯನ್‌೬೪ಯ೨೧ ೫ ೪೮(ಯ3 +4 ಯ. ಸ) 
ಎ ಊ[(ಯ4ಫಿ೨-ಕ4 ಕ] 
ರನ: 
9 


ನಲ 


[| 


೪೮1 (ಯ. ಪ್ರತ - ಆಳಿ | 
೪೮ | (ಯ) - | 
೪೮ | (ಯಂ ಯಿ -ನ) ; 
೪೮ (ಯ + ಕ್ರಯ ಕ್ರಿ) 
=೪x೧೨x(ಯ+4)(ಯ + ಕೌ) 
ತ (೪ಯ + ೩)(೧೨ಯ + ಬ್ರಿ. 
ಸಯ”--ಬಯನು ಈ ತರದ ತ್ರಿಪದಿಯ ಗುಣಕಗಳನ ಸಿ ತೆಗೆಯುವ ಬೇಕೆ 
ಬೇರೆ ರೀತಿಗಳನ್ನು ಈ ಪ್ರಕರಣದಲ್ಲಿ ರವಾಗಿ ಚ ತು ಅದರಲ್ಲಿಯ 
ಹೇತುವೆಂದರೆ ಜು ಪಕ ಷ್ಟು ರೀತಿಗಳು ಗೊತ್ತಿದ್ದರೆ ಯಾವದು ಯಾವಾಗ 
ಸುಲಭನೆನಿಸುನಡೋ ಅದನ್ನು ಆಗ ನಮಗೆ ಸುಲಭನಾಗಿ ಉಪಯೋಗಿಸಲು ಬರೆ- 
ಬೇಕು. ಇದಲ್ಲದೆ ಬೇರೆ ಜೀಕೆ ರೀತಿಗಳನ್ನು ಜಿಜ್ಞಾ ಸೆಯುಳ್ಳ ಅಭ್ಯಾಸಿಗಳೆದುರಿನಲ್ಲಿ 
ಇಟ್ಟರೆ ಅವುಗಳಲ್ಲಿ ಯಾರಿಗೆ ಯಾನದು ಸೇರುತ್ತಡೆಯೋ ಮತ್ತು ಸುಲಭನೆನಿಸುತ್ತ- 
ಡೆಯೋ ಅದನ್ನು ಅವರು ಅರಗಿಸಿಕೊಳ್ಳಲು ಯತ್ನಿಸುವರು. ಇಂಥ ತ್ರಿಪದಿಗಳ 
ಗುಣಪೃಥಕ್ಕರಣವನ್ನು ಮಾಡುವದು ಹಲವರಿಗೆ ಕಠಿಣನೆನಿಸುತ್ತದೆಂದು ಅನುಭವವಿದೆ. 
ಅದ್ದರಿಂದ ಒಂದು ಸ್ವತಂತ್ರವಾದ ಪ್ರಕರಣದಲ್ಲಿ ಈ ವಿಷಯದ ವಿಸ್ತೃತವಾದ ಚರ್ಚೆ- 
ಯನ್ನು ಮಾಡಿ ಆ ಗಡಚುತನವನ್ನು ಹೋಗಲಾಡಿಸಲು ಯತ್ನಿ ಸಲಾಗಿದೆ. 

೭.೧೭. ಸ್ವಲ್ಪ ನಿಜಾರನನ್ನು ಮಾಡಿದರೆ ನರ್ಗತ್ರಿಪದಿಗಳು 
(ಯ? ಮ ೨ಅಯ 2. ಅ?) ಮತ್ತು ಎರಡು ವರ್ಗಗಳ ವಜಾಬಾಕಿ 
(ಯ?2೨- ಅ೨) ಇವು ಪಯ. ಬಯ.ಮ ಈ ಸರ್ವಸಾಧಾರಣ ದ್ವಿಘಾತ 
ತ್ರಿನದಿಯಜೀ ವಿಶಿಷ್ಟವಾದ ರೂಸಗಳಿರುನನೆಂದು ನಮಗೆ ಕಂಡುಬರುವದು. 
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೧೬೨ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


ಯೆ ೨ ಅಯ; ಅನ ಇದರಲ್ಲಿ ಪಎ೧, ಬ-೨ಅ, ಮತ್ತು ಮಅ2, 
ನಡುನಿನ ಸದದಲ್ಲಿಯ ಸಹಗುಣಕವು ಅ ಮತ್ತು ಅ ಇವುಗಳ ಬೇರೀಜು 
ಇರುತ್ತದೆ ಮತ್ತು ಕೊನೆಯ ಪದವು ಅ ಮತ್ತು ಅ ಇವುಗಳ ಗುಣಾಕಾರ- 
ನಿರುತ್ತಜೆ. ಹಾಗೆಯೇ ಯೆ - ೨ಆ೬ಯ ಅ” ಇದರಲ್ಲಿ ಹಂ, ಬ. -೨ಅ, 
ಮತ್ತು ಮ ಅರಿ, ಇಲ್ಲಿ ನಡುವಿನ ಸದದಲ್ಲಿಯ ಸಹಗುಣಕವು -ಅ 
ಮತ್ತು -ಅ ಇವುಗಳ ಬೇರೀಜು ಇದ್ದು ಕೊನೆಯ ಸದನವು ಅವುಗಳ 
ಗುಣಾಕಾರನಿರುತ್ತದಿ. 
ಯೆ -ಅ೨ ಇದರಲ್ಲಿ ಸ-೧, ಬ-೦, ಮತ್ತು ಮ-ಅ2. ಇಲ್ಲಿ 
ಯದ ಸಹೆಗುಣಕನು -ಅ ಮತ್ತು ಅ ಇವುಗಳ ಬೇರೀಜು ಇದ್ದು 
ಕೊನೆಯ ಸದನು -ಅ ಮತ್ತು ಅ ಇವುಗಳ ಗುಣಾಕಾರವಿರುತ್ತದೆ. 
೭.೧೮, - ೧೨ಯ೨ 4೧೧ಯ ೬೧೫ ಇಲ್ಲವೆ-೮ಯ೨3 .. ೩೪ಯ- ೨೧ 
ಇಂಥ ರಾಶಿಗಳನ್ನು ಗುಣಸೃಥಕೃರಣಕ್ಕಾಗಿ ಕೊಟ್ಟಾಗ ಚಿನ್ನಗಳನ್ನು 
ಬದಲಿಸಿ ಹಲವು ಸಾರೆ ಅವುಗಳನ್ನು ೧೨ಯ೨ - ೧೧ಯ - ೧೫ ಮತ್ತು 
ಆಯನ - ೩೪ಯ 4.೨೧ ಹೀಗೆ ಮೊದಲು ಬರೆಯಲಾಗುತ್ತದೆ. ಮತ್ತು 
ತರುವಾಯ ನಿತ್ಯಸದ್ದತಿಗಳಿಂದ ಗುಣಸೃಥಕ್ಳರಣ ಮಾಡಿ ಕೊನೆಗೆ 
(೪ಯ + ೩)(೩ಯ - ೫) ಮತ್ತು (೪ಯ- ೩)(೨ಯ - ೭) ಎಂದು ಗುಣಕ- 
ಗಳನ್ನು ಬರೆಯಲಾಗುತ್ತದೆ. ಇದು ತಪ್ಪು. ತಾಳೆ ಮಾಡಿ ನೋಡಿದಕೆ 
ಗುಣಾಕಾರವು ಮೂಲ ರಾಶಿಗಿಂತ ಭಿನ್ನನಿದ್ದುದು ಕಂಡುಬರುವದು. ಕೆಳಗೆ 
ಮಂಡಿಸಿದ್ದರ ಕಡೆಗೆ ಲಕ್ಷ್ಯನಿತ್ತರೆ ತನ್ಪು ಎಲ್ಲಿ ಆಗುವದೆಂಬುದು ಕಂಡು 
ಬರುವದು. 
-೧೨ಯ೨3.೧೧ಯ%೧೫ -೮ಯ೨.೩೪ಯ-೨೧ 
= - (೧೨ಯೌ - ೧೧ಯ - ೧೫) =-(೮ಯ್‌ - ೩೪ಯ 4.೨೧) 
=-(೧೨ಯ್‌ +4೯ಯ-೨೦ಯ -೧೫) --(೮ಲಯೆ೨-೬ಯ-೨೮ಯಗಿ) 
=~ ಸ ೩ಯ(೪ಯ,೩)-೫(೪ಯ,೩) } ಎ- ( ೨ಯ(೪ಯ-೩)-೭(೪ಯ-೩) } 
(ಲಯ 4 ೩)(೩ಯ - ೫) ಘಾ ೩)(೨ಯ - ೭) 
= (೪ಿಯ 1 ೩)(. ೩ಯ + ೫) (ಆಯ -೩)್ಗ- ೨ಯೆ +೭) 
ಎ[೪ಯ + ೩)(೫ - ೩ಯ). ಆ (೪ಯ-೩)(೭ - ೨ಯ). 


ರಣ ೧೬ಕ್ಕಿ 


ಗುಣಪೃಥ 


atl 


ಆದರೆ ಹೀಗೆ ಚಿನ್ಹಗಳನ್ನು ಬದಲಿಸುವ ನಶ್ಯಕತೆಯೇೇ ಎಲ್ಲಿಡಿ? 
-೧೨ಯ3 ೬ ೧೧ಯ 4 ೧೫, ನಾವು ಇಲ್ಲಿ ಆ. ಜು ೧೧ ಮತ್ತು ಗುಣಾ- 
ಕಾರವು -೧೮೦ ಇರುವ ಎರಡು ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಸ ತೆಗೆಯುನಾ. 
೨೦ ಮತ್ತು -೯ ಇವು ಆ ಸಂಖ್ಯೆಗಳು ಎಂದು ನಮಗೆ ಒಮ್ಮೆಲೇ 
ಕಂಡುಬರುನದು. ಆದುದರಿಂದ, 
-೧೨ಯ 4೬ ೧ಯ೧೫ ಎ ೧೨ಯಳ -೯ಯೆ 4 ೨೦ಯ 4೧೫ 
=- ೩ಯೆ(೪ಯ 4 ೩) 4೫ (೪ಯ + ೩) 
=(೪ಿಯ + ೩)(೫ - ೩ಯ). 
ಹಾಗೆಯೇ, - ೮ಯ೨ ೬ ೩೪ಯ - ೨೧ ಇದರಲ್ಲಿ ಬೇರೀಜು 4೩೪ 
ಇದ್ದು ಗುಣಾಕಾರವು 4 ೧೬೮ ಇರುವ ಎರಡು ಸಂಖ್ಯೆ ಗಳು ನಮಗೆ ಜೀಕಾ- 
ಗಿವೆ ೬ ಮತ್ತು ೨೮ ಇನು ಆ ಸಂಖ್ಯೆಗಳು KA ಸಹಜವಾಗಿ ನಮ್ಮ 
ಲಕ್ಷ ದಲ್ಲಿ ಬರುವದು. ಆದ್ದ ರಿಂದ 
-೮ಯತಳಿ + ಸ ಆಯ + ೬ಯ 4+ ೨೮ಯ - ೨೧ 
ಠ5-೨ಯ(೪ಯ- ೩)... ೭(೪ಯ- ೩) 
ಪ(೪ಯ -೩)(೭-೨ಯ). 
೩.೧೯. ೧೬ (ಯವ 4೧೪(ಯ + ವ) - ೧೫ ಇಲ್ಲವೆ 
೬ (ಲ. ನ)೨ (ಲ. ವ)(ರಡ. ಸ) ೪೦ (ರ4ಸ) ದಂಥ ರಾಶಿಗಳ 
ಗುಣಪೃಥಕ್ಕರಣವನ್ನು ಹೇಗೆ ಮಾಡಲು ಬರುವದೆಂಬುದನ್ನು ಮುಂದೆ 
ತೋರಿಸಿದೆ. 
ಯ... ನದ ಬದಲಾಗಿ ಅ ಬರೆದಕಿ, 
ಮೊದಲನೆಯ ರಾಶಿಯು ಎ ೧೬ಅ೨ 4 ೧೪ಅ - ೧೫ 
5೧೬೮೨ + ೨೪೪-೧೦೪ - ೧೫ 
ಎ೮ಅ (೨ಅ-.೩) -೫(೨ಅ.. ೩) 
ದ (೨ಅ೪೩)(೮೪ - ೫) 
ಎ (೨ಯ 4 ೨ನ 4 ೩)(೮ಯ + ೮ನ - ೫)....... 
ಅದ ಬದಲಾಗಿ ಯ... ವ ಬರೆದು 


೧೬೪ ಸಂಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


ಅ.4 ವ ದ ಬದಲಾಗಿ ಅ ಮತ್ತು ರ4ಸ ದ ಬದಲಾಗಿ ಇ ಬರೆದರೆ, 
ಎರಡನೆಯ ರಾಶಿಯು ಎ ೬೮೨ - ಅಣ - ೪೦೪೨ 
ಜ.೬೨ ..೧೫ಅಇ - ೧೬೮ಅ೪ಇ - ೪೦%5 
ದ, ಅ(೨ಅ-. ೫%) - ೮% (೨ಅ.. ೫%) 
ಎ (5ಅ-. ೫%)(೩ಅ - ೮%) 
5(೨೮-. ೨ವ-- ೫ರ ೫ಸ)(೩ಲ + ೩ನ - ೮ರ - ಆಸ) 
ಅ ದ ಬದಲಾಗಿ ಲ4 ನ ಮತ್ತು ಇದ ಬದಲಾಗಿ ರ4ಸ ಬರೆದು 


ಪ್ರಶ್ನುಸಂಗ್ರಹ ೨೯. 

ಗುಣಪೃಥಕ್ಟರಣನನ್ನು ಮಾಡಿರಿ: 
೧. ೧೫ಯ” -೧೯ಯ - ೧೦. ೨. ೩೨ರ - ೧೬ರ - ೬, 
೩, ೬ವೌ -೩ವ - ೬೩. ೪. ೧೦೮೨ -೭೬ಲ-೩೩. 
೫. ೫೬ಸೌ -೬ಂಸ- ೩೬. ೬. ೫೦ಕ್ಷೌ 4 ಜಕ್ಷ-೬. 
೭. (ಯ. ರ). ೨(ಯ 4ರ) - ೩೫. 
೮. (ಲವ) -(ಲ4+ವ)- ೭೨. 
೯. ೨(ರ4ಸ್ರೌ +೧೩(ರ4ಸ) 40೫. 

೧೦. ಓ(ಯ*. ಕ್ಷ) -೭೩(ಯ-. ಕ್ಷ) -೨೦. 

೧೧. ೧೬(ಯೆ4ರ್ರ೨ . ೨(ಯ--ರ)(ಲ--ವ)-೩(ಲ--ವು3. 

೧೨. ೨(ಪ-.- ಫೆ... ೫(ಪ-- ಫೆ) (ಬ ಮ) -.೨೫ (ಬ. ಮ). 

೧೩. ೬ (ಯ. ರಿ) -೧೧(ಯ--ರ)(ರ-- ವ). ೪(ರ4 ವತ. 

೧೪. ೧೦(ಯ4 ವ) - (ಯ ವ) (ವ ಸ)-೩(ವ4. ಸ್‌. 


ಎಂಟನೆಯ ಪ್ರಕರಣ 
ಮಹತ್ತಮ ಸಾಧಾರಣ ವಿಭಾಜಕ 


ಲೆ೧, ೬ರ ಗುಣಕಗಳು ೨ ಮತ್ತು ೩; ೧೦ರ ಗುಣಕಗಳು ೨ ಮತ್ತು 
೫. ೨ ಇದು ೬ ಮತ್ತು ೧೦ ಇವುಗಳ ಸಾಧಾರಣ ಗುಣಕನಿರುವದು. 

೨, ೩ ಮತ್ತು ೫ ಇವು ೩೦ರ ಗುಣಕಗಳಿರುವವು. ೨ ೩ ಮತ್ತು 
೭ ಇವು ೪೨ರ ಗುಣಕಗಳಿರುವವು. ೨ ಮತ್ತು ೩ ಇವು ೫. ಹಾಗೂ ೪೨ 
ಈ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಸಾಧಾರಣ ಗು೫ಕಗಳಿರುನವು. ೨೫೩ ಅಂದಕೆ ೬ 
ಇದಾದರೂ ೩೦ ಮತ್ತು ೪೨ ಇವುಗಳ ಸಾಧಾರಣ ಗುಣಕನಿರುನದು. 

೩, ೫ ಮತ್ತು ೭ ಇವು ೧೦೫ ಈ ಸಂಖ್ಯೆಯ ಗುಣಕಗಳಿರುವವು. 
ಆದ್ದರಿಂದ ೩೦, ೪೨ ಮತ್ತು ೧೦೫ ಈ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಸಾಧಾರಣ ಗುಣಕವು ೩. 
ನಿಕಂದರೆ ಈ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಗುಣಕಗಳಲ್ಲಿ ೩ ಇಡೀ ಒಂದು ಸಾಧಾರಣ 
ಗುಣಕನಿರುನದು. 

ಸಾಧಾರಣ ಗುಣಕನೆಂಬ ಸಂಖ್ಯೆಯು ಯಾನ ಸಂಖ್ಯೆ ಗಳ ಸಾಧಾರಣ 
ಗುಣಕನೆಂದು ಅದು ಇರುವದೋ ಅವುಗಳಿಗೆ ದ ಕೀಶೇಸವಾಗಿ 
ಭಾಗಿಸುವದು. ೫ ರಿಂದ ೨೫ ಮತ್ತು ೩೫ ಇನೆರಡವುಗಳಿಗೂ ನಿಃಕೇಷವಾಗಿ 
ಭಾಗ ಹೋಗುವದು. ಆದುದರಿಂದ ೫ ಇದು ೨೫ ಮತ್ತು ೩೫ ಇವುಗಳ 
ಸಾಧಾರಣ ಗುಜಕವು. ೨೪ ಮತ್ತು ೩೬ ಈ ಸಂಖೈಗ ಗಳಗೆ ೨, ೩,೪,೬ 
ಮತ್ತು ೧೨ ಇವುಗಳಲ್ಲಿಯ ಯಾವಶೇ. ಸಂಖ್ಯೆಯಿಂದ ನಿಃಶೇಷನಾಗಿ ಭಾಗ 
ಹೋಗುವದರಿಂದ ಇವುಗಳಲ್ಲಿಯ ಯಾವಜೀ ಸಂಖ್ಯೆಯು ೨೪ ಮತ್ತು ೩೬ 
ಇವುಗಳ ಸಾಧಾರಣ ಗುಣಕನಿರುನದು. ಈ ಎಲ್ಲ ಸಾಧಾರಣ ಗುಣಕ- 
ಗಳಲ್ಲಿ ೧೨ ಇದು ಎಲ್ಲಕ್ಕೂ ದೊಡ್ಡ ಸಂಖ್ಯೆಯಿರುವದು. ಆದುದರಿಂದ 
೧೨ 'ಇದು ಎಲ್ಲವುಗಳಲ್ಲಿ ದೊಡ್ಡ ಸಾಧಾರಣ ಗು೫ಕವು, ಇದಕ್ಕೆ! ನಾನು 
ಅಂಕೆಗಣಿತದಲ್ಲಿ ದೃಢಭಾಜಕವನ್ನು ತ್ತೇನೆ. ಗುಣಸೃಥಕೃರಣದಿಂದ 
ರೃಢಭಾಜಕವನ್ನು ಸ ತೋರಿಸಿದಂತೆ ತೆಗೆಯಲು ಬರುವದು. ೪೫ 
ಮತ್ತು ೬೦ ಇವುಗಳ ದೃಢಭಾಜಕವು ಜೇಕಾಗಿದ್ದಕೆ ನಾವು ಮೊದಲು 
ಕೆಳಗೆ ತೋರಿಸಿದಂತೆ ಅವುಗಳ ಅವಯವಗಳನ್ನು ಕಿಗೆಯುನೆವು. 


೧೬೬ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


ಲ೫ ಎ೩ 26೩೨6೫; ೬೦ಎ ೨೫೨೫೩೫೫. ಇಲ್ಲಿ ೩ ಇದು ಸಾಧಾರಣ 
ಗುಜಕವಿರುನದ್ದು ೫ ಇದು ಸಾಧಾರಣ ಗುಣಕನಿರುವದ್ಕು ಮತ್ತು 
ಅದರಂತೆಯೇ ೩೭೭೫ ಅಂದರೆ ೧೫ ಇದು ಸೆಹ ಸಾಧಾರಣ ಗುಣಕ- 
ಧಿರುವಜೆಂಬುದು ನಮಗೆ ಕಂಡುಬರುವದು. ಈಗ ಈ ಎಲ್ಲ ಸಾಧಾರಣ 
ಗುಜಕಗಳಲ್ಲಿ ೧೫ ಎಲ್ಲಕ್ಕೂ ದೊಡ್ಡದಿರುವದು. ಇದಕ್ಕೆ ನಾವು 
ದೃಢಭಾಜಕನೆನ್ನುತ್ತೀನೆ. ಕೊಟ್ಟ ಸಂಖ್ಯೆಗಳಲ್ಲಿ ಪ್ರತಿಯೊಂದಕ್ಕೂ ಯಾನ 
ಸಂಖ್ಯೆಗಳಿಂದ ನಿಃೇಷನಾಗಿ ಭಾಗ ಹೋಗುವದೋ ಆ ಎಲ್ಲ ಸಂಖ್ಯೆಗಳಲ್ಲಿ 
ಎಲ್ಲಕ್ಕೂ ದೊಡ್ಡ ಸಂಖ್ಯೆಯೇ ಕೊಟ್ಟ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ದೃಢಭಾಜಕವು. 

೮.೨. ಬೈಜಿಕ ರಾಶಿಗಳದ್ದಾದರೂ ನಮಗೆ ಇದರಂತೆಯೇ ಸಾಧಾರಣ 
ಗುಣಕೆನನ್ನು ಹೇಳಲು ಬರುವದು. ಅಯ ಮತ್ತು ಅಕ್ಷ ಇವುಗಳಲ್ಲಿ ಅ 
ಇದು ಸಾಧಾರಣ ಗುಜಕೆವು ಇರುವದು. ಅಕಯ ಮತ್ತು ಅಕಕ್ಷ 
ಇವುಗಳಲ್ಲಿ ಅ ಮತ್ತು ಕ ಇವು ಸಾಧಾರಣ ಗುಜಕಗಳಿರುವವು. ಅಕ 
ಎಂದರೆ ಅಕ ಇದಾದರೂ ಸಾಧಾರಣ ಗುಣಕನಿರುವದು. ಮತ್ತು ಅದು 
ಎಲ್ಲ ಸಾಧಾರಣ ಗುಣಕಗಳಲ್ಲಿ ದೊಡ್ಡದಿದೆ. ಗುಣಕ ಎಂದರೆ ಯಾನ 
ರಾಶಿಯದು ಅದು ಗುಣಕನಿರುನದೋ ಆ ರಾಶಿಗೆ ನಿಃಶೇಸವಾಗಿ ಭಾಗಿಸು- 
ವಂಥ ಸಂಖ್ಯೆಯು. ಆದುದರಿಂದ ಅದಕ್ಕೆ ನಿಭಾಜಕ (ಯಾವುದರಿಂದ 
ನೀತೇಷವಾಗಿ ಭಾಗ ಹೋಗುವದೋ ಅಂದರೆ ಯಾವದು ನಿಃಶೇಷನಾಗಿ 
ಭಾಗಿಸುವಡೋ) ಎಂದು ಸಹ ಸಂಜ್ಞೆ ಇರುವದು. ಸಾಧಾರಣ ಗುಣಕ- 
ನೆಂದಕೆ ಅದು ಯಾನ ರಾಶಿಗಳ “ಸಾಧಾರಣ ಗು೫ಕನಿರುವದೋ ಆ 
ರಾಶಿಗಳಲ್ಲಿ ಪ್ರತಿಯೊಂದಕ್ಕೆ ನೀೀಶೇಷವಾಗಿ ಭಾಗಿಸುವದು. ಅಂದರೆಯೇ 
ಅದು ಆ ಎಲ್ಲ ರಾಶಿಗಳ ಸಾಧಾರಣ ನಿಭಾಜಕನಿರುವದು. 

ಉ, ೧. ಪಬಯ, ಹಬಮ. ಸಪ್ಯಬ್ಯ ಮತ್ತು ಸಬ ಇನು ಸಾಧಾರಣ 
ಗುಣಕಗಳು. ಸಬ ಇದು ಎಲ್ಲಕ್ಕೂ ದೊಡ್ಡದು. 

ಉ. ೨. ಸ೨ಬ೨ ಯೆ, ಪಬ೨ರ, ಸ ಬ್ರ ಬನಿ, ಹಬ್ಬ ಪಬತಿ ಇವು 
ಸಾಧಾರಣ ಗುಣಕಗಳು. ಸಬ ಇದು ಎಲ್ಲಕ್ಕೂ ದೊಡ್ಡದು. 

ಉ. ೩. ೨ಸಬಸಿಮ೨ ಯ, ೪ಸ೩ಬಳಿರ, ಚೇತ ೨, ಸ, ಬ್ಯ ಬಿ, 
ಸಬ ಪಬ೨ಿ, ೨ನ್ಯ ೨ಬ, ೨ಬ, ೨ಸಬ, ೨ಸಬ೨ ಇವು ಸಾಧಾರಣ 
ಗುಣಕಗಳು. ೨ಸಬ೨ ಇದು ಎಲ್ಲಕ್ಕೂ ದೊಡ್ಡದು. 


ಮಹತ್ತಮ ಸಾಧಾರಣ ವಿಭಾಜಕ ೧೬೭ 


ಎರಡು ಅಥವಾ ಹೆಚ್ಚು ರಾಶಿಗಳ ಸಾಧಾರಣ ಗುಣಕಗಳಲ್ಲಿ (ನಿಭಾಜಕ- 
ಗಳಲ್ಲಿ) ಯಾನ ಗುಣಕನು ಎಲ್ಲಕ್ಕೂ ಜೊಡ್ಡ ದಿರುವಜೋ ಅದಕ್ಕೆ ನಾವು 
ಮಹತ್ತಮ ಸಾಧಾರಣ ವಿಭಾಜಕ ನಂಬೆನ್ನುತ್ತೇವೆ. ಮಹತ್‌ 
ಅಂದರೆ ದೊಡ್ಡದು, ಮತ್ತು ನುಹತ್ತನು ಎಂದರೆ ಎಲ್ಲಕ್ಕೂ ಜೊಡ್ಡದು. 

ಮೇಲಿನ ಮೂರು- ಉದಾಹರಣೆಗಳಲ್ಲಿ ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ಪಬೃ ಷಬ 
ಮತ್ತು ೨ಸಬಳಿ ಇವು ಮಹತ್ತಮ ಸಾಧಾರಣ ನಿಭಾಜಕಗಳಿರುವವು. 
ಮಹತ್ತಮ ಸಾಧಾರಣ ನಿಭಾಜಕ ಈ ಸಂಜ್ಞೆಯನ್ನು ನು. ಸಾ. ನಿ, 
ಈ ಸಂಕ್ಷಿಪ್ತ ರೂಪದಿಂದ ನಾವು ಬಕೆಯುವೆವು. 

೮.೩. ಕೆಳಗೆ ಕೆಲವು ರಾಶಿಗಳ ಮ. ಸಾ. ನಿ. ಬರೆದಿರುವದನ್ನು 
ನೋಡಿರಿ. 

ಉ. ೧, ಹಕೆಬಳಿಮಳ್ಳಿ ಪ೨ಬಳಿಮಸ್ತಿ ಪಳಿಬಳಮುಳ ಇವುಗಳ 
ಮ. ಸಾ. ನಿ. ಹೇಳಿರಿ. ಸೈ ಬ ಮತ್ತು ನು ಇವುಗಳ ಘಾತಗಳು ಕೊಟ್ಟ 
ರಾಶಿಗಳ ಗುಣಕಗಳಿನೆ. ಅದ್ದರಿಂದ ಈ ವರ್ಣಗಳ ನಿಷಯಕ್ಕೆ ಕ್ರಮವಾಗಿ 
ನಿಜಾರ ಮಾಡುವಾ. ಮೂರು ರಾಶಿಗಳ ಸಾಧಾರಣ ಗುಣಕನಿರುವ ಸದ 
ಎಲ್ಲಕ್ಕೂ ದೊಡ್ಡ ಘಾತ ಪ೨ ಇರುವದು. ಬದ್ದು ಬಳಿ ಇರುವದು 
ಮತ್ತು ಮದ್ದು ಮನ ಇದೆ. ಆದುದರಿಂದ ಪ೨ಬಳೌಿಮಸಿ ಇದು ಮ. ಸಾ. ನಿ. 
ಮೂರೂ ರಾಶಿಗಳ ಕಡೆಗೆ ಸೂಕ್ಷ್ಮ ರೀತಿಯಿಂದ ನೋಡಿದರೆ ೨, ಬಳಿ 
ಮತ್ತು ಮ ಇವು ಆ ರಾಶಿಗಳಲ್ಲಿ ದೊರೆಯುವ ಪೈ ಬ ಮತ್ತು ಮ 
ಇವುಗಳ ಎಲ್ಲಕ್ಕೂ ಸಣ್ಣ ಘಾತಗಳಿರುವವೆಂದು ಕಂಡುಬರುವದು. ಮತ್ತು 
ಎಲ್ಲವುಗಳಲ್ಲಿ ಸಣ್ಣದಿರುವ ಘಾತವೇ ಸಾಧಾರಣನಿರುವ ದೊಡ್ಡ ಘಾತ- 
ನಿರುವದು. 

ಉ. ೨. ಪನಬಸಿಮುನಿ ಬಳಿಮುಖ್ಕ ಸಬಸಿನು೨ ಇವುಗಳ ಮ, ಸಾ. ದಿ. 
ತೆಗೆಯಿರಿ. ಇಲ್ಲಿ ಎರಡನೆಯ ಪದದಲ್ಲಿ ಪ ಇರುವದಿಲ್ಲ. ಮೂರರಲ್ಲಿಯೂ 
ಸಾಧಾರಣ ಗುಣಕವಿರುವ ಬದ ಎಲ್ಲಕ್ಕೂ ದೊಡ್ಡ ಘಾತವು ಏಕೆ ಇದ್ದು 
ಮದ್ದು ಮ ಇರುವದು. ಆದುದರಿಂದ ಬ*ಮ ಇದು ಮ. ಸಾ. ನಿ. 

ಉ. ೩. ೪೮೨ಕಕಿಯಳ್ಳಿ ೬ಅಳಿಕಯಕ್ಕಿ ೧೨ಅ೩ಕಯನ ಇವುಗಳ 
ಮ. ಸಾ. ನಿ. ಹೇಳಿರಿ. ಇಲ್ಲಿ ೪, ೬ ಮತ್ತು ೧೨ ಇನು ಅಂಕಗುಣಕ- 


೦೬೮ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


ಗಳಿರುವವು. ಅವುಗಳ ದೃಢಭಾಜಕನು (ಎಲ್ಲಕ್ಕೂ ದೊಡ್ಡ ಸಾಧಾರಣ 
ಗುಣಕವು) ೨ ಇರುವದು. ಆದುದರಿಂದ ೨ಅ೨ಕಯನ ಇದು ಮ. ಸಾ.ನಿ 
ಪ್ರಶ್ನಸಂಗ್ರಹ ೩೦ 
ಮ. ಸಾ. ನಿ. ತೆಗೆಯಿರಿ. ಈ ಲೆಕ್ಕಗಳನ್ನು ಬಾಯಿಯಿಂದ ಬಿಡಿಸಿರಿ, 
೧. ೫೮; ೩೬೨೨. ೨. ೪೫; ಓಕೆ. ೩. ಆಸ; ೧೨. 
೪. ೮೫೨; ೧೨ಪಬ. ೫. ೨೪೮ಇಕ; ೩೬ಸಬನು, ೬. ಕಯ; ಕೌಯಕ್ಕಿ 
೭. ನರೌ; ನರ್‌. ೮. ಗಳಿಮಳ; (yu ೯, ೨ಅಸ; ೨೮6. 
೧೦. ೪ಅಕಯ; ೬೮ಕಲ. . ೨ಅಯ*; ೧೨೮೫್ಞಯ&. 
೧೨. ೧೫೮೪೮೫; ೨೦೨8ರ೨. ೧೩. ಹ ೩೫೪೨ ಯರ್‌. 
೧೪, ೧೨ಯ್‌ರಕೆಲ೨; ಯಸಿರ೨ಲಳಿ; ೧೮ಯನಿರಜಲಕಿ, 
೧೫. ೨೨ಕ4ಯ್‌್‌ ರೌ; ೩೩ಗಯಕ್‌ರ್‌; ೫೫ಯ೫ 69, 
೧೬. ೬ಸಕೆಬಿಮಳೌ; ಆಪಬಮಹಖ್‌; ೧೬ಸಳಿಬಸಿಮುಖಿ, 
೧೭. ೫ಅಸಯ್‌ರ್‌ ; ೭೮ ಯರ್‌; ಒಅಳಿಯರರೆ. 
೧೮. ೧೬ಸಸಬೌಿಮ; ೨೪ಸನಬಕೆಮರಿ; ೩೬ಸಿ ಬನನುಳಿ, 
೧೯. ೧೮ಸ”ೌ ಬನು; ೨೪ಪಬಮಳ; ೪೪ಪಕೆಮ. 
೨೦. ೩೦ಕ್‌ಗಫ೨; ೧೮ಕಕೆಗ೨ಘ; ೨೫೫ಳಗ. 
೨೧. ೨೦ಯ್‌್‌ರ್‌ೌಲ; ೧೫ಯ*ರಹಲ೨; ೧೦ಯ೨ರ&ೆಲ. 
೨೨. ೮ಯರ; ೧೨ರಲ; ೧೬೮ಯ. 
೨೩. ೧೬ಯ”ರಸೆಲೌ; ೨೦ರ ಲಕೆಯ?; ೩೨ಲ೨ಯಸಿರಳಿ, 
೨೪. ೯ಅಕಿಕಕಿಗಹ; ೨೭೮೨ ಗಳಿ; ೩೬ಆಳಿಕಸಿಗ. 
೨೫. ೨೦ಕ್ಷ್‌; ೩೬೮೪ ಕ್ಟ; ೪೫ಅಕ್ಷೆ, 
೨೬, ೨೮೨ಕ್ಕೆ; ೬೮೬3; ೧೬೮೪ಕ. 
೨೭. ೬ಕಯಳಿ; ೧೮ಗಯಸೆಕ್ಷ೨; ಒಲಫೆಯ*ಕ್ಷ 
೨೪. ೪೪೨ಯಕೆರ೨; ಆಅಳಿಯನಿರ; ೧೭ಯಳಿರನಿ, 
೨೯. ೧೫ರ ನ; ೨೫ರಳಲಕಿನ೨; ೧೦ಲ೪ವ, 
೩೦. ಯಶ; ಆಯಸಿರ್‌; ೯ಯ್‌್‌ರಲಲ೨ಿ, 
೩೧. ೧೪೮೬ಯಖ್‌ರೌಸಕ; ಖ೫ಅರಿಯಕ್ಕೆರಿ ಸ; ೨೮ಆಳಿಯನಿರಸಳಿ, 


ಜ್‌ - 
ಮಹೆತ್ತನು ಸಾಧಾರಣ ವಿಭಾಜಕ ೧೬೯ 


೮-೪. ಅಂಕಗಣಿತದೊಳಗಿನ ಗುಣಪೃಥಕ್ಕರಣದಿಂದ ದೃಢಭಾಜಕ ತೆಗೆ- 
ಯುವ ರೀತಿ ಮುತ್ತು ಬೈಜಿಕ ರಾಶಿಗಳ ಮ. ಸಾ.ನಿ. ಕೆಗೆಯುನ ಈ ರೀತಿ 
ಇವುಗಳಲ್ಲಿ ಯಾವಜೀ ತರದ ಭೇದವಿಲ್ಲ. ಆದರೆ ಮ. ಸಾ. ವಿ. ಅಂದರೆ 
ಮಾತ್ರ ದೈಢಭಾಜಕೆನಲ್ಲ. ಇದು ಹೇಗೆ ಎಂಬುದನ್ನು ನೋಡಿ. 
೫ಸಬನಿ ಮತ್ತು ೬ಸ೨ಬ ಇವುಗಳ ಮ. ಸಾ. ನಿ. ಸಬ ಇದು ಇರುತ್ತದೆ. 
ಪ. ಮತ್ತು ಬ-೩ ಎಂದು ತಿಳಿದರೆ ೫ಸಬನ೯೦, ಮತ್ತು ೬ಪ೨ಬ೭೨. 
೯0 ಮತ್ತು ೭೨ ಇವುಗಳ ದೃಢಭಾಜಕವು ೧೮. ಆದರೆ ಇಲ್ಲಿ ಮ. ಸಾ. ನಿ. 
ಸಬ ಇದೆ. ಮತ್ತು ಸಬ-೬. ಇದು ಹೀಗೆ ಆಗಲು ಒಂದು ಕಾರಣವಿದೆ. 
ಬೈಜಿಕ ಮ. ಸಾ.ನಿ. ಇದು ಪ್ರತಿಯೊಂದು ನರ್ಣಯುಕ್ತ ಗುಣಕಗಳ 
ಸಾಧಾರಣ ಗುಣಕನಿರುವ ಎಲ್ಲಕ್ಕೂ ದೊಡ್ಡ ಘಾತ ಮತ್ತು ಅಂಕ- 
ಗುಣಕಗಳ ದೃಢಭಾಜಕ ಇವುಗಳಿಂದ ಸಿದ್ಧವಾದದ್ದಿರುತ್ತದೆ. ಅದರೆ 
ಆಂಕಿಕ ದೃಢಭಾಜಕವು ಸಂಖ್ಯೆಯಲ್ಲಿ ಎಲ್ಲಕ್ಕೂ ಡೊಡ್ಡ ಗುಣಕವಾಗಿರುವ 
ಸಂಖ್ಯೆಯು ಇರುತ್ತದೆ. ೩೪% ಮತ್ತು ೧೦೪೨ ಇವುಗಳ ಮ.ಸಾ.ವಿ. 
ಅ೨ ಇರುವದು, ಅದರೆ ಅಎ೨ ಎಂದುತಿಳಿದರೆ೩ಅ೪೪೮ ಮತ್ತು ೧೦೮೨ಎ೪ಂ 
ಆಗುವದು. ಮತ್ತು ಆಗ ದೃಢಭಾಜಕವು ೮ ಇರುವದು. ಅದರೆ 
ಮ. ಸಾ.ನಿ. ಆಗಿರುವ ಅಳಿದ ಬೆಲೆಯು ೪ ಇದೆ. ಇದರ ವಿಷಯದಲ್ಲಿ 
ಇನ್ನೂ ಒಂದು ಸಂಗತಿಯನ್ನು ಲಕ್ಷ್ಯದಲ್ಲಿಡುವದು ಅವಶ್ಯವಿದೆ. ಅದು 
ಯಾವದೆಂದಕ್ಕೆ ಅ, ಅತಿ ಅಕ್ಕಿ ಅಳಿ, ಈ ಅದ ಫಾತಗಳು ವಿರುವ ಫಾತ- 
ಕ್ರಮದಲ್ಲಿದ್ದಂತೆ ತೋರಿದರೂ ಅವುಗಳ ಮಾನ (ಬೆಲೆಯು) ಕ್ರಮವಾಗಿ 
ಏರುತ್ತಲೇ ಹೋಗುವಜೆಂದಲ್ಲ. ಅ>-೧ ಇದ್ದಕೆ ಅದು ಕ್ರಮವಾಗಿ ವಿರುತ್ತ 
ಹೋಗುವದು ಅಎ೧ ಇದ್ದರೆ ಅದು ಸ್ಥಿರನಿರುವದು ಮತ್ತು ಅ.೬೧ 
ಆಗಿದ್ದರೆ, ಅದು ಕ್ರಮನಾಗಿ ಇಳಿಯುತ್ತ ಹೋಗುವದು. ಉದಾಹರಣೆ- 
ಗಾಗಿ ಅ ಇದ್ದರೆ, ಅ೨ ಧ್ಯ ಆಸಿ ಎದಿ ಅಳಿ ಎಸ್ಸೆ ೬. ಶಿ ೮ೆ ಮತ್ತು 
ಲ೮ಅವಿ ಇವುಗಳ ಮ.ಸಾ.ನಿ. ೧೬೮, ಆದರೆ ಅಎಲ್ಳಿ ಎಂದು ತಿಳಿದರೆ 
೩೨ಅ - ೧೬ ಮತ್ತು ೪೮ಅ೨ ಎ೧೨. ೧೬ ಮತ್ತು ೧೨ ಇವುಗಳ ದೃಢ- 
ಭಾಜಕವು ೪. ಆದರೆ ಮ.ಸಾ. ನಿ. ಆಗಿರುವ ೧೬೪ ಇದರ ಬೆಲೆಯು ೮. 
ಆದುದರಿಂದ ಬೈಜಿಕ ರಾಶಿಗಳನ್ನು ವ್ಯಕ್ತಸಂಖ್ಯೆಗಳಲ್ಲಿ ರೂಪಾಂತರಿಸಿದಾಗ 
ಬರುವ ಆ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ದೃಢಭಾಜಕನು ಮೂಲರಾಶಿಗಳ ಮ.ಸಾ.ನಿ.ಗೆ 
ಅವಶ್ಯವಾಗಿ ಸರಿ ಇರುವದೆಂದಲ್ಲ. ಇರಬಹುದು, ಇಲ್ಲವೆ. ಇರದಿರಬಹುದು. 


೧೭೦ ಸುಜೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


೮.೫. ಈಗ ದ್ವಿಪದ, ತ್ರಿಸದ ಮತ್ತು ಬಹುಸದ ರಾಶಿಗಳ ಮ. ಸಾ. ನಿ. 
ಹೇಗೆ ತೆಗೆಯಬೇಕೆಂಬುದನ್ನು ನೋಡುವಾ. ಸಾಧಾರಣ ಗುಣಕಗಳನ್ನು 
ಹುಡುಕಿ ತೆಗೆಯುವದಿದ್ದುದರಿಂದ ಮೊದಲು ಕೊಟ್ಟ ರಾಶಿಗಳ ಗುಣಕಗಳನ್ನು 
ತೆಗೆಯಬೇಕೆಂಬುದು ಸ್ಫಷ್ಟವಿದೆ. ಮುಂದಿನ ಉದಾಹರಣೆಗಳನ್ನು ಹೇಗೆ 
ಬಿಡಿಸಿದೆಯೆಂಬುದನ್ನು ನೋಡಿರಿ. 

ಉ. ೧, ೪ಅಯ 4 ೬ಅರ ಮತ್ತು ೮೫ಯ 2. ೧೨ಸರ ಈ ರಾಶಿಗಳ 
ಮ. ಸಾ. ನಿ. ತೆಗೆಯಿರಿ. 

೪ಅಯ 4 ೬೮ರ ಎ ೨೮ (೨ಯ + ೩ರ), 
ಮತ್ತು ೮ಪಯ + ೧೨ನರ ಎ ೪ಪ (ಅಯ + ೩ರ). 
೨(೨ಯ + ೩ರ) ಇದು ಮು. ಸಾ.ನಿ. 

ಉ. ೨. ೧೬ಸಬಯ 4 ೪೦ಪಬರ್ತ್ರ ೨೪ಪನುಯ 2. ೬೦ಪಮರ ಮತ್ತು 
೬ಲಕಪಯ + ೧೬೦ಕಸರ ಇವುಗಳ ಮ. ಸಾ. ನಿ. ತೆಗೆಯಿರಿ. 

೧೬ಸಬಯ 4 ೪೦ಸಬರ -೮ಸಬ (೨ಯ + ೫ರ), 
೨೪ಸಮಯ 4 ೬೦ಸಮರ ಎ ೧೨ಸಮ (೨ಯ + ೫ರ), 
ಮತ್ತು ೬೪ ಕನಯ ೧೬೦ಕಪರ - ೩೨ಕಪ (೨ಯ + ೫ರ). 
”. ೪ಪ(೨ಯ + ೫ರ) ಇದು ಮ. ಸಾ. ನಿ. 

ಉ. ೩. ೪ಸಸೆಬನು4 ೮ಸ೨ೌಬ>೨ಮು - ೧೨ಸ೨ ಬಮ”, ೬ನ” ಬಮ 
4 ೧೨ನಬಕಿವು - ೧೮ಸಬ೨ಮ್‌ ಮತ್ತು ೮ಪೌಬನು” 4+ ೧೬ಪಬಳಿಮಳಿ 
- ೨೪ಸಬನುಸ ಇವುಗಳ ಮ. ಸಾ. ಫಿ. ತೆಗೆಯಿರಿ. 

ಪಸಬಮ 4೮ ನಬ ನು-೧೨೫೨ ಬಮ೨-೪ಪ೨ ಬಮ(ಪ.೨ಬ-೩ಮ), 
೬ಫೌಬನನು!೧೨ನಬ*ಮ-೧೮ಸಬ೨ಮು೨-೬ನಬ೨ಮ(ಪಃ೨ಬ-೩ಮು), 

Roe .೧೬ಪಬಳಿಮಳಿ - .೨೪ಸಬಮಸ -೮ಸಬಮ”(ನ4೨ಬ-೩ಮ). 

'. ಪಿನಬನು(ಸ + ೨ಬ - ೩ನು) ಇದು ಮ. ಸಾ.ನಿ. 


ಪ್ರಶ್ನಸಂಗ್ರಹ ೩೧. 
ಕೆಳಗಿನ ರಾಶಿಗಳ ಮ. ಸಾ.ನಿ. ತೆಗೆಯಿರಿ. 


೧. ೪ಅಪ 4 ೮ಕವಪ; ೬ಅಯೆ 4 ೧೨ಕಯ. 
೨. ೯ಕಯ 4 ೧೨ಕರ; ೫ಕಮ 4 ೮ಕಸ. 


ಮಹತ್ತಮ ಸಾಧಾರಣ ನಿಭಾಜಕ ೧೭೧ 


೩. ಲಪ್‌ - ೪ನಸಬ 4+ ೧೨ನಮ; ೪ಸಬ-೨ಬಳ 4+ ೬ಬಮ್ಮಃ 
೧೨ಸಮ - ೬ಬಮ + ೧೮ಮೆ. 
೪, ೬ಯ”ನರಲ-+ ೬ಯರ೨ೌಲ- ೬ಯರಲ5; ೨೪ಯ೨ರಲ- ೧೨ಯರ್‌ಲ 
+ ೧೨ ಯರಲನಿ; ೯ಯ”೨ರಲ - ೨೭ಯರ್‌ಲ್ಲೀಯರಲ. 
೫. ೪ಸಬಳ 4 ೪ಪಬ - ೨೦೫; ೧೨ಕಬಳಿ 4 ೧೨ಕಬ - ೬೦; 
೧೬೮೨ ಬ 4 ೧೬೮೨ ಬ - ೮೦೪5. 
೬. ೮ಅಸ ೮ಆಬ 4 ಆಅಮ; ೪ಕಪ 4 ೪ಕಬ 4 ೪ಕಮ 
೬ನ ೬ಬ ೬ನು. 
೭. ೨೪ಅನ -೧೮೮ಅಮು ೪೮ಕನು - ೩೬ಕನು; ೩೬ಪ-೨೭ಮು. 
ಲೆ. ೩೦೮ -೪೫ಕ4೧೫ಗ; ೫೦ಅ- ೭೫ಕ4.೨೫ಗೆ; ೨೦೮-೩೦೫..೧೦ಗ. 
೯, ಆಯನ - ೪ಯರ್ಯ ೧೨ಯ್‌ - ೬ಯ”ರ; ೨೪ಗೆಯಳಿ - ೧೨ಗಯರ; 
೨೦ಕಯಕಿ - ೧೦ಕಯಳಿರ. 
೧೦. ೬ಕ೨ ಸ. ೬ಕಪ೨; ೧೨ಕಕಿನ .. ೧೨ಕೌಸ; ೯ಕ೨ಸ೨ 4 ೯ಕನಸ್ಕಿ 
೧೮ಕಕೆನ೨ 4 ೧೮೫೨ ಕೆ. 
೧೧. ೧೬೮೨ ಕ - ೮೮ಕ೨; ೮೮೨ - ೪ಅಕ; ೨೦೮೨ಕ್‌ - ೧ಂಅಕಸೆ; 
೩೬೮ಕಕ - ೧೮೮೪ ಕ, 
೧೨. ೧೨೫...೨೪ಬ-೩೬ಮ; ೧೬ಸ-೮ಬ-೧೬ಮು; ೪೮ಪ-೪೮ಬ-೧೯ವು. 
೪.೬, ಮುಂದೆ ಬಿಡಿಸಿ ತೋರಿಸಿದ ಉದಾಹರಣೆಗಳನ್ನು ಲಕ್ಷ್ಯಪೂರ್ಹಕ- 
ಇಗಿ ಅಭ್ಯಾಸ ಮಾಡಿರಿ. 
ಉ. ೧. ೮ಯ 4೮ರ ಮತ್ತು ಯ” - ರ್‌ ಈ ರಾಶಿಗಳ ನು.ಸಾ. ನಿ. 
ತೆಗೆಯಿರಿ. 
ಲಯ 4+ ೮ರ ಆ ೮(ಯ ರ) 
ಯ್‌ -ರೌ ಪ(ಯ+ರ)(ಯ-ರ) 
ನ ಯ4ರಣಇದುವಮು. ಸಾ. ವಿ. 
ಉ. ೨. ೪ಯ೨ - ೪ವ೨ ಮತ್ತು ೧೮ಯ* 4೧೮ನೆ ಇವುಗಳ 
ನು. ಸಾ. ಫಿ. ತೆಗೆಯಿರಿ. 
೪ಯ” -೪ವೌ ೬೪ (ಯತಿ-ವ3) ಆ ೪ (ಯ.ವ)(ಯ - ವ), 
೧೮ಯಕಿ.೧೮ವ* ೬೧೮(ಯಕ್ಕೆ ವಹಿ) ೬ ೧೮( ಯ4ನ)(ಯ*-ಯನನ”) 
(ಯ 4+ ನ) ಇದುವು. ಸಾ.ನಿ. 


೧೩೨ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


ಉ. ೩. ಲಯಸಿ-೮ನಸೆ ಮತ್ತು ೧೨ಯ್‌ + ೧೨ಯ್‌ ನನ 4 ೧೨ವಳಿ 
ಈ ರಾಶಿಗಳ ಮ. ಸಾ. ನಿ. ತೆಗೆಯಿರಿ. 

ಆಯಕೆ-೮ವಕೆ ಅ೮(ಯ*&- ವಕ) 

ಇಲ್ಲ(ಯ-ನ)(ಯಳ?.. ಯನ ವೌ) 
೧೨ಯ್‌್‌ ೬ ೧೨ಯೌವನ4೧೨ವಳಿ 
ಆ೧೨5(ಯ” 4 ಯಾನ” 4 ವೌ) 
ಆ೧೨(ಯ3 4 ಯನ + ವಯ - ಯನ 4 ವ್‌) 
"೪(ಯ್‌ + ಯನ 4 ನೌ) ಇದು ನು. ಸಾ. ಫಿ. 

ಉ. ೪. ೧೫ಅಯೆ + ೧೮೪ರ 4 ೧೦ಕಯ + ೧೨5ರ ಮತ್ತು 
೫೦ಯಳ 4 ೧೨೦ಯರ + ೭೨ರ) ಈ ರಾಶಿಗಳ ನು. ಸಾ. ನಿ. ತೆಗೆಯಿರಿ. 
೧೫ಅಯ೮ಅರ4೧೦ಕಯ4೨ಕರ ೫೩೨೪(೫ಯ.೬ರ)--೨ಕ(೫ಯ-.೬ರ) 

(ಜಯ 4+ ೬ರ)(೩ಅ-. ೨೫) 
೫೦ಯ೨ 4 ೧೨೦ಯರೆ 4 ೭೨೮೨ ಇ೨(೨೫ಯ೪ + ೬೦ಯರ + ೩೬ರ”) 
= ೨(೫ಯ 4 ೬ರ) 
ಜಯ + ೬ರ ಇದುನು.ಸಾ.ನಿ. 

ಉ. ೫. ೧೫೦ಪ೨-೫೪ಮಳ, ೧೦೦೫೨-೧೨೦ನನು೩೬ಮ” ಮತ್ತು 
೪ಂಸಪ್‌ 4 ೧೬ನಮ - ೨೪ಮ೨ ಈ ರಾಶಿಗಳ ಮ. ಸಾ. ನಿ. ತೆಗೆಯಿರಿ. 
೧೫೦೭೪ - ೫೪ಮತಿ ಹ ೬(೨೫ಸ೨ - ೯ನು) 

ಹ೬/೫ನ-.- ೩ಮ)(೫ನ - ೩ನು) 
೧೦೦ಪ೨-೧೨೦ನಮ-4೩೬ಮಳಿ ಅ೪(೨೫ಪ೨ - ೩೦ನಮ 4 ೯ನ”) 
೪(೫ನ - ೩ಮ) 
೮(೫ನ೨.. ೨ನಮ - ೩ಮ್‌) 
೮(೫ನ೨ 4 ಚಪಸಮ - ೩ಸಮ - ೩ಮಳಿ) 
೮ ( ೫ಸ(ಸ 4 ಮ)-೩ಮ(ನ4ಮ) | 
=೮(ನ 4 ಮ್ಗ(೫ಪ - ೩ಮ) 
೨ (೫ಪ- ೩ಮ) ಇದು ಮ. ಸಾ. ನಿ. 

ಉ. ೬, ೬ಿಅಸಪಯಳ - ೨೪ಅಪಯರ 4 ೨೪ಅಪರ್‌, 
೪ಯಳ - ೩೨ಯ್‌ರೌ 4 ೬೪ರಳ ಮತ್ತು ೨ಯ೬-. ಒಯಸರ& -.೧೨೮ರ೯ 
ಈ ರಾಶಿಗಳ ಮ. ಸಾ. ನಿ. ತೆಗೆಯಿರಿ. 


೪ಂಸ೨ 4 ೧೬ನಮ - ೨೪ಮತಿ 


ಸಿ ಸ್ನ Il} 


ಮಹತ್ತಮ ಸಾಧಾರಣ ವಿಭಾಜಕ ೧ 


೬ಅಸಯ್‌-೨೪ಅನಯರ4೨೪ ಆಸರ್‌ ೬ ೬ಅಷ[(ಯ೨-೪ಯರ4೪ರ್‌) 
1 ೬ಅಸ(ಯ ಈ ೨ರ)್‌ 

ಲ೪ಯಳಿ - ೩೨ಯತರ್‌ 4 ೬೪ರ ಲಯ - ಆಯ್‌್‌ರ೨ 4 ೧೬೮%) 

ಅ೪(ಯಳಿ - ೪ರ೨)೨ 

ಇಳಯ ೨ರ (ಯ - ೨ರ) 
೨ಯ-೩೨ಂಯರ* 4೧೨೮ರ! ೬ ೨(ಯ೬ - ೧೬ಯಸೆರಕ 4 ೬೪ರಓ) 

೬ ೨(ಯ& - ೮ರಕಿ)೨ 

= ೨(ಯ-೨ರ)*(ಯ3.೨ಯರ(ರ್‌)* 

ಇಲ್ಲಿ ಅಂಕಗುಣಕಗಳ ದೃಢಭಾಜಕವು ೨ ಇದೆ, ಇದಲ್ಲದೆ ಎಲ್ಲಕ್ಕೂ 

ದೊಡ್ಡ ಸಾಧಾರಣ ಗುಣಕವು (ಯ - ೨ರ)೨ ಇರುವದು. ಅದುದರಿಂದ 
೨(ಯ - ೨ರ)೨ ಇದು ಮ. ಸಾ. ನಿ. ಇರುವದು. 


೮.೭, ಇಲ್ಲಿಯ ವರೆಗಿನ ಎಲ್ಲ ನಿನೇಚನೆಯ ಮೇಲಿಂದ ಮುಂದಿನ 
ಸಂಗತಿಯು ಸ್ಪಷ್ಟವಾಗುವದು. ಎರಡು ಅಥವಾ ಹೆಚ್ಚು ರಾಶಿಗಳ 
ಮ. ಸಾ. ನಿ. ತೆಗೆಯುವದಾದರೆ ನಮಗೆ ಮೊದಲು ಆ ರಾಶಿಗಳ ಪೂರ್ಣ 
ಗುಣಪೃಥಕ್ಕರಣವನ್ನು ಮಾಡಲು ಬರಬೇಕು. ಗುಣಕಗಳನ್ನು ತೆಗೆದು 
ಮ. ಸಾ. ನಿ. ತೆಗೆಯುವ ಈ ರೀತಿಗೆ ಗುಣಕ-ಪದ್ಧತಿ ಎಂದೆನ್ನುತ್ತಾರೆ. 
ಅಂಕಗಣಿತದಲ್ಲಿ ದೃಢಭಾಜಕ ತೆಗೆಯುವ ಬೇರೊಂದು ಪದ್ದ ತಿಯೂ 
ಉಂಟು. ಆ ಪದ್ದತಿಯಲ್ಲಿ ನಾವು ದೊಡ್ಡ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ಸಣ್ಣ ಸಂಖ್ಯೆ- 
ಯಿಂದ ಭಾಗಿಸುವೆವು. ಉಳಿಯುವ ಶೇಷದಿಂದ ಭಾಜಕವನ್ನು ಭಾಗಿಸುವೆವು. 
ಈ ರೀತಿಯಾಗಿ ಕ್ರಮಶಃ ನಿಃಶೇಷನಾಗಿ ಭಾಗ ಹೋಗುವ ವರೆಗೆ ಭಾಗಿಸಿದರೆ 
ದೃಢಭಾಜಕವು ನಮಗೆ ದೊರೆಯುವದು. ಈ ರೀತಿಯಿಂದ ಬೈಜಿಕ- 
ರಾಶಿಗಳದ್ದಾ ದರೂ ಮ. ಸಾ. ನಿ. ನಮಗೆ ತೆಗೆಯಲು ಬರುವದು. ಆದರೆ 
ರಾಶಿಗಳ ಗುಣಸೃಥಕ್ಟರಣನನ್ನು ಮಾಡುವದು ಕಠಿಣನೆನಿಸಿದಾಗಷ್ಟೇ ಅ 
ರೀತಿಯನ್ನು ನಾವು ಅನುಸರಿಸುನೆವು. ಆ ರೀತಿಗೆ ಭಾಗಾಕಾರ-ಪದ್ಧತಿ 
ಎಂದೆನ್ನು ತ್ತಾಕೆ. | 

ಮ. ಸಾ. ವಿ, ಹುಡುಕಿ ತೆಗೆಯುವನದಕ್ಕಾಗಿ ಗುಣಸೃಥಕ್ಕರಣ ಮಾಡುವಾಗ 
ಅನಶ್ಯನಿದ್ದರೆ ಕೊಟ್ಟಿ ರಾಶಿಗಳಲ್ಲಿ ಎಲ್ಲವುಗಳಿಗಿಂತ ಸುಲಭವಾಗಿ ,ಗುಜಪೃಥಕ್ಕರಣ 


೧೩೪ 


ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


[ಮಾಡಲು ಬರುನ ರಾಶಿಯ ಅನಯನಗಳನ್ನು ಮೊದಲು ತೆಗೆಯಬೇಕು. ಇವು- 
ಗಳನ್ಲಿಯ ಒಂದು ಅಥವಾ ಹೆಚ್ಚು ಅನಯವಗಳು ಬೇರೆ ರಾಶಿಗಳಲ್ಲಿಯಾದರೂ 


ಇರುವವು. ಅದ್ದರಿಂದ ಇದರ ಲಕ ಬೇಕೆ ರಾಶಿಗಳ ಅನಯನಗಳನು 


KI 


'ಕಗೆಯಲು ಸಹಾಯೆ ಮಾಡುವ ಸೂಚನೆಯು ನಮಗೆ ದೊರೆಯುವದು. 


೧೯% ಅ ಟ ಧಿ 


೧೦. 
, ೨ರ 4 ೮ರ - ೬೪; ಅರ” - ೪೮ರ - ೯೬೮; ೪ರ೨ 4 ೨೦ರ - ೯೬. 
೧೨. 
೧೩. 


೧೪, 
೧೫. 


ದಿ೬. 


೧ಿಲೆ. 


ಪ್ರಶ್ನಸಂಗ್ರಹ ೩೨. 


ಕೊಟ್ಟ ರಾಶಿಗಳ ಮ. ಸಾ. ನಿ. ತೆಗೆಯಿರಿ. 
ಯು .೭ಯ 5. ೧೦; ಯೆ ೯ಯ + ೨೦. 
. ಯಳ -೨ಯ - ೨೪; ಯ? 3 ೨ಯ - ೪೮. 


ಯನ 3 ೩ಯ - ೨೮; ಯನ ೨ ೨ಯ - ೬೩, 
ಯ” -೧೦ಯ 4 ೨೪; ಯೌ -೧೨ಯ. ೩೨. 
೧೪ನ೨ - ೧೪ವಳಿ; ೨೧೫೨ .೩೫ಸಮ - ೫೬ನುಳಿ. 


. ೧೬೮5 ..೫೪ಕಕ್ಕೆ; ೧೨೮೨೨ . ೩೬ಅಕ 4 ೨೭೫ತ. 


೮7 -೮ಕೆ; ೬೮೨ -೧೨೮ಕ + ೬ಕ೨; ೪೨5 - ೪ಕಕ್ಕೆ, 
ಪ್‌ - ೧೨ನಮ - ೭ವುಳಿ; ೮೫೨ - ೨೨ಸಮ - ೨೧ಮಳೆ; 

೧೦೫೨ -೩೯ನಮ 4+ ೧೪ವುಳೆ. 
೩ಯ್‌-೧೨ಯರ4೧೨ರ್‌; ಯಕಿ-೮ರಕ; ೧ಗಯನ-೨೦ಯರ-೮ರ೨. 
೪ದ್‌ಿ$೪ದ೨ ನ3.೪ನಳ;ಆದಕ್ಕಿ.ಆನಕ್ಕೆ,೨ದಕಿ-ಅದ೨ನ.೪ದನ3-೨ನ&. 


೧೨ವೌ - ೬೦ವ 4 ೭೨; ಅವಳ - ೨೮ವ 4 ೪೮] ೮ವ೨ - ೪೮ವ4 ೬೮, 
೧೬ಯಳೆ-೧೦೦ಯ; ೪೮ಯ-೮೮ಯ೨3-೮೦ಯ; 
೩೬ಯಕೆ.೧೧೪ಯ೨.೬ಂಯ. 
ಯ್‌ - 6; ಯೇರಿ ಯ್‌ 4+ ಯರ್‌ - ೨ರಳಿ. 
ಯ” 4೪ಯ್‌ ರೌ ೬ರ್‌; ಯ?.೮ಯರಕ್ಕ; 
ಯಸರ-.೨ಯ”ರ೨4೪ಯರ. 
೧೬ಯಕ್‌-೬೨ಯ೨ ರ್‌ 4೧ರ; ೧೬ಯೆ-೪೮ಯಕೆರ೬ ಯಳಿರ); 
(೬ಯೆ-೧೩ಯರ4೬ರ್‌್‌). 
೬ಯಳಿ - ೪೮ಯ್‌ ರೌ 4೯೬ರ; ೯ಯ್‌ - ೧೨ಯೆರಿರೌ - ೯೬೮; 
೧೫ಯ?9-೬೬ಯ೨ರ೨..9೪ರ೪, 
೬ಕ್ಷತಿ - ೨೫ಕ್ಷ ೧೪; ೧೨ಕ್ಷೌ - ೨ಕ್ಷ- ೪; ೩ಂಕ್ಷಿ + ೨೫ಕ್ಷೆ- ೩೦; 


ಜ೪ಕ್ಷೌ ರ೯೯ಕ್ಷ-೯೦. 


ಒಂಬತ್ತನೆಯ ಪ್ರಕರಣ 
ಲಘುತ್ತಮ ಸಾಧಾರಣ ನಿಭಾಜ್ಯವು 


೯.೧. ೮, ೧೨ ಮತ್ತು ೨೦ ಈ ಸಂಖ್ಯೆಗಳಿಗೆ ನೀಃಶೇಷವಾಗಿ ಭಾಗಿಸು- 
ನಂಥ ಎಲ್ಲ ಸಂಖ್ಯೆಗಳಲ್ಲಿ ಅತಿ ಡೊಡ್ಡ ಸಂಖ್ಯೆಯು ಯಾವುದು ಎಂದು 
ಕೇಳಿದರೆ ೪ ಎಂದು ನಾವು ಹೇಳುತ್ತೇನೆ. ಮತ್ತು ಈ ಉತ್ತರವು ನಮಗೆ 
ಕೆಳಗಿನ ಗುಣಸೃಥಕ್ಕರಣದಿಂದ ಸಿಗುತ್ತದೆ. 

೮೨.೨.೨ ೨ಕ್ಕೆ ೧೨ಎ೨.೨.೩ ಎ೨೨ ೩; ೨೦ಎ೨.೨.೫ಎ 

, ಎಲ್ಲವುಗಳಲ್ಲಿ ದೊಡ್ಡೆ ಸಾಮಾನ್ಯ ಗುಣಕ (ನಿಭಾಜ ತ್ರೀ 

ಮತ್ತು ೮ ೧೨ ಮತ್ತು ೨೦ ಚ ಕಿಃಶೇಸವಾಗಿ ಭಾಗ ಹೊ ತ್ರ 
ನಂಥ ಎಲ್ಲದರಲ್ಲಿ ಸಣ್ಣ ಸಂಖ್ಯೆಯು ಯಾವದು ಎಂಬ ಪ್ರಶ್ನಿ ಳಿ ಕೆ ಅದೇ 
ಗುಣಪೃಥಕೃರಣದಿಂದ ನಮಗೆ ಮುಂದಿನ ಉತ್ತರವು ಜೊರೆಯುತ್ತದೆ. 

ಎಲ್ಲದರಲ್ಲಿ ಸೆಜ್ಜ ಸಾಮಾನ್ಯ ನಿಭಾಜ್ಯವು - ೨೩.೩.೫೧೨೦. 

೮ ೧೨ ಮತ್ತು ೨೦ AE ಭಾಗ ಹೋಗುನಂಡ ೧೨೦, ೨೪೦, 
೩೬೦, ೪೮೦....ರಂಥ ಎಷ್ಟೋ ಸಂಖ್ಯೆಗಳು ಇರುವವು. ಆದರೆ ಅ ಎಲ್ಲವು: 
ಗಳಲ್ಲಿ ಸಜ್ಜ ಸಂಖ್ಯೆ ಹ ೧೨೦. ಈ ಸ ಸಂಖ್ಯೆಯು ನಮಗೆ ಹೇಗೆ 
ಸಿಗುತ್ತದೆ? "ಕೊಟ್ಟಿ ಸಂಖ್ಯೆ ಗಳ ಅನಿಭಾಜ್ಯ ಅನಯನಗಳನ್ನು ತೆಗೆದ 
ನಂತರ ಆ ಭಿ ಕೊಟ್ಟ ಸಂಖ್ಯೆ ಗಳಲ್ಲ ಅತಿ ದೊಡ್ಡದಾಗಿ ಕಂಡು 
ಬರುವ ಘಾತಗಳ ಹತ್ತ ಮಾಡಿ 'ಭೇಕಾಗಿರುನ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು 
ಜೊರಕಿಸುತ್ತೇವೆ. ಮತ್ತು ಬೈಜಿಕ ಸಂಖ್ಯೆಗಳಾದರೂ ಈ ನಿಯಮಕ್ಕೆ 
ಅಸವಾದನಲ್ಲ. 

ಅಯ ಮತ್ತು ಅರ ಇವುಗಳಿಂದ ಭಾಗ ಹೋಗುವ ಅಕಿ ಸಣ್ಣ ಸಂಖ್ಯೆ- 
ಯೆಂದರೆ ಅಯರ್ಯ 
ಅಇ೨ಕ೩ ಮತ್ತು ಅಣಕಳಿ ತ ಅಇ೨1, ಮತ್ತು 
೮ಸೆ೨ಬನ೨, ೧೨ಪಬಳಿಮ, ಮತ್ತು ೬ಬಳಿಮಕ್ಕಿ ..೨೪ಷ೨ಬಳಿಮತೆ, 

ಮೊದಲನೆಯದರಲ್ಲಿ ಆ, ಯೃ ಮತ್ತು ರ ಈ ಮೂರು ಗುಣಕಗಳು ಕಂಡು 
ಬರುತ್ತವೈ ಮತ್ತು ಅವು ಮೂರೂ ಮೊದಲನೆಯ ಘಾತದಲ್ಲಿವೆ, ಆದುದ- 
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ರಿಂದ ಇಷ್ಟ ಸಂಖ್ಯೆಯು ಅಯರ. ಎರಡನೆಯದರಲ್ಲಿ ಅ ಮತ್ತು ಕ ಈ 
ಮೂರು ಗುಣಕಗಳು ಕಂಡು ಬರುತ್ತವೆ. ಮತ್ತು ಅ ಮೊದಲನೆಯ ಫಾತ- 
ದಲ್ಲಿದ್ದು ಇ ಯ ಎಲ್ಲದರಲ್ಲಿ ದೊಡ್ಡ ಘಾತವು ೨ನೆಯದಿದೆ, ಮತ್ತು ಕದ 
ನಾಲ್ವನೆಯ ಘಾತವಿದೆ, ಆದುದರಿಂದ ಇಷ್ಟಸಂಖ್ಯೆಯು ಅಣ೨ ಕಳ, ಮೂರ- 
ನೆಯದರಲ್ಲಿ ೮, ೧೨ ಮತ್ತು ೬ ಇವುಗಳಿಂದ ಭಾಗಹೋಗುವ ಅತಿ ಸಣ್ಣ 
ಸಂಖ್ಯೆಯು ೨೪, ಪದ ಅತಿ ದೊಡ್ಡ ಘಾತವು ನತ, ಬದ್ದು ಬಳಿ ಮತ್ತು, 
ಮದ್ದು ಮಸಿ ಆದುದರಿಂದ ಇಷ್ಟ ಸಂಖ್ಯೆಯು ೨ಲಪತಿಬಳಿಮಕ್ಕಿ 

ಈ ರೀತಿಯಾಗಿ ಕೊಟ್ಟ ಸಂಖ್ಯೆಗಳಿಂದ ಅಥವಾ ರಾಶಿಗಳಿಂದ ನೀತೈೇಷ- 
ವಾಗಿ ಭಾಗಹೋಗುವ ಸಂಖ್ಯೆಗಳಿಗೆ ಇಲ್ಲವೆ ರಾಶಿಗಳಿಗೆ ಕೊಟ್ಟ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ 
ಅಥವಾ ರಾಶಿಗಳೆ ಲಘುತಮ ಸಾಧಾರಣ ನಿಭಾಜ್ಯ ಎಂದೆನ್ನು- 
ವರು. ಲಘು ಅಂದರೆ ಸಣ್ಣ, ಲಘುತಮ ಅಂದರೆ ಎಲ್ಲವುಗಳಲ್ಲಿ ಸಣ್ಣ. 
ನಿಭಾಜಕ ಅಂದರೆ ಯಾವುದರಿಂದ ಭಾಗ ಹೋಗುವದೋ ಆ ಸಂಖ್ಯೆಯು. 
ಅದರಂತೆಯೇ ವಿಭಾಜ್ಯ ಎಂದರೆ ಯಾವುದಕ್ಕೆ ಭಾಗ ಹೋಗುನದೋ 
ಆ ಸಂಖ್ಯೆಯು, ಅಘುತಮ ಸಾಧಾರಣ ನಿಭಾಜ್ಯ ಈ ಸಂಜ್ಞೆಯನ್ನು 
ಸಂಕ್ಷಿಪ್ತವಾಗಿ ನಾವು ಅ. ಸಾ. ನಿ. ಎಂದು ಬರೆಯುತ್ತೇನೆ. 

೯.೨, ಮ. ಸಾ.ನಿ. ಇದು ಯಾನನುಗಳ ಮ. ಸಾ. ನಿ. ಇರುವದೋ 
ಆ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ರಾಶಿಯಲ್ಲಿ ಅನಯನರೂಪದಲ್ಲಿ ಇರುವದು. ಮತ್ತು 
ಅ. ಸಾ. ನಿ. ಯಲ್ಲಿ ಯಾವವುಗಳ ಲ. ಸಾ. ನಿ. ಅದು ಇರುವದೋ ಆ ಪ್ರತಿ- 
ಯೊಂದು ರಾಶಿಯು ಅವಯವರೂಪದಲ್ಲಿ ಇರುವದು. ಉದಾಹರಣೆಗಾಗಿ 

೯ಸಬಯತ್ಕಿ ೧೨ಪ೨ಬಕೆಯಕ್ಕಿ, ೧೮ನೆ ಬ೨ಯ್‌್‌ ಮತ್ತು ೨೪ಸಯ 

ಇವುಗಳ ಮ. ಸಾ. ನಿ. ೩ನಯತ್‌ಿ, 
ಮತ್ತು ಲ. ಸಾ. ವಿ. ೬೨ನ%ಬಕೆಯಕಿ, 


ಇಲ್ಲಿ೩ನಯ? ಇದು ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಕೊಟ್ಟ ರಾತಿಯ ಗುಣಕನಿರುನದು, 
ಮತ್ತು ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಕೊಟ್ಟ ರಾಶಿಯು Ae ಪಸೆಬಸಿಯಸ ದ ಗುಣಕವಿದೆ 
ಎಂಬುದು ಕಂಡುಬರುವದು. ಮ.ಸಾ.ನಿ. ತೆಗೆಯುವಾಗ ಯಾವ ಯಾವ 
ಸಾಧಾರಣ ಗುಣಕವು ಕಂಡುಬರುವದೋ ಅದರ ಕೊಟ್ಟ ರಾಶಿಗಳಲ್ಲಿ ಇರುವ 
ಘಾತಗಳಲ್ಲಿ: ಎಲ್ಲಕ್ಕಿಂತ ಸಣ್ಣದಾದ ಘಾತವು (ಅಂದರೆಯೇ ಸಾಧಾರಣ 


ಲಘುತ್ತಮ ಸಾಧಾರಣ ವಿಭಾಜ್ಯ ೧೭೭ 


ಘಾತಗಳಲ್ಲಿ ಎಲ್ಲಕ್ಕೂ ದೊಡ್ಡದಾದ ಘಾತ) ಮತ್ತು ಅ. ಸಾ. ಪಿ. ತೆಗೆಯು- 
ವಾಗ ಯಾನ ಯಾನ ಗುಣಕವು ಕಂಡುಬರುವಜೋ ಅದರ ಕೊಟ್ಟ ರಾಶಿ- 
ಗಳಲ್ಲಿರುವ ಘಾತಗಳಲ್ಲಿ ಎಲ್ಲಕ್ಕೂ ದೊಡ್ಡದಾದ ಘಾತವನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳ. 
ಲಾಗುತ್ತದೆ. 
ಪ್ರಶ್ನಸಂಗ್ರಹ ಸಿತಿ. 
೪. ಸಾ. ನಿ. ತೆಗೆಯಿರಿ: 
. ೪೮; ೮%. ೨. ೧೦ಕಗ್ಯ ೧೫ಕಫು, ೩. ೨ಕಗ್ಯ ೪ಕಗಳಿ. 
. ೬ಕೌಫಮ್ಯ ೮ಕ್‌ ಸಮತ. ೫. ೪ಕಪಬ; ೮ಕೌಬಮನಿ; ೬ಕಸ೨ನು. 
. ೨೫; ೪ಕಗ; ೬ಗದ. ೬, ೮ಕ೨ಗಪ ೧೨ಗಳಿಪಬ; ೨೪ಬಳಿಕಗ, 
. ೫ಗಯರಳ; ೮ಗತದಯರ?; ೨೦ದಕಿಯ3ರ. 
. ೧೦ಯಕ&ರ೨ಲ; ೧೫ಯಳಿರಸತಿ; ೨೫ಪಯರಕಿಸೆ 
೧೦. ೪ಅಯಳರ; ಆಯರಲ; ೧೦ ಅ೨ರಲ; ೬ಇಯಳಿಲತ. 
೧೧. ೨೫೫ಗಯ; ೩ಕಕೆಗೌಯ; ೫ಕಗ4ಯಲನಿ; ೬ಗನಯಸ. 
೧೨. ೧೪ಪಬಯಳ್‌; ೮ಸ೨ಬಯಸೆ; ೪ಬ ಯಲಿ; ೨೮ಸಯರಕಿ. 
೧೩. ೨ಯ” ರಸ"; ೬ಯರ ಸ್‌; ೮ಆಯಸರಲಸಸ ೧೨ರ೨ಲ೨ಸ. 
೧೪. ೪ಆ್‌ ಬೆ; ಆಅಕಬಳಿ; ೧೫ಇಕಳ ಬ; ೫೮೨ ಬ. 
೧೫. ೧೨ಯರಣಲ; ಆರ್‌ ಲಸ ಯನ್‌; ೬ಲಕೆಯರಕ್ಕ; ೪೮೨೨. 
೯.೩. ಉ.೧. ೪ಪ-4೪ಮ,್ಯ ಎಸ್‌ + ೪ಸಬ + ೨ನ”, ಮತ್ತು 
೬೨ - ೬ಮಳೆ ಇವುಗಳ ಲ. ಸಾ. ದಿ. ತೆಗೆಯಿರಿ. 
೪ಪ-4೪ಮು-೪(ನ- ಮ) 
೨ಪನೌ4೪ನಮ-4೨ಮ ಎ ೨(ಪೌ.,೨ಪಮ-3-ಮ3) ಎ ೨(ಸ4ಮ)್‌ 
೬ನಳಿ - ೬ಮಳೆ ಐ ಹ(ಸಳಿ-ಮತ) ಎ ೬(ಸಪ.ಮ)(ಸ-ಮ) 
ಇಲ್ಲಿ ೪, ೨ ಮತ್ತು ೬ ಇವುಗಳ ಅ.ಸಾ.ವಿ. ೧೨. (ಸ.-ಮ) ದ ಎಲ್ಲಕ್ಕೂ 
ಜೊಡ್ಡದೆಂದು ಕಂಡುಬರುವ ಘಾತ (ಸ ಮ)3. ಮತ್ತು (ಪ-ಮ) ಇದು 
ಮೊದಲನೆಯ ಫಾತದಲ್ಲಿಯೇ ಇರುತ್ತದೆ. 
-. ೧೨(ಸ೬ಮ)್‌(ಸ-ಮ) ಇದು ಲ. ಸಾ. ನಿ. 
ಕೊಟ್ಟ ರಾಶಿಗಳ ಮ, ಸಾ. ವಿ. ೨(೫ೆ:ಮು) ಇದು ಇದೆ. ಮ, ಸಾ, ವಿ. ಇದು 
ಯಾವಾಗಲೂ ಲ್ಮ ಸಾ, ವಿ.ದ ಒಂದು ಗುಣಕ ಇರುವದು, ಕಾರಣವು ಸ್ಪಷ್ಟವಿದೆ, 


% ಅಆ ಣ್‌ & ೦ಡಿ 


ಹಜಜ 0 


( 
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ಉ. ೨. ಕಯೆ4 ಗೆಯ - ೨ಕರ-೨ಗರ, ೪ಕಯ?3 -೧೬ಕರ್‌ ಮತ್ತು 
೬ಗೆಯತಿ -೨೪ಗಯರ --೨೪ಗರೆ ಇವುಗಳ ಲ.ಸಾ.ವಿ. ತೆಗೆಯಿರಿ. 
ಕಯ--ಗಯ-೨ಕರ-೨ಗರ ಎ ಯೆ(ಕ..ಗ)-೨ರ(ಕಗ) ಎ (ಕಗ) ಯ-೨ರ) 
ಲಕ್ಷಯ೨-೧೬ಕರತಿ ಎ ೪ಕಯ”-೪ರನ) ಎ ೪ಕ(ಯ4೨ರ)(ಯ-.೨ರ) 
೬ಗಯನ-.೨೪ಗಯರ4೨೪ಗರ್‌ೌ ಎ೬ಗ್ಗ(ಯ3.೪ಯರ-೪ರ)ಎ೬ಗ(ಯ-೨ರ)5 

 ೧೨ಕಗ(ಕ4ಗ)(ಯ೨ರ]್ಗಯ-೨ರ)್‌ ಇದು ಲ. ಸಾ. ನಿ. 

ಯ - ೨ರೆ ಇದು ಕೊಟ್ಟಿ ರಾಶಿಗಳ ಮ. ಸಾ. ನಿ. ಇರುವದು. 


ಉ. ೩. ೨ಸಕ.೧೬ನುಖಿ, ೩ಸಸ-೨ಂ೪ಮ್‌ ಮತ್ತು 
೬ಸಳಿಂ೪ಪ೨ ಮು? .೯೬ಮಳಿ ಇವುಗಳ ೮. ಸಾ. ನಿ. ತೆಗೆಯಿರಿ. 
೨೫% ೬ ೧೬ಮ& ಎ ೨(ಸ* 4 ೮ಮಸಿ) 
= ೨(ಸ 4 ೨ಮ) (ಸೌ - ೨ಸನು + ೪ಮ”) 
ಕನಕ - ೨೪ಮಸ -೩(ಸ* - ಆಮ) 
=೩(ಪ- ೨ಮ) (ಸೌ 4 ೨ಸಮ 4 ೪ಮತ) 
೬ಸಳಿ 4 ೨೪ಸಿ ಮ” 4 ೯೬ಮಳೆ 
= ೬(ಸಳ + ೪ನೌಮ” 4 ೧೬ಮಳ) 
ಎ೬ (ಸೌ + ೪ಮನೆ) - ೪ಸನಿಮ” ] 
=೬(ಸ೨ 4 ೨ಸಮ-4 ೪ಮರ್‌)(ಪೌ - ೨ಪನು + ೪ಮತಿ) 
ಆ. ೬(ಸ೨ಮ)(ಸ-.೨ಮು)( ಪ೨4.೨ಸಮ-೪ಮ”) ಪೌ-.೨ಸಮ೪ನಮುನ) 
ಇದು ಲ. ಸಾ. ನಿ. 
ಉ. ೪. ೬ಯ5೨ - ೧೩ಯರ + ೬ರ, ೧೦ಂಯ - ೭ಯರ - ೧೨೮೨ 
ಮತ್ತು ಆಯ 3. ೨ಯರ-೨೧ರ? ಇವುಗಳ ೮. ಸಾ. ನಿ. ತೆಗೆಯಿರಿ. 
೬ಯ”್‌ - ೧೩ಯರೆ + ೬ರ ಎ ೬ಯ” - ೯ಯೆರ - ೪ಯರ 4 ೬ರ೨ 
ಎ&ಿ ಯ(೨ಯ - ೩ರ) - ೨ರ(೨ಯ - ೩ರ) 
= (೨ಯ-೩ರೆ)(೩ಯ - ೨ರ) 
ಗ೧೦ಯ3-೭ಯರ-೧೨ರಳಿ - ೧೦ಯ* - ೧೫ಯರ 4 ೮ಯರ - ೧೨ರ೨ 
ಎ೫ಯ(೨ಯ - ೩ರ) 4 ೪ರ(೨ಯ - ೩ರ) 
= (ಪಯ - ೩ರ)(೫ಯ 4 ೪ರ) 


| 
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ಕಯ” 4 ೨ಯರ - ೨೧ರ ಎ ೮ಯನಿ- ೧೨ಯರ 4+೧೪ಯರ - ೨೧೮೨ 
= ೪ಯ(೨ಯ - ೩ರ) 4 ೭ರ೨ಯ- ೩ರ) 
= (೨ಯ - ೩ರ) (೪ಯ + ೭ರ) 
. (೨ಯ-೩ರ)(೩ಯ-.೨ರ)(೪ಯ--೭ರ)(೫ಯ,೪ರ) ಇದು ಲ. ಸಾ. ನಿ. 
೨ಯ - ೩ರ ಇದು ಕೊ ಟ್ಟ ರಾಶಿಗಳ ಮ. ಸಾ. ಫಿ. 
ಉ ೫. ೪೮ಪ೨-೨೮ನರ್ಮ೯ಶಮತ್ಳ, ೪೮ ಆಸರ್‌ 
ಮತ್ತು ೪೮ಸ್‌-.೨೦೪ನನು4೨೧ಂಮ”್‌ ಈ ರಾಶಿಗಳ ಲ. ಸಾ. ನಿ. ತೆಗೆಯಿರಿ. 
೪೮ ಪತಿ - ೨೮ನಮ -೯೮ಮ ಎ ೨(೨೪೫೨ - ೧೪ಸಮ - ೪೯ಮು್‌) 
= 3(೨೪೫ನ.೬೨೮ಸನು-೪೨ಸಮ-೪೯ನು”) 
ಪಿ ೪ಪ್ಗ೬ನ4೭ಮ)-೭ಮ(೬ನ%೭ಮ) } 
೬ಸಪ+ A (೪ನ - ೭ನು) 


ಥಾ ವ - ೧೬ಸನು - ೩೫ಮ”) 
೬ + ಷು (೨ನ- ಜಮ) 
ಲಪ್‌ 


|| 


೪೮ಸಿ - ೬ಳಸಮ-೧೪ಂವುಳಿ 


|| 


೪೮ಪ3-೨೦೪ಸಮ-3-5೧೦ಮ? ಎ ೬(೮ಸೌ - ೩೪ಸಮ + ೩೫ಮತ) 


-೫ಮು) (೪ನ - ೭ನು) 
. ೧೨೨ಸ - ಜಮ) (೪ನ - ೭ನು) (ಓಸ 4 ೭ನು) ಇದು ಲ. ಸಾ. ನಿ. 
೨ ಇದು ಕೂಟ್ಟ ರಾಶಿಗಳ ಮ. ಸಾ. ನಿ. ಇರುತ್ತದೆ. 

ಅ. ಸಾ. ನಿ. ಬರೆಯುವ ಸುಲಭವಾದ ಮಾರ್ಗವು ಹೀಗೆ: ನೊದಲನೆಯ 
ರಾಶಿಯ ಎಲ್ಲ ಅನಯವಗಳನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಬೇಕು, ತರುವಾಯ ಇವುಗಳಲ್ಲಿ 
ಇಲ್ಲದ ಎರಡನೆಯ ರಾಶಿಯ ಅನಯವಗಳನ್ನು ಸೇರಿಸಬೇಕು. ಅನಂತರ ಮೂರನೆ. 
ಯದರಲ್ಲಿಯ ಇವುಗಳಲ್ಲಿಲ್ಲದವುಗಳನ್ನು ಸೇರಿಸ ಸಬೇಕು... ಈ ರೀತಿಯಾಗಿ ಕೊನೆಯ 
ರಾಶಿಯ ನೆಗೆ ಹೋಗಬೇಕು. ಇಲ್ಲೆ, ಎಲ್ಲ ರಾಶಿಗಳಲ್ಲಿ ದೊಡ್ಡ ದಾದ ರಾಶಿಯನ್ನು 
ನೊಡಲು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಬೇಕು, ಮುತ್ತು "ಬಳಿಕ ಅದರೆಲ್ಲಿಲ್ಲದೆ ಇತರ ರಾಶಿಗಳ 
ಅನಯನಗಳನ್ನು ಜೋಡಿಸ ಬೇಕು. ಹೀಗೆ ಮಾಡುತ್ತಿ ರಿನಾಗ ಕೊಟ್ಟ ರಾಶಿಗಳೆಲ್ಲಿಯೆ 
ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಸುಣಕಡ ಎಲ್ಲಕ್ಕೂ ದೊಡ್ಡದಾದ ಘಾತದ ಸಮಾನೇಶವಾಗುತ್ತಿದೆ 
ಎಂಬುದನ್ನು ಲಕ್ಷಪೂರ್ವಕವಾಗಿ ನೋಡಬೇಕು. 


ಪ್ರಶ್ನಸಂಗ್ರಹ ೩೪, 
ಮುಂದಿನ ರಾಶಿಗಳ ಲ. ಸಾ, ನಿ. ತೆಗೆಯಿರಿ. 
೧. ಯತ -ಯ-೧೨; ಯಿ +ಜ೫ಯ+ ೬ ಯಳಿ- ಜಯ -೧೧.. 
೨. ೪ಯ೨ - ೪೮ಯ-೧೨೮; ೩ಯನ೯ಯ-೮೪, ೨ಯ್‌$೪ಯ- ೭೦. 


ಟ್ಟ 


ದಿ೮೦ 
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೧೦. 
, ೨೫೮೨-೩೬೮೨; ೫೦೮೨.೧೨೦ರಲ೭೨ಲ೨; 


೧೨. 
, ೩ಂಯೆನೆ೨ಯರ-೨ರನ; ೩೨ಯ೨.೮ಯರ-೪ರ3; 


ಓಳ. 
೧೫. 
೧೬. 


೧೭. 


ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


. ೫ಬಯ೫ಬಕ್ಷ; ೪ಯ೨.೮ಯಕ್ಷ್ಯಇಕ್ಷತ; ಅಯನ ೨ಯಕ್ಷ-೨ಕ್ಷ೨. 
. ೪ಯಇ-೩೬ರಣ;೧ಗ೨ಯಳ3-೧೨ಯರ-ಒ೨ರ);೨ಯನೆ.೧೨ಯರ.೧೮ರಳ, 
. ೨ಯ೨ 4+ ೨ಯರ - ೪೦ರ; ೩ಯ” 4+ ೩೩ಯರ 4 ೯೦ರ; 


ಅಯ” 4 ೮ಯರ - ೯೬ರ. 


. ಇ೮ಯ 4 ೧೨ಯ - ೧೮; ೯೬ಯಳಿ + ೪೦ಯ - ೨೪; 


೭೨ಯತ೨ - ೬೦ಯ +೧೨. 
೧೫-೧೧ಯ-.೨ಯ೨ೈ; ೨೧-೧೬ಯ4೩ಯೆನ; ೩೫-೨೯ಯ-೬ಯರ. 


, ೮೨೩೬ಯ-.೧೬ಯಅಳೆ; ೧೮-೩೯ಯ-೫ಯಸಿ; 


J 


. ೨೦ರನ೪ಂರಸ-೨೫ಸ್‌; ೩೬ರ೨-೪೨ರಸ4೧೨ಸ೨ 


ಇ. ತಸ ಸ್‌ 
ಆ೦ರ೨-೪ಂರ4೫; ೧೦೮ರಣಿ-೧೮೦ರ೭೫; ೪೮ರ೨-೫೨೮ರ%೧೦. 


೭೫ರ-೧೮೦ರಲ೧೦೮ಲ೨. 
೩೨ಯ೨-೧೮ಕ್ಷತಿ; ೮ಯ೨-೬ಯಕ್ಕ್ಷ್ಷ್ಮಕ್ಷತೆ; ಆಯ” -೬ಯಕ್ಷೋತ್ನ೨. 


೨೩೨ಯನ-೧೨ಯರ%ರಳಿ. 


ಪೌ -೪ವು; ಸಸ 4೮ಮಸ ಪೌ 4 ೪ಸರಿಮನ್‌ + ೧೬ಮ?. 


ಆಸಸ೨೭ಮಸಿ; ೧೨ಪ೨ ಮ-೨೭ಮಕ್ಕೆ; ೮ಸ*-೩೦ಸೌಮು4೨೭ ಸಮ. 


೪ಪಯ-೬ಸನವ೬ ಮಯನವ; ೧೬ಸನ4೧೨೦ನಮ-೧೮ ಮರಿ; 


೨ಳ೪ಯ್‌-೧೮ಯನ-೨೭ವ್‌. 


೮೧ಕಳಿ-೧೬ಗ್‌; ೩೬ಕಳಿ-೨ಂ೫ಕೌಗನಿ4೪ಗಳಿ; 


೩೬ 9.೭ ಕಿಗವಿಎ೪ಗಳೆ. 
೧೮. ೩೦ವದೆ-೬೧ವ--೩೦; ೩೦ವ೨.೧೧ವ-೩೦; ೩೦ವ೨.೬೧ವ.೩೦; 
೩೦ವನೆ-ಂ೧ವ-೩೦. 
೧೯. ೨೫ಯ೨.೧೦ಯರ-೮ರತ; ೫೦ಯ೨-೨೦ಯರ-೧೬ರ೨; 
೭೫ಯ೨3.೬ಂಯರುಗಿ೨ರ೨; ೧೦೦ಯ೨-೮೦ಯರ.೧೬ರ್‌, 
೨೦. ೪ಯ-೧೬ಯರ- ೧೫ರ; ಆಯರ್‌4೩೨ಂಯರ೩ಂರ್ನಿ; 


ಗ೧೨ಯ5೨-೧೨ಯರ-೪೫ರ; ೧೬ಯಳಿ.೧೬ಯರ-೬೦ರಳ 


ew 
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೨೧. ಸೌ-೧೬ಮ?; ೨ಸ್‌-೩ಪ್‌ಮ್‌-೨ಂಮ್‌ಿ; 
೨ಸೆ.೧೩ನರಿಮಳಿ.90ಮಳಿ. 
೨೨. ೪೮೨೯೨: ಲ೮ಸಂ೭ಕೆ ೮೮೪೩೨೭ಕಕ್ಕೆ 
೧೬೪೪-೩೬೮೨ ಕಲಕಿ. 
೨೩. ೨ಯ”-೧೧ಯನ-4೫ವನ; ೨ಯತ೨.೧೧ಯ ವಂಚನ; 
೪ಯ್‌- ೨೫; ಯರವ. 
೨೪, ೭೨೯ಪಕೆ೬೪ವುಕೆ: ೩೬ನನ.೬೫ನಮ-೩೬ನು3೨; 
೧೬೨ಸಕೂ೨ಸ೨ಿಮು ಪಮ. 
೨೫. ೨೮ಯ೨-೧೦೬ಯನ-೨೮ವ೨; ೨೮ಯ5.೬೨ಯನ-೨0ವ); 
೨೮ಯ-5-೨೮ಯನ-೨ಇಚಿವಳ. 


ಈ ಕೆಳಗಿನ ರಾಶಿಗಳ ಮ. ಸಾ. ನಿ. ಮತ್ತು ಲ. ಸಾ. ನಿ. ಇವೆರಡನ್ನೂ 
ತೆಗೆಯಿರಿ. 
೨೬. ಯ” -೧೭ಯ-೫೨: ಯಳನೆ4ಯ-ಒ೬; ಯಳೆಂಗಿಯ-೧೦೦; 
೬ಯ-೪೮ಯ ೬. 
೨೭. ೧೫ವ೨-೩೪ ನ.೧೫; ೩೦ವ್‌ 4೩ ೨ನ-೩೦; ಆ೫ವ೨-೯೦ನ-4೨೭; 
೧೦೦ವ>ೌ-೩೬. 
೨೮. ೮೧ಸ೨-೪೯ಮಸನೌ; ೭೨೯ಪಕ್ಕೊ೪೩ಮಕ್ಕೆ; ೬೩ನ೨-೩ಂಪಮ-೬೩ಮಳಿ. 
೨೯. ಲಕ೨-೫೮ಕಗ4೨೭ಗನ; ೪ಕ>ನ-೩೫ಕಗ4೫೪ಗರೆ; 
೧೬೫೨-೨೧೬ಕಗ--೭೨೯ಗಳ. 
೩೦. ೧೨ಕಕೆ೨೨ಕ೨ ಗ.ಲಕಗಳಿ; ೧೬ಕ%ಗ-೩೨ ವೆಗ ೧೨ಕಗತ್ಕಿ; 
೩೬ಕಸಗನ-ಲ೪೨ಕ>ೌಗಕಿ4೧೨ಕಗಳಿ. 





ಹತ್ತನೆಯ ಸ್ರಕರಣ 


ಅಪೂರ್ಣಾಂಕ 


೧೦.೧. ಕ್ವಿ ಕ ಕ್ರ. ಈ ತರದ ಸಂಖ್ಯೆಗಳು ನಮಗೆ ಒಳ್ಳೇ 
ಪರಿಚಿತನಿವೆ. ಅವುಗಳಿಗೆ ನಾನು ಕಾದ ಸ ಅನ್ನು ಕ್ಲೀನ 
ನಡುವಿನ ಗೆರೆಯ ಮೇಲಿನ ೩, ೪, ೯.... ಮೊದಲಾದ ಸಂಖ್ಯೆಗಳಿಗೆ ಅಂಶ. 
ವೆಂದು ಸಂಜ್ಞೆಯಿದ್ದು, ಲೈ ವ ೧೧.... ಮೊದಲಾದ ತ ಸಂಖ್ಯೆಗಳಿಗೆ 
ಛೇದನೆಂದು ಸಂಜ್ಞೆ ಇನಿಯೆಂಬುದು ನಮಗೆ ಗೊತ್ತಿದೆ. ಮೇಲೆ ಕೊಟ್ಟ 
ಅಪೊರ್ನಾಂಕಗಳಲಿ ಅಂಶಸ್ಥಾನಗಳಲ್ಲಿ ಮತ್ತು ಛೇದಸ್ಥಾ ನಗಳಲ್ಲಿ ಇದ 
ಕಳ ೯,ರ,ಪ್ರಿ೧೧.-. . ಇತ್ಯಾದಿ ಸಂಖ್ಯೆಗಳು ವ್ಯಕ್ತ ಸಂಖ್ಯೆ ಗಳಿನೆ. 
ವ್ಯಕ್ತ ಸಂಖ್ಯೆಗಳಂತೆಯೇ ಅಂಶ ನಾ ನಗಳಲ್ಲಿ ಚ "ೇರಸ್ಥಾ ನಗಳಲ್ಲಿ 
ಮತ್ತು ಅದೇ ರೀತಿಯಲ್ಲಿ ಅಂಶ ಮತ್ತು ಛೇದ ಇವೆರಡೂ ಸ್ಥಳಗಳಲ್ಲಿ 
ಅವ್ಯಕ್ತ ಸಂಖ್ಯೆ ಗಳೂ ಇರಬಹುದು. ಉದಾಹರಣೆಗಾಗಿ, 

೩ ರೂ.ಗಳನ್ನು ೮ ಹುಡುಗರಲ್ಲಿ ಸಮಪ್ರಮಾಣದಲ್ಲಿ ಹಂಜಿದಕಿ ' 

ಪ್ರತಿಯೊಬ್ಬನ ಸಾಲು ಕ್ವಿ ರೂ. ಇರುವದು. 

ಪ ರೂ.ಗಳನ್ನು ೮ ಹುಡುಗರಲ್ಲಿ ಸಮಪ್ರಮಾಣದಲ್ಲಿ ಹಂಚಿದಕಿ 

ಎ 
ಪ್ರತಿಯೊಬ್ಬನ ಪಾಲು 5 ರೂ. ಇರುವದು. 
೩ ರೂ.ಗಳನ್ನು ಬ ಹುಡುಗರಲ್ಲಿ ಸಮಪ್ರಮಾಣದಲ್ಲಿ ಹಂಚಿದರೆ 
ಪ್ರತಿಯೊಬ್ಬನ ಸಾಲು ಇ ರೂ. ಇರುವದು. 
ಮತ್ತು ಪ ರೂ.ಗಳನ್ನು ಬ ಹುಡುಗರಲ್ಲಿ ಸಮಪ್ರಮಾಣದಲ್ಲಿ ಹಂಚಿದರೆ 


ಪ್ರತಿಯೊಬ್ಬನ ಸಾಲು ಇ ರೂ. ಇರುವದು. 


ಕಿ`ಶಿರ .ಇವುಗಳಂತೆಯೇ 5 ನಾ ಆದವು ಅವ್ಯಕ್ತ ಸಂಖ್ಯೆಗಳಿಂದ 


ರಚಿಸಿದ ಅಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳಿನೆ. ಮತ್ತು ಸಹಜವಾಗಿ ಅಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳ 
ಬೇರೀಜ್ಕು ನಜಾಬಾಕಿ, ಗುಣಾಕಾರ, ಭಾಗಾಕಾರ ನೊದಲಾದ ಸಂಗತಿ- 


ಅಸೂರ್ಣಾಂಕ ೧೮೯ 


ಗಳಲ್ಲಿ ನಮಗೆ ಇಲ್ಲಿಯವರೆಗೆ ಗೊತ್ತಿದ್ದ ಎಲ್ಲ ನಿಯಮಗಳು ಇವುಗಳ 
ವಿಷಯದಲ್ಲಿಯೂ ಹಾಗೆಯೇ ಉಪಯೋಗಿಸಲ್ಪಡುತ್ತವೆ. ಆದುದರಿಂದ 
ಈ ನಿಷಯನಾಗಿ ಇನ್ನೂ ಹೊಸದಾಗಿ ಈಗ ಕಲಿಯುವಂತಹದು ಏನೂ ಇಲ್ಲ. 

೧೦-೨. ಅಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳ ಬೇರೆ ಬೇರಿ ಅಭಿಫ್ರೇತ ಅರ್ಥಗಳು ನಮಗೆ 
ಗೊತ್ತೇ ಇರುತ್ತವೆ. ಕ್ವಿದ ಅರ್ಥವು ಒಂದು ನಸ್ತುನಿನ ೮ ಸರಿಯಾದ 
ಭಾಗಗಳನ್ನು ಮಾಡಿ ಅವುಗಳಲ್ಲಿ ೩ ಭಾಗಗಳು ಹೀಗೆ ಅಥನಾ ಗುಣೋ- 
ತ್ತರನನ್ನು (ಪ್ರಮಾಣವನ್ನು) ತೋರಿಸುವಡಕ್ತಾಗಿ, ಹೇಗೆಂದರೆ ಅನಂದ- 
ರಾಯರು ಮತ್ತು ವಸಂತರಾಯರು ಇವರಿಬ್ಬರು ಪಾಲುಗಾರಿಕೆಯ 
ಅಂಗಡಿಯಲ್ಲಿ ೩:೮ ಈ ಪ್ರಮಾಣದಲ್ಲಿ ಹಣವನ್ನು ತೊಡಗಿಸಿದ್ದಾರೆ, 
ಅಂದರೆ ಅದರಲ್ಲಿ ಆನಂದರಾಯರ ಭಾಂಡನಲು ೩೦೦೦ ರೂ. ಇದ್ದರೆ ವಸಂತ- 
ರಾಯರದು ೮೦೦೦ ರೂ. ಇರುವದು, ಅಥವಾ ೩ರ ಸರಿಯಾಗಿ ೮ ಭಾಗಗಳನ್ನು 
ಮಾಡಿದರೆ ಅವುಗಳೊಳಗಿನ ಒಂದು ಭಾಗವೆಂದರೆ ೩ ಭಾಗಿಲೆ ೮ ಎಂದು 
ಆಗುತ್ತದೆ. *ರಂಥ ಅವ್ಯಕ್ತ ಸಂಖ್ಯೆಗಳಿಂದ ರಚಿಸಿದ ಅಪೂರ್ಣಾಂಕದ 
ನಿಷಯದಲ್ಲಿಯೂ ಮೇಲಿನಂತೆಯೇ ಯಾವದಾದರೊಂದು ಅರ್ಥವು ಅಭಿ- 
ಪ್ರೇತನಿರುತ್ತಜೆ. ಅದರೆ ಸಾಧಾರಣವಾಗಿ ನಾವು ಯಾನಜೇ ಅಪೊರ್ಣಾಂಕದ 
ನಿಷಯದಲ್ಲಿ ಕೊನೆಯ ಅರ್ಥದಿಂದಲೇ, ಅಂದರೆ ಸಿ ಅಂದರೆ ೩ ಭಾಗಿಲೆ ೮, 


ಹೆ ಒಂದರೆ ಪ ಭಾಗಿಲೆ ಬ ಈ ಅರ್ಥದಿಂದ ನೋಡುತ್ತೇವೆ. 


೧೦-೩. ಅಪೂರ್ಣಾಂಕದ ಅಂಶ ಮತ್ತು ಛೇದ ಇವುಗಳಿಗೆ ಒಂದೇ 
ಸಂಖ್ಯೆಯಿಂದ ಗುಣಿಸಿದರೆ ಅಥವಾ ಭಾಗಿಸಿದಕೆ ಅಪೂರ್ಣಾಂಕದ 
ಬೆಲೆಯು ಅಷ್ಟೇ ಇರುತ್ತದೆ, ಸ್ವರೂಪ ಮಾತ್ರ ಬದಲಾಗುತ್ತದೆಂಬ 
ಸಂಗತಿಯು ನಮಗೆ ಗೊತ್ತಿದೆ. ಹೇಗಂದಕ್ಕಿ $ -$%3(- ಸ) ಎ42. 

೧೨, ೩x೮ _/೨೪ 
ವತಿ) ಕಲವ (ಕಾ). 

ಒಂದು ವ್ಯವಹಾರದಲ್ಲಿಯ ಉದಾಹರಣೆಯನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಂಡು ಸಹ 
ಈ ಸಂಗತಿಯ ನಿಜತ್ರೆನನ್ನು ನಾವು ಮನಗಾಣಿಸಬಹುದು. ಕ ರೂ. ಅಂದಕೆ 
ರೂಪಾಯಿಯ ಚನಲಗಳಲ್ಲಿ ರೂಪಾಂತರ 'ಮಾಡಿದರೆ ಅವುಗಳೊಳಗಿನ 
೩ ಚವಲಿಗಳು, ಕ್ಷೆ ರೂ. ಅಂದರೆ ಅದರ ಆಣೆಗಳಲ್ಲಿ ರೂಪಾಂತರ ಮಾಡಿದರೆ 


೧೮೪ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


ಅವುಗಳೊಳಗಿನ ೬ ಆಣೆಗಳು, 935 ರೂ. ಅಂದರೆ ಅರ್ಥ ಆಣೆಗಳಲ್ಲಿ 
ರೂಪಾಂತರ ಮಾಡಿದರೆ ಅವುಗಳೊಳಗಿನ ೧೨ ಅರ್ಧ ಆಣೆಗಳು. ಮತ್ತು 
ನಳ ರೂ. ಅಂದರೆ ಬಿಲ್ಲಿಗಳೆಲ್ಲಿ ರೂಪಾಂತರ ಮಾಡಿದರೆ ಅವುಗಳೊಳಗಿನ 
೨೪ ಬಿಲ್ಲಿಗಳು. ಈಗ ೩ ಚವಲಿಗಳು -೬ ಆಣೆಗಳು-೧೨ ಅರ್ಧ 
ಅಣೆಗಳು ವ ೨೪ ಬಿಲ್ಲಿಗಳು ಎಂಬ ಸಂಗತಿಯು ಸ್ಪಷ್ಟನಿರುತ್ತ ದೆ. 


ಅದೇ ರೀತಿಯಲ್ಲಿ ೫ ಎ33 (ನಲ ಥೆ 
ಎಕ್ಕೆ. ೨೪ ರೂ. ೪೮ ಹುಡುಗರಲ್ಲಿ ಹಂಚಿದರೆ ಇಲ್ಲವೆ ೮ ರೂ. ೧೬ 
ಹುಡುಗರಲ್ಲಿ ಹಂಚಿದರೆ ಇಲ್ಲವೆ ೪ ರೂ. ೮ ಹುಡುಗರಲ್ಲಿ ಹಂಚಿದರೆ ಇಲ್ಲವೆ 
೩ ರೂ. ೬ ಹುಡುಗರಲ್ಲಿ ಹಂಚಿದರೆ, ಪ್ರತಿಯೊಬ್ಬನ ಪಾಲಿಗೆ ಅಷ್ಟೇ ರಕಮು 
(ಅರ್ಥ ರೂಪಾಯಿಯು) ಬರುವದು. 
ಸ ಹಮ / ಪಮ್ಮು ಪಮ 
ಆರುಸಂ ಸ ನನನ (-ು) ನಕ: 
೧೦:೪. ಕಿ ಕಿ ಬರ, ಈ ಅಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳನ್ನು ನಾವು ಅಂಶ ಮತ್ತು 
ಛೇದ ಟ್‌ ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ೧೨, ೪ ಮತ್ತು ೬ರಿಂದ ಭಾಗಿಸಿ 
ಫ್ರಿ 1 ಕೊ ಈ ಸಂಕ್ಷಿಪ್ರರೂಸದಲ್ಲಿ ಬರೆಯುತ್ತೇವೆ. ಅಜೀ ರೀತಿಯಲ್ಲಿ 


೯ 








3 ಬ್‌ ಅಪೂರ್ಣಾಂಕವನ್ನು ನಾವು ಅಂಶ ಮತ್ತು ಛೇದಗಳಿಗೆ ಅ ದಿಂದ 
ಯ ಅಯ 
ಭಾಗಿಸಿ | ಪ್ರ ಸ ಸೆಂಕ್ಷೆನ್ಮ ಸ್ವರೂಪದಲ್ಲಿ ಬರೆಯುಕ್ತೆ (ವೆ. CT ಮತ್ತು 


ನ್ಯ ಇವುಗಳ ಬೆಲೆಯು ಒಂದೇ ಇರುತ್ತದೆ... ಸ್ವರೂಸಗಳು ಮಾತ್ರ 


ಭಿನ್ನವಿರುತ್ತವೆ. ಈ ಸಂಗತಿಯನ್ನು ಮೇಲಿನ ಸರಿಜ್ಛೆ "ದದಲ್ಲಿ ಸಿದ್ಧ- 
ಮಾಡಿದೆ. ಆದರೆ ಅದನ್ನು ಹೀಗೆ ಸಹ ಸಿದ್ಧ ಮಾಡಬಹುದು. ೨ $೦೪ 
೨(೪೬೫) ಭಾಗಿರೆ es ಭಾಗಿಲೆ ೪ ಭಾಗಿಲೆ ೬-೫ ಭಾಗಿಲ ೬-್ರೆ 


ಅಯ 
ಅದರಂತೆಯೇ er -ಅಯೆ ಭಾಗಿಲೆ ಅಕ್ಷ - ಅಯ us 
ಯಂ 
ಭಾಗಿರೆ ಕ್ಲ ಯ ಭಾಗಿಲೆ ಕ್ಸ FE ಅದುದರಿಂದ ೨ ತ ಈ 


ಅಪೂರ್ಣಾಂಕ ೧೮೫ 
ಅಪೂರ್ಣಾಂಕನನ್ನು ನಮಗೆ ಸಂಕ್ಸಿಸ್ತ ಸ್ನರೂಪದಲ್ಲಿ ಬರೆಯಬೇಕಾದರೆ 


ಅಂಶ ಮತ್ತು ಛೇದ ಇವುಗಳಿಗೆ ಅದಿಂದ ಭಾಗಿಸಿ ಯ ನಡು ನಾವು 
ಸ ಯೆ 


ಬರೆಯಬಹುದು, ಮತ್ತು ಅಡೇ ರೀತಿಯಲ್ಲಿ ಅವಶ್ಯವಿದ್ದರೆ ಇ ಪ್ರ 


ಅಪೂರ್ಣಾಂಕದ ಅಂಶ ಮತ್ತು ಭೇದ ಇವೆರಡಕ್ಕೂ ಅ ದಿಂದ ಗುಣಿಸಿ ಅಯ 
ಎಂದು ಬರೆಯಬಹುದು. ಅಕ್ಷ 


ಅಯ 
ತ್ಲ್‌ ಈ ಅಪೂರ್ಣಾಂಕದಲ್ಲಿಯ ಅಂಶ ಮತ್ತು ಛೇದ ಇವುಗಳಲ್ಲಿ 


ಅಂದರೆ ಅಯ ಮತ್ತು ಅಕ್ಷ ಇವುಗಳಲ್ಲಿ ಅ ಇದು ಮ. ಸಾ. ನಿ. 
ಇರುತ್ತದೆ. ಒಂದು ಅಸೂರ್ಣಾಂಕಕ್ಕೆ ಸಂಕ್ಷಿಸ್ತರೂಪವನ್ನು (ಸರಳರೂಪ- 
ವನ್ನು) ಕೊಡುವದಿದ್ದರೆ ಅಂಶ ಮತ್ತು ಛೇದ ಇವುಗಳ ನು. ಸಾ.ನಿ. ದಿಂದ 
ಅವುಗಳಿಗೆ ಭಾಗಿಸಬೇಕು. ಮೇರೆ 2್ತಿ ನ, ೪ ಈ ಅಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳಲ್ಲಿ 
ಪ್ರತಿಯೊಂದರ ಅಂಶ ಮತ್ತು ಛೇದ ಇವುಗಳಿಗೆ ಅವುಗಳ ಮ. ಸಾ. ನಿ. 
ದಿಂದ ಭಾಗಿಸಿ ಆ ಅಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳಿಗೆ ಸರಳರೂಪವನ್ನು ಕೊಟ್ಟಿದೆ. 
೧೦:೫. ಮುಂದೆ ಕೆಲವು ಅಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳಿಗೆ ಸಂಕ್ಷಿಪ್ತರೂಸವನ್ನು 
ಹೇಗೆ ಕೊಟ್ಟಿ ಜೆಯೆಂಬುದನ್ನು ನೋಡಿರಿ. ಸಂಕ್ಷಿಪ್ತರೂಪನನ್ನು ಕೊಡು- 
ನಡೆಂದರೆ ಅಂಶ ಮತ್ತು ಛೇದ ಇವುಗಳ ನು.ಸಾ.ನಿ. ತೆಗೆಯಬೇಕು, 
ಮತ್ತು ಮು. ಸಾ. ನಿ. ತೆಗೆಯುನಡೆಂಡಕಿ ಅಂಶ ಮತ್ತು ಛೇದ 
ಇವುಗಳ ಗುಣಸೃಥ ಕ್ಕರಣವನ್ನು ಅವಶ್ಯವಿದ್ದರೆ ಮಾಡಬೇಕು. 


೧೦೮. ೨.೩ ೩ ೩ 
ದಾನವಾ ಇಲ್ಲಿ ೨೨.೩೨, ಅಂದರೆ ೩೬ 
ಇದು ಮ. ಸಾ. ನಿ. ಇರುತ್ತದೆ. 
ಅಕ ಅ 
ಅಕ ; | 
ಉ. ೨. ಸ್ವಷ್ಛಾ ಇಷ್ಟ ಇಲ್ಲಿ ಅಕ ಇದು ಮ. ಸಾ. ನಿ. ಇರುತ್ತದೆ 
೧೫೮೬೨ ಕಸ ೩ಕು 


4 EET ತು ಇತ RS ಇಲಿ ಅವ ಇತ ತ R Kl 
ಉ. ೬ ಸಾನ "ನ ಸು i 


೧೮೬ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


ಇದೆಯಿಂಬುದು ನಮಗೆ ಸ್ಪಷ್ಟ ಕಾಣುತ್ತದೆ. ಈ ಮ. ಸಾ. ನಿ. ಯಿಂದ 
ಅಂಶ ಮತ್ತು ಛೇದ ಇವುಗಳಿಗೆ ಭಾಗಿಸುನಜೆಂದಕೆ ಅಂಶ ಮತ್ತು ಛೇದ 
ಇವುಗಳಲ್ಲಿರುವ ಸಾಧಾರಣ ಗುಣಕಗಳನ್ನು ತೆಗೆದುಹಾಕುನದು. ಈ 
ಸಾಧಾರಣ ಗುಣಕಗಳು ಯಾವವು ಎಂದು ಕೊಟ್ಟಿ ಅಪೂರ್ಣಾಂಕವನ್ನು 
೫೫೩೨ೀ೮ಅಶೀಇಜೋಶಕ ಕತೆ 
ಜೀ ೀಅರೀಅೀಜೀಜಂೀಶಕ 
ಸ್ಪಷ್ಟವಾಗಿ ಕಾಣುತ್ತದೆ. 
ಪ್ರಶ್ನಸಂಗ್ರಹ ೩೫. 
ಕೆಳಗಿನ ಅಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳಿಗೆ ಅತಿ ಸಂಕ್ಷಿಪ್ತವಾದ ರೂಪನನ್ನು ಕೊಡಿರಿ. 
ಈ ಉದಾಹರಣೆಗಳನ್ನು ಬಾಯಿಯಿಂದ ಬಿಡಿಸಿರಿ. 


ಈ ಸ್ವರೂಪದಲ್ಲಿ ಬರೆದ ನಂತರ ಬಹಳ 


ಲಿಲಿ ಯಕಿರೌಲ ೮೮್ಕಯ& 
ಷ್‌ ಒನ೫ೆಮ ಡ್ಡ ೨೪ಕಪಗಹಿ. ಜು ಆಪೌಬಮಸ 
೧೨ಸೌಮಲೆ ೩೦ಕಳಿಗಜೆ ೧೨ನಬನ ಮಜ 
೧೦ಪಳಬಕೆಮ” ೧೫೫೨ಬಕಿಮುಲೆ ೧೦ಯರ೨ಲ೨ 
೮. ಸ್ವಷ್ಟ ಸಾಮ್‌ ಇತರ್‌ 
4 ೪೮ಯಳರಹಿಲ್ರ | ೨೪ ಗ೬ಘಳಿ ೨೨ಅ೫ಯ?ರಲ4 
೩೦ಯ೫ರಲಕಿ ಲ೪ಕಸೆಗಳಿಫಕ' "೩೩೮೨ ಯನಜೆರಸೆಲ3' 
Ni ೪೪ನೇ ಬಮ್‌  ೩೬ಅಸನಬಮಳಿ ೪೦೮ ಇಯರ್‌ 
೭೬ಸನಬಳಮಃ ೧೪೪ಇಸಪಸ ಮಹ್‌ ೭.೨೮೫ ಇಳ ಯರ 


೨೮ಯಜ್‌ರಸೆಲ೨ಿಸಳಿ 

೨೭ ಸಾತ 
೧೦.೬, ಮೇಲೆ ಕೊಟ್ಟಿ ಅಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳಲ್ಲಿ ಅಂಶ ಮತ್ತು ಛೇದ 
ಇವುಗಳ ಗುಣಕಗಳು ಸ್ಪಷ್ಟವಾಗಿ ನಮಗೆ ಕಾಣುತ್ತವೆ. ಮತ್ತು 
ಅಸೂರ್ಣಾಂಕಗಳ ಕಡೆಗೆ ನೋಡಿದೊಡನೆಯೇ ಅವುಗಳ ಸಂಕ್ಸಿಪ್ತರೂಪ- 
ಗಳನ್ನು ನಮಗೆ ಹೇಳಲು ಬರುತ್ತದೆ. ಆದರೆ ಗುಣಕಗಳು ಸ್ಪಷ್ಟವಾಗಿ 
ಕಾಣದೇ ಇದ್ದಲ್ಲಿ ಮೊದಲು ಕೆಳಗೆ ತೋರಿಸಿದ ರೀತಿಯಲ್ಲಿ ಅವುಗಳನ್ನು 


ಅಸೂರ್ಣಾಂಕ ೧೮೭ 


ಬಿಡಿಸಬೇಕಾಗುವದು. ಮುಂದೆ ಕೆಲವು ಅಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳಿಗೆ ಅತಿ ಸಂಕ್ಸಿಸ್ತ- 
ವಾದ ರೂಪವನ್ನು ಹೇಗೆ ಕೊಟ್ಟಿ ದೆಯೆಂಬುದನ್ನು ನೋಡಿರಿ. 


ಆ ಊಾಖಚಾಾ ಕಾಕಾ ಅೂಖಾಗಗಾಯಗ ರ್‌ ಜಾಜ್‌ 


ಇಲ್ಲಿ ಅಂಶ ಮತ್ತು ಛೇದ ಇವುಗಳಲ್ಲಿ ಯ. ಸ್ಥ ಇದು ಸಾಧಾರಣ 
ಗುಣಕನಿದೆ. ಅದನ್ನು ತೆಗೆದು ಹಾಕಿಜೆ, ಅಂದಕೆಯೇ ಅಂಶ ಮತ್ತು 
ಛೇದ ಇವುಗಳಿಗೆ ಅದರಿಂದ ಭಾಗಿಸಿದೆ. 
೮ಕಪ.೨೦ಕವು _ ೪ಕ(೨ನ೫.೫ನು) _ ೨ಕ 


ಆತಾ 
ದಾ ಬಾ 


` ೧೨ನಪ1೩೦ನಮ ' ೬ನ(೨ಸಃ೫ನು) ೩ನ ' 


೧೨ಅಕ(ಅ೨ 6೨) _(೧೨೮ಅಕ(ಅ%)(ಆ-ಕ) 

" ೧೮೪೫(ಅ3..೨ಅಕ್ಕಕ3) ೧೮೩ಕ( ಅಕ್ರ 
_೨ಿಆ(ಅ-ಕ) 
೩ ಅಕ) 


ಯೆೌ-೪ಯ-೩೨ pl (ಯಃ೪)(ಯ-೪) | ಯಖಳ 
ಯುಂ ಧಮ ೨ 

ರ ಇದಕ್ಕೆ ಸಂಕ್ಷಿಪ್ತರೂಪ ಕೊಡಿರಿ. 

೧೨ಯ”4೧೧ಯಕ್ಷ-೫೬ಕ್ಷೌ ಎ ೧೨ಯ” + ೩೨ಯಕ್ಷ- ೨೧ಯಕ್ಷ- ೫೬ಕ್ಷ 
=೪ಯ(೩ಯ 4 ೮ಕ್ಷ) - ೭ಕ್ಷಣಯ + ೮ಕ್ಷ) 
= (೩ಯ 4 ೮ಕ್ಷ) (ಳಿಯ - ೭ಕ್ಷ) 

ಯ್‌ 4 ೧೩ಯಕ್ಷ- ೭೨ಕ್ಷವ ೧೫ಯ೨ 4 ೪೦ಯಕ್ಷ- ೨೭ಯಕ್ಷ- ೭೨ಕ್ಷು 
ಎಜ೫ಯ(೩ಯ + ರಕ್ಷ) -೯ಕ್ಷ(೩ಯ- ಕ್ಷ) 
=(೩ಯ + ೮ಕ್ಷ)(೫ಯ - ೯ಕ್ಷ). 

, ೧೨ಯಳ.೧೧ಯಕ್ಷ-೫೬ ಕ್ಷ (೩ಯಃ೮ಕ್ಷ)(ಳಿಯ-೭ಕ್ಷ)  ೪ಯ-೭ಕ್ಷೆ 

``೧೫ಯ೨,೧೩ಯಕ್ಷ-೬೨ಕ್ಷೆ (ಡಿ ಯಸಲಕ್ಷ[ಜಿಯ-೯ ಕ್ಷ. ೫ರ್ಯ೯ ತ 

೭೨೯೫೭. ೪೦೯೬ಪಮಃ&೬ ಸ 
೧೬೨ಸಳ ಮಲಲನ ಮಗಂ ಇದಕ್ಕೆ ಸಂಕ್ಸಿಪ್ತ- 
ರೂಪವನ್ನು ಕೊಡಿರಿ. 


ಉ. ೫ 





ಉ. ೬, 


೧೮೮ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಜಿತ 


೭೨೯೫೭ - ೪೦೯೬ಪಮ$ 
ಸ(೭೨೯ಪ೬ - ೪೦೯೬ಮ೬ಓ) 
ನ(೨೭ಸ 4 ೬೪ಮ*)(೨೭ಪ೩- ೬೪ನಮಕ್ಕಿ) 
= (ಹಸ 4 ಅಮ]ವತಿ -೧೨ನಮ*೧೬ಮ3)(೩ನ - ೪ಮ) 
(ಸನ 4 ೧೨ಸಮ4+ ೧೬ನುನಿ) 

೧೬೨ಸ ಮ್ಲ ೨೮೮ಸ೨ ಮ್‌ ೬ ೫೧೨ಮೆ 

= ೨ಮ(೮೧ಪ್‌ ,೧೪೪ಪನ ಮ + ೨೫೬ಮ?) 

= ೨ಮ(ಲ೧ಸ್‌ 4 ೨೮೮೫೪ ಮಳ 4 ೨೫೬ಮ? - ೧೪೪೫೨ ಮ) 

ಎ ೨ಮ | (ಪ್‌ + ೧೬ಮ೨)೨ - (೧೨ಸಮ) | 

= ೨ಮ(೯ಷ3 -೧೨ನಮ + ೧೬ಮ೨) (ಸೌ 4 ೧೨ನಮ 4 ೧೬ಮ೨) 


pe 
ಅಹಾ 
ಕಣಾ 
ಜಾಣಾ. 
ಹ 


| ೭೨೯೫೭ - ೪೦೯೬ಪಮ& 
" ೧೬೨ಸ ಮಲಲನ ಮಕ್ಕಿ೫೧೨ಮ* 
ಪ[2ಪ:೪ಮು) (೯ಪನ-೧೨ನಮ-೧೬ಮನೆ) (೩ಪ-೪ ನು) (ಪ”೧೨ಸಮಃ೧೬ಮ”) 


ದ್‌ ತಿಮ(೯ಪದ-೧೨ಸಮ*೧೬ಮ೨) (ಪನೌ4೧೨ಪಮಃ೧೬ಮು”) 
ಪ(೩ಸ೬೪ಮ)(೩ಸ-೪ಮ) 
4 ೨ಮ 
೭೨೯೫೭. ೪೦೯೬ನಮ5 
೧೬೨ಸಳ ಮ..೨೮೮ ಪನ ಮಕೆ.೫೧೨ಮುಿ 
ಪ(೭೨೯೮-೪೦೯೬ಮ) 
” ೨ಮ(೮೧ಪೌ.೧೪೪ನ೨ ಮ5.೨೫೬ಮಳ) 
ಸ(ನ3೨-೧೬ಮ?) (೧ಪ೪.೧೪೪ನಸ೨ಮ.೨೫೬ಮಳ) 
ನ ೨ಮ(೮೧ಸ"4೧೪೪ಸ೨ಮನ5೫೬ಮಳ್‌) 


ರ್ಷೇಪ೨-೧೬ಮರೌ) 
ನ್‌ ೨ಮ ೧! 
; ಅಂಶೆಮತ್ತು ಛೇದ ಇವುಗಳಲ್ಲಿಯ ಯಾವದರ ಅನಯನಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯುವದು 
;ಸುಲಭವೆನಿಸುವದೋ ಅದರ ಅವಯವಗಳನ್ನು ನೊಡಲು ತೆಗೆಯಬೇಕು. ಅಂದರೆ 


p ಇಲ್ಲವೆ 





ಉಳಿದುದರೆ ಅನೆಯನಗಳನ್ನು ತೆಗೆಯುವ ವಿಷಯದಲ್ಲಿ ಸಾಧ್ಯ ವಿದ್ದರೆ ಸಹಾಯಕ 
ಸೂಚನೆಯು ದೊರೆಯುವದು. 


ಅಪೊರ್ಣಾಂಕ ೧೮೯ 


ಪ್ರಶ್ನಸಂಗ್ರಹ ೩೬. 
ಕೆಳಗಿನ ಅಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳಿಗೆ ಅತಿ ಸಂಕ್ಷಿಪ್ತವಾದ ರೂಪನನ್ನು ಕೊಡಿರಿ: 





೪ಅಯ 4 ೪%ಯ | ೫ನಯ 4+ ೫ನರ 
' ೧೨ಅಯ 4 ೧೨೪ಯ. '೧೫ಬಯ 4 ೧೫ಬರ' 
F ೨೪ಕಯ + ೨೪ಗಯ 4 ೨ಿ೫ಿಆಯ 4+ ೨೫ ಅರ 
" ೩೬ಕರ4೩೬ಗರ ೩೫ಕಯ 4 ೩೫ಕರ' 
೧೬ಕಯ + ೧೬ಕರ ಬ ೪ಪ 4 ೧೨ಮ 
೪೮ಕವ 4 ೪೮ಕಸ ೧೬ಸಬ+ ೪೮ಬನು 
ಚ ಆಪಯ + ೪೮೫ರ ಸ ೨೭ಪಯ + ೪೫ಸರ 
೯ಬಯ + ೫೪ಬರ ೧೮ನಯ + ೫೪ಪರ' 
ಈ ೪ಕ4೪ಗ OE. ೨ಕ 4 ೭ಗ 
ಸಕ - ಪಗ ೨-೧೬ ಲಕಿ ರಗಳ 
Re ಮನಿ೨೫ | ೮೫೨ - ೧೮ ಚ| ೯ನ೨-.೨೫. 
ಮ”-೩ಮ-೧೦ ೧೨ಸ” 4೧೨೫-೯ ೮೧೫9-೬೨5೫ 
Wi ೧೪೪೨-೧೬೯ನುಳಿ ಹ ೮೪ - ೧೨೫ 
೧೪೪ಪನ4೧೪೪ಸಮ-೧೩ಮ” ೧೬೬೫5 - ೩೬೫೨ 
ನ ೧೦ಸಯ. ೧೨ಸನ ೩೬ಯ೨- ೪೯೮೫ | 
೭೫ಬಯಳ - ೧೦೮ಬವಳ ೩೬ಯಇ .-೮೪ಯಲ ೪೯೮೨ 
ಹ ರನ - ೩೬ರಸ 4 ೮೧ಿಸು ಛ೪ಯ - ೧೫ಯಸ - ೨೫ಸಿ 
"ಆರ್‌ 2 ೧೬೨೫ದ ಯ2೨ - ೨೫ಸತ 
ಸ ೧೬ಯಳ 4 ೫೬ಯರ 4 ೪೯ರ ಪ - ೩೬ಸಮ + ೮೧ಮ” 


೨೦ಯ್‌ 4 ೩೧ಯರ- ೭ರ 
೧೬ಯಳಿ - ೧೦ಂಯರ + ೮೨ 
೨೪ಯಳ -೧೧ಯರ-- ಡೌ 
೯ರೌ .೯ರಸ- ೨೮೫5 
೯ರ. ೧೮ರಸೆ - ೪ಂಸ್‌' 
೧೦೮೨ -೪೧ಅ+.೨೧ 
೧೫೮೨ -೪ಅ-೩ 


೨೩. 


೨೩. 


"೨೦೫೨5 - ೯೬ನಮಮ* 
೨೦ಯಳ 4 ೪೧ಯರ -೯ರತ 
' ೨೦ಯ೨ -೯ಯರ* ರೆ. 
೩೨ಪ೨.೪ಂಪನು-೧೦೦ಮುತ 
" ನೊಂಸ್‌ೌ-೧೯೦ನನು೫ಂಮ್‌ 
೩೦ಪದಿ - ೨೨೫ - ೨೮ 
" ನಂಂಸೌ- ೧೬೫4೩೫ 


೧೯೦ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


೬ನಯಳಿ - ೨೮ನಯರ-4 ೩೨ಸರ೨ 


i MS NS DS ಸವಕುತು ತ 
೨೪ಬಯಳಿ - ಆ೮ಬಯರ4೬೪ಬರ್‌ 
ಹ ಯ”೬೩ಯರ-೪ಯ-೧೨ರ ಫಸ - ಲಪ 
*ಯ್‌್‌-ಯರ-೮ಯ೪ಂರ ಹನ್‌ 
i ೬೪ಬಕೆ 4 ೨೭ಮಕ್ಕೆ 
" ೬೪ಬಹಕಿ 4 ೯೬ಬಳಿಮ 4 ೩೬ಬನು್‌ 
೨೭ಕ್ಕೆ ಎನಿ ೪ಯಳ 4+ ೨೦ಯಕ 4 ೧೬೫ 
೩೩. ನ ಬ SOE 
ಆ೧ತ" 4 ೯ತಕ್‌ 4 ನ್‌ ೧೬ಯಳ.೬೮ಯಕ್ಷ ೧೬ ಕತಿ 


೧೫ಯರ್ನಿ೯ಯಕ್ಷ-೬ಕ್ತೆ. ೧೬ದ9 - ೮೧ನ೪ 








WT ಸತ ಸ ತರ್‌ 
೧೫ಯಳ-.೨೧ಯ ಕುಕ" ೧೬ದಳಿ 4 ೩೨೦೨ ನೌ ೯ನೆ 
4 ೭೨೯ಯ - ನ 4 ೧೦೦೦ - ೩೪೩ರ 
"ಆ೧ಯ್‌ -ವಳಿ " ೨ಂ೦ಂಯ್‌-೨೮೦ಯ್‌ರ್ಥುಲಯ್‌್‌ರೌ' 
೩೯ ೫೧೨_-೧೩೩೧ಯಕ 
" ೧೯೨ನೆ ೫೨೮ನಯ 4 ಓ೩೬೩ನಯ?' 
ಪಿ, 
ಗುಣಾಕಾರ. 


೧೦-೭. ಕಿ ಮತ್ತು 2 ಅಥವಾ ಫೀಶೇೇ ೬ ಈ ತರದ ಎರಡು ಅಥವಾ 
ಹೆಚ್ಚು ಅ Se ಗುಣಾಕಾರವನ್ನು ಮಾಡುವದಿದ್ದರೆ ನಾವು ಏನು 
ಮಾಡುತ್ತೇವೆ? ಅಂಶಗಳ ಗುಣಾಕಾರ ಮತ್ತು ಅದೇ ರೀತಿಯಲ್ಲಿ ಛೇದಗಳ 
ಗುಣಾಕಾರವನ್ನು ಮಾಡುತ್ತೇವೆ, ಮತ್ತು ಇಷ್ಟ ಗುಣಾಕಾರನನ್ನು ಅನು- 


ಕ್ರಮವಾಗಿ 9 ಮತ್ತು ನೆನ ಎಂದು ಬರೆಯುತ್ತೇನೆ. ಅಥೇ ರೀತಿಯಲ್ಲಿ 3 ಜಿ 


ಮತ್ತು ಸೆ ಗಳ ಗುಣಾಕಾರವನ್ನು ಬರೆಯಬೇಕಾದರೆ ಅದನ್ನು ಜಃ 


ಇ ಎಂದು ಬರೆಯುತ್ತೇವೆ. ಮತ್ತು ಇದು ಸಹಜವಾಗಿದೆ. 4S 


ಅಪೂರ್ಣಾಂಕ ೧೯೧ 


ಪ 
ದಿಂದ ಗುಣಿಸುವದು ಅಂದರೆ ಇಳಿ ಮೊದಲು ಭೆದಿಂದ ಗುಣಿಸುವದು 
ಪ 
(ಸಾದ ಭ ಫಟ್ಟು ಮಾಡುವದು) ಮತ್ತು ಈ iad, ನು ದಿಂದ 
ಭಾಗಿಸುವದು (ಮು ನೆಯ ಪಾಲನ್ನು ತೆಗೆಯುವದು) ಳ್ಳ ಭದಿಂದ ಗುಣಿ- 


ಸಿದರೆ ಗುಣಾಕಾರವು ಭ್ಯ ಮತ್ತು ಈ ಗುಣಾಕಾರಕ್ಕೆ ನು ದಿಂದ ಭಾಗಿಸಿದರೆ 
4 ಬಿ 

ಉತ್ತರವು a ಇದೇ ರೀತಿಯಲ್ಲಿ ನ ಹ X ಮ ಹ ಎಷ್ಟೋ 
ಅಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳ ಗುಣಾಕಾರವನ್ನು ಮಾಡುವದಾದರೂ ಇದೇ ನಿಯಮವು 
ಅನ್ವಯಿಸುವದು. 

ಎಲ್ಲ ಅಂಶಗಳ ಗುಣಾಕಾರ 

ಎಲ್ಲ ಭೇದಗಳ ಗುಣಾಕಾರ 
ಸಹೆಜವಾಗಿ ಹೀಗೆ ಮಾಡುತ್ತಿರುವಾಗ ಅಂಶ ಮತ್ತು ಛೇದ ಇವುಗಳಲ್ಲಿ 
ಕೆಲವು ಸಾಧಾರಣ ಗುಣಕಗಳಿದ್ದರೆ ಅವುಗಳನ್ನು ನಾವು ತೆಗೆದು ಹಾಕುನೆನು 
ಮತ್ತು ಗುಣಾಕಾರನನ್ನು ಸಾಧ್ಯವಿದ್ದ ಷ್ಟು ಸಂಕ್ಸಿಸ್ರ ಸ್ತರೂನದಲ್ಲಿ ಬರೆಯು- 
ವೆನು: ಇದನ್ನೇ ನಾವು ಈಗಿನ ವರೆಗೆ ಅಂಕಗಣಿತದಲ್ಲಿ ಮಾಡುತ್ತ ಬಂದಿ- 
ಜ್ಹೇವೆ, ಉದಾಹರಣೆಗಾಗಿ ಕ್ಲಿ, ಕಿ ೪ ಮತ್ತು ಹೈ ಇವುಗಳ ಗುಣಾಕಾರ- 


ಬೇಕಾಗಿರುವ ಗುಣಾಕಾರ - 


“ನ ೧೧ 


ವನ್ನು ಬರೆಯಬೇಕಾದರೆ ಅದನ್ನು ನಾವು ಖಿ ಎಂದು ಬರೆಯುವದಿಲ್ಲ 
ಆದರೆ ಅಂಶ ಮತ್ತು ಛೇದ ಇವುಗಳಲ್ಲಿ ಇರುವಂಥ ಸಾಮಾನ್ಯ ಗುಣಕಗಳನ್ನು 


9) 
ತೆಗೆದು ಹಾಕಿ, (Ex ಸ) ತರುನಾಯ ಸ್ಪ ಎಂದು ಬರೆಯು- 


ತ್ರೀನೆ. ಕೆಳಗೆ ಕೆಲವು ಅಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳ ಗುಣಾಕಾರಗಳನ್ನು ಸಂಕ್ಷಿಪ್ತ 
ಮಾಡಿ ಹೇಗೆ ಬರೆದಿರುತ್ತದೆಂಬುದನ್ನು ನೋಡಿರಿ. 

ಅ ಬ ಆ 
5೧೦ ಗೈ ಎಇ ತೃದು ತೃ 

ಬ ಎಮ ಎಮ 
೨ಅಇ೨  ೬ಕಗ೨  ೧೦ಸಬನಮು ೮ಗಬನು 
೩ಕೌಗ''೫೮ಣಸ' ಅಣ ಅಕ 


ಉ. ೧ 


ಉ. ೨. 











೯೨ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


ಅ೨- ತಾಪ! ೨೮ಕ _(ಅ1ಕ(ಅ- ಕ) ನು 
೪ಅಕ 'ಅ್‌ಅಕ ಅಕ ಅಕ) ೨೪' 
ಯನ 4+ ೪ಯರ 4+ ೪ರ ಯೌ 4+ ೬ಯರ 4೯ರ 
ಯ” ೯ರ ಯ” - ೪ರ 
(ಯ + ೨ರ) ಬ (ಯ. ೩ರ)೨ _(ಯ-.-೨6)(ಯ-.,೩ರ) 


ಊಉ. ಶಿ, 





ಊಉ. ೪. 





“ಸಾಪ ಹಯ) (a(t) 


ದಿ. 


 ೧೬ಪಳ-೫೪ನಮ್‌ ೮೧೫ ನ-೩೬ಮ 
ಆ೧ನಸಿಮು೨೪ಮಳೆ ''೧೬ನ೨-೩೬ಮಳೆ 
೬ಸ್ಯೂನು ೨ಪ(ಲಸ - - ೨೭ಮಸೋ(೯ಸ್‌-೪ಮ್‌) ೯೯ಸ್‌-೪ಮ”) 
ಆಸ !ಗ೨ಸಮ4ಲಮ> ಸಮಸಮ) ೪(೪ಸ ೪(೪ಸ-೯ನುೌ) 
೩(೨ಸ1೩ನು) _ ೨ಪ( ೨ನ-೩ಮಗ)(೪ ಸೌ4೬ಸರ್ಮೇನು”) 
* ಸನ೬ಸರ್ಮೂನು5) ೩ಮ(೩ಸ!೨ನು)(ಸ೨-೬ಸಮಃ೪ನು) 
೯(೩ಪ1೨ಮ)(೩ನ-೨ಮ),,  ೩(೨ಪ4ನು) 
೪(೨ಸ4೩ಮ)(೨ಸ-೩ಮ) ೨(೪ಸ54೬ನರ್ಮೇಮ?) 
° ೯ಷ(೩ಸ-೨ನು) 
೪ರ್ಮೇಸೌ-೬ಸಮಃಳನು5)' 


ಉ. ೫ 


ಪ್ರಶ್ನಸಂಗ್ರಹ ೩೭. 

ಸರಳರೂಸನನ್ನು ಕೊಡಿರಿ: 
೪ಕತ. ೬ಗಬವು ಕ್ರ ಗಳ್‌ ೫ಯಳ.. ರು 
ಎ ತ್ತಾ ಹ ಜು ಹ ಹ ಬಾ 
೯ಗನ ೮ಕಪ ಷ್ಠ ರಸ “ಇತ್‌ 
ಅಕ 3 ಗಯ x ಕಯ ೧೫ಯರ ಸ್ಮೃಬ ಬ ಮೆ 

" ೪ಗಘ `೩ಕರ' ಒರಸ ಕವ ಬಮ ಪ 
ಪ್‌ ಬಳೆ. ಮಳಿ ೪ಸಯಸಿ ೧೫ಕಕ್ಷತಿ 

IAD AEE ಷ್ಠ ೮. 
ಬಾಷ್‌ ಇನ್‌ ಷಯ್‌ 
೫ಸೌಬ . ೬ಮಣೆಯ ಆತ್‌ ೬ದಕೆ ೧೦ನ್‌ 


ee oN 
ಎನುಯ್‌ “ಇತತ ಎಡ್‌ ಇಫ್‌ 


೧೩. 


೧೪. 


೧೩. 


೧೮. 


೨೦. 


೨೨. 


೨೪. 


೨೫. 


ಎ೬. 


ಅಸೂರ್ಣಾಂಕ ೧೯ಫ್ಲ 


೨ಸ್‌ ೪ಬ ೬ಮ ಸ್‌ ಬಜೆ ಮಸಿ 
ರಾಗಾ ವಾಲಾ ತ್ರಗ 4 ದಿತಿ. ಕಾಕಾ ಹಾ ಜಾ ಭಾವಾ ರಾ ಗ 
೩ಬ ೫ಮಕೆ ಪಿ ಬಮ ಸಮ ಪಬ 
೪ನ ೧೦೫ | ೯ಗಕಿ  ೨ಎಘಿ 

೫ಕ ೩ಗ್‌ ಆಫ 


ಫ್‌ ಪಫ್‌ ಚ ೩ಬ? ೪ಮಳ 

೨ಫ ಬಳಿ ''೩ಬಳಿಮನಿ '' ಅಮನ್‌ ಜನ್‌ 

ಪೌ-ಬ್‌ ಧ್ರ ಯರ ಯರ ವಸತಿ 
ಮಡ ಧ್ಯಾಗಷಾ್‌ 
ಯನ್‌4೨ಯರ-ರ್‌  ಲ೨-೨ಲವನ೨ 

ಸೌ೬ಸಬಬ್‌ ಭಿಮ್‌ ಅ೨-೨೮ಇ.-ಇತಿ. ಕಗ 
ಭೌಿ-ಭಮಃನು೨ ಸಬ್‌ ಕಗಗ ಆ-ಇ 


ಪೌ-೨೫ಮ್‌್‌ | ೩ಬ-ಭ 
೯ಬ್‌ೌ-ಭ ' ಪ4ಖಮ 
೪ಅಯ-೮ಅರ | ೧೮ಸ೨-೩೨ಮ?೨ 
೯ಇಪ-೧೨ಇನಮು”' ಜಯಿ-೨೦ರೌ 
೨ಕಪ೪ಕಮ ಸ ೪ಅಫೆಪ-೧೨ಫಮ 
೩ಗರ್ಪಗಮ  ೫ಅಸ4೧ಂಅಮ' 
ಲಫ-೫ಗ ಹ೬ಿಕರ್ನಗಪ 
೨ಕ-೩ಗ'' ೮ಕ-೧ಂಗ' 
೪ಕಗನ ೧೦ ಕನ೬೨೫ಕಮ 

೬ಗಫ೧೫ಗಮ ಲ೮ಇಕಮು ' 


೫ಬ ಟಃ ೮ಕಪ.೧೨ಗಪ 
ಛಕತ.ಗಕರ್ಗಗತ '. ೨೫೪%ಬ ' 
ಲಷಕೆ-೨೭ಮ್‌ ೬೪ಯಕ ೨೫ 


೧೬ಯ5-೨೦ಯವ೫ವಳಿ '' ಅಷ 4೧೨ನಮಗಿಲಮ್‌ 


ಯನಿ.ಲ೮ಯ-೧೫ . ಯಳಯ ೨ 


OO ಹರ ಸತತ... ಅರಸ ಭಘಜಸಾಸ 
ಯಖೆ4೫ಯ-೬ ಂ ಯರ್ನೀಯ--೨೦ 
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೧೯೪ 


ವಿಲೆ. 


೨೯. 


4೦. 


ಕಿ, 


4೨. 


4೪. 


ತಹ, 


೩೭. 


೩೮. 


ತ್ಮಿ. 


ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


೬ಸರಿ.೧೩ನ ೬ .. ೨೦೫೨-೨೩೫೬ 
೧೨ಪ೨.೧೭ನ೬ ' ೮ಸತ೬ಪ-೨೭' 
೨ಂಯ>-೩ಯರ-೯ರ೨ ಸ ಲಯ -೩ಿಳಿಯರ೩೫ರ್‌ 
೧೦ಯ3-೧೯ಯರ-೧೫ರತಿ '' ೧೬ಯ೨-೪ಯರ-೬ರು್‌ ' 
೩ಸನಿ4೧೬ಸಮ-೩೫ಮು | ಆಸಹರಿಸನಸರ್ಮ೯ಮತ 
೧೨೩೨-೨ನಮ-೩೦ಂನು೨ '' ೧೪ಸರ್ಷ೬ಸಮ-೧೪ಮ 
೨ನ೨.೨೪ನ.೭೨, ನ್‌೧೪ನ ೪೯ 
ನ೨.೧೫ ನ.೫೬ . ೨ನ೨ ೨೬ ನ.೮೪ 
೨೪ಯ3೨-೫೨ಯೆ-.೨೪ ೨೫ಯಳನೆ-೬೪ 
೨೫ಯ3-೮ಂಯ೬೪ ' 2೫ಯ3.೭ಂಯ-೮0೦. 
ಆ೦ಂಯ-೩೬ಯನ-೭೨ವ೨ ೧೬ಯವಿ-೪ಯರ್ನವಳ 
ಮಾಯ್‌ 
೩ಯನ-೬ಲವ%೪ಯಸಲಲಸ _  ೧೮ವ”ೌ-೬ವಸ-೪೦ಸ್‌ 
೧೮ವ೨.೪೮ವಸ ಸತಿ ''೩ಯವ4ಹಯಸೆ೬ಲನ4೧ಂಲಸ 
ಪಸೆ-ಆಮಸಿ ಸಮಸಿ 





ಫನ೪ಸಮಟಮ೨ ' ಪೌ-ಲ೪ನಮ,ಇ೪ಮಳಿ 


ಪರಮ್‌ ನ ಸೌರರ್ಯಿಪಿಮತಿ.೮೧ಮ? 
ಸಂಮಾನ ೦ 
೩೬ಯಳಿ-ರ೪೯ರತ 5ಓಯ3-೧೨ಯರ-೬೩ರಳಿ 
೩೬ಯ5.೮೪ಯರ%ರರತ '೧೨ಯ೨-೩೨ಯರೂ೧ರತಿ' 
೨೫ರ೨-೮೧೮ಲ೨ ಚ ೨೫ರ೨-೧೫ರಲ-೪ಲ೨ 
೨೫ರ೨-೩೫ರಲ-೧೮೮೨ ೨೫ರ ೯೦ರಲ.ಇ೮೧ಲ೨ 
ಆಯತ-೧೪ಯ-..೩  ೩೦ಯರ-೧೭ಯ-೨ 
೧೫ಯ೨-೨೬ಯ-.೮ ಅಯಿ -೧೬ಯ4೧೫ 
೬ಯೆನ-೨೩ಯ-.೨೦ 
೩೨ಯತೈ೪ಯ-&೩' 
೪೮೨-೨೫೨, ೧೬೮೪.೮೨ ೨. ಪಳ. ೪೮೨..೧೨ಅಸ.೫ಪತ 


ಕಗ್ಗ ಪಾ ಅಸಗ ಪಾ ಪ ಎಂ RAR ಎ ಪಾ ಪಜ ತ್ಯ 
ಲಅಹೀಪ&ಿ ಲಿಂ ಅಸ ಜಸ ೮೮೩- ಸಹಿ 


ಅಸೂರ್ಣಾಂಕ ೧೯೫ 


ತ್ಕ 
ಭಾಗಾಕಾರ. 

೧೦.೮. ಯಾವದೇ ಸಂಖ್ಯೆಗೆ ಒಂದು ಅಪೊರ್ಣಾಂಕದಿಂದ ಭಾಗಿ- 
ಸುವದು ಅಂದರೆ ಅದಕ್ಕೆ ಆ ಅಪೂರ್ಣಾಂಕದ ವ್ರತ್ಯ್ರಮದಿಂದ ಗುಣೆ- 
ಸುವಂತೆಯೇ ಇರುತ್ತಜೆಂಬುದು ನಮಗೆ ಗೊತ್ತಿದೆ. ಉದಾಹರಣೆಗಾಗಿ 
ಛಿದಿಂದ ಭಾಗಿಸುವದೆಂದರೆ ೩ರಿಂದ ಗುಣಿಸುವಂಕೆಯೇ ಸರಿ ಇಲ್ಲವೆ 
2 ದಿಂದ ಭಾಗಿಸುವದೆಂದರೆ $ ದಿಂದ ಗುಜಿಸುವಂತೆಯೇ ಸರ. 
ಥಿ ಎಸಿ ಎಕ 
ಅ.ಸ ಅ ಮುಳ 


ಮ 
ಯೆ ದ Ek ಸಾವ ಭಿ ಸ್‌ಷ್ಟ- 
ಇದರಂತೆಯೇ ತಲ ಆ ಟಾ ಎಂಬುದು. ಸ್ಪಷ್ಟ 
ಎಂದರೆ ಯಾವ ಸಂಖ್ಯೆಗೆ ದಿಂದ ಗುಣಿಸಿದಕ 
ಅ ಅಮ 
ಉತ್ತರವು ಸ್ಯ ಬರುವಜೋ ಆ ಸಂಖ್ಯೆಯು. ಈಗ ತ 


ಎಂದಕೆ 


ಯಾವ ಸಂಖ್ಯೆಗೆ ಸದ ಗುಜೆಸಿದಕೆ ಗುಣಾಕಾರವು ಬರುವರೋ 
ಆ ಸಂಖ್ಯೆಯು. ಈ ಸಂಗತಿಯ ನಿಜಾರವನ್ನು ನಾವು ಮುಂದಿ- 
ನಂತೆಯೂ ಮಾಡಬಹುದು. ೧-೪ ಅಂದಕೆ ೧ ಈ ಸಂಖ್ಯೆಯಲ್ಲಿ 
ಛಿ ದಷ್ಟು ಎಷ್ಟು ಭಾಗೆಗಳಾಗುವವು? ೧೫೩. ಮತ್ತು ೨ರಲ್ಲಿ ಎಷ್ಟು 
ಭಾಗಗಳಾಗುವವು? ೨೫೩. ಮತ್ತು ೪ರಲ್ಲಿ ೪೫೩. ಅದಕೆ ನಮ್ಮ 
ಮನಸ್ಸಿನಲ್ಲಿ ಇಷ್ಟು ಭಾಗವನ್ನು ಮಾಡುವದಿರಜೆ ಅದರ ಇಮ್ಮಡಿ ಅಂದರೆ 
ಕ್ಲ ದಷ್ಟು ಮಾಡುವದಿದ್ದ ಕೆ ನಿನಾಗುನದು. ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ಸಾ 
ರಾ ೩3 ಇಷ್ಟು ಭಾಗಗಳಾಗುವವು? ಅಂದಕೆಯೇ ೧ ಸ್ಲೆಇಗಿ ಕ್ಕಿ 
೨ಸ್ಣೆ- ತೀ ೩ *ತ್ಟಿಎಕೋತ್ತಿ, ಅದರಂತೆಯೇ ೧೨೨ ಅಂಡಕೆ ೧ ಈ 
ಸಂಖ್ಯೆಯಲ್ಲಿ ನ; ದಷ್ಟು ಎಷ್ಟು ಭಾಗಗಳಾಗುವವು? ೧ೀಮ ಮತ್ತು ೨ ಈ 


ಸಂಖ್ಯೆಯಲ್ಲಿ ೨ ಮ್ಮ ಅ ಸಂಖ್ಯೆಯಲ್ಲಿ ಅಮು ಮತ್ತು $5 ರಲ್ಲ ಅನ್ನು 


೧೯೬ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗೆಣಿತ 


ಅದರೆ ಭಾಗವು 5 ದಷ್ಟು ಇರನೆ 3 ದಷ್ಟು ಅಂದರೆ ಅದರ ಪ ಪಟ 


ಶಿ 
ಇದ್ದರೆ ಎಷ್ಟು ಭಾಗಗಳಾಗುವವು? ಅ ಪ ಅಂದರೆ ಹ 
ಅ ಪ ಅ ಷ್‌ 
ಆದುದರಿಂದ ಫ್‌ pe 
ಈ ವಿಷಯದಲ್ಲಿ ನಾವು ಹೀಗೆ ಸಹ ನಿಚಾರ ಮಾಡಬಹುದು. ಇಕ್ಕೆ 


ಸ ದಿಂದ ಭಾಗಿಸುವದಿದ್ದ ರಿ ಭಾಗಾಕಾರವು ಜಾ ಬರುವದು. ಆದರೆ 
ನಮಗೆ ಪೆ ದಿಂದ ಭಾಗಿಸುವದಿರದೆ Bi ಮ ಭಾಗದಿಂದ ಭಾಗಿ- 


ಸುವದಿದೆ. ಸಹಜವಾಗಿಯೇ ಭಾಗಾಕಾರನು ತ ಅದ ಮ ಪಟ್ಟಿ ದೆ. ಅಂದರೆ 
ಅಮದು, 
ಕವ 

ಇದರ ಮೇಲಿಂದ ಲಕ್ಷ್ಯದಲ್ಲಿಡತಕ್ಕ ಸಂಗತಿಯೇನಂದರೆ ಯಾವುದಾ- 
ದರೂ ಸಂಖ್ಯೆಗೆ ಯಾವುದೊಂದು ಅಸಪೂರ್ಣಾಂಕದಿಂದ ಭಾಗಿಸುವದಿದ್ದರೆ 
ಅದಕ್ಕೆ ಅದರ ವ್ರುಶ್ತ್ರ್ರಮದಿಂದ ಗುಣಿಸಬೇಕು. ಕೆಳಗೆ ಬಿಡಿಸಿ ತೋರಿಸಿದ 
ಉದಾಹರಣೆಗಳನ್ನು ನೋಡಿರಿ. 

ಯಾವದೇ ಅಪೂರ್ಹಾಂಕವನ್ನು ತಿರುವಿ ಇಟ್ಟು ಅಂದರೆ ಅಂಶದ ಸ್ಥಳದಲ್ಲಿ 
ಛೇದವನ್ನು ಮತ್ತು ಛೇದದ ಸ್ಥಳದಲ್ಲಿ ಅಂಶವನ್ನು ಬರೆದು ಸಿದ್ಧವಾಗುವ ಹೊಸ 
ಅಪೂರ್ಣಾಂಕವು ಮೊದಲನೆಯದರ ವ್ಯುತ್ಯ್ರಮವು ಇರುವದು. ಉದಾಹರಣೆಗಾಗಿ, 
ಭಿ ಜ್ರ ವ 5 ಇವು ಅನುಕ್ರಮುವಾಗಿ ಸ್ಥಿ, $, ತ ಯ ಇವುಗಳ ವ್ಯತೃನು- 
ಗಳಿರುತ್ತವೆ. ಯಾನದೇ ಸಂಖ್ಯೆ ಮತ್ತು ಅದರ ವ್ಯುತೃಮು, ಇವುಗಳ ಗುಣಾ- 
ಕಾರವು ಯಾವಾಗಲೂ ೧ ಇರುತ್ತದೆ. 

೪ಸಮ | ೮ಸಮ” _ ೪ಪಮ ಸಮ pe ಅ 


ಜಂಪ್‌ - ೯೮ಮ್‌ _ ೨೫ಸ”-೭ಂ೦ನಮ4೪ಳ೯ಮ 
ನಸ ಂಂಸಮಳಲನುನ ನರತರ ಸತತ 





ಅಸೂರ್ಣಾಂಕ ೧೯೭ 


ಬ! ೯೮ಮುತಿ ೧೦೮೨ ..೨೬ಪಮ-೫೬ಮತ 
ಸಿ ಸಮು ೨೫ಸ೨-೭೦ಸರ್ಮೂಮಳಿ 
_ fete ರನ) | ೨(೫ ೨.೧೩ ನಮ- ೨೮೭೨3) 
೩(ಪೌ4೮ಸನಮು4೧೬ನು)'' ರ್‌) ಸಮರನ 
ಎ 3(೫ನಃ೭ಮ)(೫ಪ-2ಮು) ೨(೫ಸ-೭ಮ)(ಸ4೪ಮು) 





| 


೩(ಸ೪ಮ) (೫ನ-೭ಮ)೨ 
_ ೪(೫ಸ೭ಮ) 
೩(ಸ೪ಮ)' 
ಉ. ೩. ಜಯ್‌ ಆಂವ ೬೪ಯ ವಹ 


೬೪ಯಸಾವ್‌ " ೨೫೬ಯಳ್‌ ಗಳಯ ವ್‌ ನವ್‌ 

_5೫೬ಯಳಿ-ಊವಳಿ ತ ೨೫೬ಯ .೧೪೪ಯಳಿನತಿ.ಉ೧ವಳಿ 

೬೪ಯಕಿೆ-೨೭ವಳಿ ೬೪ಯಹ್ಲೋ ನಹಿ 

ಎ (೧೬ಯ೨%ಭ೯ವ3)(೪ಯ-೩ನ)(೪ ಯ-೩ನ) 

(೪ಯ-೩ವ)/ ೧೬ಯ೨.೧೨ಯರ್ವ್ಯನ 

(೧೬ ಯ೨.೧೨ಯರ್ವನ೨)(೧೬ಯ3-೧ಾಯರ್ವವಿ 
(೪ ಯ೩ನ)(೧೬ಯ-೧೨ಯರೂನ) 
= ೧೬ಯ” 4 ೯ಮಿ, 


ಪ ಶ್ಲಸಂಗ್ರಹ ೩೮. 
ಅತಿ ಸಂಕ್ಸಿಸ್ತನಾದ ರೂಪನನ್ನು ಕೊಡಿರಿ: 


ಚಕ. . ೮ಅ%% ೫ಆಯರ ಒವೆಂ ನಿಯರ್‌ 
ಜಗ ಜಾ ೨. 

೯ಯ್‌ರ ಪಾಶ್‌ ೬ಕಲನ 'ಜಕ್‌ಪ' 
A ೨೪೫೩ಬಳಿ  ೩೬ಸಳಿಬಸಿ ಆಅಯನ ೧೬೪೨ಯವ೨ 
' ೨೫ಮಳನಿಯಕೆ 'ಬನಹಾ' * ೧೫ಗಸನಮ್‌ ಹಗತ್‌ನು್‌ ಸಿಮಿ 
ಜ್ಯ ೭ಅಯರ?೨ . ೨೧೨೨ಯರ ೨೮ಯರ*ಲ . ೪೨ಯಳ?ರಲ& 
೯ಪೌಬನು ' 3ನನಬಮಾ' ೩ಪೌಬನು* "ಸಾತಕ 
ಕ ೪ಪ.೪ಬ  ೩ಸ4೩ಬ ೫ಯ--೧೫ರ ೪ಅಯ.೧೨೮ರ 


೯ಯ4೧೮ರ ' ೧೦ಯ]೨೦ರ. ' ೩ಸಾನು ಇತತ 


೧೯೮ 


೧೦. 


೧೦. 


೧೨. 


ಷ್ಟ ನ್‌ ರ್‌ 


೧೪. 


೧೫. 


೨೨. 


ಸುಜೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


ಗ೧೬ಅಯ-೨೪ಅವ  ಆಯ-೧೨ವ 
ಒಕಯ-3೨೪ಕವ ' ೨೭ಯ-೧ಲವ' 
೧೦ಯರನಿ-.೨೫ಯವ  ೩೦ಯ*-೪೦ಯವ 
ಇಸಂಹರ್ನಾತತ್‌ ' ಅಯನ ಯನ್‌ ' 
ಪೌ-೨೫ಬನ , ಎಸ್‌ ೦ಪಬ 
೧ನ೬ಪೌನ೨ಜನಮುನ ಆಅನನು-೧ಿಂಮ್‌ 
ಯ ೨೯ರ೨ _೪ಯಳನ[.೧೨ಯರ್ಕರತ* 
೪ಯನ-೧೨ಯೆರೂರನ ' “'ಆಯತ3-೪ಆಯರ-೩ರ್‌ ' 
೧೬೫೪-೭೨ಸ೨ರ೨..೮೧ರಳಿ . ಆಪತಿ೨೪ಪರ.೧೮ರಳಿ 
—೧ಲನರೂರ್‌ ರ 
ಯ&.೨೭೮ಕ  ಯರ್ನೇಲ೨ಿ 
ಯಲೆ ' ಹುತ-೧೬ಲತಿ' 
ಸ೨-೩೨ಸಮ೨ಲ೮ಮ ಪನ -೬೪ಮ” 
ಸ೨-೧೧ನಮ-4೨೪ಮು ಸನಸ೧೬ಸಮು೬೪ಮು 
೩ಂಯ್‌ ವಲಯ . ೧೬ಯ೨.-೬ಯ-೧. 
ಯೌ ನಯೆ 2  ನ೬ಯರೌ ನನಯ 
೧೪ಪ೨4೯ಪ-೩ ೪೦ ಪನಿ4೫೨ಸ-೧೨ 
ಒಸರಿ  ಇಂಸತ-೧೩೫%೧ 


೯ಯ?-೧೬ವಳ? _೯ಯ?9-೨೪ಯಳಿವಶಿಸ೧೬ವಳಿ 
೯ಯ ಯವವ ` Ks ಅನಿ ' 
ಅಪ4೨ಕಪಃ೪ಅಮ-೮ಕಮ _ ಸ೨-೬೪ಮ” 
೮೮೨-೩೨ಅಕ-.೩ ೨1 ವಾಹ ಕಾಸ -೮ಕಮ 
ಪಸೆ-೧೨೫ಮಖ ೧೬ಪ೨-೧೦೦ಮ” 


೪ಪೌ-೬ಸಮ-ನುೌ ' ಆಸ೨-೧೨ನಮ-೨೦ಮ್‌ 
೯ಯಳಿ-3೩ಯರ-೨ರ೨  ೧೨ಯನ4೫ಯರ-.೨ರ೨ 
೧೫ಯಳ.ಯರ-೨ರತ `ನಿಂಯರ್ಯಾಯರೂಡ್‌' 
೮೮೨-೪೦೮3 ೪೮ , ೮ಅ೨-.೨೪ಅ.೧೬ 
೯8೨೬೩ ಅತ೧೦೮ ಅರ 





ಅಸಪೂರ್ಣಾಂಕ ೧೯೯ 


೨ಸಯನೆ-೧೪ಪಯ೨೪ಸ , ೩ಗಯ್‌-೩ಗೆಯ-೧೮ಗ 
' ೪ಮುಯ-೧೨ನುಯ-೧೬ನು ನಯನಂ ಯೆ 
೪ರ%-೪ಂ೦ರ್‌ೌ4೬೪ರ , 5ರಕಹಿ-೨೪ರ೨.೬೪ರ 

೩ರಸ೧೫ರನ-೪.೨ರ "೬ರ ೨ಲರಿ.೬.೨೧ರ' 

ಆಮ್‌-೨೭  ೧೬ಮಳ1೩೬ಮತಿ.೮೧ 
ಅಮರ ವ 


ಫಳ 


೨೫. 


ಲ್ಲ 
ಬೇರೀಜು ಮತ್ತು ವಜಾಜಾಕಿ 
೧೦೯. ಹಸನ ಈ ಬೇರೀಜನ್ನು ಮಾಡುವದಾದರೆ ಅದನ್ನು ಆಸ 
ಅಂದರೆ 99 ಎಂದು, ಮತ್ತು ಪಿ - ಪ್ರೈ ಈ ವಜಾಬಾಕಿಯನ್ನು ಮಾಡುವ- 
ದಾದರೆ ಅದನ್ನು ಮಲೆ ಅಂದರೆ ಕ್ವ ಎಂದು ಚ ಬರೆಯುತ್ತೇವೆ. ಅದ- 
ಅ ಕ 


ರಂತೆಯೇ ಹ ಈ ಬೀರೀಜನ್ನು 5 ಕ ದು ಮತ್ತು ೫! 


ಅ-ಕ 
ಈ ನಜಾಬಾಕಿಯನ್ನು ವ ಎಂದು ನಾವು ಬರೆಯುನೆವು. ಮತ್ತು 


ಅ ೫ ಅ.ಸ ಅ ಕ 
TE ಈ ಬೇರೀಜನ್ನು ರ್ಥ ಎಂದು ಮತ್ತು ಸ) ಘು 


ವಜಾಬಾಕಿಯನ್ನು ಎಂದು ನಮಗೆ ಬರೆಯಲು ಬರುವದು 


ಮತ್ತು ಈ ಸಂಗತಿಯು ಸಹಜಸಿದ್ಧ ನಿರುವದು. ೧ ಈ ಸಂಖ್ಯೆಯ ೧೨ 
ಸರಿಯಾದ ಜಾಗಗಳನ್ನು ಮಾಡಿದರೆ ಅವುಗಳೊಳಗಿನ ಒಂದು ಭಾಗವೆಂದರೆ 
ನ್ಯ ಮತ್ತು ಹೆ ಸರಿಯಾದ ಭಾಗಗಳನ್ನು ಮಾಡಿದರೆ ಅವುಗಳೊಳಗಿನ 
ಒಂದು ಭಾಗವೆಂದರೆ 5. ಈ ಪ ಭಾಗಗಳೊಳಗಿನ ಅ ಭಾಗಗಳೆಂದರೆ 
ಇ” » ಮತ್ತು ಕ ಭಾಗಗಳೆಂದರೆ ಈಗ ಅ ಭಾಗಗಳು ಮತ್ತು 

ಅಕ 
ಕ ಭಾಗಗಳು ಇವುಗಳ ಜೀರೀಜು ಅಕ ಭಾಗಗಳು ಅಂದರೆ ೨ 


ಮತ್ತು ಅವುಗಳ ನಜಾಜಾಕಿ ಅ-ಕ ಭಾಗಗಳು ಅಂದರೆ 


೨೦೦ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


ಇದರಂತೆಯೇ $18495; ಸಿಜಿ -೦ ಆಜಂ 


ಸ 
ಅದ ಅಃಕಃದ, ಅ್ಪಕ_ದ ಅಕ-ದ. 
ಪ ಪ ಪ ಸಪ ಪ ಹ 
ಮೇಲಿನ ಎಲ್ಲ ಉದಾಹರಣೆಗಳಲ್ಲಿ ಬೇರೀಜು ಮತ್ತು ವಜಾಬಾಕಿ 
ಮಾಡುವದು ಬಹಳ ಸುಲಭವಾಗುತ್ತದೆ. ಇದರ ಕಾರಣನೇನೆಂದರೆ ಪ್ರತಿ- 
ಯೊಂದು ಉದಾಹೆರಣೆಯಲ್ಲಿಯ ಅಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳು ಸಮಜೆ ಕೇದ (ಛೇದ- 
ಸ್ಥಾನಗಳಲ್ಲಿ ಒಂದೇ ಸಂಖೆ ಸಯುಳ್ಳವು ಇರುತ್ತವೆ. ಭಂ ಫಥ ಈ 
ಜೇರೀಜನ್ನು ಅಥವಾ 3೨ ಈ ವಜಾಬಾಕಿಯನ್ನು ಮಾಡುವದಿದ್ದಕೆ 
ನಾವು ನಿನು ಮಾಡುತ್ತೇವೆ? ಮೊದಲು ಆ ತ ಸಮ- 
ಚ್ಛೇದವಾಗುವಂತೆ ಮಾಡಿಕೊಳ್ಳುತ್ತೇವೆ. ಕ ಮತ್ತು ಕ್ಲಿ ಇವುಗಳ 
ಛೀರಸ್ಥಾ ನಗಳಲ್ಲಿ ೪ ಮತ್ತು ೩ $ ಸಂಖ್ಯೆಗಳು ಇರುತ್ತವೆ. ಮತ್ತು 
ಅವಗಳ ಲ. ಸಾ. ನಿ. ೧೨ ಇರುತ್ತದೆ. ಇದು ಲಘುತ್ತನು ಸಮಚ್ಛೇದ. 
ಕ್ಕಿ ಮತ್ತು $ ಇವುಗಳಿಗೆ ಸಮಾನವಿರುವ ಮತ್ತು ಭೇದವು ೧೨ AE 
ಅಪ್ರೂರ್ಣಾಂಕಗಳನ್ನು ನಾವು ಬರೆಯುತ್ತೇವೆ. ಅಂದಕೆಯೇ ಕಿ ಮತ್ತು 
ಫೆ ಇವುಗಳ ಬೆಲೆಯನ್ನು ಬದಲಿಸದೆ ಅವುಗಳ ಬೇರೀಜು ಮತ್ತು ವಜಾಜಾಕಿ 
ಮಾಡುವದಕ್ಕಾಗಿ ಅನುಕೂಲವಿರುವ (ಸಮಚ್ಛೇದ) ಸ್ವರೂಪದಲ್ಲಿ ಅವು- 
ಗಳನ್ನು ನಾವು ಬರೆಯುತ್ತೇವೆ. 








ತಎ ಕೋಕ ಎ ೯... ವಿತ ಜಳಿಎ ಲ್ಲೆ 
೪7 ಭೀತಿ ೧೨] ಕಿ” ೩೫೪ ಗೌ 
AA ಕ ಇಒ.ಂಲ್ಲ ಪಿ ಉಚೆ. ೧೭ 
ಜ್‌ ಜ್‌ ೧೨ ೧೨ ಮತ್ತು 
ಘನ ತ್‌ BEE 


ಇಲ್ಲಿ ನಾವು ಪ. ೧೦.೨ ರಲ್ಲಿ ನಿಶದನಡಿಸಿದ ಅಪೊರ್ಣಾಂಕದ ಅಂಶ 
ಮತ್ತು ಛೇದ ಇವುಗಳಿಗೆ ಒಂದೇ ಸಂಖ್ಯೆಯಿಂದ ಗುಣಿಸಿದಕೆ 
ಅಥನಾ ಭಾಗಿಸಿದರೆ ಅಪೂರ್ಣಾಂಕದ ಜೆಲೆಯು ಅದೇ ಇರುತ್ತದೆ, 
ಕೇವಲ ಸ್ಹರೂಪೆವು ಬದಲಿಸುತ್ತದೆಂಬ ಸಂಗತಿಯ ಸಹಾಯವನ್ನು 
ನಾವು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳುತ್ತೇವೆ. 

೧೦:೧೦. ಮೇರಿ ಎಲ್ಲ ನಿವೇಚನೆಯ ಮೇಲಿಂದ ಈ ಕೆಳಗಿನ 


ಅಸೂರ್ಣಾಂಕ ೨೦೧ 


ಸಂಗತಿಯು ಸ್ಪಷ್ಟವಾಗುತ್ತದೆ. ನಮಗೆ ಅಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳ ಜೇರೀಜು 
ಅಥವಾ ವಜಾಜಾಕಿ ಮಾಡಲಿಕ್ಕೆ ಬರಬೇಕಾದರೆ ನಮಗೆ ಆ ಅಪೂರ್ಣಾಂಕ- 
ಗಳನ್ನು ಸನುಚ್ಛೇದ ಸ್ವರೂಪದಲ್ಲಿ ಬರೆಯಲು ಬರಜೇಕು. ಉದಾ- 


ಹರಣೆಗಾಗಿ ಮುಂದಿನ ಕೆಂವು ಅಸೂರ್ಣಾಂಕಗಳಿಗೆ ಸಮಚ್ಛೇದರೂಸ- 
ನನ್ನು ಹೇಗೆ ಕೊಟ್ಟ ಸಿಡೆಯೆಂಬುವನ್ನು ನೋಡಿರಿ 


ಯ ರ 
ಉ. ೧. ಎ ೪ ಮತ್ತು ೫ ಇವುಗಳ ಲ.ಸಾ.ವಿ. ೨೦. 
ಆದುದರಿಂದ ಅಫುತ್ತನು ಸಮಚ್ಛೇದ ೨೦. ಯ ಯೋಜ ಜಯ 
ರ ರೇಳ ೪ರ ೪x೫ ೨೦ 
೫ ೫೫೪.೨೦ 


ಛೀದವು ೨೦ ಬರಲು ಅಂಶ ಮತ್ತು ಛೇದಗಳಿಗೆ ಮೊದಲನೇ 
ಅಪೂರ್ಣಾಂಕದಲ್ಲಿ ೫ರಿಂದ ಮತ್ತು ಎರಡನೆಯದರಲ್ಲಿ ೪ರಿಂದ ಗುಣಿಸ- 
ಬೇಕಾಗುತ್ತದೆ. 


ಉ. ೨. ಎ ೩ನೆ ಈ ಸ್ಥಳದಲ್ಲಿ ಲಘುತ್ತಮ ಸಮಚ್ಛೇದ ೭೨ 


ಇರುತ್ತದೆ. ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಅಪೂರ್ಣಾಂಕದ ಅಂಶ ಮತ್ತು ಛೇದ 
ಯಜxಗಂ 
೬೫೧೨ 





ಯ 
ಇವುಗಳಿಗೆ ಅವಶ್ಯವಾದ ಸಂಖ್ಯೆಯಿಂದ ಗುಣಿಸಿದಾಗ ತ 


 ೧೨ಯ ೨ರ ೨ರಜಲ_ ೧೬ರ ೩ನ ೩ವರx೯_೨೭ವ 


* ತ್ತಿ ಭು ಟ್ರ ಲೆ, ಈ ಸ್ಸ ಳದಲ್ಲಿ ಸಬಮ ಇದು ಲಘುತ್ತಮ 
ಬಿ" 
ಸಮಚ್ಛೇದೆ. ಅದುದರಿಂದ, ಮನು ನು 
ಛು ಸ" ಫುಬಮು ಸಬನು' 


ರ ರುೀಷಮ ಪಮರೆ, ಲ. ಲೀಸಬ _ ಸಬಲ 


EE ನಾ ವ್ರ ಸಸಸ್ಛ್‌ 


ಬ ಬನನು ಪಬಮ' ಮ ಮುಸಬ ಸಬನು 


ಬ 
ಉ. ೪. ಧನ 3 a ನಬಮ ಇದು ಲಘುತ್ತಮ ಸನು- 
ಇ ೪ 


೨೦೨ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


ಚ್ಛೇದವು. ಆದದರಂದ, ಸಯ ಎ ತಯ್ಯಪ ಅಸಯ್ಯ ೩ರ ೨ಬ 
ಬನು ಬನನ ಸಬನು' ಪಮ  ಸಮುಖ 

೩ಬರ. ಜಸ _ ೫ಸೀಮ _೫ಮಸ 

5 ಫಾ ಸಬ ಸಬೀಮ ಪಬಮ ' 
ಉ. ೫. ಹ A ಇಲ್ಲಿ ೬೦ ಸಬನು ಇದು ಲಘುತ್ತಮ 
ಸಮಚ್ಛೇದವು. ಆದುದರಿಂದ, ಮು ಮು ಯು ಹುಂ 
ಜಸ  ೫ಪೇ೧೨ಬದು ೬೦ಸಬನು 

೪ರ _ ೪ರ(೪ನನಮು ೧೬ನನುರ, ೩ನ _ ೩ಮಃಿನಬ  ೯ಸಬನ 
ಸಬ ಜಜತಕತು' ಏಂಫಬವು ೨೦ಮ `ನಂಸಬನು 


i ಸನ ಜನ ಇಲ್ಲಿ ಅಕ(ಅತಿ-ಸತಿ) 


ಯ_ಯಕ(ಆ-ಕ್‌) 
ಅಕ್‌ ' 





ಇದು ಲಘುತ್ತಮ ಸಮಚ್ಛೇದವು. ಆದುದರಿಂದ, ಸ 





ಮ -ಕ೨)] ಲ _ ಲಅಕ(ಅ-ಕ), ವ._ ವಅಕ(ಅಃಕ), 
ಕ ಅಕ(ಅ-ಕ) ಅಕ ಅಕ(ಅ೨-ಕ) ಅಕ ಆಕ್‌ ಕೌ)” 
ಸ  ಅಕಸ 

ಅ೨-ಕ೨ '' ಅಕ್‌ 


ಪ್ರಶ್ನಸಂಗ್ರಹ ೩೯. 


ಲಘುತ್ತಮಸಮಜ್ಛೇದರೂಪವನ್ನು ಕೊಡಿರಿ. ಬಾಯಿಯಿಂದ ಬಿಡಿಸ- 
ತಕ್ಕ "ಉದಾಹರಣೆಗಳನ್ನು ಬಾಯಿಯಿಂದ ಬಿಡಿಸಿರಿ. 


೫ಯ 

೧. ಸ ೨, ಹರು ೩ಯ ೩. ಹ ೪ರ 
೮7೨೦ ೯ ಲ ೫ 
೮ರ ೪ಸ ೪ಲ ೫ ನಯ ೫ 

೪, Cs ir ಜಿ. ಬ ಜವ ೩೬, ಮ ಹ ೩ವ 
೯' ೧೫ ೭ ಇ ಸ್ಟ ಗಡ 


೬ ೨೮ ೩೩ ೪ಕ pS 
೫೧೦೧೫ ೧೦೨ ೬ 2೧ 


೦೦. 


೧೩. 


೧೬. 


೧೮. 


೨೦. 


೨೨. 


'೨೪. 


೨೫. 


೨೬. 


೨೩. 


೨೮. 


೨೯. 


೩೦. 


ಆಸಪೂರ್ಣಾಂಕ ೨೦ಪಿ 





ಹ ೭ನೆ ಎಂ. ಸ ವಂ ೧೨. ಆಯ ಜಯ, 

ಸ' ಮ ಫ ' ೨ಮ ೩ನ. ೬ಬ 
ಅಪ ೩ನು ್ಯಾತಬಿಳವು ಬ ಸಕ ತಗ ಲೆ 
೩ಅ' ೫ಕ' ಕೆಗೆ ಫ್‌” ಬರು 
೩ಯ ೮ರ ೯ಲ ೧೩. ಹ ೩ರ ೪೮ 
ಬಮು' ಸನು' ೪ನ ೪ಪ' ೧೦ಬ' ೩ನ 
ಅ ಕಕ್ಕ ಳಗೆ ೧೯. ೧೧ 
೩ಬನು' ೪ಸನು' ೫ಸಬ ಯಯ 
೪ ೬ ೮ ೩ 
ಮ Lo ದ ಟಟ ಫ್‌ 
ಗಲ ರ-೪ ಯ-೫' ಯ*.೧೦ಯ--೨% 
೨ ಬ ಕ 
ಯ-ರ' ಯಳಿ-ರು್‌ಿ ಯಖಿ4೨ಂಯರರ್‌' ಯಳಿ-ರತಿ 

೫ನ ಪಳೆ 

ಯ3-೨ಯವನ-ನ್‌' ಯತ-ವ್‌' 

ಅ ೩೮ 

ಯಲ 3೫ಯೆತ ೪೮3 

ಭಲಿ ೨೮೨ ೮೮% 
೩ನ ೯ಪ೨-ಮತೆ' ೨೭ಪಕೆ-ಮಕಿ' 

೮ಕ ಛಿ 


೨ಸ೫ಮ' ೪ಸ೨..೨೦ಸಮ-೨೫ಮಳಿ' ೮ಸಸ೧೨೫ಮ* 


ಯರ್ಶೊೋಯಃ೨ಂ' ಯ?.೭ಯ-.೧೨ 


೩ಯ ೨ಯ ಅಯ 
೨ಯನಿ$೨ಯ-೧೨ ೩ಯ೨-೩ಯ-&೩೬' ೬ಯ೨-೩೬ಯ--೪೮ 
೨ಯಳ ಯವ 


ಅಯ ನ೬ಯನ-೩೫ನನ' ೧೬ಯನೆ-೪೯ವ*' 
ವ್‌ 
೮ಯ೨-೩೪ಯನ-8೫ವಳ' 


೨೦೪ ಸುಜೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


; ಎರಡು ಅಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳು ಸಮಾನ ಇರುತ್ತವೆಯೋ ಇಲ್ಲವೋ ಎಂಬುದನ್ನು 
ವಜ್ರಾಭ್ಯಾಸದಿಂದ (ತಿರುವ ಗುಣಾಕಾರ ಮಾಡುನದರಿಂದ) ಕಿಳಿದುಕೊಳ್ಳಲು 
ಬರುತ್ತದೆ, ಆದುದರಿಂದ ಅವಶ್ಯವೆನಿಸಿದರೆ ವಜ್ರಾಭ್ಯಾಸದಿಂದ ತಾಳೆ ಮಾಡಿ 


ನೋಡಬೇಕು. ಉದಾಹರಣೆಗಾಗಿ ಎನ ಶೈ0ಿರಿ ಯ ಅಯ 


ಇಸ 372 ರಕ ಅ 
ಸಮಾನವಾದ ಅಸೂರ್ಣಾಂಕಗಳ ಜೋಡಿಗಳನ್ನು ನೋಡಿರಿ. ಪ್ರತಿಯೊಂದು 
ಜೋಡಿಯಲ್ಲಿ ವಜ್ರಗುಣನದಿಂದ ಬರುವ ಗುಣಾಕಾರಗಳು ಸಮಾನನಿರುವದು 
ಕಂಡುಬರುವದು. ಬೇರೆ ಯಾನಡೇ ಸಮಾನ ಅಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳ ಜೋಡಿಯನ್ನು 
ತೆಗೆದುಕೊಂಡರೂ ಸಹ ಇದೇ ಕಂಡುಬರುವದು. ಕಾರಣವು ಸ್ಪಷ್ಟವಿದೆ, 

೧೦-೧೧. ಎರಡು ಅಥನಾ ಹೆಚ್ಚು ಆಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳನ್ನು ಸಮಚ್ಛೇದ 
ಸ್ವರೂಪದಲ್ಲಿ ಹೇಗೆ ಬರೆಯಬೇಕು ಎಂಬುದು ಕಿಳಿದನಂತರ ಅವುಗಳ 
ಜೇರೀಜು' ಅಥವಾ ವಜಾಜಾಕಿಯನ್ನು ಹೇಗೆ ಮಾಡಬೇಕೆಂಬುದನ್ನು 
ಮುಂದೆ ಬಿಡಿಸಿ ತೋರಿಸಿದ ಉದಾಶರಿಣೆಗಳನ್ನು ಅಧ್ಯಾಸಮಾಡಿದರೆ 
ತಿಳಿಯುವದು. 





೪ ೨ 
ಉ. ೧. 3 ಇಲ್ಲಿ ಲ. ಸಮಜ್ಪ್ಸೇದ ೫೮, ಮುತ್ತು - ಎದಿ 
ಅ ೫೮೪ ಛಿ ಅ ೫೪ 
೪ ೩.೨೦, ೩ ೨೦.೩. ೨೩ 
`ಆ ೫ಅ ೫೮೪ ೫೪. ೫೪ ೫೮ 
ಉ. ೨. ಜು ನು ಇಲ್ಲಿ ೮. ಸಮಚ್ಛೇದ ೨೪ ಮತ್ತು 
ಅಸ 
ಇಡೆ ಸಿಸ್‌ ೫ 
“ತ ೨ನ೬೧ _ ೩(೨ಸ1೧) ಸಂಕ) ಮತ್ತು ಬಡಿ ೬ಸ-೫ _5೬ನ-೫) 
೪ ೨೪' ೮ ೨೪ ೧s ೨೪ 
, ಸ್‌ ೨೫.೧ ೬ಸ-೫ ೬ನ ೩ನ!) ೨೫(೬ಸ-೫) 
AS pd Rosell Fund 
೪' ೮ ೧೨ ೨೪ ೨೪ ೨೪ 
_೬ಪ4೩(ಅಸ4೧)೨(೬ನ-೫) 
§ ೨೪ 
 ೬ಸ4೬ಸ4೩ಿH೨ಸ-ಗಿಂ 
§ ೨೪ 
_ವೆಳಿಪ-೭ 


೨೪ 


ಅಆಸೂರ್ಣಾಂಕ ೨೦೫% 


ಉ. ೩. ಸಾ (ಸಃನು)(ಸ-ನು) ಇದು ಅ. ಸಮ- 
ಚ್ಛೇದವು. ಆದುದರಿಂದ, 
ಪ y ಮ __ಸ(ಸ-ಮ) ಮ(ಸ-ಮ)* 
ಸಮು ಸ-ನು (ಸಃನು]ಸ-ನು) (ಸಃಮು(ಪ-ಮ) 
_ ಪ(ಸ-ಮೃಮ(ಸಃನು) 
(ಶಮನ) 
ಆಜ. -ಪಮಸಮ-*ಮಳ 
(ಸ..ಮ)(ಸ-ಮ) 
ಹು A 
ಯ- ವ್‌ 
| ಮ ಯ್ಯ ಸ (ಯ್ಯವ(ಯ-ವ) ಇದು 
ಅ. ಸಮಜೆ ದವು. ಆದುದರಿಂದ, 
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(೪ KA ಸ) 
(೨4೪೬೫) 
೮ಸ.೧೦-೬ಸರ೯ 
(೨ಸ.೩)(೪ಸ..೫) 
ಸ 
Ee) 
ಈ ಸ್ಥಳದಲ್ಲಿ ನೊದಲು ನಾವು ಲ, ಸಮಜಚ್ಛೇದವನ್ನು ತೆಗೆಯುವದಕ್ಕಾಗಿ 
ಛೇದಗಳ ಗುಣಪೃಥಕ್ಕರಣನನ್ನು ಮಾಡಿದ್ದೇನೆ. ಅದನ್ನು ಮಾಡಿದ ನಂತರ 
ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಅಪೂರ್ಣಾಂಕದಲ್ಲಿ ಅಂಶ ಮುತ್ತು ಛೇದ ಇವುಗಳಲ್ಲಿ ಸಾಧಾರಣ 


ಕಾಟ 
po 


ಅಪೂರ್ಣಾಂಕ ೨೦೭ 


೧ ೫ 

" ೬ಥೌ-೧ರಲ-ಿಂಲ್‌ ೧೨ರೌ೫ರಲ-೨ಲ೨ 
¥ ೨ ೧ ೫ 

೮ರ೨-೨೨ರಲ್ಲ1ಲ೨  (೨೮-೫೮)/೩ರ.೨೮ಲ) (೩೮1.೨೮)/೪ರ-ಲ) 
` ೨ _ (೪ರ-೮)-೫(೨ರ-೫೮)--೨(೩ರ.-೨ಲ) 

(೪ರ-ಲ)(೨ರ-೫ಲ) .. (೨ರ-೫ಲ)(೩ರ.೨ಲ)(೪ರ-ಲ) 

೪ರ-ಲ-೧೦ರ.೨೫೮ ೬೮-೪೮ 
5 (೨ರ-೫೮)ಔ.6೨೮)ರ-೮) 

೨೫೮ 
* (೨ರ-೫೮)/೩ರ%೨೮)/೪ರ-೮) ' 
ಪ್ರಶ್ನಸಂಗ್ರಹ ೪೦. 

ಬೇರೀಜನ್ನು ಮಾಡಿ ಸಾಧ್ಯವಾದಷ್ಟು ಸುಲಭ ಸ್ವರೂಪದಲ್ಲಿ ಬರೆಯಿರಿ. 
ಇವುಗಳೂಳಗಿನ ಕೆಲವು ಉದಾಹರಣೆಗಳನ್ನು ಬಾಯಿಯಿಂದ ಮಾಡಲು 
ಬರಬಹುದು. 


ಊಉ. ಲೆ 
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ಕ್ರ ೬ ಜನು ೧೦ನು 
(ಈಗ ರಗ ಸ ಹ 
ಗಘ ಕಫ ಕಜ ಕ್ಲ 
ಭಾ ್ಟಾ ೮ ೭ ಹ ಇದ್ದಿ ೧೬ 
ಸ ಸ ಯಯ ರಂ ರಲ 
೬ನ ಗ ೩೬ ೪ ಯಃ೪ ಯಃ 
ಮೊನ ವ ಯಯ 
೧ ೫ Ak ಗಿ ೧೨ 
ಯಣ ಯೌ ' ಮ-೧೨ ಮಖಿ-೧೪೪ 
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ನೋಸ್‌ '೧೮ವತೆ3ಿಸತೆ' 

೧ ೧ ೧ 
೨ಯನಿ-೫ಯ-೨೫  ೬ಯಖನಿ೧೭ಯ!೫ ೩ಯ*-೧೪ಯ-॥ 
೨೦ನನಿ-೨೯ನ.೫ ೪ನ - ೧೬೧೫ 
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ಹನ್ನೊಂದನೆಯ ಪ್ರಕರಣ 
ಸಮೀಕರಣಗಳು (ಮುಂದೆ ಸಾಗಿದುದು). 


ಇದ್ದರೆ ಕಲ - ಪನ, 
ಕಫ ಪು 

೧೧.೧. ದ್ಯ 

ಟೆ ನಲ- ಈ ನಲ 

ನ ಲ 
ಕಲ - ಪನ. 

ಈ ಸ್ಥಳದಲ್ಲಿ ನಮಗೆ ತಿಳಿದುಬರುವದೇನಂದರೆ ಎರಡು ಅಪೂರ್ಣಾಂಕ- 
ಗಳು ಸಮಾನವಿದ್ದಾಗ್ಗ ಒಂದರ ಅಂಶ ಮತ್ತು ಎರಡನೆಯದರ 
ಛೇದ ಇವುಗಳ ಗುಣಾಕಾರವು ಎರಡನೆಯದರ ಅಂಶ ಮತ್ತು 
ಮೊದಲನೆಯದರ ಛೇದ ಇವುಗಳ ಗುಣಾಕಾರಕ್ಕೆ ಸರಿಯಿರುತ್ತದೆ. 
ಇದರ ಅರ್ಥವೇನೆಂದಕ್ತಿ ಎರಡು ಅಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳು ಸಮಾನವಿದ್ದಾಗ 
ನಜ್ರಾಭ್ಯಾಸದಿಂದ (ತಿರುವು ಮುರುವು ಗುಣಾಕಾರನನ್ನು ಮಾಡುವ- 
ದರಿಂದ) ಬರುವ ಗುಣಾಕಾರಗಳು ಸರಿಯಿರುತ್ತನೆ. ಯಾವದೇ 
ವೃಕ್ತಸಂಖ್ಯಾನ್ವಿತ ಸಮಾನ ಅಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳನ್ನು ತಕ್ಕೊಂಡು ಈ 
ಸಂಗತಿಯ ಆತ ಶ್ರವನ್ನು ನಾವು ಮನಗಾಣಿಸಬಹುದು. ಉದಾಹೆರಣೆ- 
ಗಾಗಿ ಶ್ರ-ರಿಫ್ರಿ ೪2೨೭ ಎ೧೦೮ ಎ೧೨%೯. 

ಸಮಾನ ಅಸೂರ್ಣಾಂಕಗಳಿಂದ ರಚಿಸಲ್ಪಟ್ಟ ಸಮೀಕರಣಗಳ 
ಎರೆಡೂ ಬದಿಗಳಿಗೆ ಛೇದಗಳೆ ಲ. ಸಾ. ನಿ.ದಿಂದ ಗುಣಿಸುನದು, 
ಮತ್ತು ನಜ್ರಾಭ್ಯಾಸದಿಂದ ಬರುವ ಗುಣಾಕಾರಗಳ ಸಮೀಕರಣವನ್ನು 
ಮಂಡಿಸುವದು, ಈ ಎರಡೂ ಸಂಗತಿಗಳು ರಿಜವಾಗಿ ಒಂದೇ ಇರುತ್ತ- 
ನೆಂಬ ಮಾತು ಮೇಲಿನ ಸಿದ್ಧತೆಯ ಮೇಲಿಂದ ಕಂಡುಬರುವದು. ಈ 
ಸಂಗತಿಯ ಉಪಯೋಗವನ್ನು ಇಂಥ ಸಮೀಕರಣಗಳನ್ನು ಬಿಡಿಸುವಾಗ 
ಹೇಗೆ ಮಾಡಬಹುದೆಂಬುದನ್ನು ನೋಡಿರಿ. 

ಉ. ೧. ಅಂಶಕ್ಕಿಂತ ಛೇದವು ೪ರಿಂದ ಹೆಚ್ಚಿರುನ ಒಂದು 
ಅಪೂರ್ಣಾಂಕದ ಅಂಶ ಮತ್ತು ಛೇದ ಇವುಗಳಲ್ಲಿಯ ಪ್ರತಿ- 


14 


೨೧೦ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


ಯೊಂದನ್ನು ೫ ರಿಂದ ಹೆಚ್ಚಿಸಿದಾಗ ಆ ಅಪೂರ್ಣಾಂಕದ ಬೆಲೆಯು 
ಫಿ ಆಗುತ್ತದೆ. ಅದರೆ ಆ 'ಅಪೂರ್ಣಾಂಕವು ಯಾನುದು? 
ಅಂಶಪ್ರ ಯ ಇದ್ದರೆ ಛೇದವು ಯ--೪ ಇರುತ್ತದೆ, ಅಂದಕೆಯೇ ಮೂಲ 


ಅಪೂರ್ಸಾಂಕವು ವ್ವ ಇರುತ್ತದೆ. ಅಂ ಮತ್ತು ಛೇದ ಇವುಗಳಲ್ಲಿಯ 





ಪ್ರತಿಯೊಂದನ್ನು ೫ ರಿಂದ ಹೆಚ್ಚಿಸಿದರೆ ಆಗುವ ಅಪೂರ್ಣಾಂಕವು 3೫ 
ಯ 
ಇರುವದು. ಆದರಿಂದ, ಯಜ ೨ 
ಯ-4೯ ೩ 


ನಜ್ರಾಭ್ಯಾಸದಿಂದ ೩(ಯ-೫)-೨(ಯ 4೯) 
"ಹಯ +೧೫ ಎ೨ಯ ೧೮ 
ಯಿ. 
.. ೬ ಇದು ಮೂಲ ಅಪೂರ್ಣಾಂಕನು. 


ಉ. ೨. ಅಂಶದ ಮೂರು ಸೆಟ್ಟಿಗಿಂತ ಛೇದವು ೧ರಿಂದ ಕಡಿಮೆ 
ಇರುವಂಥ ಒಂದು ಅಪೂರ್ಣಾಂಕದಲ್ಲಿಯ ಅಂಶವನ್ನು ೩ರಿಂದ 
ಹೆಚ್ಚಿಸಿ ಮತ್ತು ಛೇದನನ್ನು ಎರಡುಸಟ್ಟು ಮಾಡಿ 0100105 
೧ನ್ನು ಕಳೆಯಲಾಗಿ ಏರುವ ಹೊಸ ಅಸಪೂರ್ಣಾಂಕವು ೧ಕ್ಕೆ 
ಸರಿಯಿರುತ್ತದೆ. ಆದರೆ ಮೂಲ ಅಪೂರ್ಣಾಂಕವು ಯಾವುದು? 

ಅಂಶವು ಯ ಇದ್ದರೆ ಛೇದವು ೩ಯ-೧ ಇರುವದು. ಮತ್ತು 

ಯೆ _ ರುವದು. ಪ್ರಶ್ನೆಯಲ್ಲಿ ಹೇಳಿದ ಸಂಗತಿಯ 
ಕಯ -೧ 
ಮ ಇದು ಹೊಸ ಅಪೂರ್ಣಾಂಕನಿರುವದು. 
ಯತಿ ೧ 
ಹಯ ೧)-೧ ೩ 
ವಜ್ರಾಭ್ಯಾಸದಿಂದ ೨(೩ಯ-೧)-೧=-೩(ಯ-+ ೭) 
ಇ ೬ಯೆ-೨-೧=೩ಯ+.೨೧ 
" ೩ಿಯೆ ೨೪ 
 ಯೆವಲೆ. 


ಅಪೂರ್ಣಾಂಕವ್ರ 





ಮೇಲಿಂದ 


ಸಮೀಕರಣಗಳು ೨೧೧ 


“ಲೆ ಪಾವೈ ಯಾರಾ ಜಾ 

3 ಇದು ಮೂಲ ಅಸೂರ್ಣಾಂಕನು 
೧6 (ರಿಂ ಎಇ ೨ 
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ಉ. ೩. ಒಂದು ಅಪೂರ್ಣಾಂಕದ ಅಂಶನನ್ನು ೮ ರಿಂದ ಹೆಚ್ಚಿ ಸಿ 
ಛೇದವನ್ನು ೫ರಿಂದ ಕಡಿನೆ ಮಾಡಿದರೆ ಅದರ ಬೆಲೆಯು ಕ್ಕಿ 
ಆಗುತ್ತದೆ, ನುತ್ತು ಅಂಶನನ್ನು ೩ ರಿಂದ ಕಡಿಮೆ ಮಾಡಿ ಭೇದವನ್ನು 
೯ ರಿಂದ ಹೆಜ್ಜೆ ಇದರೆ ಅದರ ಬೆಲೆಯು ಸ ಅಗುತ್ತದೆ, ಅದರೆ ಆ 
ಅಪೂರ್ಣಾಂಕವು ಭರ 

ಅಪೂರ್ಣಾಂಕಪ್ರ ವ ಎ ಇದ್ದರೆ ಪ್ರಶ್ನೆಯಲ್ಲಿ ಹೇಳಿದಂತೆ, 

ಅಲ ೩ ಕಿ ೨ 


೪೫ ೪B 
ನಜ್ರಾ ಭ್ಯಾಸ ದಿಂದ ೪೮%೩೨ಎ೩ಛ-೧೫ ಮತ್ತು ೧೭೮-೫೧೬೨೪೬೧೮ 
ಮತ್ತು ಸಕ್ಟಾಂತರದಿಂದ ೪೪ - ೩ಛ ಎ -೪೭ .... (೧) 
ಮತ್ತು ೧೭೮- ೨ಛೆಎ ೬೯... (೨) 


(೨)ರ ಎರಡೂ ಬದಿಗಳನ್ನು ೩ರಿಂದ ಗುಣಿಸಿ ೫೧೮-೬ಛ-೨೦೭...(೧೮) 


(೧)ರ.. ಸ್ಯ ಚ ೨ರಿಂದ ಗುಣಿಸಿ, ೮ಅ-೬ಛ--೯೪....(೨೫) 
ವಜಾಬಾಕೆಯಿಂದ ೪೩೪ ಎಷ೩ಿಂಗಿ 
yd Ky Povo 2 


(೧)ನೆಯದರಲ್ಲಿ ಅ=- ೭ ಇಡಲಾಗ್ಗಿ ೨೮ -೩ಛೆಎ- 
.. ಹಿಛಭೆಎ೭೫ ಅಂದಕ್ಕೆ ಛ ಎ ೨೫. 

3 ಇದು ಇಷ್ಟ ಅಪೂರ್ಣಾಂಕವು. 
(ತಾಕಿ: ೭೬೮ ತ್ತ ತಿ ತ ಚ ಚ 
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೨೫-೫ ೨೦% ೪. ೨೫೫.೯1 ೩೪7೧೭ 
ಉ. ೪. ಅಂಶದ ಮೂರು ಪಟ್ಟಿಯೊಳೆಗಿಂದ ೫ ಮತ್ತು ಭೇದದ 
ಇನ್ಮುಡಿಯೊಳಗಿಂದ ೧೨ ಕಳೆಯಲಾಗಿ ಬೆಲೆಯು ನ್ಹಿ ಆಗುವ, ಮತ್ತು 
ಅಂಶದ ದಿಂದ ೧ನ್ನು ಕಳೆದು ಛೇದದ ಅರ್ಧದಲ್ಲಿ ೨ನ್ನು ಕೂಡಿಸ- 
ಲಾಗಿ ಬೆಲೆಯು ಕ್ರೈ ಆಗುನ ಅಪೂರ್ಣಾಂಕವು ಯಾವುದು? 
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ವಜ್ರಾ ಭ್ಯಾಸದಿಂದ ೧೫ಯ-೨೫-೪ರ-೨೪ ಮತ್ತು ೫ಯ-೧೫-ರ4೪ 
ಮತ್ತು ಪಕ್ಸಾಂತರದಿಂದ ೧೫ಯ -೪ರ ಎ ೧--:(೧) 


ಮತ್ತು ೫ಯ - ರ೧೯....(೨) 
(೨) ರ ಎರಡೂ ಬದಿಗಳಿಗೆ ೩ರಿಂದ ಗುಣಿಸಿ ೧೫ಯ - ೩ರ ಎ ೫೭....(೨೮) 
(೨ಅ) ದೊಳಗಿಂದ (೧) ನ್ನು ಕಳೆಯಲಾಗಿ ರ-೫೬. 


(೨) ರಲ್ಲಿ ರ. ೫೬ ಇಡಲಾಗಿ ಜಯ - ೫೬-೧೯ 
ಜಯ = ೭೫ ಅಂದರೆ ಯ 0೫. 
. 8 ಇದು ಇಷ್ಟ ಅಪೂರ್ಣಾಂಕನು. 
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[ತಾಳೆ: ಎಡಬದಿ ಎ೩9 ಎ ೧. ಬಲಬದಿ ಎರ ೦೨ ಎತ್ತ) ಎಂದಿ 


ಪ್ರಸ್ನಸಂಗ್ರಹ ೪೧. 

೧. ಒಂದು ಅಪೂರ್ಣಾಂಕದ ಭೇದವು ಅಂಶಕ್ಕಿಂತ ೫ರಿಂಡ ಹೆಚ್ಚಿದ್ದು 
ಅಂಶ ಮತ್ತು ಛೇದ ಇವೆರಡನ್ನು ೬ರಿಂದ ಹೆಚ್ಚಿಸಿದರೆ ಉಂಟಾಗುವ 
ಅಪೂರ್ಣಾಂಕದ ಬೆಲೆಯು 3 ಇರುತ್ತದೆ. ಅದರೆ ಆ ಅಪೊರ್ಣಾಂಕವು 
ಯಾವುದು? 

೨. ಕ್ಲಿಕ್ಕೆ ಸಮಾನನಿರುವ ಒಂದು ಅಪೂರ್ಣಾಂಕದ ಅಂಶವನ್ನು ೭ರಿಂದ 
ಕಡಿಮೆ ಮಾಡಿ ಭೇದವನ್ನು ೭ ರಿಂದ ಹೆಚ್ಚಿಸಿದರೆ ಅದರ ಬೆಳೆಯು ಲ್ಲಿ ಆಗು” 
ತ್ರದೆ. ಆದರೆ ಆ ಅಪೂರ್ಣಾಂಕವು ಯಾವುದು? 

೩. ಒಂದು ಅಪೂರ್ಣಾಂಕದ ಅಂಶವನ್ನು ೧ರಿಂದ ಕಡಿಮೆ ಮಾಡಿದರೆ 
ಅಥವಾ ಭೇದವನ್ನು ೨ರಿಂದ ಹೆಚ್ಚಿಸಿದರೆ ಅದರ ಬೆಲೆಯು 5 ಆಗುತ್ತದೆ. 
ಆದರೆ ಆ ಅಪೂರ್ಣಾಂಕವು ಯಾವುದು? 

೪, ಒಂದು ಅಪೂರ್ಣಾಂಕದ ಅಂಶವನ್ನು ೧ರಿಂದ ಹೆಚ್ಚಿಸಿದರೆ ಅದರ 
ಬೆಲೆಯು ಕ್ಷ ಆಗುತ್ತದೆ, ಮತ್ತು ಛೇದವನ್ನು ೫ರಿಂದ ಹೆಚ್ಚಿಸಿದರೆ ಅದರ 
ಬೆಲೆಯು ಕೈ ಆಗುತ್ತದೆ. ಆದರೆ ಆ ಅಪೂರ್ಣಾಂಕವು ಯಾವುದು? 

೫. ಒಂದು ಅಪೂರ್ಣಾಂಕದ ಅಂಶ ಮತ್ತು ಛೇದ ಇವೆರಡನ್ನೂ ೩ರಿಂದ 
ಕಡಿಮೆ ಮಾಡಿದರೆ ಅದರ ಬೆಲೆಯು $ ಆಗುತ್ತದೆ. ಮತ್ತು ಎರಡೂ 
೫ರಿಂದ ಹೆಚ್ಚಿಸಿದರೆ ಅದು ಶೆ ಆಗುತ್ತದೆ. ಆದರೆ ಆ ಅಪೂರ್ಣಾಂಕವು 
ಯಾವುದು? 

೬. ಇಂದು ಬಾಬಣ್ಣನ ವಯಸ್ಸು ತಂಜೆಯ ವಯಸ್ಸಿನ ಹೈ ಇರುತ್ತದೆ. 
ಮೂರು ವರ್ಷಗಳ ತರುವಾಯ ಅದು ಫಿ ಆಗುವದು. ಆದರೆ ಈಗ ಅವರ 
ವಯಸ್ಸುಗಳೆಷ್ಟು? 
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೭. ಈಗ ಲಕ್ಷ್ಮೀ! ಬಾಯಿಯನರ ನಯಸ್ಸು ವೆಂಕಟರಾಯರ ವಯಸ್ಸಿನ 
ನೊ ಇರುತ್ತದೆ. ನಾಲ್ಕು ವರ್ಷಗಳ ಹಿಂದೆ ಅದು $ ಇತ್ತು. ಅದಕೆ ಈಗ 
ಅವರ ವಯಸ್ಸುಗಳೆಷ್ಟು? 

ರ. ಮೂರು ವರ್ಷಗಳ ಹಿಂದೆ ನಲಿನಿಯ ವಯಸ್ಸು ಶಾರದಾಬಾಯಿ- 
ಯನರ ವಯಸ್ಸಿನ ಸೆ ಇತ್ತು. ಮೂರು ವರ್ಷಗಳ ತರುವಾಯ ಅದು 
ಪೆ ಆಗುವದು. ಆದರೆ ಈಗ ಅವರ ವಯಸ್ಸುಗಳೆಷ್ಟು? 

೯, ಐದು ವರ್ಷಗಳ ಹಿಂದೆ ಕಮಲೆಯ ವಯಸ್ಸು ನಾರಾಯಣರಾಯರ 
ವಯಸ್ಸಿನ € ಇತ್ತು. ೨ ವರ್ಷಗಳ ನಂತರ ಅದು ಶಾರದಾಬಾಯಿಯವರ 
ವಯಸ್ಸಿನ 9 ಆಗುವದು. ಶಾರದಾಬಾಯಿಯನರು ನಾರಾಯಣರಾಯರಿ- 
ಗಿಂತ ನಾಲ್ಕು ವರ್ಷಗಳಿಂದ ಸಣ್ಣವರಿದ್ದರೆ ಈಗ ಅನರ ವಯಸ್ಸುಗಳೆಷ್ಟು? 

೧೦. ಲಗ್ನದಲ್ಲಿ ಅಕ್ಕನ ವಯಸ್ಸು ನಿಶ್ರಾಸರಾಯರ ವಯಸ್ಸಿನ ಕ ಇತ್ತು. 
ಈಗ ಅದು 99 ಇರುತ್ತದೆ. ಲಗ್ನವಾಗಿ ಈಗ ೩೦ ನರ್ಷಗಳಾದವು. 
ಆದರೆ ಈಗ ಅವರ ನಯಸ್ಸುಗಳೆಸ್ಟು? 

೧೧. ಒಂದು ಪಾತ್ರೆಯಲ್ಲಿ ನೀರನ್ನು ಕೂಡಿಸಿದ ಹಾಲು ಇದ್ದು, ಅದರಲ್ಲಿ 
ನೀರು ಫೆ ಇರುತ್ತದೆ. ಅದರಲ್ಲಿ ಮತ್ತೂ ನಾಲ್ಕು ಸೇರು ನೀರನ್ನು ಕೂಡಿಸಿ- 
ದೆ ಒಟ್ಟು ಮಿಶ್ರಣದಲ್ಲಿ ನೀರು ಕ್ವಿ ಆಗುವದು. ಆದರೆ ಮೂಲ ಮಿಶ್ರಣದಲ್ಲಿ 
ಎಷ್ಟು ನೀರು ಇರುತ್ತದೆ ಮತ್ತು ಹಾಲು ಎಷ್ಟು ಇರುತ್ತದೆಂಬುದನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 

೧೨. ಮೊದಲು ಚಹದ ದರವು ಕಾಫಿಯ ದರದ ಫೆ ಇತ್ತು. 
ಇತ್ತೀಚಿಗೆ ದರವು ರತ್ತಲಿಗೆ ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ ೨ಆ, ಮತ್ತು ೧೮. ಏರಿದ್ದರಿಂದ 
ಈಗ ಅದು ಇರುತ್ತದೆ. ಆದರೆ ಮೊದಲು ಪ್ರತಿಯೊಂದರ ರತ್ತಲಿನ 
ದರವೇಶಿತ್ತು? 

೧೩. ಒಂದು ಸಂಖ್ಯೆಯು ಎರಡನೇ ಸಂಖ್ಯೆಯ ಕ್ಥ ಇರುತ್ತದೆ. ಮೊದಲನೆ- 
ಯದನ್ನು ೨೫ ರಿಂದ ಹೆಚ್ಚಿಸಿದರೆ ಮತ್ತು ಎರಡನೆಯದನ್ನು ೨೫ ರಿಂದ ಕಡಿಮೆ 
ಮಾಡಿದಕ್ಕೆ ಮೊದಲನೆಯದು ಎರಡನೆಯದರ $2 ಆಗುತ್ತದೆ. ಆದರೆ 
ಮೂಲ ಸಂಖ್ಯೆಗಳಾನವು? 

೧೪. ರಾಮರಾಯರ ಬಳಿಯಲ್ಲಿ ಗೋನಿಂದರಾಯರ ಹೆತ್ತರ ಇದ್ದ 
ರಕಮಿಕೆ ಕ್ಲಿ ರಕಮಿತ್ತು. ಇಬ್ಬರೂ ತಮ್ಮ ಹತ್ತರನಿದ್ದ ಹೆಣವನ್ನು 
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ನಹಾರದಲ್ಲಿ ತೊಡಗಿಸಿದರು. ರಾಮರಾಯರಿಗೆ ೧೨ ಸಾವಿ 
ನಾಯಿತು. ಅದಕೆ ಗೋವಿಂದರಾಯರಿಗೆ ೨ ಸಾನಿರರೂ. ಹಾ 
ಈಗ ಗೋವಿಂದರಾಯರ ಹತ್ತರ ರಾಮರಾಯರ ಹತ್ತರ ್ರರವಿದ್ದ 
ರಕಮು ಇದ್ದ ರೆ ಪ್ರಾರಂಭದಲ್ಲಿ ಪ್ರತಿಯೊಬ್ಬರ ಹತ್ತರ ನಿಷ 
ದನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 

೧೫. ಒಂದು ಕೆರೆಯಲ್ಲಿ ಕೆಲವು ಬಿಳೇ ಮತ್ತು ಕೆಲವು ಕೆಂಪು ಕಮಲ- 
ಗಳಿದ್ದವು. ಅವುಗಳಲ್ಲಿಯ ೧೦ ಬಿಳೇ ಮತ್ತು ೧೫ ಕೆಂಪು ಹೀಗೆ ೨೫ 
ಕಮಲಗಳನ್ನು ಕೊಯ್ದರು. ಉಳಿದ ಕಮಲಗಳನ್ನು ಎಣಿಸಲಾಗಿ ಬಿಳೇ 
ಕಮಲಗಳು ಕೆಂಪು ಕಮಲಗಳ ಫರಷ್ಟು ಇದ್ದದ್ದು ಕಂಡುಬಂದಿತು. ೧೦ 
ಕೆಂಪು ಮತ್ತು ೧೫ ಬಿಳೇ ಕಮಲಗಳನ್ನು ಕೊಯ್ದಿದ್ದಕೆ ಉಳಿದ ಕಮಲಗಳಲ್ಲಿ 
ಬಿಳೇ ಕನುಲಗಳು ಕೆಂಪು ಕಮಲಗಳ ರೃ ದಷ್ಟು ಇರುತ್ತಿದ್ದವು. ಆದರೆ 
ಪ್ರಾರಂಭದಲ್ಲಿ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ತರದ ಕಮಲಗಳೆಸ್ಟಿದ್ದವು? 

೧೧-೨. ಮುಂದೆ ಬಿಡಿಸಿದ ಉದಾಹರಣೆಗಳನ್ನು ಲಕ್ಷ್ಯ ಪೂರ್ವಕವಾಗಿ 
ಅಭ್ಯಾಸಮಾಡಿರಿ. 

ಉ.- ೧. ಒಬ್ಬ ಮನುಷ್ಯನು ತನ್ನ ಊರಿಂದ ಮತ್ತೊಂದು 
ಊರಿಗೆ ಸೈಕಲ್ಲಿನ ಮೇಲೆ ಹೋದನು. ಅವನು ತಾನು ನಡೆಸಿದ 
ವೇಗಕ್ಕಿಂತ ತಾಸಿಗೆ ೨ ಮೈಲು ಹೆಚ್ಚು ನೇಗದಿಂದ ಸೈಕಲ್ಲನ್ನು 
ನಡೆಸಿದ್ದರೆ ಅರ್ಧ ತಾಸು ಕಾ ಮುಟ್ಟುತ್ತಿದ್ದ ದನ್ನು ಆದರೆ 
೧ ಮೈಲು ಕಡಿಮೆ ನೇಗದಿಂದ ನಡೆಸಿದ್ದರೆ ೨೦ ನಿಸಿಟು ತಡನಾಗಿ 
ಮುಟ್ಟುತ್ತಿದ್ದ ನು. ಆದರೆ ಆ ಊರುಗಳ ನಡುವಿನ ಅಂತರನೆಷ್ಟು? 

ಈ ಸ್ಥಳದಲ್ಲಿ ಅನನು ಹೋದ ವೇಗ ಮತ್ತು ಅನನಿಗೆ ಹತ್ತಿದ ಕಾಲ 
ಇವುಗಳನ್ನು ಅವ್ಯಕ್ತ ಸಂಖ್ಯೆಗಳಿಂದ ತೋರಿಸಿ ಉದಾಹರಣೆಯನ್ನು 
ಬಿಡಿಸಲು ಪ್ರಾರಂಭಿಸಿದರೆ ಬಹೆಳ ಸುಲಭವಾಗುವದು. ತಾಸಿಗೆ ವ 
ಮೈಲುಗಳ ವೇಗದಿಂದ ಅವನು ಹೋದರೆ ಮತ್ತು ಅನನಿಗೆ ಕ ತಾಸುಗಳು 
ಬೇಕಾದನೆಂದು ಕಲ್ಪಿಸಿದರೆ ಆ ಎರಡು ಊರುಗಳ ನಡುವಿನ ಅಂತರವು ಕವ 
ಮೈಲುಗಳು ಇರುವದು. ಪ್ರಶ್ನೆಯಲ್ಲಿ ಹೇಳಿದ ಮೇರೆಗೆ, ಅವನು ತಾಸಿಗೆ 
(ವ + ೨) ಮೈಲುಗಳ ವೇಗದಿಂದ ಹೋಗಿದ್ದರೆ ಅವನಿಗೆ (ಕ - ೧) ತಾಸು- 


ರರೂ. ಲಾಭಿ 

ನಿಯಾ ಜೂ. 
ರಕಮಿನ ಕ್ಲಿ 
ಹಣವಿತ್ತೆಂಬು- 


ನೆ 


ನ 
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ಗಳು ಬೇಕಾಗುತ್ತಿದ್ದವು. ಅಂದರೆ ಇದರ ಮೇಲಿಂದ ಅಂತರವು 
(8-9) (ವ +೨) ಮೈಲುಗಳು ಇರುತ್ತದೆಂದು ಸಿದ್ಧವಾಗುತ್ತದೆ. ಅಜೀ 
ರೀತಿಯಲ್ಲಿ ಅನನು ತಾಸಿಗೆ (ನ-೧) ಮೈಲುಗಳ ವೇಗದಿಂದ ಹೋದಕೆ 
ಪ್ರವಾಸವು (ಕ49) ತಾಸುಗಳಲ್ಲಿ ಮುಗಿಯುತ್ತಿತ್ತು ಎಂದು ಹೇಳಿದೆ, 
ಆದುದರಿಂದ ಅಂತರವು (ಕ. ಛ(ವ-೧) ಮೈಲುಗಳು ಇದ್ದದ್ದು 
ಸಿದ್ದ ವಾಗುತ್ತದೆ. ಈಗ ಎರಡೂ ಊರುಗಳ ನಡುವಿನ ಅಂತರವು ಸ್ಥಾಯಿ 
(ಎಂದೂ ಬದಲಾಗದಿರುವಂಧೆ) ಸಂಗತಿಯು ಇದಿ. ಆದುದರಿಂದ ನಮಗೆ ಈ 
ಸಮೀಕರಣಗಳು ದೊರಯುತ್ತವೆ. (ಕ-9)(ನ4೨)- ಕನ ಮತ್ತು 
(ಕ49್ಗನೆ-೧)- ಕೆನ ಈಗ ನಾವು ಈ ಸಮೀಕರಣಗಳಿಗೆ ಅಕಿ 
ಸುಲಭವಾದ ಸರಳರೂನನನ್ನು ಕೊಡುವಾ. ಕ್ಯ 
(ಕ - (ವ. ೨)- ಕವ 
ಸ ಕನ ೨೫-ಗೃವ.೧ಎ ಹವ 
ಎ. ೨8-5೧ 
ಎರಡೂ ಬದಿಗಳಿಗೆ ೨ರಿಂದ ಗುಣಿಸಿ ೪ಕ- ವಎ೨ ... (೧) 
ಮತ್ತು (ಕ49)(ನ-೧)- ಕನ 
'. ಕವ-ಕ40ನ-0- ಕನ 


ಎ ಕಷ ್ಥವವಲ್ಲಿ 
ಎರಡೂ ಬದಿಗಳನ್ನು ೩ರಿಂದ ಗುಣಿಸಿ -೩ಕ4ವ-೧ - ..(೨) 
ಇಕ-ವದ3.... -.() 

ಬೇರೀಜಿನಿಂದ ಕ ೩ 


(೨)ರಲ್ಲಿ ಕ ಎ೩ನ್ನು ಹಾಕಿದಕ್ಕೆ - ೯4 ನ-೧, ಅಂದರೆ ನ-೧೦. ' 
-. ಊರುಗಳ ನಡುನಿನ ಅಂತರನವು- ಕನ ಮೈಲು ಎ೩೦ ಮೈಲು. 
[ತಾಳೆ; ೧೨ ಮೈಲುಗಳ ವೇಗದಿಂದ ೩೦ ಮೈಲುಗಳ ಅಂತರನನ್ನು ಹೋಗಲು 
೨॥ ತಾಸುಗಳ ಬೇಕಾಗುತ್ತವೆ, ಅಂದರೆ ಅರ್ಥ ತಾಸು ಕಡಿಮೆ ಹತ್ತುತ್ತದೆ. ೯ಮೈಲು- 
ಗಳ ವೇಗದಿಂದ ಅದೇ ಅಂತರನನ್ನು ಹೋಗಲು ೩ ತಾಸುಗಳು ಹತ್ತುತ್ತವನೆ. 
ಅಂದರೆ ೨೦ ಮಿನಿಟುಗಳು ಹೆಚ್ಚು ಜೀಕಾಗುತ್ತವೆ.] 
ಉ. ೨. ಒಬ್ಬ ಒಕ್ಕಲಿಗನು ತನ್ನ ಊರಿನಿಂದ ಸಂತೆಯ ಊರಿಗೆ 
ನಡೆಯುತ್ತ ಹೋದನು. ಅನನು ತನ್ನ ನಡಿಗೆಯ ನೇಗವನ್ನು 


ಸಮೀಕರಣಗಳು ೨೧೭ 


ತಾಸಿಗೆ ಅರ್ಥ ಮೈಲಿನಂತೆ ಹೆಚ್ಚಿಸಿದರೆ ಅವನಿಗೆ ಅಲ್ಲಿ ಮುಟ್ಟಲು 
ಅರ್ಥ ತಾಸು ಕಡಿಮೆ ಬೇಕಾಗುತ್ತಿತ್ತು. ಆದರೆ ಅನನು ತಾಸಿಗೆ 
ಅರ್ಧ ಮೈಲು ಕಡಿಮೆ ನಡೆದಿದ್ದರೆ ಅವನಿಗೆ ೪೦ ಮಿಠಿಟುಗಳು 
ಹೆಚ್ಚು ಜೇಕಾಗುತ್ತಿದ್ದವು. ಆದರೆ ಆ ಊರುಗಳ ನಡುನಿನ 
ಅಂತರನೆಷ್ಟು? 

ಅನನು ತಾಸಿಗೆ ಗೆ ನೈಲುಗಳ ಗತಿಯಿಂದ ನಡೆದನು ಮತ್ತು ಅವನಿಗೆ 
ಕ ತಾಸುಗಳು ಹತ್ತಿದವು, ಎಂದು ತಿಳಿದುಕೊಂಡಕ್ಕೆ ಕೆಗೆ ಮೈಲು ಇದು ಆ 
ಎರಡು ಊರುಗಳ ನಡುವಿನ ಅಂತರವು ಇರುವದು. ಆದುದರಿಂದ ಪ್ರಶ್ನೆಯ 
ಮೇಲಿಂದ, 

(ಕ-9(ಗ.9)ಎಕಗೆ ಮತ್ತು (84 ಫ(ಗ- 9) - ಕಗ. 





ಈಗ (ಕ-9೫49)= ಕಗ 
- ಕೆಗೆ4ಲಕೆ- ಗೆ -ಲ್ಲ- ಕಗ 
ಕ -9ಗ-% 
ಎರಡೂ ಬದಿಗಳನ್ನು ೨ರಿಂದ ಗುಣಿಸಿ ಕ-ಗ-4 . ಎಟ) 
ಮತ್ತು (ಕ42(ಗ-9)ವ ಕೆಗೆ 
ಗೆ ಕಗ-೧ಕ4ನ್ಲಿಗ- ಆ ಫಗ 
ದ ್ಯಕ-ಸಿಗೆವಲ್ಲಿ 
ಎರಡೂ ಬದಿಗಳನ್ನು ೨ರಿಂದ ಗುಣಿಸಿ -ಕ43ಗೆವ (೨) 
ಘ್‌ ಗೆಎಲ್ಯಿ 1804 (0) 
ಬೇರೀಜಿರಿಂದ ಗವ ೧ 
ಸೆ ಗ-೩ಿ. 


(೧)ನೆಯದರಲ್ಲಿ ಗೆ -೩3ಿ ಹಾಕಲಾಗಿ, ಕ-೩ ಎಡಿ ಅಂದರೆ ಕಳ. 
೩ ಅಂತರವು - ಕಗ ಮೈಲುಗಳು - ೧೪ ಮೈಲುಗಳು. 

[ತಾಳೆ: ೪ ಮೈಲುಗಳ ಗತಿಯಿಂದ ೧೪ ಮೈಲುಗಳ ಅಂತರವನ್ನು ಹೋಗಲು 
41 ತಾಸುಗಳು ಬೇಕಾಗುತ್ತನೆ, ಅಂದರೆ ಅರ್ಥ ತಾಸು ಕಡಿಮೆ ಬೇಕಾಗುತ್ತದೆ. ೩ 
ಮೈಲುಗಳ ಗತಿಯಿಂದ ಆದೇ ಅಂತರವನ್ನು ಹೋಗಲು ೪ಫ್ಲ್‌ ತಾಸುಗಳು ಬೇಕಾಗು- 
ತ್ತನೆ, ಅಂದರೆ ೪0 ಮಿನಿಟುಗಳು ಹೆಚ್ಚು ಬೇಕಾಗುತ್ತನೆ.] 


೨೧೮ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 








ಉ. &., ಬಿಡಿಸಿರಿ: 
೩ಯ-೪ರ4೫  ೮ರ-ಜಯೆ-೭ _ ಜಡ್‌ 
Ny ಮ್‌ ೫ eo 
ಸರ ರರ. 
ಛ ೬ 


ಇವುಗಳೊಳಗಿನ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಸಮೀಕರಣಕ್ಕೆ ನಾವು ಮೊದಲ್ಬು್ಯು. 
ರೂಸವನ್ನು ಯ 
೩ಯ-೪ರ4೫ ೮ರ-೫ಯ-೭ 3! 
i 
೩ ೫ 
ಎರಡೂ ಬದಿಗಳಿಗೆ ೩೦ ರಿಂದ ಗುಣಿಸಿ 


೧೦(೩ಯ - ೪ರ. ೫) - ೬೮ರ -೫ಯ -೭)- ೭೫ ವೂ 
". ೩೦ಯ - ೪೦ರ4 ೫೦ - ೪೮ರ4 ೩೦ಯ +೪೨ ಜಯಾ, 
, ೬೦ಯ -ಲ೮ರ4 ೧೭ಎ, 
”. ೬೦ಯ -೮ಆಆಲರೆಎ (೧) 

ಮ ೪ಯ೩ಿರ-.೨ ಸೆ ೯ಯ-೭ರ.೩ _ ಎಲ್ಲ 

ಕ್‌ ಛ ಶ್ರ 2 

ಎರಡೂ ಬದಿಗಳಿಗೆ ೨೪ರಿಂದ ಗುಣಿಸಿ, 

೬(೪ಯ 4೩ರ- ೨) 4 ೪ ೯ಯ - ೭ರ + ೩) ೫೧ ಪ 
ಳಿಯ ೧೮ರ -೧೨.-೩೬ಯ - ೨೮ರ--೧೨-ಜ೧ವ್ಯ 
”.೬೦ಂಯ-೧೦ರ- ೫೧ ಮ್ಯ್ಯ 


” ೬೦ಯ-ಗ೧ಂರ=೧೬೦ ... (೨) 
೬೦ಯ ಎ ೮೮ರೆ ಎ೪೧ * lo) 
ವಜಾಬಾಕಿಯಿಂದ ೭೮ರ ಎ ೧೫೬ 
ರವಿ 


(೨) ನೆಯದರಲ್ಲಿ ರ ೨ನ್ನು ಹಾಕಲಾಗಿ, Fo ೨೦೭೧೬ 
ಅಂದರೆ, ಹ ಅಂದಕೆ ಯ. 
ಯ; ರ-೨. 
ಉ. ೪. ಬಿಡಿಸಿರಿ: ಫ್ಲ(ಆಯ-೭ವ)ಎಗ೧ | ಅನ 
ಶಲಯ - ೭ವ) ೨೧ 


| ‘ 
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ಎರಡೂ ಬದಿಗಳನ್ನು ೫ರಿಂದ ಗುಣಿಸ್ಸಿ ೨(೮ಯ - ೭ವ) ಎ೬೦ 
ತ್ತ » ೨ರಿಂದ ಚ ೮ಯ-೭೬ನ ಎ೩೦. (೧) 
೭ವ- ಪ್ರಿ(೧೩ - ೩ಯ) ೬ ೧ 
ಎರಡೂ ಬದಿಗಳನ್ನು ೧೧ರಿಂದ ಗುಣಿಸಿ ೭೭ವ - ೫(೧೩ -.೨೩ಯ)ವ ೧೧ 
, ೭೭ವ -೬೫. ೧೧೫೪ಯ ಜಂಗಿ 
. ೧೧೫ಯ + ೭೭ವ ಎ ೭೬ ...() 
(೧)ರ ಎರಡೂ ಬದಿಗಳನ್ನು ೧೧ರಿಂದ ಗುಣಿಸಿ ೮೮ಯ-೭೭ವ-೩೩೦ 
೧೧೫ಯ + ೭೭ವ ಎ ೭೬....(೨) 
೮೮ಯ - ೭೭ವ ಎ ೩೩೦ 
ಬೇರೀೀಜಿನಿಂದ ೨೦೩ಯೆ ೪೦೬ 
“ಯೆ ಥಿ 
(೧) ನೆಯದರಲ್ಲಿ ಯ = ೨ ಹಾಕಲಾಗಿ, 
೧೬ - ೭ನ-೩೦, ಅಂದರೆ ೭ನ ಎ೧೪, ಅಂದಕೆನ- - ೨. 
ಯವ ವಿ; ವ--೨. 
ಉ. ೫. ಬಿಡಿಸಿರಿ: -೦೮ರ--೧೧ಸ4೧:೭೬ಎ೦ ; *0೨ರ-.0೧ಸ--೧೨. 
“೦೮ರ - .೧೧ಸ.೧-೭೬ಎ೦ 
ಎರಡೂ ಬದಿಗಳನ್ನು ೧೦೦ ರಿಂದ ಗುಣಿಸ್ಕಿ ೮ರ - ೧೧ಸ ಎ- ೧೭೬...-(೧) 
-೦೨ರ - -೦೧ಸ -೧೨ 
ಎರಡೂ ಬದಿಗಳನ್ನು ೧೦೦ರಿಂದ ಗುಣಿಸ್ತಿ ೨ರ-ಸ ಎ೧೨ ....(3) 
ಸ » ೪ರಿಂದ ಗುಣಿಸಿ. ೮ರ. ೪ಸ ಎಲಲ 
೮ರ-೧೧ಸ=-೧೭೬....(೧) 
ವಜಾಬಾಕಿಯಿಂದ ೭ಸಎ.39೪ 
ಇ ಸಜಿ. 





|| 


(೨) ನೆಯದರಲ್ಲಿ ಸ- ೩೨ ಹಾಕಲಾಗಿ, 
೨೮-೩೨ ೧೨, ಅಂದಕಿ ೨ರ ಎ ೪೪, ರ-೨೨, 
ರ೨೨; ಸೆ.೩೨. 
ಅಥವಾ “೦೮ರ -*೧೧ಸ4೧:೭೬=೦ 
ನಕ್ಟಾಂತರದಿಂದ “೦೮ರ - ೧೧ಸ ೭-೧೭೬ 


೨೨೦ ಸುಜೋಧೆ ಬೀಜಗಣಿತ 


೨ನೆಯ ಸಮೀಕರಣದ ಎರಡೂ ಬದಿಗಳಿಗೆ ೪ ರಿಂದ ಗುಣಿಸಿ, 
“೦0೮ರ --೧೧ಸಎ-ಗಿ.೭೬ 
“೦೮ರ ಎ -.೦೪ಸ=- -೪೮ 
ವಜಾಬಾಕಿಯಿಂದ --೦೭ಸೆವ- ೨೨೪ ಸನ 
೨ ನೆಯ ಸಮೀಕರಣದಲ್ಲಿ ಸೆ-೩೨ನ್ನು ಹಾಕಲಾಗಿ 
೦೨ರ - -೩೨ ಐ ೧೨ 
(0೨ರ ಎ ೪೪ ರೆ-೨೨. 


ಸ್ರಶ್ಚಸಂಗ್ರಹ ೪೨. 

೧. ಎರಡು ಊರುಗಳ ನಡುವೆ ಪ್ರವಾಸಿಕರನ್ನು ಒಯ್ಯುವ ಒಂದು 
ಬಸ್ಸು ದಿನಾಲು ಒಂದು ಊರಿಫಿಂದ ಗೊತ್ತುಮಾಡಿದ ವೇಳೆಗೆ ಹೊರಟು 
ಗೊತ್ತುಪಡಿಸಿದ ವೇಳೆಗೆ ಎರಡನೇ ಊರಿಗೆ ಮುಟ್ಟುತ್ತದೆ. ಒಂದು ದಿನಸ 
ಹೊರಡಲು ೪೦ ಮಿನಿಟುಗಳು ತಡವಾದರೂ ತಾಸಿಗೆ ೫ ಮೈಲಿನಂತೆ 
ವೇಗನನ್ನು ಹೆಚ್ಚಿಸಿ ಗೊತ್ತುಪಡಿಸಿದ ವೇಳೆಗೆ ಅದು ಎರಡನೇ ಊರಿಗೆ 
ಮುದ್ಚಿತು. ಮ ತ್ತು ಒಮ್ಮೆ ಕೆಲವು ಕಾರಣಗಳಿಂದ ತಾಸಿಗೆ ೫ ಮೈಲು 
ಕಡಿಮೆ ನೇಗದಿಂದ ಹೋಗಬೇಕಾಯಿತು. ಅದರಿಂದ ಮುಟ್ಟಲು ನಿತ್ಯದ- 
ಕ್ಕಿಂತ ಒಂದು ತಾಸು ತಡವಾಯಿತು. ಆದರೆ ಆ ಹ ಊರುಗಳ 
ನಡುವಿನ ಅಂತರವೆಷ್ಟು? 

೨. ಸಾದಾ ಗಾಡಿಗಿಂತ ತಾಸಿಗೆ ೧೦ ಮೈಲು ಹೆಚ್ಚು ವೇಗದಿಂದ 
ಹೋಗುವ ನೇಲ ಗಾಡಿಗೆ ಎರಡು ಸ್ಪೇಶನಗಳ ನಡುವಿನ ಅಂತರವನ್ನು 
ಹೋಗಲು ೧ ತಾಸು ಕಡಿಮೆ ಬೇಕಾಗುತ್ತದೆ, ಮತ್ತು ತಾಸಿಗೆ ೧೦ ಮೈಲು 
ಕಡಿಮೆ ವೇಗದಿಂದ ಹೋಗುವ ಮಹಾಲ ಗಾಡಿಗೆ ೨ ತಾಸು ಹೆಚ್ಚು 
ಬೇಕಾಗುತ್ತವೆ, ಆದರೆ ಆ ಎರಡು ಸ್ಟೇಶನುಗಳ ನಡುವಿನ ಅಂತರನೆಸ್ಟು? 

೩. ಓಂದು ಕುಟುಂಬದಲ್ಲಿ ಸಕ್ಟಕಿಯ ಸಲುವಾಗಿ ಪ್ರತಿ ತಿಂಗಳಿಗೆ 
ಗೊತ್ತುಪಡಿಸಿದ ಹಣವು ಖರ್ಚುಮಾಡಲ್ಪಡುತ್ತದೆ. ಇತ್ತೀಚೆಗೆ ದರವು 
ಸೇರಿಗೆ ೧॥ ಆಣೆ ಹೆಚ್ಚಾಗಿದ್ದರಿಂದ ಪ್ರತಿ ತಿಂಗಳಿಗೆ ಒಂದು ಸೇರು ಸಕ್ಕರೆ 
ಕಡಿಮೆ ತೆಗದುಕೊಳ್ಳಲ್ಬಡುತ್ತರೆ. ದರವು ಸೇರಿಗೆ ೧ ಅಣೆ ಇಳಿದಿದ್ದರೆ 


ಸಮೀಕರಣಗಳು ೨೨೧ 


೧! ಸೇರು ಸಕ್ಸರೆಯು ಹೆಚ್ಚು ಸಿಗುತ್ತಿತ್ತು. ಆದರೆ ಮೊದಲು ಎಷ್ಟು ಸೇರು 
3 ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳ ಲಡುತ್ತಿ ತ್ತು, ಮತ್ತು ದರವು ಎಪ್ಪಿತೆ ಕ್ಲಿಂಬುದನ್ನು 
ಹೇಳಿರಿ. 

೪, ಒಂದು ಕಾಟಿಕೋನ ಜೌಕೋನದ ಉದ್ದಳತೆಯನ್ನು ೨ ಇಂ. ಗಳಿಂದ 
ಹೆಚ್ಚಿಸಿ, ಅಗಲನನ್ನು ೧ ಇಂ. ನಿಂದ ಕಡಿಮೆ ಮಾಡಿದಕ್ಕೆ ಅಥವಾ ಉಡ್ಡಳತೆ- 
ಯನ್ನು ೩ ಇಂ. ಗಳಿಂದ ಕಡಿಮೆ ಮಾಡಿ ಅಗಲಳತೆಯನ್ನು ೨ ಇಂ. ಗಳಿಂದ 
ಹೆಚ್ಚಿಸಿದರೂ ಸಹ ಕ್ಲೇತ್ರಫಲವು ಅಸ್ಟೇ ಇರುತ್ತದೆ. ಆದರೆ ಅದರ 
ಉದ್ದಳತೆ ಮತ್ತು ಅಗಲಳತೆಗಳನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 

೫. ಕೆಲವು ಜನರು ಕೆಲವು ದಿವಸ ಕೆಲಸ ಮಾಡಿ ತಮ್ಮ ಊರೊಳಗಿನ 
ರಸ್ತೆಯನ್ನು ತಯಾರು ಮಾಡಿದರು. ಮೊದಲಿಗಿಂತ ನಾಲ್ಕು ಮಂದಿ ಹೆಚ್ಚು 
ಕೆಲಸದ ಮೇಲೆ ಇದ್ದರೆ ಎರಡು ದಿನಸಗಳು ಕಡಿಮೆ ಹತ್ತುತ್ತಿದ್ದವು, ಮತ್ತು 
ಕೆಲಸದ ಮೇಲೆ ಐದು ಮಂದಿ ಕಡಿಮೆ ಇದ್ದರೆ ನಾಲ್ಕು ದಿವಸಗಳು ಹೆಚ್ಚು 
ಹತ್ತುಕ್ತಿದ್ದವು. ಆದರೆ ಕೆಲಸದ ಮೇಲೆ ಎಷ್ಟು ಜನರು ಇದ್ದರು, ಮತ್ತು 
ಅವರಿಗೆ ಎಷ್ಟು ದಿವಸಗಳು ಹತ್ತಿದ್ದವೆಂಬುದನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 

೬. ಒಂದು ಪುಸ್ತಕದಲ್ಲಿ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಪುಟದ ಮೇಲೆ ಎರಡು ಸಾಲು- 
ಗಳನ್ನು ಹೆಚ್ಚಿಸಿದರೆ ೯ ಪುಟಗಳು ಕಡಿಮೆ ಹತ್ತುತ್ತಿದ್ದವು, ಮತ್ತು ಒಂದು 
ಸಾಲು ಕಡಿಮೆ ಮಾಡಿದರೆ ೫ ಪುಟಗಳು ಹೆಚ್ಚಾಗುತ್ತಿದ್ದವು. ಆದರೆ 
ಮುದ್ರಿಸಿದ ಪುಟಗಳು ಎಸ್ಟಿನೆ ಮತ್ತು ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಪುಟದಲ್ಲಿ ಎಷ್ಟು 
ಸಾಲುಗಳಿವೆ ಎಂಬುದನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 

೭, ರಾಮ, ಗೋವಿಂದ ಮತ್ತು ಕೃಷ್ಣ ಇವರು ತಮ್ಮ ಊರಿಂದ ಎರಡನೇ 
ಊರಿಗೆ ಸಾಯಕಲ್ಲಿನ ಮೇಲಿಂದ ಹೋಗಲು ಒಂದೇ ಹೊತ್ತಿಗೆ ಹೊರಟರು. 
ಗೋನಿಂದನಿಗಿಂತ ರಾಮನು ತಾಸಿಗೆ ಒಂದು ಮೈಲು ಹೆಚ್ಚು, ನುತ್ತು 
ಕೃಷ್ಣನು ಒಂದು ಮೈಲು ಕಡಿಮೆ ಹೋಗಿದ್ದರೆ, ಮತ್ತು ಗೋನಿಂದನಿಗಿಂತ 
ರಾಮನಿಗೆ ೭! ನಿನಿಟುಗಳು ಕಡಿಮೆ, ಮತ್ತು ಕೃಷ್ಣ ನಿಗೆ ೯ ಮಿನಿಟುಗಳು 
ಹೆಚ್ಚು ಹೆತ್ತಿದ್ದರೆ ಆ ಎರಡು ಊರುಗಳ ನಡುವಿನ ತರವೆ ಕ ತ್ತೆಂಬುದನ್ನು 
ಹೇಳಿರಿ.. 

ಲ. ಒಂದು ಸಮಾರಂಭಕ್ಕೆ ಬರುವ ಸಣ್ಣ ಹುಡುಗರಲ್ಲಿ ಹಂಚಲು 
ಅಸೇಕ್ಷಿಸಿದ ಸಂಖ್ಯೆಗೆ ಸ ಸಧು ಕೆಲನಸು ಹಣವನ್ನು ಬಬ ಗೃಹಸ್ಥ ನು 
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ತನ್ನ ಹತ್ತರ ತಕ್ಕೊಂಡನು. ಅಸೇಕ್ಷಿಸಿದ ಸಂಖ್ಯೆಗಿಂತ ೧೦೦ ಹುಡುಗರು 
ಹೆಚ್ಚು ಬಂದುದರಿಂದ ಪ್ರತಿಯೊಬ್ಬ ಹುಡುಗನ ಪಾಲಿಗೆ ಒಂದು ಆಣೆ 
ಕಡಿಮೆ ಬಂದಿತು. ೬೦ ಹುಡುಗರು ಕಡಿಮೆ ಇದ್ದರೆ ಪ್ರತಿಯೊಬ್ಬನಿಗೆ 
ಒಂದು ಆಣೆ ಹೆಚ್ಚು ಸಿಗುತ್ತಿತ್ತು. ಆದರೆ ಸುತುಗಕೆಷ್ಟು ಇದ್ದರು, i 
ಪ್ರತಿಯೊಬ್ಬನಿಗೆ ಎಷ್ಟು ಸಿಶ್ಚಿತು ಎಂಬುದನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 

೯. ಒಂದಕ್ಕೊಂದು ಹೆತ್ತರ ಇರುವ ಮೂರು ಕಾಟಿಕೋನ ಜೌಕೋ- 
ನಾಕೃತಿಯ ಸಮಕ್ಸೇತ್ರ ವುಳ್ಳ ಹೊಲಗಳೊಳಗಿನ ಒಂದರ ಉದ್ದಳತೆಯು 
ನಡುನಿನದರ ಉದ್ದಳತೆಗಿಂತ ೪ ನಾರು ಹೆಚ್ಚು ಮತ್ತು ಅಗಲಳತೆಯು ೨ 
ವಾರು ಕಡಿಮೆ, ಮತ್ತು ಎರಡನೆಯದರ 'ಉದ್ದಳತೆಯು ನಡುವಿನದರ 
ಉದ್ದಳತೆಗಿಂತ ೬ ವಾರು ಕಡಿಮೆ ಮತ್ತು ಅಗಲಳಿತಿಯು ೪ ನಾರು ಹೆಚ್ಚು 
ಇದ್ದಿ ನಡುವಿನ ಹೊಲದ ಉದ್ದಳಕೆ ಮತ್ತು ಅಗಲಳತೆಗಳನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 

೦0. ತನಗೆ ವಿನಕ್ಸಿ ತನಾದ ವಾರ್ಷಿಕ ಉತ್ಸನ್ನವು ಸಿಗಬೇಕೆಂಬ 
ಇಚ್ಛೆಯಿಂದ ಒಬ್ಬ ಗೃಷಸ್ಥನು ಕೆಲವು ರಕನುನ್ನು ಒಬ್ಬ ಸಾಹುಕಾರನ 
ಹತ್ತರ ಬಡ್ಡಿಗೆ ಇಟ್ಟನು. ವಾರ್ಷಿಕ ಬಡ್ಡಿಯ ದರವು 9 ಕಡಿಮೆ ಇದ್ದರೆ 
೧೦ ಸಾವಿರ ರೂಪಾಯಿಗಳನ್ನು ಹೆಚ್ಚು ಮತ್ತು 5 ಹೆಚ್ಚು ಇದ್ದರೆ ೩॥ 
ಸಾವಿರ ರೂಪಾಯಿಗಳನ್ನು ಕಡಿನೆ ಇಡಬೇಕಾಗುತ್ತ ತ್ತು. ಅದರೆ ಎಸ್ಟು 
ರಕಮನ್ನು ಯಾವ ದರದಿಂದ ಇಟ್ಟಿದ್ದನೆಂಬುದನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 

ಮುಂದಿನ ಸಮೀಕರಣಗಳನ್ನು ಬಿಡಿಸಿರಿ: 

೧೧. ೫ಯ 4 (೭ರ - ೨೮) ಎ ೩೮; ಕ(೪ಯ + ೫ರ) ೬ ೩ರ ಎ ೫೬. 

೧೨. ಕಿರ-೫(ಶ್ವಿವ-೨ರ)--೧೨ಂ; ಕ್ಲ(ವ.೬ರ)-ಕ್ವಿ(೪ರ-೫ವ) ಎಳಿ, 

೧೩. ಫ್ಲ(ಯ..೪ಸ-೨)-೨೦(೮ಯ-೫ಸ.-೨)18೮ಎಂ; ೨ಯ-೩ಸ-ಂ. 

೧೪. (ಯ-೪)(ಕ್ಷ-೮)-(ಯ-೫॥ಕ್ಷಃ೫); ಕಕ್ಷೆಯ 

೧೫. (ಯ-ಫ(೪ನ4 9) ಎ(ಿಯ4 ಲ(೧೦ವ - ೨0); ವಾ ತ 
೧೬. ೭ರ -.೯ಸ೩; ಭೆರ-ಕ್ವಿಸಐಂಗಕ್ಕಿ. 

೧೭. -೦೫೮೦ 4 .೨೧ವ ೧:೨; ೩೭೮ - .೨೩ವ ..೦೪ ಎ೦. 
೧೮. -0೫(೩.೬೬ಯ - ೧.೨೫ವ) - ೧-೭೬೭೫ ಐ 0; 
-೩(.೨೩ಯ + ವ) - -೨(-೦೭ಯ - ವ) ಐ -೭೧. 


(ಸರೀಕ್ಸಾತ್ಮಳ) ಪ್ರಶ್ನಸತ್ರಿಕೆಗಳು 
ಮೊದಲನೆಯ ಸತ್ರಿಕೆ. 

೧. ಎರಡು ಗಾಡಿಗಳ ತಾಸಿನ ನೇಗಗಳಲ್ಲಿ ೧೦ ಮೈಲುಗಳ ಅಂತರವು 
ಇರುತ್ತದೆ. ೨೪೦ ಮೈಲು ಹೋಗಲಿಕ್ಕೆ ಒಂದು ಗಾಡಿಗೆ ಎರಡನೇ ಗಾಡಿ- 
ಗಿಂತ ೨ ಕಾಸು ಹೆಚ್ಚು ಬೇಕಾಗುತ್ತ ೩ ಅದಕೆ ಅವುಗಳಲ್ಲಿ ಪ್ರತಿಯೊಂದರ 
ತಾಸಿನ ವೇಗವೆಷ್ಟು? 

೨. ಬಿಡಿಸಿರಿ: ಟ್ರ (೫ಯ-.೨(೩ಯ - ೪) -(೭ಯೆ+೩್ಗ(ಯ - ೨) 

ಎ೨ ೨ಯ - ೧) +೧೧. 
(ಆ) ೮ರ - ೫೮ ೧೧; ೧೩ರ. ೪೮ ಎ೩೦. 

೩. ಅರ್ಧವರ್ತುಳದ ಪರಿಮಿತಿಯು (ಪ) ಮತ್ತು ಶ್ರಿಜ್ಯವು (ತ) 
ಇವುಗಳೊಳಗಿನ ಸಂಬಂಧವನ್ನು ಫ ಇದನ್ನು ಕರ್ತೃನನ್ನಾಗಿ ಮಾಡಿ 
ಸೂತ್ರರೂಪದಿಂದ ವ್ಯಕ್ತಮಾಡಿರಿ. ೫ ಇಂ. ಕ್ರಿಜ್ಯದ ಅರ್ಥವರ್ತುಳದ 
ಪರಿಮಿತಿಯು ಎಸ್ಟಿ ರುವದು? 

೪, ಗುಣಸೃಥಕ್ಕರಣನನ್ನು ಮಾಡಿರಿ: 

(ಅ) ೧೪ಯಳ - ೫೭ಯ - ೨೭. 
(ಆ) ೧೬ಯಳ -೮ಯರ - ೨೪೮3 ೧೦ರಲ - ಲ. 
(ಇ) ೧೨೫ರ -೩೪೩ಸ&. 

೫. ೪ನ೨ - ೨೮ಸ 4೪, ೪ನ -೪೯ ಮತ್ತು ಓನ್‌ -೭ನ-೪೯ 

ಇವುಗಳ ಮ. ಸಾ. ನಿ. ಮತ್ತು ಲ. ks ನಿ. ಗಳನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 
ಇ ೮ 

೬, ಸರಳರೂಪವನ್ನು ಕೊಡಿರಿ: ಮ ಈ er ನ 

೭. ಒಬ್ಬ ಗೃಹಸ್ಥ ಸ್ಹನು ಒಂದೇ ದರದಿಂದ ಕೆಲವು ಖರ್ಚಿಗಳನ್ನು 
ಕೊಂಡುಕೊಳ್ಳುತ್ತಾನೆ. ಪ್ರತಿಯೊಂದಕ್ಕೆ ೩ರೂ. ಹೆಚ್ಚು ಇದ್ದರೆ, ೪ ಖರ್ಚಿ- 
ಗಳು ಕಡಿಮೆ “ಗುತ್ತಿದೆ, ಮತ್ತು EE ಕಡಿಸು ಇದ್ದರೆ ೪ ಖುರ್ಚೆ- 
ಗಳು ಹೆಚ್ಚು ಸಿಗುತ್ತಿದ್ದವು. ಅದಕೆ ಅನನು ಎಷ್ಟು "ಖರ್ಜಿಗಳನ್ನು 
ಕೊಂಡಿದ್ದ ಸ್ಯ ಮತ್ತು ದರವು ಯಾನುಜೆಂಬುದನ್ನು ಹೇಳಿರಿ 

ಎರಡನೆಯ ಪತ್ರಿಕೆ. 

೧. ಒಬ್ಬ ಹಣ್ಣು ಮಾರುವವಳು ೧೪ ಆ. ಗೆ ಡರುನ ದರದಿಂದ ಕೆಲವು 

ನೋಸಂಬಿಗಳನ್ನು “ಕೊಂಡಳು. ಅವುಗಳೊಳಗಿನ ೧೫ ಕೊಳೆತದ್ದರಿಂದ 
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ಅವುಗಳನ್ನು ಒಗೆದು ಉಳಿದವುಗಳನ್ನು ಅವಳು ೪ ಆ.ಗೆ೩ರಂತೆ ಮಾರಿದಳು. 
ಈ ವ್ಯಾಪಾರದಲ್ಲಿ ಅವಳಿಗೆ ಒಂದು ರೂ. ಲಾಭವಾಗಿದ್ದರೆ ಅವಳು ಎಷ್ಟು 
ನೋಸಂಬಿಗಳನ್ನು ಕೊಂಡಿದ್ದ ಳು? 
೨. ಬಿಡಿಸಿರಿ: (ಅ) . ಲಿಯ. -೩(.೨ಯ - ೫) + -೧೬ 
=೫(:೩ಯ - .೭). ೧-೩೫. 


(ಆ) ೫ರ. 5 ಲಐರ್ಣ; ಜರ-೨೮ಎ೩೨. 
ಲ 


೩. ನಡುನಿನ ಸಂಖ್ಯೆಯು ನ ಎಂದು ತಿಳಿದು ಐದು ಕ್ರಮವಾರ ಸಂಖ್ಯೆ- 
ಗಳ ಬೇರೀಜು (ಬ) ತೋರಿಸುವ ಸೂತ್ರವನ್ನು ರಚಿಸಿರಿ. ಈ ಸೂತ್ರದ 
ಮೇಲಿಂದ ೪೭೯೮, ೪೭೯೯, ೪೮೦೦, ೪೮೦೧ ಮತ್ತು ೪೮೦೨ ಈ ಸಂಖ್ಯೆ- 
ಗಳ ಬೇರೀಜನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. ಐದು ಕ್ರಮವಾರ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಬೇರೀಜು 
೧೦೦೦ ಇದ್ದರೆ, ಆ ಸಂಖ್ಯೆಗಳಾನವು? 

೪, ಗುಣಸೃಥಕೃರಣನನ್ನು ಮಾಡಿರಿ: 

(ಅ) ಆಯ” 4 ೨೨ಯ - ೨೧. 
(ಆ) ೧೬ಯ” - ೪ಂಯರ + ೨೫ರ” ೬ ೧೨ಯ - ೧೫ರ. 
(ಇ) ೮ರ೩ - ೧೨ರೌಸ 4 ೧೮ರಸತ - ೨೭ಸಹಿ, 

೫, ಕ -೨೫ಗಳ, ಕೆ - ೧೨೫ಗ%, ಮತ್ತು ಕ್‌ - ೬೨೫ಗಳ ಇವುಗಳ 
ಮ. ಸಾ. ನಿ. ಮತ್ತು ಲ. ಸಾ. ವಿ.ಗಳನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 

೬. ಸರಳರೂಪನವನ್ನು ಕೊಡಿರಿ: ರ ತೆ್‌ 8 

೭, ಒಂದು ಅಪೂರ್ಣಾಂಕದ ಅಂಶ ಮತ್ತು ಛೇದಗಳನ್ನು ೩ರಿಂದ 
ಹೆಚ್ಚಿಸಲಾಗಿ ಅದರ ಬೆಲೆಯು ಕ್ಲಿ ಆಗುತ್ತದೆ, ಮತ್ತು ೩ರಿಂದ ಕಡಿಮೆ 
ಮಾಡಲಾಗಿ 9 ಛಿ ಆಗುತ್ತದೆ. ಆದರೆ ಆ ಅಪ್ಪ ರ್ನಾಂಕನ್ರ ಯಾವುದು? 

ಮೂರನೆಯ ಪತ್ರಿಕೆ. 

೧. ಎರಡು ಸಂಖ್ಯೆಗಳೊಳಗಿನ ಅಂತರವು ೪ ಇದ್ದು ದೊಡ್ಡ ಸಂಖ್ಯೆಯ 
ವರ್ಗವು ಸಣ್ಣ ಸಂಖ್ಯೆಯ ವರ್ಗಕ್ಸಿಂತ ೫೬ ಹೆಚ್ಚು ಇರುತ್ತದೆ. ಆದರೆ ಆ 
ಸಂಖ್ಯೆಗಳಾವವು? 


೨. ಬಿಡಿಸಿರಿ: (ಅ ಸು ಕ ತ 


ಲೆ 


=೧ಿ-೪ಯ pe 
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(ಆ) 3 (೪ರ 4 ೩ಲ) ಎ ೫ರ - ೨೮ - ೨5; ೩ರ - ೭೮೧೨೦. 
ಕ್ಲ. ಕೋಣೆಯ ಉದ್ದಳತೆಯು (ಉ), ಅಗಲಳತೆಯು (ಅ), ಎತ್ತರವು 
(ಎ), ಮತ್ತು ಅದರ ನಾಲ್ಕೂ ಗೋಡೆಗಳ ಒಟ್ಟು ಕ್ಲೇತ್ರಫಲವು (ಕ) 
ಇವುಗಳ ಸಂಬಂಧವನ್ನು ತೋರಿಸುವ ಸೂತ್ರವನ್ನು ರಚಿಸಿರಿ, ಮತ್ತು ಅದರ 
ಮೇಲಿಂದ ಉದ್ದಳತೆಯು ೧೫ ಫೂ, ಅಗಲಳತೆಯು ೧೪ ಫೂ, ಮತ್ತು 
ಎತ್ತರವು. ೧೨ ಫೂ. ಇದ್ದರೆ ಗೋಡೆಗಳ ಒಟ್ಟು ಕ್ಲೇತ್ರಫಲವೆಷ್ಟು 
ಎಂಬುದನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 
೪. ಗುಣಸೃಥಕ್ಕರಣನನ್ನು ಮಾಡಿರಿ: 
(ಅ) ೪೮ ಯನ 4೫೪ಯರ-.೨೭ರ್‌. 
(ಆ) ಆಪ*-೧೨ಪ೨ಬ-೧೮ಪಬ೨೨೭ಬ್‌. 
(ಇ) ೨೫ಕ್‌-೭೪ಕನ4ರ್ಭ., 
೫. ಎರಡು ಸಂಖ್ಯೆಗಳೊಳಗಿನ ಅಂತರವು ೭ ಇದ್ದರೆ ಅವುಗಳ ವರ್ಗ- 
ಗಳೊಳಗಿನ ಅಂತರಕ್ಕೆ ೭ರಿಂದ ಏನೂ ಕೇಷವಿಲ್ಲರೇ ಭಾಗವು ಹೋಗುತ್ತ- 
ಡೆಂಬುದನ್ನು ಸಿದ್ದಮಾಡಿರಿ. 


೨ _6ಸ ಹ ಸದಸ ೯ 
೬. ಸರಳರೂನನನ್ನು ಕೊಡಲು ಎಸ ಪಸಕ. 
ಸ೨-೧೨ಸ4೩ಂ ಸೌ-೧೧ಸ೨೪ 


೭. ದರವು ಮೊದಲಿನಡೇ ಇರಬಹುದೆಂದು ತಿಳಿದು ಬೇಕಾಗಿರುವಷ್ಟೇ 
ಹಣವನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಂಡು ನಾನು ನೋಟಿಬುಕ್ತುಗಳನ್ನು ಕೊಂಡು- 
ಕೊಳ್ಳಲು ಹೋವಾಗ, ಅದು ಪ್ರತಿಯೊಂದಕ್ಕೆ ೨೮. ಹೆಚ್ಚಾದ್ದರಿಂದ ೩ 
ನೋಟಬುಕ್ಕುಗಳು ಕಡಿಮೆ ಸಿಕ್ಕವು. ಪ್ರತಿಯೊಂದಕ್ಕೆ ೨ಆ. ಇಳಿದಿದ್ದರೆ, 
೬ ನೋಟಬುಕ್ಕುಗಳು ಹೆಚ್ಚು ಸಿಗುತ್ತಿದ್ದವು. ಆದರೆ ನನಗೆ ಎಷ್ಟು ನೋಟ- 
ಬುಕ್ಕುಗಳು ಬೇಕಾಗಿದ್ದವು ಮತ್ತು ನನ್ನ ಹತ್ತರ ಎಷ್ಟು ಹಣವಿತ್ತೆಂಬು- 
ದನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 

ನಾಲ್ಕನೆಯ ಪತ್ರಿಕೆ. 

೧. ಒಂದು ಅಪೂರ್ಣಾಂಕದ ಛ್ಲೇದವು ಅಂಶಕ್ಚಿಂತ ೪ರಿಂದ ಹೆಚ್ಚು ಇರು- 
ತ್ತಜೆ. ಎರಡರೊಳಗಿಂದಲೂ ೧ ಕಳೆಯಲಾಗಿ ಅದರ ಬೆಲೆಯು $ ಆಗುತ್ತದೆ. 
ಆದರೆ ಆ ಅಪೂರ್ಣಾಂಕವು ಯಾವುದು? 
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ತ ತೆಯ .ತಿಯ್ದ ೯ಯ9 ಎ 
೧೦ ೨೦ ಛೃ 
(ಆ) ಊಯು-೪(೨04ಎ(ಡು- ೨ ೧೦ರ೫ಗ್ರ ಲರ್ಯೇರ-೫. 
೩. ಹಿಂದಿನ ಪತ್ರಿಕೆಯೊಳಗಿನ ಸೂತ್ರವನ್ನು ಅ ಕರ್ತೃನನ್ನಾಗಿ ಮಾಡಿ 
ಬರೆಯಿರಿ, ಮತ್ತು ಅದರ ಮೇಲಿಂದ ಉದ್ದಳತೆಯು ೧೨ಫ್ರೂ ಎತ್ತರ 
೧೦ ಫೂ, ಮತ್ತು ನಾಲ್ಕೂ ಗೋಡೆಗಳ ಕ್ಲೇತ್ರಫಲವು ೪೪೦ ಜೌ. ಫೂ. 
ಇದ್ದರೆ, ಕೋಣೆಯ ಅಗಲವು ಎಷ್ಟಿರಬಹುದೆಂಬುದನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 
೪. ಗುಣಸೃಥಕೃರಣವನ್ನು ಮಾಡಿರಿ: 
(ಅ) ೭ಯ” -೨೨ಯರ 4 ೧೬ರನೆ 4 ಯ - ೪೦ರ. 
(ಆ) ೭9೯ರ - ಫೀಲ್‌. 
(ಇ) ೮೧ದಳ-.೬ನ೪. 
೫. ಎರಡು ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಬೇರೀಜು ೨೫ ಇದ್ದರೆ ಅವುಗಳ ವರ್ಗಗಳ 
ನಡುವಿನ ಅಂತರಕ್ಕೆ ೨೫ ರಿಂದ ನಿಃಕೇಷನಾಗಿ ಭಾಗವು ಹೋಗುತ್ತದೆಂಬು- 
ದನ್ನು ಸಿದ್ಧ ಮಾಡಿರಿ. 


೬. ಸರಕರೂಪನನ್ನು ಕೊಡಿರಿ: ತೆ ಚ್‌ ಚ. ಸ 


೭. ೨ರೂ.೧೦ ಆ.ಗೆ ರತ್ತಲು ದರದಿಂದ ಕೆಲವು ಚಹನನ್ನು ಮತ್ತು೭ ಆ.ಗೆ 
ರತ್ತಲು ದರದಿಂದ ಕೆಲವು ಸಕ್ಕರೆಯನ್ನು ಕೊಂಡುಕೊಳ್ಳುವದರಲ್ಲಿ ನನ್ನ 
೧೬ ರೂ. ೧೦ ಆ. ಖರ್ಚಾದವು. ಚಹದ ದರವು ರತ್ತಲಿಗೆ ೨೮. ಕಡಿಮೆ 
ಮತ್ತು ಸಕ್ಕರೆಯ ದರವು ೧ ಆ. ಹೆಚ್ಚಾಗಿದ್ದಕ್ಕೆ ೨೮. ಕಡಿನೆ ಖರ್ಜಾ- 
ಗುತ್ತಿತ್ತು. ಆದರೆ ನಾನು ಎಷ್ಟು ಚಹವನ್ನು ಮತ್ತು ಎಷ್ಟು ಸಕ್ಕರೆಯನ್ನು 
ಕೊಂಡೆನು? 


೨. ಬಿಡಿಸಿರಿ: (ಅ) 


ಐದನೆಯ ಪತ್ರಿಕೆ. 
೧. ಎರಡು ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಬೇರೀಜು ೨೦೦ ಇದ್ದು, ಒಂದರ ಹ್ಹಿ ಮತ್ತು 
ಎರಡನೆಯದರ £ ಇವುಗಳ ಬೇರೀಜು ೧೬ ಆಗುತ್ತದೆ. ಆದರೆ ಆ ಸಂಖ್ಯೆ- 


ಗಳಾವವು? 
೨. ಬಿಡಿಸಿರಿ: ( ಯು ಮ ಪಸ 


೩. ಅ ಫೂ. ಅಗಲ ಮತ್ತು ಉ ಫೂ. ಉದ್ದವಿರುವ ಕೋಣೆಯಲ್ಲಿ ಸುತ್ತಲು 
ಗೋಡೆಗುಂಟಿ ೨ ಪೂ. ಅಗಲ ಜಾಗೆಯನ್ನು ಬಿಟ್ಟು ಉಳಿದ ಸ್ಥಳದಲ್ಲಿ 
ಗುಡಾರನ್ನು ಹಾಸಿದರೆ ಅದರ ಶ್ಲೇತ್ರಫಲವು ಎಸ್ಟಿ ಬಹುದು? ಚೌರಸ 
ಫೂಟಗೆ ಕರೂ. ಯಂತೆ ಅದರ ಜಿರೆಯು ಎಸ್ಟಿ ರಬಹುದು] ಇದರ ಮೇಲಿಂದ 
೧೬ ಫೂ. ಉದ್ದ ಮತ್ತು ೧೪ ಫೂ. ಅಗಲವಿರುವ ಕೋಣೆಯಲ್ಲಿ ಹಾಸಿದ 
ಗುಡಾರದ ಕ್ಲೆ ತ್ರಫಲನನ್ನು ಮತ್ತು ಅದರ ಬೆಲೆಯನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 


ಲ್ಸ ಹೊಳ್ಳ ಮಾಡಿರಿ: 
(ಅ) ೨೨ - ೧೦೨ನ + ೧೦೮೦. 
(ಆ) ೪53 -೨೦ಕಗ + ೨೫ಗಳ -೩೬ಫ5. 
(ಇ) ೫ಬ - ೭ಮ 4 ೫ಬ - ೭ಜಮ೨ಿ. 

೫. ೧೬ಬ೪ -೧೦೦ಮ೨, ೭೨ಬಳ - ೩೬೦ಬಮ + ೪೫೦ಮ, ಮತ್ತು 
ಲ೮ಬಳಿ 4+ ೨೪೦ಬನು 4 ೩೦೦ಮ್‌ನ ಇವುಗಳ ನು. ಸಾ. ನಿ. ಮತ್ತು 
ಐ. ಸಾ. ನಿ.ಗಳನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 

೬. $(೩ದ - ೨ನ) + ಕ (೪ನ - ೫ದ) - ಹ (ಅದ -೯ನ) ಈ ರಾಶಿಗೆ 
ಸರಳರೂಪವನ್ನು ಕೊಡಿರಿ. 

೭. ಒಂದು ಆಯತದ ಎದಿರುಬದುರಿನ ಎರಡು ಭುಜಗಳು (ಆಕ-೫ಗೆ) 
ಇಂ. ಮತ್ತು (೩ಕ4೨ಗ4೧) ಇಂ. ಇದ್ದು, ಉಳಿದ ಎರಡು ಬದಿಗಳು 
(೫ಕ - ೭ಗ + Hl ಇಂ. ಮತ್ತು ೫(೪ಗ-೬ಕ4೧೨) ಇಂ. ಇರುತ್ತವೆ. ಅದರೆ 
ಆ ಆಯತದ ಕ್ಲೆ ್ಲೀತ್ರಫಲನನ್ನು ವ್ಯಕ್ತ ಸ್ವರೂಸದಲ್ಲಿ ಹೇಳಿರಿ. 


ಆರನೆಯ ಪತ್ರಿಕೆ. 

೧. ಒಬ್ಬ ಗೃಹಸ್ಥನ ವಯಸ್ಸು ಅನನ ಮಗನ ವಯಸ್ಸಿನ 
ಇಮ್ಮಡಿ ಇದ್ದು, ವರ್ಷಗಳ ಹಂಡೆ ಅದು ಮಗನ ಅಂದಿನ ವಯಸ್ಸಿನ 
೨5 ಪಟ್ಟು ಇತ್ತು. ಆದರೆ ಈಗ ಅವರ ವಯಸ್ಸುಗಳೆನ್ಟು? 

ತಿ. bee (ಅ) 2 (ಹಯ 4೨) - $(೭ಯ - ೨) -೩ಯ +೧. 

(ಲ) ಹಿತ ಯ-ಕ್ಷಃ0; ಇತಯ) ಎಸರು 


೨೨೮ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


೩. ಪ್ರಾರಂಭದ ತಿಂಗಳ ಸಗಾರವು (ಸ), ವರ್ಷದ ಬಢತಿಯು (ಬ), 
ಮತ್ತು ಯಾನಜೀ ವರ್ಷ (ನ)ದಲ್ಲಿ ಸಿಗುವ ತಿಂಗಳ ಸಗಾರನ್ರು (ಪ) 
ಇವುಗಳೊಳಗಿನ ಸಂಬಂಧವನ್ನು ಪ ಕರ್ತೃನನ್ನಾಗಿ ಮಾಡಿ ಸೂತ್ರರೂಪ- 
ದಿಂದ ವ್ಯಕ್ತಮಾಡಿರಿ. ಈ ಸೂತ್ರದ ಮೇಲಿಂದ ಮೊದಲನೆಯ ವರ್ಷ 
೫೬ರೂ. ಪಗಾರವು ಇದ್ದು, ವರ್ಷದ ಬಢತಿಯು ೫ರೂ. ಇದ್ದರೆ, ೯ನೆಯ 
ವರ್ಷದಲ್ಲಿ ಎಷ್ಟು ಸಗಾರವು ಸಿಗಬಹುದೆಂಬುದನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 

೪. ಗುಣಪೃಥಕೃರಣನನ್ನು ಮಾಡಿರಿ: 

(ಅ) ೪೮೫೨ -೪೨ಕರ೯. 
(ಆ) ೧೬ಯಳ -೨೪ಯವ--೩೦ವಕ್ಷ- ೨೫ಕ್ಕೆ. 
(ಇ) ೬(೨ಯ +೧) + ೧೩(೨ಯ +೧) - ೬೩, 

೫. ೧೬ಯ್‌ - ೧೦೦ನ೨, ಆಯ” - ಆಯನ - ೩೦ವತೈ, ಮತ್ತು 
೧೨ಯಳ೨ - ೬೦ಯನ 4 ೭೫ನ್‌ ಇವುಗಳ ಮ.ಸಾ.ನಿ. ಮತ್ತು 
ಲ. ಸಾ. ನಿ. ಗಳನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 

೬. ಸರಳರೂನವನ್ನು ಕೊಡಿರಿ: ಅಸ ಸೆಂ ಎ, 

ಅ ಅ-೧ ಅನಿ-ಂ 

೭. ಭೂಮಿಯ ಮೂರು ಆಯತಾಕೃತಿಯ ಸಮಕ್ಷೇಶ್ರವುಳ್ಳ ತುಣುಕು- 
ಗಳೊಳಗಿನ ಎರಡನೆಯದರ ಉದ್ದಳತೆಯು ಮೊದಲನೆಯದರ ಉದ್ದಳತೆಗಿಂತ 
೬ ವಾರು ಕಡಿಮೆ ಮತ್ತು ಅಗಲಳತೆಯು ಮೊದಲನೆಯದರಗಿಂತ ೫ ನಾರು 
ಹೆಚ್ಚು ಇದ್ದು, ಮೂರನೆಯದರ ಉದ್ದಳತೆಯು ಮೊದಲನೆಯದರ ಉದ್ದಳಕೆ- 
ಗಿಂತ೯ ವಾರು ಹೆಚ್ಚು ಮತ್ತು ಅಗಲಳತೆಯು ಮೊದಲನೆಯದರ ಅಗಲಳತೆ- 
ಗಿಂತ ೫ ವಾರ ಕಡಿಮೆ ಇಡಿ. ಆದರೆ ಅವುಗಳ ಅಳತೆಗಳನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 

ಏಳನೆಯ ಪತ್ರಿಕೆ, 

೧. ಒಂದು ನಾಟಕದಲ್ಲಿ ೨ರೂ ೩ ರ, ಮತ್ತು ೫ರೂ, ಹೀಗೆ ಮೂರು 
ದರಗಳ ಕಿಕೀಟುಗಳು ಇದ್ದವು. ೫ ರೂ. ದರದ ತಿಕೇಟುಗಳ ನಾಲ್ಕು- 
ಪಟ್ಟಿಗಿಂತ ೨೦ ಹೆಚ್ಚು ೩ರೂ. ದರದ ತಿಕೀಟುಗಳು, ಮತ್ತು ಈ ಎರಡೂ 
ದರಗಳ ತಿಕೀಟುಗಳು ಎಷ್ಟು ಮಾರಲ್ಪಟ್ಟವೊ ಅವುಗಳ ಮೂರು ಸಟ್ಟಿಗಿಂತ 
೪0 ಹೆಚ್ಚು ೨ ರೂ. ದರದ ತಿಕೀಟುಗಳು ಮಾರಲ್ಪಟ್ಟವು. ಒಟ್ಟು 


ಪರೀಕ್ಷಾತ್ಮಕ ಪ್ರಶ್ನಪತ್ರಿಕೆಗಳು ೨೨೯ 


ಉತ್ಪನ್ನವು ೨೧೪೦ ರೂ. ಗಳಾಯಿತು. ಆದರೆ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ದರದ ಎಷ್ಟು 
ತಿಕೀಟುಗಳು ಮಾರಲ್ಪಟ್ಟವು? " 

೨. ಬಿಡಿಸಿರಿ: (ಅ ಯು ಪೂಷಾ 

(ಆ) ೫(೩ಯ-೫ರ%-೨)ಎ೧೩(೨ಯ-.೪ರ೨); ೯ಯೆ-೮ರು೬. 

೩. ಹಿಂದಿನ ಸಕ್ರಿಕೆಯಲ್ಲಿಯ ಸೂತ್ರದ ಕರ್ತ್ಯವನ್ನು ಬದಲಿಸಿ ವ ಇದನ್ನು 
ಕರ್ತೃನನ್ನಾಗಿ ಮಾಡಿರಿ ಮತ್ತು ಇದರ ಮೇಲಿಂದ ೧೧೧ರೊ. ತಿಂಗಳ 
ಸಗಾರವು ಯಾವ ವರ್ಷದಲ್ಲಿ ಸಿಗುತ್ತದೆಂಬುದನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 

೪. ಗುಣಪೃಥಕ್ಕರಣವನ್ನು ಮಾಡಿರಿ: 

(ಅ) ಯ(ಯ-ಗ)-ವ(ವ-ಗ). 
(ಆ) re 
(ಇ) ೨೭ನೆ -೯ಪನು4% ಪಮ - ಮಕ್ಕೆ 

೫, ೪೫%-೩೨ಬಕ್ಕಿ ೧೨ನ೨-೪೮ಬಳ, ಮತ್ತು ೩೨ನ೨-೮೦ಪಬ3೩೨ಬಳ 
ಇವುಗಳ ಮ, ಸಾ. ನಿ. ಮತ್ತು ಲ. ಸಾ. ವಿ. ಗಳನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 

ಸ್ವ ೮ ಒಪ ೬ಮ 

೬, ಸರಳರೂಪ ವನ್ನು ಕೊಡಿರಿ: 5 pr ಇ ೂ' 

೭. ಶತಂ ಸ್ಥಾನದ ಅಂಕೆಯು ಉಳಿದ ಎರಡು ಸ ಸ್ಥಾ ನಗಳಲ್ಲಿಯ ಅಂಕೆಗಳ 
ಬೇರೀಜಿಗಿಂತ ೨ರಿಂದ ಹೆಚ್ಚು ಇರುವ ಮೂರು ಅಂಕೆಗಳ ಸಂಖ್ಯೆಗೆ, 
ಅಂಕೆಗಳ ಬೇರೀಜಿನಿಂದ ಭಾಗಿಸಲಾಗಿ ಭಾಗಾಕಾರವು ೬೪ ಬರುತ್ತದೆ, 
ಮತ್ತು ಅದಕೊಳಗಿಂದ ೨೯೭ ಕಳೆಯಲಾಗಿ, ಎಕ್ಕಂ ಮತ್ತು ಶತಂ ಸ್ಥಾನಗಳ 
ಅಂಕೆಗಳು ತಮ್ಮ ಸ್ಥಾನಗಳನ್ನು ಬದಲಿಸುತ್ತವೆ. ಆದರೆ ಆ ಸಂಖ್ಯೆಯು 


ಯಾವುದು? 
ಎಂಟನೆಯ ಪತ್ರಿಕೆ. 


೧. ಓಂದು ನೋಟಾರ ಗಾಡಿಯು ಮೊದಲು ತಾಸಿಗೆ ೩೫ ಮೈಲಿನಂತೆ 
ಮತ್ತು ತರುನಾಯ ೩೦ ಮೈಲಿನಂತೆ ಒಂದು ಊರಿಂದ ಮತ್ತೊಂದು 
ಊರಿಗೆ ೩ ತಾಸಿನಲ್ಲಿ ಹೋಗುತ್ತದೆ. ನೊದಲನೆಯ ಅಂತರವನ್ನು ೩೦ 
ಮೈಲು ಮತ್ತು ಎರಡನೆಯದನ್ನು ೨೫ ಮೈಲು ವೇಗದಿಂದ ಹೋಗಿದ್ದರೆ 
ಅದಕ್ಕೆ ೩೮ ಮಿನಿಟುಗಳು ಹೆಚ್ಚು ಜೇಕಾಗುತ್ತಿದ್ದವು. ಆದರೆ ಆ ಎರಡು 
ಊರುಗಳ ನಡುವಿನ ಅಂತರವೆಷ್ಟು? 


೨೩೦ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


೨. ಬಿಡಿಸಿರಿ: (ಅ) ತಿಯಃ೭ _ ೮-ಯ ಜಯಂ 
ol ೫ ೧೨ 
(ಆ) -೬೫ಯ-೧-.೨ನಎ.೨; ೯ಯ-೭.೨ವ ಎ ೨೧:೬. 

೩. ಒಂದು ಖಾನಾವಳಿಯಲ್ಲಿ ತಿಂಗಳ ಖರ್ಚು (ಖ) ರೂಪಾಯಿ. ಸ ಇದು 
ಊಟ ಮಾಡುವವರ ಸಂಖ್ಯೆಯು ಎಂದು ತಿಳಿದರೆ ಖವ ೪೮೦ 4 ೫೨ಸ ಈ 
ಸೂತ್ರವು ತೋರಿಸುತ್ತದೆ. ಸ ಇದು ಕರ್ತೃವು ಇರುವಂತೆ ಸೂತ್ರವನ್ನು 
ಬದಲಿಸಿ ಬರೆಯಿರಿ ಮತ್ತು ೨೧೪೪ ರೂ. ತಿಂಗಳ ಖರ್ಚು ಇದ್ದಾಗ 
ಊಟ ಮಾಡುವರ ಸಂಖ್ಯೆಯು ಎಷ್ಟಿರುತ್ತದೆಂಬುದನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 

ಲ್ಭ, ಗುಣಪೃಥಕೃರಣವನ್ನು ಮಾಡಿರಿ: 

(ಅ) ಐ೫ಯಳ 4 ೭೦ಯ - ೮೦. 
(ಅ) ೨೭ಪ& -೪ಜಪೌಬ + ನಬಳಿ -೧೨೫ಬಹ. 
(ಇ) ೪ನ -. ೧೧ನ೨ಬಳಿ + ೨೫ಬಳ. 

೫. ೫೪ಪ೨-೯೬ಮತ್ಕಿ ೮೧ಪಕೆ-೧೯೨ಮಕ್ಕೆ ಮತ್ತು ೧೮೫೨-೪೮ನಮು 
4೩. ೨ಮಳ ಇವುಗಳ ಮ. ಸಾ. ನಿ. ಮುತ್ತು ಲ. ಸಾ. ವಿ. ಗಳನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 
೫ಯ್‌-ಯ-೬ ೬ಯಳಿ.೧೩ಯ-.೫ 
ನಯಯ ಜಯ ೧೧ಜ' 

೭. ಒಂದು ವರ್ಗದಲ್ಲಿ ವಯಸ್ಸಿನ ಸರಾಸರಿಯು ೧೩ ವರ್ಷಗಳು ೧೦ 
ತಿಂಗಳು ಇತ್ತು ಅದು ೧೬ ವ. ೧೫ ನ. ೮ ಕಿಂ ೧೫ ವ. ೩ ತಿಂ., ಮತ್ತು 
೧೬ ವ. ೧ ಕಿಂ, ವಯಸ್ಸುಗಳ ನಾಲ್ಕು ಹೊಸ ಹುಡುಗರು ಒಮ್ಮೆಲೆ 
ಬಂದುದರಿಂದ ೧೪ ವರ್ಷಗಳಾಯಿತು. ಆದರೆ ವರ್ಗದಲ್ಲಿ ಪ್ರಾರಂಭದಲ್ಲಿ 
ಎಷ್ಟು ಹುಡುಗರು ಇದ್ದರು? 


ಒಂಬತ್ತನೆಯ ಪತ್ರಿಕೆ. 


೧. ಒಬ್ಬ ಮನುಷ್ಯನು ೪ರೂ.ಗೆ ಜೌ. ನಾರು ಈ ದರದಿಂದ ಕೆಲವು 
ಭೂಮಿಯನ್ನು ಕೊಂಡುಕೊಂಡನು ಮತ್ತು ಅದರೊಳಗಿನ ೫೦೦ ಜೌ. ವಾರು 
ತನ್ನ ಸಲುವಾಗಿ ಇಟ್ಟುಕೊಂಡು ಉಳಿದದ್ದನ್ನು ೭ರೂ. ದರದಿಂದ 
ಮಾರಿದನು. ಈ ವ್ಯವಹಾರದಲ್ಲಿ ಅವನಿಗೆ ಸ್ವತಃದ ಸಲುವಾಗಿ ಜಾಗೆಯು 
ಪುಕ್ಕಬಿಯಾಗಿ ಸಿಕ್ಚಿದ್ದಲ್ಲದೇ ೪೬೦ ರೂ. ಲಾಭವಾಯಿತು. ಆದರೆ ಅನನು 
ಎಷ್ಟು ಭೂಮಿಯನ್ನು ಕೊಂಡಿದ್ದರು? 


ಮ. ಕತ್ತಿನ 
ದಳ 





೬. ಸರಳರೂಪವನ್ನು ಕೊಡಿರಿ: 





ನೆಗಳು 24೧ 


೨. ಬಿಡಿಸಿರಿ: (ಅ) ಫಯ 55(ಯ-೨)ವಧ೬5(೩ಯ-೨೬). 


(ಆ) ೫ಯ - ಸಾತ ೬; ೩ಕ್ಷ ಯತ್ತ ಲ. 


೩. ಗೋಲದ ಪೃಷ್ಠಫಲವು (ಪ) 4 ಅದರ ತ್ರಿಜ್ಯವು ( ತ ಇವುಗಳ 
ಸಂಬಂಧವನ್ನು ತೋರಿಸುವ ಹ ಅ ೪ಇತತೆ. ಈ ಸೂತ್ರದ ಮೇಲಿಂದ ೨-೮ 
ಫೂಟು ವ್ಯಾಸವಿರುವ ಒಂದು ಗೋಲದ ಸೃಷ್ಟಫಲವನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. ತ 
ಕರ್ತೃನನ್ನಾಗಿ ಮಾಡಿ, ಈ ಸೂತ್ರದ ಪುನರ್ರಚನೆಯನ್ನು ಮಾಡಿರಿ. 
ಮತ್ತು ೧೫೪ ಜೌ. ಇಂ. ಪೃಷ್ಠ ಫಲವಿರುವ ಗೋಲದ ತ್ರಿಜ್ಯವು ಎಸ್ಟಿ ರುವದು 
ಎಂಬುದನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 

ಛಿ. ಗುಣಪ್ಭ್ಪಥಕ್ಕರಣವನ್ನು ಮಾಡಿರಿ: 

(ಅ) ೨೪ಯಳಿ..೨೮ಯ-.೨೨೦. 
(ಆ) ಸೌ -೭ಅಪ- ೬೪ಬ್‌ 4 ೫೬ಅಬ. 
(ಇ) ೧೬ಮ್‌ 4 ಮತಿ ಸ 
೫. (೪ಯ- ೫ರ) 4 (೫ರ-.೨ಯ) ಈ ರಾಶಿಗೆ ೨ಯ ದಿಂದ ಭಾಗಿಸಿರಿ. 
ಎ ಇ _ ೬ಕನೆಕ-೧೫ ೧೨ಕ4೧೩ಕ-೪ 

೬. ಸರಳರೂಸನನ್ನು ಕೊಡಿರಿ: ಗ 

೭. ಒಬ್ಬ ಗೃ ಹಸ್ಸನು ಕೆಲವು ಹಣವನ್ನು ೧೦೦ಕ್ಕೆ ವರ್ಷಕ್ಕೆ ೫ ದರದಿಂದ 
ಮತ್ತು ಕೆರವನ್ನು ೪ ದರದಿಂದ ಬಡ್ಡಿಗೆ ಇಟ್ಟನು. i, ಕೊನೆಗೆ ಈ 
ಹೆಣದ ಮೇಲೆ ಅವನಿಗೆ ಒಟ್ಟು ೪೩೦ ರೂ. ಬಡ್ಡಿ ಯು ಸಿಕ್ಕಿತು. ಮೊದಲನೇ 
ರಕಮು ಬರೇ ೪ ದರದಿಂದ ಮಾತ್ತು ಎರಡನೆಯದನ್ನು ೩ ದರದಿಂದ ಬಡ್ಡಿ ಗೆ 
ಇಟ್ಟಿದ್ದರೆ ಒಟ್ಟು ಬಡ್ಡಿ ಯು ೩೬೫ರೂ, ಸಿಗುತ್ತಿತ್ತು. ಆದರೆ ಎಷ್ಟು 
ರಕನುನ್ನು ಯಾಜಿ ದರದಿಂದ ಬಡ್ಡಿಗೆ ಇಟ್ಟಿದ್ದಕೆಂಬುದನ್ನು ಹೆ ಹೇಳಿರಿ. 

ಹತ್ತನೆಯ ಪತ್ರಿಕೆ. 

೧. ಒಬ್ಬ ಒಕ್ಕಲಿಗನು ಸಂತೆಯ ದಿನಸ ಎರಡು ಎತ್ತುಗಳನ್ನು ೧೧೦೦ 
ರೂ.ಗಳಿಗೆ ಕೊಂಡುಕೊಂಡನು. ಮತ್ತು ತನ್ನ ಊರಿಗೆ ಅವುಗಳನ್ನು ತಂದು, 
ಒಂದನ್ನು ೧೦೦ಕ್ಕೆ ೧೦ ಲಾಭದಿಂದ, ಎರಡನೆಯದನ್ನು ೧೦೦ಕ್ಕೆ ೫ ಹಾನಿ- 
ಯಿಂದ ಮಾರಿದನು. ಈ ವ್ಯವಹಾರದಲ್ಲಿ ಅವನಿಗೆ 50ರೂ. ಲಾಭವಾಯಿತು. 
ಆದರೆ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಸ, ತ್ತನ್ನು ಅವನು ಎಷ್ಟ ಕ್ಕೆ ಕೊಂಡಿದೆ ್ಲೆನೆಂಬುದನ್ನು 
“ಹೇಳಿರಿ. 


೨೩೨ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 





೨. ಬಿಡಿಸಿರಿ: (ಅ) ನಸ ತ್ಯ ಹಿನ _ ೧೫ನ-೬ _ ೭ನ 





ಸ ಸ ಛ ೧ 
(ಅ) ಮವ ಯ್ಯವ ತಯ ಇ ಕ _೪ನ-ಯ _ 


೩. ತಳವು Rid ಮೇಲಿನ ಭಾಗವು ಜೌರಸವಿರುವ ಸಮಕೋನಚಿತಿಯ 
ಒಟ್ಟು ಸೃಷ್ಯಫಲವು (ಕ್ಷ, ಅದರ ಎತ್ತರವು (ಎ) ಮತ್ತು ತಳದ ಬದಿಗಳ 
ಉದ್ದಳತೆಯ: (ಉ), ಇವುಗಳ ಸಂಬಂಧವನ್ನು ಸೂತ್ರ ರೂಪದಿಂದ ವ್ಯಕ್ತ- 
ಮಾಡಿರಿ. ತಳದ ಬದಿಯ ೮ ಇಂ. ಮತ್ತು ಎತ್ತ ತ್ತರವು ೧೦% ಇಂ. ಇದ್ದರೆ 
ಒಟ್ಟು ಪೃಷ್ಮಫಲನೆಸ್ಟಿರುವದು? 


೪. ಗುಣಸೃಥಕ್ಟರಣನನ್ನು ಮಾಡಿರಿ: (ಅ) (೭ಯ-೯ರ)-4-೨೫೨ಯರ. 
(ಆ) ಕಗ-ಜ೫ಕ4ಗ-೫. 
(ಇ) ೪೨ಯಳ - ೩೫ಯ - ೪೨. 
೫. ೩ನೌ-೨೧ನ4೩ಂ, ೯ನೌ4೨೭ನ-೯೦, ಮತ್ತು ೧೩೨ನ೨ -೧೦೮ನ 
-೩೧೨ ಇವುಗಳ ಮ. ಸಾ. ವಿ. ಮತ್ತು ಲ. ಸಾ. ನಿ. ಗಳನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 
ಜೌ ೫. _ ೫ , ಹಲಲ 
೬. ಸರಳರೂಪನನ್ನು ಕೊಡಿರಿ: ರ್ಟ ಜತ್‌ 
೭. ಎರಡು ಅಂಕೆಗಳುಳ್ಳ ಒಂದು ಸಂಖ್ಯೆಯೊಳಗಿನ ಅಂಕೆಗಳ ಬೇರೀಜಿ- 
ನಲ್ಲಿ ೩ನ್ನು ಕೂಡಿಸಿ ೫ ಪಟ್ಟು ಮಾಡಿದರೆ ನಮಗೆ ಆ ಸಂಖ್ಯೆಯು 
ದೊರೆಯುತ್ತದೆ. ಮತ್ತು ಆ ಸಂಖ್ಯೆಯೊಳಗಿಂದ ೧೮ ಕಳೆದರೆ ಅದು ತಿರುವು 
ಮುರುವು ಆಗುತ್ತದೆ. ಆದರೆ ಆ ಸಂಖ್ಯೆಯು ಯಾವುದು? 


ಹನ್ನೊಂದನೆಯ ಪತ್ರಿಕೆ. 
೧. ಮೂರು ಕ್ರಮನಾರ ಸಂಖ್ಯೆಗಳೊಳಿಗಿನ ಮೊದಲನೆಯದು ಮತ್ತು 


ಮೂರನೆಯದು, ಇವುಗಳ ಬೇರೀಜನಲ್ಲಿ ೨೩ ನ್ನು ಕೂಡಿಸಿದರೆ, ನಡುವಿನ 
ಸಂಖ್ಯೆಯ ಮೂರು ಪಟ್ಟಿ ನಷ್ಟು ಸಿಗುತ್ತದೆ. ಅದಕೆ ಆ ಸಂಖೈಗಳಾವವು? 


(8 i ಸ(೭ಯ-೧೫) 


೨. ಬಿಡಿಸಿರಿ: (ಅ) + -೧ಸ್ರೊವಲ್ಲಿ. 


(ಆ) ರನನ 3.೬೬೦; ೯ರ- ರ ವಗ 


ಸರೀಕ್ಷಾತೃ ಘೆ ಪ್ರಶ್ನಪತ್ರಿಕೆಗಳು ೨ಿಕ್ಕಿತ್ಲಿ 


೩. ಹಿಂದಿನ ಪತ್ರಿಕೆಯೊಳಗಿನ ಸೂತ್ರದ ಎ ಇದನ್ನು ಕರ್ತೃವನ್ನಾಗಿ 
ಮಾಡಿ ಪುನರ್ಕಚನೆಯನ್ನು ಮಾಡಿರಿ. ತಳವು ೬ ಇಂ. ಭುಜದ ಜೌರಸ- 
ವಿದ್ದು ಒಟ್ಟು ಪೃಷ್ಠಫಲವು ೨೪೦ ಜೌ. ಇಂ. ಇರುವ ಡಬ್ಬಿಯ ಎತ್ತರವು 
ಎಷ್ಟಿರಬಹುದು? 

೪. ಗುಣಪೃಥಕೃರಣವನ್ನು ಮಾಡಿರಿ: 

(ಅ) ೬೪ರಕಿ + ೫೬ರ ಸ 4 ಜ೮೮ರಸ 4 ೩೪೩ಸಕ. 
(ಆ) ಆಪ -೬ನನು - ೨೭ಮ? 4 ೨೦ಸ- ೪೫ಮ- 
(ಇ) ೩೬ಕೌ - ೬೦ಕಗ 4 ೨೫ಗಳ - ೬ಕ 4 ೫ಗ್ಗ-೨. 

೫. ೫ತೌ + ೮ಂತನ 4 ೩೨೦ನತೈ, ೩ತ೨ -೧೯೨ನ್‌, ಮತ್ತು 
೩೦ತ೨ 4.೨೨೫ತನ - ೧೨೦ನ”ೌ ಇವುಗಳ ಮ. ಸಾ. ನಿ. ಮತ್ತು ಅ.ಸಾ.ನಿ. 
ಗಳನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 

೬. ಸರಳರೂಸನನ್ನು ಕೊಡಿರಿ: 

೧ ೨ ೧ 
ಹಾಡ ಹಾ ಮಯ 

೭. ಮೂರು ಮಂದಿ ಒಕ್ಕಲಿಗ ಬಂಧುಗಳು ಪಾಲು ಮಾಡಿಕೊಳ್ಳುವ- 
ದನ್ನು ನಿಶ್ಚಯಿಸಿದರು. ಆಗ ಅವರ ಹತ್ತರ ಒಂದೇ ಜಿರೆಯ ನಾಲ್ಕು 
ಆಕಳುಗಳು, ಒಂದೇ ಬೆಲೆಯ ನಾಲ್ಕು ಎತ್ತುಗಳು, ಮತ್ತು ಒಂದು ಎಮ್ಮೆ, 
ಹೀಗೆ ಒಟ್ಟು ೪೫೦೦ ರೂ. ಬೆಲೆಯ ೯ ದನಗಳಿದ್ದವು. ಪಾಲು ಸರಿಯಾಗಿ 
ಆಗುವದಕ್ಕಾಗಿ ಒಬ್ಬನಿಗೆ ಒಂದು ಆಕಳು ಮತ್ತು ಎರಡು ಎತ್ತುಗಳು 
ಎರಡನೆಯವನಿಗೆ ಮೂರು ಆಕಳುಗಳು ಮತ್ತು ಒಂದು ಎತ್ತು, ಮತ್ತು 
ಮೂರನೆಯವನಿಗೆ ಎಮ್ಮೆ ಮತ್ತು ಒಂದು ಎತ್ತು, ಹೀಗೆ ಬರುವಂತೆ ಪಾಲು 
ಮಾಡಿದರು. ಆದರೆ ಆಕಳು ಎತ್ತು ಮತ್ತು ಎನ್ಮೆ ಇವುಗಳ ಪ್ರತಿಯೊಂದರ 
ಬೆಲೆಯನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 

ಹನ್ನೆರಡನೆಯ ಪತ್ರಿಕೆ. 

೧. ಮೂರು ಅಂಕೆಗಳುಳ್ಳ ಒಂದು ಸಂಖ್ಯೆಯಲ್ಲಿ ಎಕ್ಕಂ ಸ್ಥಾನದಲ್ಲಿ 
ಶೂನ್ಯನಿದ್ದು ಅಂಕೆಗಳ ಬೇರೀೀಜು ಒಂಬತ್ತು ಇಡೆ. ಶತಂ ಮತ್ತು ದಹಂ 
ಸ್ಲಾನಗಳ ಅಂಕೆಗಳು ತಮ್ಮ ಸ್ಥಾ ನಗಳ ಅದಲುಬದಲನ್ನು ಮಾಡಿದಾಗ 


ಉಂಟಾಗುವ ಸಂಖ್ಯೆಯು ೯೦ರಿಂದ ಕಡಿಮೆ ಇರುತ್ತದೆ. ಆದರೆ ಮೂಲ 
ಸಂಖ್ಯೆಯು ಯಾಪ್ರದು? 


೨ಪ್ಲ೪ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


೨. ಬಿಡಿಸಿರಿ: (ಅ) 9(ಯ - ೨) 4 (ಆಯ -೩)- %(೩ಯ - ೪) 
+ ಸಿ (ಳಿಯ- ೫) ೭೧. 
(ಅ) ೭ರ-೩ಸ ೩ರಟ೨ಸ ಸ. ಆರ ೪ರೇರ 
೫ ೩ ೫ ೬ 
೩. ಯಾವದೇ ಬಹುಭುಜ ಆಕೃತಿಯ ಕೋನಗಳ ಬೇರೀಜು (ಬ), 
ಭುಜಗಳ ಸಂಖ್ಯೆ (ಭರ ಇಮ್ಮಡಿ ಉಣಾ ನಾಲ್ಕು ಕಾಟಿಕೋನ- 
ಗಳಿರುತ್ತದೆ. ಈ ಸಂಗತಿಯನ್ನು ಬ.ಎ೨ಭೆ-೪ ಈ ಸೂತ್ರವು ವ್ಯಕ್ತ- 
ಮಾಡುತ್ತದೆ. ಭ ಕರ್ತೃವನ್ನಾಗಿ ಮಾಡಿ ಈ ಸೂತ್ರದ ಪುನರ್ರಚನೆಯನ್ನು 
ಮಾಡಿರಿ ಮತ್ತು ಕೋನಗಳ ಜೇರೀಜು ೧೬ ಕಾಟಿಕೋನಗಳಿದ್ದರೆ ಆಕೃತಿಯು 
ಎಷ್ಟು ಭುಜಗಳುಳ್ಳ ದ್ದು ಇರಬಹುದು ಎಂಬುದನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 
೪. ಗುಣಪೃಥಕ್ಕರಣವನ್ನು ಮಾಡಿರಿ: (ಅ) ೬೪೫೩ - (೩ನ - ೨). 
(ಆ) ೪ಯ್‌ - ೧೭ಯ5 +೪. 
(ಇ) ೭೨ನ೨ - ೩೬ನ - ೨೦. 
೫. ೧೬೫೪ - ೨ನ, ೧೦೦ಪಳ - ೪ಪ- ೨೩, ಮತ್ತು ೧೬೩4 - ೨೪೫೪ 
+ ೧೨೫ -.೨ ಇವುಗಳ ಮ. ಸಾ. ನಿ. ಮತ್ತು ೪. ಸಾ.ನಿ. ಗಳನ್ನು ಹೇಳಿರಿ. 
೬, ತೆರವಿದ್ದ ಸ್ಥಳಗಳನ್ನು ತುಂಬಿರಿ: | 
ENS ಷ4ಂನ-೩  ಪಿ-ಪ-೧೨ 
PTET | 
೭. ಒಬ್ಬ ಗನಳಿಗನು ಮೂರು ಆಕಳುಗಳನ್ನು ಸಂತೆಯ ದಿನ ಒಂದು 
ಸಾವಿರ ರೂಪಾಯಿಗಳಿಗೆ ಕೊಂಡುಕೊಂಡನು, ಮತ್ತು ಅವುಗಳಲ್ಲಿಯ 
ಒಂದನ್ನು ೧೦೦ಕ್ಕೆ ೧೦ ಲಾಭದಿಂದ, ಎರಡನೆಯದನ್ನು ೧೦೦ಕ್ಕೆ ೫ 
ಲಾಭದಿಂದ ಮತ್ತು ಮೂರನೆಯದನ್ನು ೧೦೦ ಕ್ಕೆ ೧೫ ಲಾಭದಿಂದ ತನ್ನ 
ಊರಿನಲ್ಲಿ ಮಾರಿದನು. ಒಟ್ಟು ೧೦೧ರೂ. ಲಾಭವಾಯಿತು. ಕೊಡಿಸು 
ಎರಡು ಆಕಳುಗಳನ್ನು ಅನೀನುತಾ? ೧೦೦ಕ್ಕೆ ೭ ಮತ್ತು ೧೦೦ಕ್ಕೆ ೧೦ 
ಲಾಭ ತೆಗೆದುಕೊಂಡು ಮಾರಿದ್ದಕೆ, ಮತ್ತು ಮೂರನೆಯದನ್ನು ೧೦೦ಕ್ಕೆ ೧೫ 
ಹಾನಿ ಮಾಡಿಕೊಂಡು ಮಾರಿದರೆ ಅವನಿಗೆ ಕೇವಲ ೧ರೂ. ಲಾಭ- 
ವಾಗುತ್ತಿತ್ತು. ಆದರೆ ಅನನು ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಆಕಳನ್ನು ಎಷ್ಟಕ್ಕೆ 
ಕೊಂಡಿದ್ದನು' 














ಗ ದು ಬಿ.ಬಿ ದು ೧ ಎ ಜಣ 45೬ ಇ 


ಮಹತ್ವ ದ ಬೆ ಜಿಕ ಸೂತ್ರ ಗಳು 


' ಈಗಿನ ವರೆಗೆ ಬಂದ ಗುಣಕ-ನಿಷಯವಾದೆ ಮತ್ತು ನಿಸ್ತಾರ 
ನಿಷಯವಾದ ಎಲ್ಲ ಮುಖ್ಯ ಸೂತ್ರಗಳನ್ನು ಕೆಳಗೆ ಒಂದೇ ಕಣೆಗೆ ಕೊ ಜೆ. 
ಬೀಜಗಣಿತದ ಶಾಸ್ತ್ರದಲ್ಲಿ ತಮ್ಮ ಪ್ರಗತಿಯು ಆಗಬೇಕೆಂದು ಇಜ್ಜಿ ಯಿಂದ 
ಅಭ್ಯಾಸ ಮಾಡುನನರು ಈ ಎಲ್ಲ ಸೂತ್ರಗಳೆನ್ನು ಚನ್ನಾಗಿ ಹ 
ಕೊಳ್ಳು ನದು ಅತ್ಯನಶ್ಯಕವಿರುವದು. ಅಂಕಿತದಲ್ಲಿ "ಮಗ್ಗಿ ಗಳಿಗೆ: 
ಮಹತ್ವ ನಿರುನಂತೆ ಈ ಸೂತ್ರಗಳಿಗೆ ಬೀಜಗಣಿತದಲ್ಲಿ ಮಹತ್ವ ನಿಜೆ.? 
ಮಗ್ಗಿ ಗಳು ಚನ್ನಾಗಿ ಬರುತ್ತಿದ್ದ ಸ್‌ ಗುಣಾಕಾರ ಭಾಗಾಕಾರ ಮುಂತಾದವು: : 
ಗಳನ್ನು ಸುಲಭವಾಗಿ ಮಾಡಳಿ್ಳಿ ಬರುತ್ತದೆ. ಅದರಂತೆಯೇ ಈ ಸೂತ್ರ- 
ಗಳನ್ನು ಚನ್ನಾಗಿ ಕಿಳಿದುಕೋಟಕೆ ಮತ್ತು ಅವುಗಳ | 
ಜಾಣತನದಿಂದ” ಮಾಡಲಿಕ್ಕೆ ಬಂದಕ್ಕೆ "ಭೀಜಗಣಿತದಲ್ಲಿಯ ಬಹಳಷ್ಟು. 
ಉದಾಹರಣೆಗಳನ್ನು Hane ಸುಲಭನಾಗುತ್ತದೆ. 
(ಪ4 ಬ)೨ ಹ ಪೌ4೨ಸಬ4 ಬ, 
(ಪ- ಬ)೨ ಹ ಪೌ-೨ಫಬ- ಬ 
(ಪ. ಬ್ರ(ಪ- ಬ) ಪ ಪ೨- ಬ 
(ಯ ಪಯ 4+ ಬ) ತ ಯ? (ಪ ಬ್ರಯ + ಪಬ 
'ಯ.ಪ)(ಯ..ಬ)/ಯ..ಮ) ೫ ಯ 4(ಪ 4 ಬ ಮು)ಯಾ 
H(ಪಬಬಮುನುಪ)ಯ-ಸಬನು 
(ಪಮ) 


ಮ್‌ 


ಇ, 


111 WwW || 


[|| 


ಪಸ 4೩ಪ೨ನು4 ೩ಪನು೨ 4 ಮಕ 
ಸಸ ಮಸಿ 4೩ಸಮ(ಸ4 ಮ) 
(ಪ- ಮ)& ಪ ಪಸ -೩ಪ೨ನು4೩ಸಮ”೨ -ಮಃ 
ಪಸ- ಮಸ -೩ಪನ್ನಪ- ನು) 
ಸಮು) - ೩ನಮ[(ಪ-. ನು) 
ಫಷ ಮಪ - ಸನು4 ಮ”) 
ಸಸಿ-ಮನಿವ ಇ (ಪೆ ಮ) + ೩ಪನು(ಸ - ಮ) 
=(ಸ-ಮ(ಪ೨ೌ+ ಪನು ಮ”) 
(ಪ4ಬ4ಮ) ೫ ಹೌ. ಬ. ಮತ. ೨ಪಬ 
4 ೨ಸಮ 4 ೨ಬಮ 
(ಪ. ಬ. ಮ)& ೬ ಪ4ಬನಮುಸೆಬ(ಪಬ) 
“೩ ಬಮು(ಬ.ಮ)-. ೩ ಪನು(ಸ.ಮ).೬ ಸಬನು 
ಸ9.ಪ೨ಮ3, ಮಳಿ ೨(ಪ೨ಸಮಃಮು”)್ಗ್ಗೈಸ೨-ಪಮ4ಮಖ್‌) 


ಹಸ ಮಹ 


1. ॥॥| I 


ಬಿ ಗು ಓದು ಜಾ ಚಾ ಣಾ ಬಾ ಭಾ ಹ ಜಗಾ ಯಜು ಜು. 


ಉತ್ತರಗಳು 
ಪ್ರಶ್ನಸಂಗ್ರಹ ೧. ಪು. 6-೧೫. 
೧. ೧೨೦೦ ರೂ; ೮೦೦ ರೂ. ೨. ೬೦ ವಾರು, ೪೦ ವಾರು; ೧೦೦ ವಾಡು, 
೫೦ ವಾರು. ೩. ೩೦ ಮೈ. ೪. ೪೦೦೦ ರೂ.; ೧೨೦೦೦ ರೂ. ೫. ೭೦ ರತ್ತಲು, 
೬, ೫೬೭. ೭. ೨೮] ೩೬. ಲೆ. ೪೮ ರ್ಯ; ೬೪ ರೂ. ೯. ೧೮ ಇಂ.; ೧೨ ಇಂ. 
೧೦. ೨೫ ಮೈ.; ೩೫ ಮೈ. ೧೧. ೨೪೬. ೧೨. ೫೦. ೧೩. ೭ ಮೈ. ೧೪. ೨॥ರೂ., 
೧೨ ಆ. ೧೫. ೫೦ ಡ;; ೧೫೦ ಡ.೧೬. ೮೦೦ ರೂ.; ೧೨೦೦ ರೂ.೧೭. ೧೦॥ ಮೈ 
೧೪. ೫೩೪. ೧೯. ೪೦೦೦ ರೂ. ೨೦. ೨೪೦೦೦ ರೂ; ೨೬೦೦೦ ರೂ. 
೨೧. ೪೬೮. ೨೨. ೪ಡ.; ೧೨ಡ.; ೨೪ಡ. ೨೩, ೬೦; ೩೬. ೨೪. ೨ರೂ. 
೧ ಆ. ೨೫. ೪೮ ಶೇರು. ೨೬. ೫೨. ೨೭. ೮೪. ೨೮. ೧೫ ಮೈ. ೨೯. ೧೦೦. 
೩೦. ೬೪; ೬೫. ೩೧. ೫೦ ಮೈ. ೩೨. ೧೦ ಮ; ೧೪ ವ '೪೮ವ. 
೩೩. ೭೦೫, ೩೪. ೧೫೦೦ ಜೌರಸ ವಾರು. ೩೫. ೪೨ ವರ್ಷಗಳ ಹಿಂದೆ. 
೩೬. ೯೦೦೦ ರೂ. 
ಪ್ರಶ್ನಸಂಗ್ರಹ ೨. ಪು. ೧೪-೨೦. 
೧.೨. ೨.೪. ೩೧. ೪.೫. ೫.೩. ೬%. ೭.೨. ೪.೮. ೯.೪ಫ್ಚ. 
೧೦. ೪. ೧೧. ೧೩. ೧೨. ೭. ೧೩. ೫. ನ: ೨. ೧೫. ೨ಫ್ಲ. ೧೬, ೨. 
೧೭. ೯%. ೧೮. ೨. ೧೯. -೧೨ಕ್ಕೆ. ೨೦. ದ್ರಿ, ೨೧.2. ೨೨, -ಲ, ೨೩.೪. 
೨೪, -೪. ೨೫. ೦. ೨೬. ೭. ಸ ಚ ತಿರೆ. ೧. ೨೯. ೬. ೩೦. ೦.೯. 
೩೧. ೧ಕ್ಕಿ. ೩೨. ೧%. | 
ಪ್ರಶ್ನಸಂಗ್ರಹ ೩. | ಫು. ೨೯. 
೧. ೨,೩. ೨.೩, ೨.೩.೧,೩.೪.೧೦,೮.೫.-೧, ೨.೬.೧೦, -೬. 
ಪ, ೩,೨. ೮.೨೮, ೯೪.೫ ೬. ೧೦.೮೪.೧೧. ೨-೧. ೧೨.೧, -೧. 
ಪ್ರಶ್ನಸಂಗ್ರಹ ೪. | ಪು. ೩೦. 
೧.೩, ೨. ೨.೧, ೨. ೩.೧೩. ೪.9೨. ೫5೭ ೬.೨೧೦. 
೭. ೫, -೩.೮. ೨, ೨. ೯.೩, ೨.೧೦. ೫ ೪೧೧೨-೧೧೨. 5, ೨. 
ಪ್ರಶ್ನಸಂಗ್ರಹ ೫. ಪು. ೩೨,೩೩. 
೧. ೨,೧. ೨.೫, ೨. ೩,೪,೨. ೪.೩, ೨. ೫,೪,೩ ೬,೫,೨. 
೭.೫೩೨. ೪.೫೧. ೯.೨, ೨. ೧೦.೬, ೨. ೧೧.೨ ಘಿ, ೧೨.9, ೧. 
೧೩. ೬, ೨. ೧೪. ೫-೩ ೧೫. ಈ ೨. ೧೬. Ns ೧೩. ನಂ. 


೧೮. 9, -೨. 


ಉತ್ತರಗಳು ೨೩೭ 


ಪ್ರಶ್ನಸಂಗ್ರಹ ೬. ಪ್ರ. ೩೫, ೩೬. 
RES ೫.೩೪, ೬ 
ಪು ೨. ಳೆ.ಹ, ೪. ೯೧೩ ೧೦.೨5 ೪. ೧೧೪,೫. ೧೨. ೨,೦. 


೧೩. ಛಿ ತ ೧೪. ಲ್ಭ. ೫. ೧೫. ೧ ೨. ೧೬. $ ೨. ೧೭. -೨, ೧. 
೧೪. -೩, -೨. ೧೯. -೫ ೧. ೨೦.೬, -೨. ೨೧. -ದ್ದಿ _೨, 


ಪ್ರಕ್ನಸಂಕ್ರಹ ೭. “a 
೬. 


೧.೩೨. ೨.೨೧. ೩.೧೨ ೪.೪೫, ೫.೨೩ 9೧ 
೭. -೨, ೧.೪. ೧೦, ೨. ೯. ಕ್ಷಿ ಪ ೧೦. ದ್ರ, ೧೧. ೧, ೧. ೧೨. ೨ ೨, ಓ., 
ಪ್ರಶ್ನಸಂಗ್ರಹ ೮. ಫು. ೪೧. 
೧. ೨, ೫. ೨. ಸ ೩.೩, ೨.೪.೫೩ ೫.೨೧. ಒರ್ವ -೧. 
೭. ಲ ೨.೮.೦್ಲ-೦್ಧಿ ೯.೮,-೨.೧೦. -೨ -೩. ೧೧.3,€. ೧೨. ೪,9. 
ಪ್ರಶ್ನಸಂಗ್ರಹ ೯. ಪ್ರ. ೪೫, ೪೬. 


೧. ೪,೬, ೨. ೧೨೪.೩. ೧೬,೨೦. ೪.೮೨. ೫8.೯೩. ಓ-ಒ-೧. 
೩೬, ಓ ೨. ಳೆ. ೫9೮. ೪.೨೨ ೩. ೧೦.ಗೃ ೨. ೧೧. ೩, ೪. ೧೨. ಲ್ಯ ೬. 
೧೩. ೧೦, ೫. ೧೪. ೦:೪, ೪. ೧೫. ೦.೨, ೦.೧. ೧೬.೪, ೧. ೧೭. ೨, ೩. 
೧೮. ೧, ೫. ೧೯. ೨, ೪. ೨೦. ೧, ೨. ೨೧.೪ ೫, ೨೨. ಛಾ -೧್ದಿ. 


ಪ್ರಶ್ನಸಂಗ್ರಹ ೧೦. ಪು. ೪೭-೫೩. 


೧. ೩೩, ೨೫. ಪಿ. ೨೮, ೧೮. ೩. ೩೯ ೧೯. ೪. ೩೦ವು; ೨೧ವ 
೫. ೨೯೦; ೧೦೯೪. ೬. ೮೦;೬೪. ೭. ೫ ರೂ.; ೬ರೂ. ೪. ೨೮, ೩್ದಿ ಆ. 
೯. ೧೨೦೦೦ ರೂ. ೮೦೦೦ ರೂ. ೧೦. ೩೬ವ; ೩೨ನೆ. ೧೧. ೪ಮ್ನೆ; ;೧ಮ್ಮೆ. 
೧೨. ೬೩. ೧೩. ೪೦ ಶೇರು; ೩೫ ಶೇರು. ೧೪. ೨॥ ರೂ;೩ ರೊ. ೧೫. ಅವ್ನ; ಕ 
೩೫ವ. ೧೬. ೪೮ರ; ೫ರ. ೧೭. ೧೦ ಶೇರು, ೫ ಶೇರು; ೧೫ ಶೇರು, 
೧೦ ಶೇರು. ೧೮. ೨೫. ೧೯. ರಾಮ, ೧೩ ವರ್ಷ; ಗೋವಿಂದ, ೧೨ ವರ್ಷ. 
೨೦. ೨೪. ೨೧. ೨೪೧೬. ೨೨. ೬೪; ೨೮; ೮. ೨೩. ೩೬; ೫೨. 
೨೪. ೧೬೦೦೦ ರೂ.; ೨೪೦೦೦ ರೊ. ೨೫. ೪೦೦೦೦ ರೂ.; ೬೦೦೦೦ ರೂ. 
೨೬. ೨೪; ೬೦. ೨೭. ೧೧.೫ ರೂ. ೨೮. ೩೦೨೪ ರೂ. ೨೯. ೪೦ವ.; ೨೫ವ. 
೩೦. ೧೮; ೧೪. ೩೧. ೬೫'; ೬೫'; ೫೦%. ೩೨. ೫೦೮. ೩೩. ೧೬ವ,; ೬೪ವ. 
೩೪. ೭೨; ೪೨. 


೨೩೮ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 








ಗಗ್‌ ೧೧, ಫು. ೬೦-೬೩. 
ನ ಎ33 
೧೨೦ ಜ್‌. ಇಂ; ಸ. ೩. ಕ್ಷಎ ೬ಬಿ ೧ಜ್ರೂ ಚೌ. ಫೂ ಎ 
ಕ್ಲಿ ಫೂ. ೪. ಘಎ ಇಎತತ; ೧೨೮7೯ಫ. ಇಂ,; ps ಇಂ. 
೫. ಕ್ಷಎ೨7ಎತ್ಯ ಸಎ೨ಇ ತ(ಎ3-ತ); ೬೪7 ಚೌ.ಇಂ,; ೯೬7 ಚೌ.ಇಂ.; 
ಇ್‌ 
ಪಿ ಎಎ ಎತ; ೧೩೨ ಚೌ. ಇಂ. ೨೦೯ ಜೌ. ಇಂ. 
೨೯೪ ೨೯೫ 
೬೭೩೩೬೦೮ ೨ ೨ 
೬. ೨೮೮೦; ಸವ ಎ ತರೆ ಎಂನೆರೆ ಓಜ ಳಾ, 
ಇವ್ಯಾ ವ ತ 
ಉಸ್‌, a ಎಎ. ೧೮ ಇಂ. ೯. ಅಜ ಗಿಳಿ; 
ಎಂ ಉವಿ ಉಳ 


ed 
೧೪೪ ಫೂ. ೧೦. ಸ ೬೦ 4೫ವ; ೧೪೦ ರೂ; ನ - ೧೨; ೧೨ನ. 


. ಕ್ಷ ೨೯ ಅತ. 7೮; ೪೭೭೪ ಚೌ. ಫೂ; ತ ಫಿಲ್‌ 
೨೪೫೮ 
೨ಬ ಇ... ಸತೆ 
೧೪೦ ಫೂ. ೧೨. ೨೩೪; ಪಎನೆಬಿರ ಸದಸ 
೨ಸ 
ಪ್ರಶ್ನಸಂಗ್ರಹ ೧೨. ಪು. ೬೦. 


ಸಹ. ೧೫ಸಿ ಮ. ಸಮ ೧೨೫೫. ೨, ೬೪ ಕಕ. ೪೮೫ಗೆ 
+ ss ಗಸ. ೩. ೨೭ನಕೆ - ೨೭ಸಮು 4 ೯ನನು೨ - ನುಸಿ. 
೪. ಯ - ೬ಯರ 4+ ೧೨ಯರ್‌ - ೮ರ, ' ೫, ೨೭೫% 1 ೫೪ಸನಿನು. 
4೩೬ಿಸಮಖ್‌4ಲಮ್‌. ೬. ೬೪ಯ್‌-೧೪೪ಯರಗಂಲಯರ್‌-೨೭ರಕೆ. 
೬೭. ೨೧೬ಸಸ - ೫೪೦೫ಳಿರ 4 ೪೫ಂಪರ್‌ - ೧೨೫ರ. ಉಳ. ೩೪೩ಸಿ 
4 ೨8೯೪ಸ೨5ಬ 4 ೮೪ಸಬ್‌ 4 ೮ಬ, ೯. ೬೪ಯಕ್ಕ್ಲ೪೦ಯ?3.೩೦೦ಯ 
4.೧೨೫. ೧೦. ೨೭ನೆ ಎ ೫೪ಪ೨ ೬ ೩೬ಪ- ೮. ೧೧. ಬ +೩ಬ್‌ 
೩ಬ 4೧. ೧೨. ೨೭- ೫೪ಯ್‌ + ೩೬ಯಳ -೮ಯ*. ೧೩. ಆಪ 


ಉತ್ತರಗಳು ೨ರ್ಷಿ 


೬೦೫೪ ಬ.೧೫೦ನ೨ ಬಳಿ-೧೨೫ಬಕ. ೧೪. ೫೧೨-೫೭೬ಮನ೧೬ಮಳಿ 
-೨೭ಮ. ೧೫. ೨೭ಮ5.೫೪ಮ ೬ ಮಕ್ಕೆ, ೧೬. ಪಕಿ೧೨ಪ೨ಬಕ 
+ ೪೮ನಬ*-೬೪ನಬ್‌. ೧೭. ೬೪ಯ&-೧೨ಯ೨ಲಸಕ್ಕಿಯಲ್ಲಿ ಲಕ್ಕ, 
೧೮. ೧೨೫ - ೧೫ಗ ೬ 4ಗನ - ನ್ದೀಗ್‌. ೧೯. ೨೭4೧೮ಯ + ಅಯ್‌ 
+ ಯ್‌. ೨೦. ಸ್‌ 4 ಸಬ ೬೦ಸಕೆಬಿ 4-೦-ಬ೬, ೨೧. ೯೧೧೨೫. 
೨೨. ೬೫೮೫೦೩. ೨೩. ೧೯೬೮೩, ೨೪. ೩೫೮೯೧೧, ೨೫, ಯ. ೬. 
೨೬. ಕ್ಷ-೭. ೨೭. ೨ಸ-೫ಬ. ೨೮. ೬ನ-೭ಮ. ೨೯. ೪6-೩೮. 
೩೦. ೯ಕ. ಜಗ. 

ಪ್ರಶ್ನಸಂಗ್ರಹ ೧೩. ಪು. ೭೩, ೭೪. 

೧. ಯ& .. ೧೨೫. ೨. ಯ್‌ ೨ ೩೮೩. &. ೮ಯಕಿ ಎ ೨೭, ೪. ೨೭ರಕ 
- ೧೨೫. ೫. ೧೨೫ - ೬೫ಕಕೆ. ೬. ೭೨೯೨. ೮೫ಕ್ಕೆ ೩. ೧೨೫ ಕೆ 2 ಗಕ್ಕಿ 
ಲೆ. ೫೧೨ಯ* - ೧೨೫ಕಕೆ. ೯, ೩೪೩ಕ್ಷಸಿ-$ಿ. ೧೦. ೨೭ಕ್ಷಿ 4. 
೧೧. ೧% ಸ್‌. ೧೨. ಕಸ - ಕ್ವಿ 2 ಬಸ. ೧೩. ೬೪ಯಸಿಕ್ಥಸಿ 4 ೧. 
೧೪. ೨೭ - NE ೧೫. ೮೫ ಭವಿ. ಅಂಬಿನ. ೧೬. ೫೧೨ಯ* 
5 ೧೩೩೧ರಕಿಲಕಿ, ೧೭, ೨೭ಯ೬ 4೧೨೫ಕ್ಷೇ. ೧೮. ಆಯ್‌ - ೨೭ಕ್ಷ್‌. 
೧೯. ೧೨೫೫೯ 4 ೩೪೩ಬ್‌. ೨೦. ೮೫೦೨ - ೭೩೨೯ಬ೦೨, ೨೧. ೧೬ಯಳ 
- ೨೦ಯಲ + ೨೫೮”, ೨೨. ೩ರ _ ೭೮. ೨೩. ೨೫% ೪೫೨ ೬ ೮೧೮೪. 
೨೪. ೧೧ಯ- ೬ರಲ, ೨೫. ೪೯೫೨. ೫೬ಸಕ್ಷ್ಮ ೬೪ಕ್ತವೆ. ೨೬. ೪ಯ೨ 
+ ೧೪ಯಲ -- ೪೯೮೨. ೨೭. ೯ರ - ೧೫ರಲ ೨೫೨. ೨೮. ೧-೬ಯೆಲಿ. 
೨೯. ೧೦೦ಕ್ಷೌ -೯೦ಕ್ಷೌ ೬೮೧. ೩೦. ೬ಯಕ್ಷ-೫ನ. ೩೧. ೮ಸ-೭ಲ. 
೩೨. ೧೧೮೨೫ನ. ೩&೩. ೪ಯರ್ನ೯ಲ ೩೪. ೨೭ಕೆ - ೫೧೨ಗಿ, 
೩೫. ೧೨೫ಯಸ + ೩೪೩ಕ್ಷಕೆ. 

ಪ್ರಶ್ನಸಂಗ್ರಹ ೧೪. ಪ್ರ. ೩೬. 

೧. ಯ$&.೧೩ಯಇ.೫೦ಯ-೫೬. ೨. ಯರ್ಕಿಯಣಳ.-9೩ಯ-೧೫. 
೩. ಕ್ಷಸಷಕ್ನೌ-೬ಕ್ಷಲ. ೪. ಮರ್ಕಾಮತೆ.೧೧ಮ ೨೧, ೫. ಪ&ಿ-೩೧ನ 
+೩೦. ೬. ೩೨4 ೪೪ಯ 4 ೧೩ಯಳ ಯಕ. ೩. ೨೧೦-೧೨೧ಕ್ಷ೨೦ ಕ್ಷಿ 
- ಫೃಷಿ ೪. ೮ಯಕ್ಕೆ1೩೬ಯಳಿ + ೪೬ಯ 4೧೫. ೯. ೨೭ಕ್ಷಸಿ-೯ಕ್ಷು 


೨೪೦ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


+ ೧೧೪ಕ್ಷ-೪೦. ೧೦. ೬೪ಕ್ಷ 4 ೧೪೪ಕ್ಷೌ ೪ಂಕ್ಷ- ೨೧. ೧೧. ೧೨೫ಕ್ಕೆ 
-.೨೦೦ ರೆ. ೪೫ಕ್ಷ ೧೮. ೧೨. ೩೪೩ಕ್ಷಕೆ - ೨೧೭ಕ್ಷ 4 ೩೦. ೧೩. ೮ಕ್ಷಸ 
- ೨೬ಕೌಕ್ಷ೧೨ಕಸ. ೧೪. ೬೪೮% - ೧೬ಕವತಿ - ೧೬೪ಕ೨ನ-. ೧೦೫%. 
೧೫. ೩೬ಗಕೆ೩೬ಗವಿಯ-.೧೧ಗಯತ.ಯಕ್ಕೆ, ೧೬. ೧೬೦ನರ೯೨ನತಿಯ 
+ ೧೭ನಯ್‌ - ಯಸ. ೧೩. ೧೨೫ಯ*% + ೨೫(೩ಕ4೧೪ಗ)ಯ೨ +೫ 
(೪೨ಕಗಳಲಗನೆ)ಯ4೧೪೪ಕಗನೆ. ೧೮. ೫೧೨ಯ4೬೪(೩ಗ-೫ಘ-ಕ)ಯಲಿ 
+೮ (೫ಕಫಘ -೩ಕಗ -೧೫ಗಥ) ಯ + ೧೫ಕಗಫೆ. ೧೯. ೫೬ಸಬನು 
+ ೩(೮ಸಬ4೧೪ಸನಮು4೨೮ಬನು)ಯ4೯(೨ನ4೪ಬ4೭ಮ)ಯನೌ4.೨೭ಯಸೆ, 
೨೦. ೧೫ನ% - ೯೨ಸ೨ಯ ೧೪೪ಸಯ ಎ ೬೪ಯಸೆ. 

ಪ್ರಶ್ನಸಂಗ್ರಹ ೧೫. _ ಪು.೭೩೯, ೮೦. 

೧, ೨೫ಯಳಇ . ೧೨೦ಯ 4೧೪೪, ವ. ಊಉಯಳಿ - ೧೬ಯ 4೪೯, 
೩. ೨೨೫೫೨ ೬ ೬೦ಪಬ... ೪ಬಳೆ. ೪. ೩೨೪ಪ೨ - ೧೮೦ನಮ 4 ೨೫ಮಳಿ. 
೫. ೧೬ಯ೨.-9೫ರ೨.೪ಲ೨.೪೦ಯರ--೨90ರೆಲ.೧೬ಯಲ. ೬. ೯ಯುಿ 
*೪೯ರ೨.೧೬೮೨-೪೨ಯರ-೫೬ರಲ್ಲ೨೪ಯಲ. ೭. ೪ಕ೨.೨೫ಗಣ೯ಫ್ಟತ 
—೨೦ಕಗ 4 ೩ಂಗಘ - ೧ಕಫ. ೮. ೯ಸೌ 4 ೪೨ಸಬ . ೪೯ಬಳ 4 ೧೨ನ 
ತ. ೨೮ಬ೫.೪. ೯. ೧೬ಕ೨-೨೪ಕಗರ್ಗ್ಯಗಳ.೫೬ನ-೪೨ಗ.೪೯. ೧೦. ೪೯೫೨ 
-೨೮ನಬ4 ೪ಬ -೧೪ಪ+೪ಬ4೧. ೧೧. ೯-೨೪ಯ-೩೦ಕ್ಷ೧೬ಯ೨ 
+ ೪೦ಯಕ್ಷ* ೨೫ಕ್ಷ. ೧೨. ೪-೩೨ಯ + ೧೨ಕ್ಷ4 ೬೪ಯಳ - ೪೮ಯಕ್ಷ 
$+೯ಕ್ತೌ. ೧೩. ಯ? 4 ೨ಯಸ್‌ + ೩ಯ 4 ೨ಯ 4೧. ೧೪. ಕಿ 4 ೪ಕ್ಷಕಿ 
+ ೬ಕ್ಷು + ೪ಕ್ಷ ೧. ೧೫. ಪೌ- ೮ನ ೨೪೫೨ - ೩ನ 4 ೧೬. 
೧೬. ಪೌ ೪ಸಸಬ 4 ೮ಪ೨ಬನ 4 ೮ಪಬ್‌ 4 ೪ಬ. ೧೭. ಯ್‌ೌ-೬ಯಸಿಕ್ಷ 
+೧೫ಯರೌಕ್ಷೌ -೧೪ಯಕ್ಷೆ 4೯ಕ್‌. ೧೮. ೧೬4೧೬ಯ4೧೨ಯ್‌ 
$೬ ೪ಯಕಿ 4 ಯ್‌. ೧೯. ೬೪ - ೬೪ಯ 4 ೬೪ಯತಿ - ೨೪ಯನಿ 4 ೯ಯಳಿ. 
೨೦, ಯ?ಳಿ೨ಯತಿಕ್ಟತಿ]ಕ್ಷಳಿಲಯ3೮ಕ್ಷತಿ,೧೬, ೨೧, ಮರ - ೨ನ 
-ಧು9? 4 ೨ಮನಿ 4 ೧, 3೨. ಸ ೩ಬ. ೪ಮ. ೨೩. ೨ಕ- ೨ಖ-೩ಗ. 
3೪. ೫ನ - ೨ಬ -೩ಮ.' ೨೫. ೪ಯ- ರ..೨೮. ೨೬. - ಜಲ; ೪ಯ್‌ 
4೯೮೫.(೧೨ಯರ-೩ಂರಲ, ೨೭. -೨ಭ-ಮ್ಯ ೯೫೨. ೬ಥನು, | ೨೮, ೨ಕ 


ಉತ್ತರಗಳು ೨೪೧ 


“ಶಭ; -೧೬ಗೆ೪ -೨೪ಗಫು. ೨೯. ೫ನ3 ೫ಬಿ ೨೫ನುತೆ - ೨3ಬಿಮ 
- ೪ಸಮ. ೩೦. ೩ಯ5 - ೯ರ 4 ೫೮೨೨ ೬ಯರ ೨ ಲಭರಲ 4 ೧೬ಯಲ, 
೩೧: ೬ಕ3 ೬ ೧೫ಗ೨ 4 ೧೯೫೨ ೬ ೨೦ಕಗ - ೫ಂಗಘ + 5೪ಕಫೆ, 

ಪ್ರಶ್ನಸಂಗ್ರಹ ೧೬. ಪು. 69. 

೧. ಕನ4೨ಕಗಗ-ಫೆ೨. ೨. ಕಕತ ಘ3-ಗ3, ೩. ಕ್‌ಗತಿ 
“೨ಗಫು-ಫಳಿ. ೪. ೯ನ೨.೨೪ನಮ೧೬ಮ3-ಬತಿ, 8. ೨೫ನತ೨-೪ಬಳಿ 
“೪ಬಮೆ- ಮ. ೬. ೪ಯ೨ -೧೨ಯೆಲ೯ಲ೨ ೨೧೬೮೨, ೩ ೯ 
-ರ್ಲಗ೨ . ೧೧೨ಗಘ - ೬೪ಫೆತಿ, ೮. ೪೯೮೨೨ ಯೆಸ4೩ಂಯರ-೯ರ೨. 
೯. ಯ್‌ -೪ಯ೨3 ರೌ -೮ಯರಕೆ- ೪ರಳಿ. ೧೦. ೯ಯೆಳಿ '_೭ಯಳ ಲನ ಳಿ, 
೧೧. ೨೫೭ -೯ನ೨ ಬತ. ೧೨ನಬಹಿ - ೪ಬಳಿ, ೧೨. ೯ಗಳಿ - ಕಗ 
“೮೪ಕಹಿಗೆ-೩೬ಕಳಿ, ೧೩ ಯಳ್ಲಯನ್ಳಿ೧, ೧೪. ೧೬ಯಳೆ,೪ಯ್ಲೂ. 
೧೫. ೮ಲಗಿಸಳರ್ಲೀಸ್‌ಿ 4೧. ೧೬. ೨೫೬ ನಳಿ.೧೪೪ಪ೨.೮೧. 0೩. ೬೨೫೪ 
4 ೨೫ಸಿ ಬಳಿ ೬ ಬಳಿ, ೧. ಗಯೇ 4 ೧೦೦ಯುತಿಕ್ಚತ 4 ೬೨೫ಕ್ಟಳ. 
೧೯. ೨೫ಯ-೪ಯ?.೧೬ಯ3-೧೬. ೨0. ೬೪ ಕ ಛಲ ತಯ. 
೨೧. ೪ಯೆೇ- ೧೬ಯಳ 4 ೬೪ಯಸ್‌ - ೨೫ಯ೨ 4೩೬, ೨೨, ಕಹಿ - ಛಕ್ಷ್‌ 
೨೪ಕ್ಷಕೆ - ೬ಲಕ್ಷರೆ 4 ಅಳಕ್ಷ- ೪೯, ೨೩, ೯ಕ್ಷರೆ-೪೯ಕ್ಷ್‌ೆ.. ೧೨೬ ಕಿ-೮೧. 
೨೪. ೪ಕೆ೨ ಎ ಬಂ -ರ್ಳಗಳಿ ಎ ೬೪ಘು೨ 4 ೬1೩1/೧0೫೬: ಬಘ. 
೨೫. ೨೫೬ಯೆರೆ 4 ೧೨೯೬ಯಳಿ 4 ೬೫೬೧. 

ಪ್ರಶ್ನಸಂಗ್ರಹ ೧೭. ಪು. ೪೯. 

೧. ಕಗ ಘಕಿ-೩ಕಗಕೆ- ಗ) *೩ಗಳೆೇಗ- ಈ).೩ಕಘ(ಕ, ಘ) 
ಎ೬ಿಕಗಥು ೨. ತೆಸ-ದಸಿ- ನೌ-೩ತದ(ತ-ದೆ)- -೩ದನ(ದ.-ನ)-೩ತನ!ತ-ನ) 
೬ತದನ. ೩&೩. ಲಕಹೋೂಗಸಿ- ಫಘ೬೧೮ಕೆಗ(೨ಕಗ)-೯ಗಘೆ(೩ಗೆ-ಘ) 
ಇ೬ಕಘ(೨ಕ-ಫೆ)- ೧೮ಕಗಫು. ೪. ೧೨೫58 - ೨೬ಗಕ - ೮ಘ - ೪೫ಕಗ 
(೫ಕ-೩ಗೆ) -೧೮ಗಫ(೩ಗ 4 ೨ಫೆ)-೩೦ಕಫ(೫ಕ- ೨ಫ) 4 ೧೮೦ಕಗಳೆ. 
೫. ೮ತೆ% -೧೨೫ದ* ೨೬ನೆ - ೩೦ತೆದ[೨ತ- ೫ದೆ)೬೪೫ದನ(೫ದ-೩ನೆ) 
4 ೧೮ತನ(೨ತ 4 ೩ನ) - ೧೫೦ತದನ. ೬. ೫೧೨೫೩ - ಬಸಿ ಎ ೨೭ಮಸಿ 
-೨೪ನಬ(೮ಸ-ಬ)-೯ಬನು(ಬ4೩ಮು)-೩೨ಸಮ(೮ಸ-೩ನು)೧೪೪ಸಬನು. 


೨೪೨ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


೭. ಸೆ. ಬಕೆ- ೭೦೯ಮ್‌್‌ - ೩ನಬ(ನ - ಬ) - ೨೭ಬಮ(ಬ + ೯ನು) 
- ೨೭ಸಮ(ಸ - ೯ಮು) + ೫೪ಪಬಮ. ೮. ೮೫%-ಬ೫..೨೧೬ಮಕೆ-೬ನಬ 
(೨ನ-ಬ).೧೮ಬಮು(ಬ-೬ಮು)--೭೩೨ಪಮ(ಪ1೩ಮ)-೭೨ಪಬಮ. ೯. ೨೭ಕಸ 
-೩೪೩ಗ%-೬೩ಕಗ(೩ ಕ-೭ಗ).-೪೫ಕ(೩ ಕ,೫)--೧೦೫ಗ(೬ಗ-೫)-೬೩೦ಕಗ 
+೧೨೫. ೧೦. ೧-೧೨೫ಪ*.೨೧೬ಬ%-೧೫ನ(೧-೫ನ)--೧೮ಬ/(೧-೬ಬ) 
$೯೦ಸಬ(೫ಪ-೬ಬ)-೧೮೦ಸಬ. ೧೧. ಸಯನ ಸಪ 
-೩ಸ4೧: ೧೨. ೮ಸ೬-೪ರಸ.೬ಂಸ9..ಆಂಸಪರ್ಕಿಂಸಶಿ-೧ಂ೮ನಸ-೨೭. 
೧೩. ೮.೬೦ ನ.೧೩೮ನನಿ ೬೫ ನಕಿ೬೯ನಳಿ.೧೫ನ೫-ಸ. ೧೪. ೨೭-೫೪ಸ 
-೭೨ಸತಸರ್ಕಒಪಳ-೯೬ಹಗಜ೬೪ಪ೬, ೦೫. ಸೂಪ್‌ ಬ-೫ಸಸೆಬಸಿ 
+ ೩ನಬಳೆ - ಬ. ೧೬. ೨೭೫೬ - ೫೪ನೆ ಬ + ೬೩ಸ್‌ ಬ್‌ - ೪೪ಸ*ಬಹಿ 
4 ೨೧ಸ೨ಬ್‌ - ೬ಪಬಹೆ .. ಬೇ. ೧೭. ೬೪ತ೬ ಎ ೯೬ತಗೆದ - ೯ಇ೬ತಳದತ 
4೧೩೬ತದ- ೨ತಿದ-೫೪ತದ೫-೨೭ದಹ. ೧೪. ಸೌರ್ಣಸರ್ಮ್ಲ೩ನಹ 
4೨೭ನೆ ಲಸಳಿ ಸಂಸ: ೧೯. ಆಸ. ೪೮ಸರ್ಲೇ೬ನ₹ 
-ಗ೧೦೦ನ೬--೧೪೪ನ೫-೧೪೪೫ನ೪-೫೪೮೩-೧೦೮೫೪೨-೨೭. ೨೦. ಓಲಕೂು೨ 
-೧೪೪ಕ೧೦೧೯೨ಕರೆ-೧೪೪ಕ.೧೩೬ಕ9-೫೪ಕವ.೨೭. ೨೧. ೮5೦೨ 
-೩೬ಿಕ೧೦ ೬ ೪೨ಕರ ಬ ೯ಕಕ ೨೧೫ ಲೀಕ್‌ -೧. ೨೨. ೧೨೫-೧೫೦೫೨ 
3೨೮೫೫೪ - ೧೮೮೩ 4 ೧೭೧೫ರ - ೫೪೫೧೦ 4 ೨೭ಫ೧೨, ೨೩, ೮೫೧೨ 
..೧೨೫೧೦ಬ೨ + ೫೪ನೆ ಬಳಿ + ೪೯ನಸ೬ಬಹಿ + ೧೦೮೮೫೪ಬರ 4 ೪೮ಸಿ 00“ 
4 ೬೪ಬರ೨, ೨೪. ಯರಿ೨ - ೬ಯ೦00ಕ್ಬ್ಚತಿ. ೧೮ಯ್‌ ಕೌ - ೩೨ಯಹಿಕ್ಷ* 
$೬ಿಯ್‌ ಕೆ -೨ಂ೪ಯನ ಕೌ ಲಕ್ಷಿ. | 

ಪ್ರಶ್ನಸಂಗ್ರಹ ೧೮. ಪು. ೯೭. 

೧. (ಯಕ್ಷ). ೨. ೬(ಪ.ಮ), ೩. ೮(ಕುಗ), ೪, ೧೨ರ,ಲ). 
೫. ೨(ಸ-ಬ). ೬. ೯(ಸ-ನು). ೭. ೧೧(ಯ-ಕ್ಷ). ೮. ೨(ಯ೨ಕ್ಷ). 
೯. ೩(ಯ-೨ನ). ೧೦. ೭(ಕ-೨ಗ). ೧೧. ೮(ಯ4ಕ್ಷ). ೧೨. ೯(ಯ 
-೪ಕ್ಷೆ). ೧೩. ೨(೨ಸ.೩ ಬ). ೧೪. ೨(೪ಬ-೭ನು). ೧೫. ೩(೩ಕ-೫ಗೆ). 
೧೬. ೪೫ಯ೭ಕ್ಷ). ೧೭. ೫(೫ಸ-೩ಮ). ೧೮. ೩(೯ಕ--೪ಗ). ೧೯. ೧೪ 
(೩ಸ4೨ಬ). ೨೮. ೪(೧೬ಯ-೯ಕ್ಷ). ೨6. ೪ ೨ಯ-೧). ೨೨. ಇ 


ಉತ್ತರಗಳ ೨೪೩೩ 


+೨). ೨೩, ೪(೩೬೭ನು). ೨೪, ೧೩/೩ ಭ್ಯ ೨೫. ೨೬(ಯಕ್ಲ). 
೨೬. ೫೮(ಯ-ರ). ೨೬ ೩ಜ್ನಯ4. ಕ್ಷ). ೨೮. ೨೮(೪ಪ-ಬ). ೨೯. ೫ಕಗ 
(ಯ. ೩ಕ್ಷ). ೩೦. ಕಗ್ಗ೭ಬ..೧೧ಮ). &೧. ೩ಕ(೨ಗಯ-೫ಫಕ್ಷ). 
೩೨. ೧೧ನಮ(೨ಬ-೫ಯ). ೩೩. ೬(ಯ.ರ.-ಲ). ೩೪. ೫ಯ-ರಕ್ಷ). 
೩೫. ೪(ಯ%.ಲಸಿಕ್ಷ), &೬ ೮(ಸ-ಬ-ನು). ೩೭. ೨(ಸ..೨ಬ%೩ನು). 
೩೮. ೩(೨೫.೩ಗ--ಫ). ೩೯. ೫(೩ಿಯ5ಲ4೫ನ್ಷ). ೪೦. ೪(೨ತ-ದ..೩ನ). 
೪೧, ೭(೨ಸ-೩ಬ!೪ನು). ೪೨. ೩(೬ಯ-೬ರ-೨ಕ್ಷ). ೪೩. ೪೯ಕ-೬ಖ 
4೪ಗ). ೪೪. ೩(೭ತ4೪ದ-೧೬ನ). ೪೫. ೩೮(ಯ.ರ.ಲ). ೪೬. ೪ಕ 
(ಸ-ಬ*ಮು). ೪೭. ೬ಗ್ಗೆಯರೆ-ಕ್ಸ). ೪೮. ೯ಕ್ಕನ-ನ-ಮ). ೪೯. ೫೮ 
(ಯ--೨ರ.,೫೮). ೫೦. ೭ಕ(೨ಫ-೩ಬ.1೪ಮ). ೫೧. ೨ನ!೬ನ-೧೫ಬ 
-೮ಮ). ೫೨. ೩ಯ(ಕ4೫ಗ4 ೪ಬ). ೫೩. ಆಕ್ಷ(೨ಕ - ಗ4೪ಸ). 
೫೪. ೩ಕನ(೨ಯ-೧೦೮-೭ಕ್ಷ). ೫೫. ೨ಯಕ್ಷ(೧೪ಕ-೭ಗ- ೩ಬ). 
೫೬. ಊ(೪ಯ-೨ರ4೩ಲ-೮ನ್ಷ). ೫೭. ೪(೬ಯ-೧೨ರ-೧೮೮%೪ನ-ಜಕ್ಷ). 
೫೮. ೫(೩ಕಸ- ೫ಗಫ - ೪ಘಬ.. ೨ಖಮ). ೫೯. ೪(೨ಕಯರ-೩ಗರಲ 
-೫ಘಲಯ). ೬೦. ೫ನಬ(೪ಕಮ-೩ಗಯ-]೬ಭರ-೫ಿತಕ್ಷ). ೬೧. ೪(೪- 
ಜಯ ೬ರ4೮ಲ-೨ಕ್ಷ). ೬೨. ೭(೨4೫ಕಯ-೩ಗರೆ-೪ಘನ೭ನಕ್ಷ). 
೬೩. ೧೦೨೬೦೦. ೬೪. ೫೬೦೦. ೬೫. ೨೧೩೦೦೦. ೬೬. ೨೬೭೩೦೦. 
೬೭. ೬೫೬೦೦೦. ೬೮. ೧೨೯೬೦೦. ೬೯. ೪೨೮೦೦. ೩೦. ೧೦೨೪೦೦. 
೭೧. ೬೦೦. ೭೨. ೧೮೯. ೭೩. ೬೪. ೭೪, ೮೧. ೭೫. ೨೨5. ೭೬. ೧೬3. 
ಪ್ರಶ್ನಸಂಗ್ರಹೆ ೧೯. ಪು. ೯೯. 
೧. ಯಕ್ಷ(ಯ4ಕ್ಷ). ೨. ೬ಸಬ(ನ. ಬ). &. ೪ಕಗ(ಕ4೩ಗ). 
೪. ೪ಫಮ(೪ನ 1 ೩ಮ), ೫. ಸಫ್ಗ(ಪ-ಫ). ೬. ೫೮ಕ್ಷ(ಅ- ಕ್ಸ). 
೭. ೩ಸಫ(ನ-೭ಫ). ಆ. ೩ಯ್‌ರ್‌(೩ಯ್‌-೮ರ್‌). ೯. ಕಗಫ 
(ಕಗೇಫ). ೧೦. ಯೆರಕ್ಷ(ಯ್‌ ರೌ ಕ್ಲ). ೧೧. ಯರಕ್ಷ(ಯರ 
೨ರಕ್ಷಣಕ್ಷ). ೧೨. ೪ಯಕ್ಷ(೨ಯ?-೫ಯಕ್ಷ-ಒಕ್ಷತ). ೧೩. ೫ಯಕಿರಳಿಲತಿ 
(ಛಯ-೮ರ1೩೮). ೧೪. ೪೮(೬ನಬ.೩ಬಮ3-೭ಮುಬನೆ). 


೨೪೪ ಸುಭೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


ಪ್ರಶ್ನಸಂಗ್ರಹ ೨೦. ಪು. ೧೦೧, ೧039. 

೧. (ಕಫ) ೨ಯ4೫ರ). ೨. (೩ತ%೨ನ)(ಳಯ-೬ರೆ). &. (೨ನ-೩ಮ) 
(ಅಯಃ೭ನ). ೪. (೮ಕೆ-೩ಫೆ)(೩ಸ-೫ಮ). ೫, (ಯ-೪ವ)(ಯ,ವ), 
೬. (೫ಯ,/೪ರ)(೨ಯ-೩ರ). ೭. (ಯ-ಲ)(೩ಯ-೧೧). ಆ. (೮-೩೮) 
(೧೨೪೫ರ). ೯. (ದ. ಧ ನೈ(೨ಯ -೫ರ).. ೧೦. (೨ದ-ಉ೫ಧ್ಯ೬ನ) 
(೪ಯ--೬ವ). ೧೧. (ದ. ನ)(೩ನ.ಇಫ-೭ಮ). ೧೨. (೫ದ-೭ನ)(೨೫-೪ಫ್ಪ 
-೩ಮ). ೧೩. (ತ-ದನು(ಯ-ರ-ನ). ೧೪. (೫ತೆ೭ದ-೯ನ)(೨ಯ 
-೪ರ-೭೮). ೧೫, (ಯ-8)(೬ಯ್‌-೯ಯರ4ಳರ್‌). ೧೬. (೨ಯ-೭) 
(೩ಯೆ+೭ಯರ೯ರಿ). 

ಪ್ರಶ್ನಸಂಗ್ರಹ ೨೧. ಬೈ. ೧೦೭, ೧೦೮. 

೧. (ಆ೬ನ)(ಯಃರ). ೨. (ನ. ಮ)ಟಯ- ಕ್ಷ), ೩. (೨ಕ-ಗ) 
(ಪೇಮ). ೪. (೪ತದ)(೨ಸ-ನು. ೫. (೮೫-೩ಗ)(೪ಯ-೫ಕ್ಷ), 
೬. (೨ಎಸ-೭ನೆ)(೪ಯ4ಿರ). ೭. (ಗ-೪ಜ)(೩ನ-೪ಮ). ೮. (೬ದೆ-೫ನ) 
(೩.ನ..೨ಮ). ೯. (೫ಕ,೨ಜ)(೨ರ.೭೮). ೧೦. (೩೮-೨ಜ)/೫ಸ-ಮ). 
೧೧. (೪ಸ-ಬ)(೨೮4೫ನ). 0೨. (೩ಮು೨)(೪ಯ-೩ನ). ೧೩. (೮ನ 
-೩ಮ)(ಂಯೆ-೫). ೧೪, (೭ಕ-೨)(೪ರ--ಲ). ೧೩. ೧.ತ.೪)(೨ವ-ಕ್ಷ). 
೧೬. (ಕಗ) ೮೩, (ಯ-ಒ)(ರ-೮).. ೧೮, (ಸ..ಟ(ಬ-ಐ). 
೧೯. (ಜ-೧೧್ಗನ4ಲ). ೨೦. (೨ಪ-೭)(೩ಯ-೪). ೨೧: (ಯಂ) 
(೨ರ-೩). ೨೨. (ಅ.೨ಕ)(ಅ.೪ಗ)., ೨೩. (ಮ. ೫ಯ)/(ಬ- ೩ಯ). 
೨೪. (ರ-೪ವು(೨ರ4೩ಬ). ೨೫. (ತಿಯ-೫ಸ)(೩ಯ-೨ಮ). ೨೬. (ಲಯ 
4೫ಸ)(೨ಯ--ಐ). ೨೩. (ಒಯೆ-೨ಕ)(೨ಯ-೭ಗ). ೨೮. (ನೆ-ಬ-ಮ) 
(ಯಕ್ಷ). ೨೯. (ಕ-ಗ್ಯಫ)(ಯ,ಕ್ಷ), ೩೦. (ಅ-ಯ)(ನ-೨ಬ.೩ಮು), 
೩೧. (೨ಯ-೫ಕ್ಷ)(೨ನ.೫ಬ-ಮ). ೩೨. (ಯ-೨೪)(ಯ-೪ಕ-೩ಗ), 
೩೩. (೨ನ/೩ಬ-ಮ)(ಯ-೨೮% ವ)... ೩೪. (ಯ-ಕ.೨ಘ)(ಯ-೪ನೆ 
4೩), 

ಪ್ರಶ್ನಸಂಗ್ರಹ ೨೨, ಪ್ರೆ. ೧೧೫, ೧೧೬. 

೧. ಯ-೬, ೨. ೨ರ. ಕ. ಛಲ. ೪. ೫ಚಸ೭. ೫. ೯-ರೆ. 
ಓ. ೮. ಓಕ್ಷ. ೬. ಜಸ ೨ಮ. ೮: ಓಿಯ -ಪಿಲ. ೯,ಗಿ೧ನಎ೯ರ. 


ಉತ್ತರಗಳು ೨೪೫ 


೧೦. ೬ಪ4೦ನು. ೧೧. ೭ಸ4೪ಬ. ೧೨. ೧೨ಸ-೫ನು. ೧೩. ೪ಯ-೯ರ. 
೧೪. ೧೦ರ-೩ಲ. ೧೫. ೧೧ಸ-೫ಮ. ೧೬. ೭ಯ-೩ರ. ೧೭. ೧೮. ಇಲ್ಲ. 
೧೯. ೬೬೧೧ನು. ೨೦. ೯ನ1೧೬ಕ್ಷ. ೨೧. ೨೫ಯ-೪ಕ್ಷ. ೨೨. ಗ-೪ಅಕ್ಷ. 
೨೩. ೪ಪ೨-೩ಮ>. ೨೪. ೫೮೨ 4೩ಕನ. ೨೫. ೬ಕ4೭ನ್‌. ೨೬. ೨ರ 
-೫ಲ೩. ೨೭. ೭ಯ?- ಕ್ಯಿಕ್ಷೆ. ೨೮. ಯರ. ೨೯. ೯ಪ+ನು. 
೩೦. ೪(ಸ೬ಮ)೫(ಯ-ರ). ೩೧. ೨೧ಯ್ಯರ್ಣರ4೮ಲ. ೩೨. (ಜಯ 
$೬ರ)(ಜಯೆ4೬ರ-೧). ೩೩. (೨ರ-೫ಲ)(೨ರ-೫೮-೭). ೩೪. (೪ನ 
-9ಮ)(೪ಪ-9ಮ-೪). ೩೫. (ಯಯಾ). ೩೬. (೩ಕ್ಷ-೨ಕ 
(೩ಕ್ಷ-೨ಕ-೭). ೩೭. (ಜರ-೬ಸ)(ಜರ-೬ಸ-೨ಕ). 
ಪ್ರಶ್ನಸಂಗ್ರಹ ೨೩. ಪು. ೧೨೦, 
೧. (ಫ-೪)(ಸಸ೪). ೨. (೫-ಮ)(೫.ಮ). ೩. (೬ರ್ನ೯ಮ)(೬ನ 

;೯ಮ). ೪. (೮ಅ-೭ಕ)(೮೮-.೭೫). ೫. (೧೪ಯ-೧೧ರೆ)(೧೪ಯ--೧೧ರ). 

೬. (೧೫ಯ-೧೩೮)(೧೫ಯ-೧೩೮). ೭. (೧೨ರ - ಇಸ)(೧೨ರ 4 ೯ಸ). 

ರ. (ಆಮ-೧೫ನ)(೮ಮ--೧೫ನ). ೯. (೧೯ನ-೧೦ಕ)(೧೯೫-೧೦5). 
೧೦. (೯ತ-೨೦ದ(೯ತ೨೦ದ).. ೧೧. (ಆಯ-೨೯ಲ)(೬ಯ% ೨೯ಲ).' 
೧೨. (೧೯ರ -೯ಸ)(೧೯ರ೯ಸ). ೧೩. (೨ನ - ೩೧ಫ)(೨ಪ 4 ೩೧ಫೆ). 
೧೪. (೧೦೫ - ೩ಗೆ(೧೦ಕ--೩ಗ). ೧೫. (೧೫ಕ-೧೪ಜ)(೧೫ಕ.-೧೪ಜ). 
೧೬. ೨(೩ನ-೭ಮ)(೩ನ೭ಮ).. ೧೭. ೫(೨ಮು-೫ಯ)(೨ಮ-4೫ಯ). 
೧೮. ೩(೬ಯ-೫ರ)(೬ಯ,೫ರ). ೧೯. ೮(೫ನ - ೭ಬ)(೫ಪ 4 ೭ಬ). 
೨೦. ೧೬(೨೮-೩ಮ)(೨೮%೩ಮ). ೨೧. (೫ಷ - $ಭ)(೫ಪ + ಭು. 
೨೨. (ಡಿಕ ೬ಗ) ಕ. ೬ಗ. . ೨೩ ೧ಯ - $ರ)(೬ಯ + 6ರ). 
೨೪. (ಇ ದ +t) ೨೫, (ಹಸ - ೫ಮ)(೬ಪ 4 ಜಮ). 
೨೬. (ಯ - ಭನು್ಗ(ಯಳೆಮ). ೨೭. (42-583 +) 
೨೮. ೧೦೦(೩ಕಯ - ೨ಸ)(೩ಕಯ + ೨ಸ). 
೨೯. ೩(೭ಸರ-೮೮)(೭ನರಃ೮ಲ). ೩೦. ೬ತ೨(೫ನ-೪ಮ)(೫ಸ.೪ವು)- 
೩೧. ೭ನ(೮ಯ - ೩ಲ)(ಆಯ ೩೮). 


೨೪೮ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


(೧೨ದ೨ 4 ಕ). ೨೯. ಕ(೭ಕೌ . ೧೮ಕಗ-- ೧೨ಗ೨). ೩೦. (ಯರ) 
(೩೭ಯ೨ - ೭೩ಯರ -- ೩೭ರ೨). ೩೧. (ಕ-ಗ)(ಕ೨. ಕಗ. ಗೌ. ೫). 
೩೨. (೨ಯ-ರೈ)(೪ಯ3.೨ಯರ- ರೌ). ೩೩. (೩ಸ-೨ಬ)್ಗ೯ಪ್‌ 
1೬ಪಬಃ೪ಬ್‌-೪). ೩೪. (೪ಯರ್ಗ೧೬ಯ್‌-೧೨ಯರ್ರೇರೌ-೧). 
೩೫. ೫(ಪ..೨ಭ)(೨೫ನ೨-೧೦ನಭ.-೪ಭ3-೪). ೩೬. (೨ನ. ಬ)(೪ನ3 
-೨ಪಬ1 3.೪). ೩೭. (ಗ. ಘ..೩)(ಗತ-ಗಘ-ಫ3). ೩೮. (೨ಕ-ಗ-೨) 
(೪ಕ೨--೨ಕಗ.ಗಳ). ೩೯. (ಒಪ-೫ಬ-೩)(೯ನತ .. ೧೫ನಬ-. ೨೫ಬಳ). 
೪೦. (ಕ- ೨ಗ)(ಕ4೨ ಗ)(ಕೌ 4 ೨ಕಗ 4 ೪ಗ೨)(ಕತ - ೨ಕಗ, ೪ಗತ). 
೪೧. (ಕಗ್ಗ ಕೌ-ಕನಗನ4ಗಳಿ). ೪೨. (ಸೌ.೪ಗಳಿ)(ಪೌೌ-೪ಪತಿಗತಿ 
4೧೬79). ೪೩. (೨ಯ೨ . ೩ಕ್ಷ3)(೪ಯಳ - ೬ಯಳಿಕಿ 4 ಥಳಿ), 
೪೪. (೨ಯ್‌-೫ಸನ)್ಗ(೪ಯ್‌್‌ +೧೦ ಯ್‌ ಸನೆ4.೨೫ಸ್‌). ೪೫. (ಒ೩ನ-ಮ) 
(೩ನ ಮ)ವೌ 4೩ಸಮು4 ಮರಿ್ಗೇಸ್‌-೩ಸಮಃನಮ್‌). ೪೬. ೬(ಆ್‌ 
-೨೫)(ಅ9..೨ಅ೨ಕ೨..೪ಕ೨), ೪೭. (೩ಕ್‌-೪ಫರ್ಗೇಕೇ೧೨ಕಸಿಫತಿ 
ಸ೧೬ಘಕೆ),. ೪೮. (೨ಯ-ರ)(೨ಯ3ರ)(೪ಯಳ.ರತ)(೪ಯತಿ.೨ಯರ 
+ರ(೪ಯ್‌-೨ಯರ+ರೌಗ೧೬ಯಳೆ-೪ಯ್‌ರ್‌ೌ೬ರ್‌ೌ). ೪೯. (೨ದ-.೩ನ) 
(೮ದ3-೧೨ದನ೧೮ನ?-೫). ೫೦. (೨ಸ.೩ಬ)(೪ಪ3-೪ಸಬ್ಗ೯ಬ?), 
೫೦. (೩ಕ 4 ೪ರ್ಗೇಕೌ - ೧೫ಕಗ 4೧೬ಗನ). ೫೨. (೫ರ-೪ಸ)(೨೫ರ್‌ 
4.3೨ರಸ.೧೬ಸ೨). ೫೩. (೨ಯ-ಜಕ್ಷ)(೪ ಯ3.೭ಯಕ್ಷ೨೫ ೨3). 
ಪ್ರಶ್ನಸಂಗ್ರಹ ೨೬. ಪು. ೧೩೯. 

`೧. (೨ಯ-೩್ಗಯ-೨). ೨. (೨ಯ-೧)್ಗ(ಯ-೪). ೩. (೨ಯ,೫) 
(ಹಯ). ೪. (೩ರ-೨)(೪ರ-೫). ೫. (೩ಯ-೧)(೨ಯ-.೧). ೬. (೮ರ 
-೧)(೨ರ-೩). ೩. (೨ನಸಲ)(ವ-೨). ೮. (ಕ್ಷ-೮)(ಕ್ಷ.೧). ೯.(೪ಯ 
*೧)(ಯೆ-೭). ೧೦. (೫ವ-೧)(೩ವ.-೨). ೧೧. (೨೫-೩)(೭ನ--೧). 
೧೨. (೧೧೫೨೨84೩). ೧೩. (೩ಸ-೨)೬ಸ.೧). ೧೪. (೭ಮ-೩) 
(ಮಃ). ೧೫. (೨ನ. ೫)(೫ಪ - ೨). ೧೬. (೩ದ -.೨)(೪ದ 4೧). 
೧೭. (೯ರ-೨)(ರ-೧). ೧೮. ೧೧(೨ಯ-೧)(ಯ-೩). ೧೯. ೨ನ(೬ ನ..೫) 
(೨ನ-೧). ೨೦. ೭೮(೨ಅ-೩)(೩೮-೨). ೨೧. ೩ನ೨(ಸ-೫)(೩ನ--೧), 


ಉತ್ತ ರಗಳು ೨೪೯ 


ಪ್ರಶ್ನಸಂಗ್ರಹ ೨೭. ಪು. ೧೫ ೧೫೪. 
೧. (೨ಯ)್ಗ(ಯ4). ೨. (೩ಯ 1 ೧)(ಯ-.೧). ೩. (೩ರ. ೨) 
(೨೮3೩). ೪. (೩ನ.೧)(೨ವ.೫). ೫. (೩೮-೧)(೨೮-೧). ೬. (೨-೧) 
(೩ರ-೫). ೭ ಚಕಾ ತಾಸ ಲಿ. ಜಸತ ೯. (೨ರ-೩) 
pe 0. (೨ಸೆ೬೧](೪ಸ-೧). ೧೧. (೫ಯ-೧)(ಯ. ೨. 
೧೨. (ನ-೭)(೨ನ[೧). ೧೩, (೨ದ-೩ ke ದ). ೧೪. (೩8-೧) 
(೨ಕ್ಷ- ಹ ೧೫. (೨ರ - ೩)(೪ರ-೩), ೧೬. (೨ನ- ೫)(೪ನ.. ೧). 
೧೭. (ಯಯ). ೧೮. ie ೧೯. (ಬ-೮) 
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ರಾ 
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ಉತ್ತರಗಳು ೨೫% 























೩ಸನ ಆಮುಯ ೩ಫವ ೧೬ಬಯ ಜನಯ 2 ೨೦ಕಸ 
ಸಮು" ಅಫೆನು' ತನನು ಗೆ ಸಬ? ಬಬ ೧೩. ಸೃಷ್ಟಾ? 
೯ಅವು ೬ಗಬ ೫ಕನು ೪ಕಬಮು ೫ಗಸನಮು ೭ಫನಬ 
೧೫೮ಕ ''' ೨೧ಕಗೆ ೨ಂಕಗ ''' ಸಬನು' ನಬನು' ಸಬನು 
೧೨ನಯ ೩೨ಬರ ೯ಬಮಲ ೧೩೫ಬಮಯ ೧ಲಪಮರೆ 
" ೪ಸಬಮ' ೪ಪಬಮ' ೪ನಬಮ 5 ೬೦ಸಬನು ' ೬೦ಪಬವು' 
೮ಂಪಬಲ ೪ಂಅಸ ೪೫ಕಬ ೪೮ಗಮ ಯ-೧ 
೬೦ಸಬನು `` ೬೦ಸಬಮ' ೬೦ಸಬನು' ೬ಂಪಬಮು. ' ಯ್‌ 
ಯಗ ರಳ ಒರಳು, ಬ ಲಯ) ೩ 
ಯಳಿ-೧ ರೌ-೧೬ ರೌ (ಯಜ) (ಯಃ) 
೭ಯ-ರ್ರ) ೧೦ ಸ ಕ(ಯ- ರ) 
'ಯೌ-ರ್‌' ಯತಿ-ರೆ '(ಯ+ರ)(ಯ-ರ) 
೩ಕ(ಯ--ರ) _. ಸ್ರ ೫ನ(ಯಃನ)  ೬ಹ(ಯ-ನ) 
ಹಹ) ಹಾಗಜ] (ಹಹ 
Gi ಅ(೫ಯ-೭ಲ) ೩೮ 


೨೫ಯೌ ೪೯೮೨ ೨೫ಯ*-೪೯೮೨' 
೪ಅ(೩ಸ4ಮ)(೩ಸ೨4೩ನಮ-4ಮನ) ೨ಅ೨(೩ನ೨..೩ನಮ-ಮತಿ) 





ವ (5೭ಸಸಿ-ಮಸಿ)(೩ಪಮ) ' (೨೭ನಕಿ-ಮಸಿ)(೩ಸಮ) ' 
ಆಆ (೩ನ4ಮ) ಲ೮ಕ(ಆಪಸಿ4೧೨೫ಮಸ್‌) 
(೨೭ಸಕ-ಮಕ್‌ಿ)೩ಸಃನು) "” (ಅಪ4ಜಮ)(ಅಪ4೧೨೫ಮನ) 
೪ಕ೨(೪ಸ೨-೧೦ಸನಮು-೨೫ಮ”) ೩ಕಸ(೨ಪ 4 ೫ಮ) 
(೨ನ.೫ಮ)(ಲನಕ್ಕ೧೨೫ಮ%)' (೨ನ 4 ೫ಮು)(ಆಪಕ 4 ೧೬೫ಮಕಿ) 
೪(ಯ + ೩) ೫(ಯ 4+ ೫) | 
(ಯ4೩)(ಯ-೪)(ಯ4 ೫) (ಯಯ ೪)(ಯ + ೫) 
ಚ ೯ಯ(ಯೆ - ೪) ಸ ಯ-೨) 
`೬(ಯ - ೨)ಯ4೩)(ಯ ೪) (ಯ-೨್ಗಯೆ+೩ಯ- ೪) 
ಅಯಯ) ತ ಆ... 
(ಯ-೨)/(ಯ3೩)(ಯ-೪) ' (೨ಯ -೫ವ)(೧೬ಯ೨ - ೪೯ವೌ)' 
೩ಯವ(೨ಯ-೫ನ) ವೌ(೪ಯ೭ನ) 


(೨ಯ-೫ವ್ಗ(೧೬ಯನ-೪೯ವೌ)' (೨ಯ-ಜವ)(೧೬ಯನ-೪೯ನ೨) 


೨೫೬ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


ಪ್ರಶ್ನಸಂಗ್ರಹ ೪೦. ಪು. ೨೦೭, ೨೦೮. 


೫ನ ೬ನ ಯ ರ 
# ಈ ೪ ತ a ೧೭ ಸ ಛಿ, ಆವಾ ಜಿ. ೫ರ, ಫಿ ೭ಯ 4 
೧.೨ ೪೫ (೨ ೨೪ ೨ 





9 ನು 
೩ ಖರ್ಮ ೩೭ನೆ ೯, 8ಯ, ೧೦. ಸಔ 00. ರ 
೨೪ ೩೬ ಛು ೪೫ ೩ನ. ೧೨೫ 


೧೧ ೨೪ಕನು-೪ಗಸ೯ಘಬ ಯಕ ರಕ ಲಕ 
ಗಲಿ 4 ಕ ದಿಳಿ. ee ೧೫. | 
ಕ ಪು ೧೨ನಬನು ಯರಲ 


ಆಮೆ - ೯ಪೌ - ಜಬ್‌ 2s ಪತಿ. ೨ನಮ-4 ಮತೆ 
೬ಸಬನು ೨ಸ೨ ಮ? 
ಛಕ೨ಗಕರ್ಗ್ಗಗಳಿ ೨ಗೆ ಷ್ಟ 
ಸ ಗ ಕಳ ವ್ಯ ಇಕ್ಕು ಪಕ 
೧೨೫೨ ಗಳಿ ಕ್ಟ೨_ ಗತಿ ಕ್ತ ಗತಿ 
ಲ೪ಲಯ-೨೫ವ ೧೬ನ-೧೯ ೯ಯರೂ ೫೪ವ-೬೫ 


ಎ೨೧, 1 ವಿಫಿ, - ಎಷ. . ೨೪. 
೧.೨ ೬ ೧೫ ೨೪ 


೫೬ಯ-೩ರ ೫(ಕ೨--ಗ) ಯತ್ರ ೩ಯನ 
ETL MS, NSE SR EEL. PO 
ಪ್ರಾಗ್‌ ಬಜ್‌ ೨೮ 
೨(ಕೌಗನ) ಕ್ಷಣ) _ ೫೪ 
೨೯. ಭ್ರ 
ತ 77 MCE CT ಕಿ ಚಾ 
ಯ-೧೯ ಲ್ಲ ಹ 
cL ಸವ A ಲ. 
ಗಾ 86758454685 
ಯ ಮ 
CE EES RR ಸ Eb Se TENE 
(ಯ ೩)(ಯ +1) | ಯ - ೨೫ WE ಮಳಿ - ೧೪೪ 
ಯ್‌ 4+೧೯ಯೆ +೧೦ ೧ 
ಬಾ ಚ ಬ ಜಬ ಜರಾ ಬಸ್ಯಾ 
೩೮. ಧಾ) ೩ ತ್ರ 
೧ ಚ ೯ನ 4೯ನ-೧೧ 
(ಯ -೫)(೨ಯ + ೫)(೩ಯ +೧) (೩ನ - « ೪)(೩ನ +೧) 
೨ಸ೨-೧೫೫-.೨೫ 
೨ಸನಿ(ಲಸವಳಿ 6941 











೨೫. 


೩೨. 


೪೦. 


೪೨. 


ಉತ್ತ ರಗಳು ೨೫೭ 


ಪ್ರಶ್ನಸಂಗ್ರಹ ೪೧. ಪು. ೨೧೩-೨೧೫. 

೧.ಕ. ೨.95. ೩ಜಿ ೪. ಕ್ವ, ೫. 0೫. ೬ ೯ನರ್ಣವ 
೭. ೩೬ವ,; ಚ ಲೆ. ೧ನ; ೩೬ನ. ೯. ೧೧ವ ೩೭ ವ; ೪೧ವ. 
೧೦. ೫೦ವ.; ೫೫ನ. ೧೧. ೮ ಕೀರು; ೨೦ ಶೇರು. ೧೨. ೨1 ರೂ; ೩ರೂ. 
೧೩. ೨೨೫; ೩೦೦. ೧೪. ೪೦೦೦೦ ರೂ.; ೫೦೦೦೦ ರೂ. ೧೫. ೪೦ ಬಿಳ್ಳಿ 
೬೦ ಕೆಂಪು. 

ಪ್ರಶ್ನಸಂಗ್ರಹ ೪೨. ಪು. ೨೨೦-೨೨೨, 

೧. ೧೦೦ ಮೈ. ೨. ೧೨೦ ಮೈ. ೩. ೧೦ ಶೇರು; ೧೩1೮. ೪. ೧೮ ಇಂ 
೧೦ ಇಂ. ೫. ೨೦ ಜನರು; ೧೨ ದಿನಗಳು. ೬. ೨೮ ಸಾಲುಗಳು; ೧೩೫ 
ಪುಟಗಳು. ೩. ೧೬! ಮೈಲು. ಳೆ. ೩೦೦ ಹುಡುಗರು; ೪೮. ೯, ೩೬ ವಾರು; 
೨೦ ವಾರು. ೧೦. ೬೦೦೦೦ ರೂ ೩3. ೧೧.೪; ೮. ೧೨.೨; ೮. 
೧೩. ೩; ೨. ೧೪. ೨,೧. ೧೫.೦5. ೧೬. ೩) ೨. ೧೭. ೩;೫. 
೧೮. ೧೦;೧ಿ 

ಪತ್ರಿಕೆ ೧ನೆಯದು. ಸ್ರ. ೨೨೩. 

ದಿ. ೩೦ ಮೈ; ಛಂ ಮೈ. ೨.೩) ೨,೧. ಹ. ಪ೨.7)ತ; ೧೬ ಇಂ. 
೪, (೭ಯ%೩)(೨ಯ-೯); (೪ಯ-೪ರ-ಲ)(೪ಯ-೬ರ4ಲ); (೫ರ-೭ಸ) 
(೨೫ರ೨.೩೫ರಸ.೪೯ಸ3). ೫. ೨ನ-೭; (೨ನ-೭)೨(೨ನ..೭)(೩ನ,ಏ). 
ಸಾದು. 

(೨ಯ-೭)(೨ಯ-೫) 

ಪತ್ರಿಕೆ ೨ನೆಯದು. ಪು. ೨೨೩. 

೧. ೨೧೬. ೨.೩ aye ೩. ಬ-೫ಮು; ೨೪೦೦೦; ೧೯೮, ೧೯೯, 
೨೦೦, ೨೦೧, ೨೦೨. ೪. (೪ಯ-೩)(೨ಯಃಂ) (೪ಯ-೫ರ)(೪ಯ 
-೫ರೆತಿ); (೨ರೆ-೩ಸ)(ಆರರಸನಿ), ೫. ಕ-೫ಗ; (ಕಳ-೬ಂ೫ಗ್‌) 

೪(ನಿ-ಬ ೫ 

(ಸ೨.೫ಕಗ.೨೫ಗ೨). ೬. ನು ೭.೫. 
ಪತ್ರಿಕೆ ೩ನೆಯದು. ಪು. ೨೨೪. 
೧, ೯; ೫, ೨.೩೨೧. ೩. ಕ್ಲಎ೨ಎ(ಉ-.ಅ); ೨೫೨೦ ಜೌ. ಫೂ. 


. ೭, ೨೦; ೧೨ರೂ. 


೨೫೮ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 


೪. (೨ಯ-3೩ರ)(೮ಯ-೩ರ); (೨ಸ.೩ಬ)(೨ಪ-೩ಬ)3; (ಕ-೧)(ಕ4ಂ) 


(೫5-೭)(೫ಕ, ೭). ೩೬. ಷ್ಟ ೭. ೧೨; ೪1 ರೂ. 
ಸರ 


ಪತ್ರಿಕೆ ೪ನೆಯದು. ಪು. ೨೨೫, 
೧.3. ೨. ಕ್ಲ; ೧,-ಕ್ಲಿ. ೩. ಆಸಿ; ೧೦ ಫೂ. ೪. (ಯ - ೮ರ) 


(ಯ-೨ರ4೫); (೯ರ-ಔಲ)(ಲ೮೧ರ೨ರಲ೬ ಕಲ); (೩ದ-೪ನ)(೩ದೆ4೪ನ) 
(೯ದ3.೧೬ನ೨). ೬. ಹ ೭. ೫ ರತ್ತಲು; ೮ ರತ್ತಲು. 


ಪತ್ರಿಕೆ ಜನೆಯದು. ಪು. ೨೨೬. 

೧. ೧೨೮; ೭೨. ೨. ೪; ೫; ೮. ೩. (ಅ-೪)(ಉ-೪) ಜೌ. ಫೂ.; ಕ(ಅ-೪) 
(ಉ-೪) ರೂ; ೧೨೦ ಚೌ.ಫೂ.; ೩೬೦ರೂ. ೪. ೨(ಪ-೧೫)(ನ-೩೬); 
(೨ಕ-೫ಗ.೬ಘೆ)(೨ಕ-೫ಗ-೬ಘ); (೫ಬ-೭ಮ)(ಬಮ.೧). ೫. ೨; ೩೬ 


೨೪೮ನ-೩೫ದ 
೪೦ 


(೪ಬತಿ-೨೫ಮಳ)೨. ೬. . ೩. ೧೪೦ ಜೌ. ಫೂ. 


ಪತ್ರಿಕೆ ೬ನೆಯದು. ಪು. ೨೨೩. 
೧. ಜವ; ೨೭ವ, ೨. ೨; ೩-೨. ೩. ಹಎಸ(ನ-೧)ಬ; ೯೬ ರೂ. 
೪, ೩(೨ಕ-೧)(೮ಕ-೩); (೪ಯ-೫ಕ್ಷ)(೪ಯ-೬ವ4ಕ್ಷ); ೨೩ಯ-೨) 
(೪ಯ-4೧೧). ೫. ೨ಯ-೫ವ್ಯ ೧೨(೨ಯ-೫ವ)ನ(೨ಯ-4೫ವ)(೨ಯ೩ವ). 
(೭೮೩) 
(ಅಗ) 

೨೦ ವಾರು, ೪೫ ವಾರು. 

' ಪತ್ರಿಕೆ ೭ನೆಯದು. ಪು. ೨೨೮. 
೧ಿ. ೭೦೦; ೧೮೦; ೪೦. ೨. ೪; ೨-೧. ೩. ನ-ಸಸ್ಸ ೧೨ನೆಯ 
ವರ್ಷ. ೪. (ಯ-ನ)(ಯ*ನ-ಗ); ೪(೨ಪ-ಬ)(೬ಪ-೩ಬ); (೩ನ-ಲ್ಲಿಮ)ಕ. 

೬ 


೫. ೪(ಪ-೨ಬ); ೪೮(೨ಸ-ಬ)(ಪ3.೪ಬ೨)(ಪ3..೨ಪಬ.೪ಬ). ೬. ಮ 
ರ್‌ು 


. ೩. ೨೫ ವಾರು, ೩೬ ವಾರು; ೩೦ ವಾರು, ೩೦ ವಾರು 





೭. ೫೧೨. 


ಉತ್ತ ರೆಗಳು ೨೫೯ 


ಪತ್ರಿಕೆ ಅನೆಯದು. ಸ್ರ. ೨೨೯, 
ಸ್ನ ಖ-೪೮೦ 
೫೨ 
(ಹಯ) (೩ಸ-೫ಬರನ.೨ 9ಬ), (೨ನ೨.೩ಸಬ೫ಬ ಹ 
-೩ಸಬ.೫ಬಳ). ೫. ೩ನ-೪ಮ, ೬(೩ಸ.೪ಮು)(೩ ೩ಸ-೪ನು)೨(೯ 
H೧೨ಸಮ4೧೬ಮ”). ೬. | ೭. ೪೨. 
(ಯ-೧)(೨ಯ-) 
ಪತ್ರಿಕೆ ೯ನೆಯದು. ಪು. ೨೩೦. 
೧. ೧೩೨೦ ಚೌ. ವಾರು. ೨. -೬ ೨, ೧, ೩. ೨೪.೬೪ ಜೌ, 





೧. ೧೧೫ ಮೈ. ೨. ೩,೪,೨. ೩. ; ೩೨. ೪. ೫೩ಯ-೨ 


ಜಾ” 


ತುಸ ೩). ಇಂ. ೪. ೪(೨ಯ-೫)/೩ಯ,೧೧); ಜಾ 
-೭ಅ) (ಮ.ಮ, )(೪ಮು೨-ಮಟ್ಳ), ೫. ೨೮ಯರ್ನಿಂಯರ್ಲ೫ರ). 


೧ 
೬. ೭. ೩೦೦೦ ರೂ; ೭೦೦೦ ರೂ. 
೨೫.೧ 


ಪತ್ರಿಕೆ ೧೦ನೆಯದು. ಪ್ರ. ೨೩೧, 

೧. ೫೦೦ರೂ.; ೬೦೦ರೂ. ೨.೨; ೩ ೨. ೩. ಸಮಉ ೪ಉನ; 
೪೬೪ ಜೌ. ಇಂ. ೪. (ಯರ); (ಕ. ೧)(ಗ- ೫); ೭(೨ಯ-೩) 
(೩ಯ-೨). ೫. ೩(ನ-೨) ೩೬ (೧೧ನ-.೧೩)(ನ- ೨)(ನ೨ ೨೫), 


ಹ 
೬.೭೫ 
ಪಲ 


ಪತ್ರಿಕೆ ೧೧ನೆಯದು. ಫು. ೨೩೨. 





೧. 3೨, ೨೩ ೨೪. ೨. ೪-೧೨. &. ಎಎಸ್‌, ೭. ಇಂ. 
ಛು 
೪. (೪ರ೭ಸ್ಪಸಿ (೪ಪ೯ಮು)(೨ನ4೩ಮ- ೫); (೬ಕ-ಜಗ-೨)(೬ಕ 
-೫ಗ%೧). ೫. ತನು ೧೫(೨ತ-ನ(ತ-ಆನ)(ತ೮ನ)೨. ೬. ಹಾಲಾ 
೬.೩೦ಂ೦ರೂ; ೬೦೦ ರೂ; ೯೦೦ರೂ. 


೨೬೦ ಸುಬೋಧ ಬೀಜಗಣಿತ 
ಪತ್ರಿಕೆ ೧೨ ನೆಯದು. ಪು. ೨೩೩. 
೧. ೫೪೦. ೨. ೪; ೨, ೩. ಡಿ. ಭ್‌ ೧೦. ೪. (ಸ..೨)(೩೭ನ3 


-೨೦ಪ--೪); (೨ಯ-೧)(೨ಯ-:೧)(ಯ-.೨)(ಯ-.೨); ೪(೩ನ.೧)(೬ ನ-೫), 
೫. ೨ನ-೧; ೨ಸ(೨ಪ-೧)*೧1೦ಪ.-೨೩)(೪ಪ೨.೨ನ.೧). ೬. ಸತಿ೨ಫನ 
೧೫; ಸನ-೭ನ4೧೨. ೩. ೩೦೦ ರೂ.; ೩೪೦ ರೂ,; ೩೬೦ ರೂ. 


